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* ; SERENISSIMO  PRINCIPI 

LEOPOLDO 

A B H E T R V R I A 

» * * * * V * 

Io:  Alphonfus  Borcllius  F. 

Emper  odi  atque  irrifi  (Serenifs.  Princeps)  vul- 
garem illam  icntentiam,qua  pr^clara  hominum 
ingenia  4 nouis  rerum  mirandarum  inuentioni- 
bus  arcentur  i pr*conccptam  videlicet  illam_» 
opinionem  , quod  prifei  tantum  magiftri  nati 
fint  arcanorum  natura:  infpectores  atque  inter- 


explicandum  po- 

fteris  reliftum  fit : c?teraquc  hominum  multitudo  inter  difcipulos  re- 
poni debeat , cui  non  liceat  oculos  aut  mentem  e libris  maiorum  amo- 
iaerc . Non  tamen  is  fum,  qUi  pr*ccptoribus  debitos  honores  denegan- 
dos efle  exiftimem.  vtrumque  vitium  fugiendum  eft  ; ingratitudinis 
nimirum,  & ignoranti*.  Grati*  ergo  <5c  honores  prifeis  reddendiob 
do&rinam  nobis  liberaliter  traditam : Simul  ratum  fit  tamen  eos  non 
caruiflc  vitiis  > quibus  humana  imbecillitas  lubiacet . Hoc  autem  ipfi- 
met  credere  nos  iubent,dum  fcibilium  infinitatem  4 finito  ac  tenui  hu- 
mano ingemo  poft  mille  facula  exhauriri  non  pofle  frequenter  cnun- 
ciant ; pawtcrquc  pr*ceptores  inculpabiles  habendos  non  cile.,  fatis 
aperte  docent  , tum  emendationes  ab  ijs  fa<2:* , tum  nonnulla  varie  in- 
nouata , vel  expofita  contra  fuorum  pr*ccptornm  mentem . Quod  vt 
clarius  pateat  > omiffis  alijs  > ea  faltem  > qu*  ad  rem  dementarem  f pe- 
dant,  vel  prolixe  ac  fideliter  exequi  ex  Procli,  commentationibus  ad 
Euclidem  opere  pretium  duxi.  , , '1£,  ; ,r’  ‘ 

Poft  vetuftimmam  itaque  Geometri*  in  Aegypto  inuentioncm_» , 
Thales  Milefius  primus  eam  auxit , atqqeinGr*ciamtranftuIit  5 exin- 
de AnaeriftusStcficori  Poet?  frater,  Hippias  Eleus,  atque  Pythagoras, 
qui  pratcipu&  eam  philofophiam,  qu^  circa  Geometriam  verfatur , in 
ilbttalis  dodun*  formam, aluus  eiufdc  principia  contcmplatus,inftru- 


xir.  PolWos n<5hpaud£i  ,§ii?ad  Geofhet-riafti  l^Ttment,a^grefluieft 

Anaxagpra*  Xlazomemus  ; hoc  vero 'aliquanto  lunior  Ocnopidcs 
C hius , Hippocrates  itidem  Chius , atq;  'I  heodorus  Cyreneus  inngncs 
iiKieoincuia  cupiere  ; at  piiifiii^epriuri  ,qui  ifl^rtifitur  .TTippocrafei 
elementa  Geometrica  ppnlcripflc^  Su Ocelli r Plato , qui  mra  Gcon*-  \ 
triam, tum  ceteras  nutbc.mticjsdilcipiinas  quam majwttLcokutilc 
auxit . Eodem  tempore  floruere  Leodamus  Thafius , Archytas  Taren- 
tinus, 1 he^rUerus  Athcnumii  ^Neoclides, atque  eius  difiapuli*  Leon; 
horum  pnmiTheorcmata  auxdrunuad  petit idrimq;  piaduxope  con- 
ftiturionem  ; poftremi  vero  multa  ijs , que  fuperiorcscxcogitauerant* 
addidere , ira  \ t Lcou  accuratius  eonftruxefit  elementi , & propter 
multitudinem , & propter  vfum  corunr,  qnx  iiripfir  olftnduntur : ac 
determinationem  inucncrit , quando fcilicct  Problema , quodquxri- 
tur , poilibile  fltnecnc.  Eudoxusdeinde  Cnidias  primus  Theorema- 
tum eorum , qua:  vniuerfalia  appellantur,  numerum  reddidit  locuple- 
tiorem, ac  tribus  proportionibus  tres  al ias  adificit.qufquc  circa  Icdtio- 
nem  a Platone  fcimplcrant  initium,  in  copiam , re  formionibus , vt  ille, 

111  ipfls  vfus, diffudit  vberiorem . Amyclas  vero  Heracleotes>Mencch- 
mus  Eudoxt  dilcipulus,eiufquc  frarer  Dinoftratus  perfeftiprem  ad- 
huc fecere  Geometriam.  PoftmodumTheudlus  Magnes  elementa-, 
conftruxit  egregie,  multaque  particularia  magis  vniuerfalia- fecit. 
Succcflcre  Cyzicinus  Athenienfis , atque  HcrmotimusXoIopJionius^ 
dluftrcs  Geometra:,  qui  Hermotimus  ea,  quf  ab  Eudoxo , ^Thartfthfc-’ 
to  edita  fuerant  fufius  illnftrauit , compluraque  inucnit  elemertt^  » h>- 
cofquc  nonnullos conlcripfit . Poft  Philippum  denique  Metxum  Pla- 
tonicum Euclides  hcc  aggreflus  eft  diligentius ; nam  elementa -colle- 
git , & niulra  quidem  conflruxit  eorum , quxabEndoxO , multa  verdr4 
perfecit , qua:  .i  T heartheto  reperta  fuerant ; 8c  qux  priores  imbecillius 
offenderant,  ad  eas  iplc  demonftrarioncs  redegit,  qux  neque  coargui, 
neque  conuinci pofllint . Pofl- ipfum  Euclidem  vfquc  ad  tempora  Pro-  * 
di  Diadochi,  licet  nullus  vniucriam  dementarem  inftitiitioncm  fit 
aufus  aliter  contexere , adhuc  ramem  exrant  in  iplo  Proclo  fragmenta 
Apollonij,  Ptolcmxi,  Pappi  Alexandrini, Heronis,  & Gemini, in  quibus  ; 
non  pauca  Euclidianx  inititutionis  clemcnraris  corriguntur,  & proli- 
xitatis, aut  obfcuritatis  incufantur.  Vndc  conieffarr  licet  qirtmpluirihu 
alia  Euclidis  loca  veterum  ccniitram  non  efru^irc,q*r.imtm  llbit  extent 
innumeri  codices , quibus  hoc  poffit  mamfette  comjnpbari;  proximis  * 
quidem  temporibus  non  defuerunt  Arabes,  qui  duo  priCipua  Euclidis,  . 
loca  corrigere  ftuduerint;  alterum  in primo libro,  vbi  parallelarum^  f 
paffiones  offenduntur;  alterum  in  quinto  de  proportionibus.  Idcm_»':' 
lo:  Baptifta Bencdi&us  ,nonnulliquc  iuniores  fecere . 

Sicuti  ergo  multis  anrc , <5t  pofripthm  Eudidchfr ‘ittmit , licebit  qub- 

que  t 
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<jue  mihijfetutta  antiquitatis  reuercntia,  iterum  dementa  Geometri? 
imaibribus  reperta,  longoquc  tempore  exculta, atque  autta  in  no- 
uam  formam,  clariorem , aliquibus  etiam  in  locis  firmiorem  contcxra 
-reftitucre ; quod  quidem, quo  ordine  fitfabum  ,poftquam occafic- 
nem,  qu?  me  ad  feribendum  impulit , enarraucro,  paucis  expona  m . 

Decimus feptimus eft annus , ex  quo  cuma  Mamertino  Senatu  ad 
Italiae  Acadcmias  miflus  Florentiam  attigificm,Tua  Celfitudo  me  hu- 
maniflime  excepit;  cumque  tunc  temporis  de  quinto  Euclidis  clcmen- 
. torum  libro  rcftaurando  inter  viros  dobos  dilceptaretur ; iple  quoque 
eandem  rem  contemplari  fum  aggrcfliis.animaducrtique  reftitutio- 
nes  omnes  eiufdcm  quinti  libri  ab  aliis  fabas,  fiue  typis  cxcufas.fiuc 
ftylo  exaratas  optatam  difficultatis  metam  minime  atrigifle,  neque  de- 
bitam Eudidiano  operi  adhibuifle  medicinam.  Inueni  demum  (nifi  fai- 
lorjlegitimam  dcmoftrandi  viam,illamque  Geometria:  partem  ha&e- 
nus  obfcuram  declaraui . Idcirco  de  propoi  tionibus , & proportionali- 
tate  librum compofui , & cum  plurimis  mathematicas  probe  callenti- 
bus amicis  communicaui  j quorum  indicio  atque  hortatu  follicitatus , 
rcliquosetiamelementarisinftitutionisEuclidianxlibros  (quos  faci- 
Jius  a c breuius  tradi  pofle  multoties  affirmaueram;  fi  nimirum  ordo  ab 
ip£b  Euclidpicruatus  perturbaretur  ) fum  denique  aggreflus . Quorum 
exemplaria  £chcdiscommifla,Pifistandeminhanc breuifiimam  for- 
mam redegi,  in  qua  ca  omnia  qua:  Euclides  propofitionibus47j.  com- 
prehendit, ca  ego  propof.  230.  expofui,  fi  excipiantur  lemmata,  & qui 
ex  Archimede,  Pappo,  & alijs  adieci.  Atque  ciufmodi  forma  contexui, 
ytpropofitiones  prxdibx  multo  breuiores  ac  faciliores , fxpc  etiam_» 
vniucrfaliores  rcadercnturjillas  autem  propofitiones  tantummodo  in- 
itabas reliqui»  quas  faciliores, brcuiorcfque  reddere  minime  potui.  Pri- 
mus itaque  meus  liber  propofitiones  34.  tantum  habet.  Secundus  24. 
& ipfz  funt,  qux  in  I.  & IIL  Euclidis.  Tertius  autem  de  proportione,  <5c 
proportionahtate  agit;qui  omnino  nouus  cft,amplebiturq;proporitio- 
ntbus  27.omnia,qu?  Euclidis  V.habct, cum  alijs  additis  propofitiombus 
Pappi  * Campani , &c.  Quartus  vero  propof  26.  ca , qui  in  VI.  Eucli- 
des , tradit . Quintus  propof  3 3.  breuiflime  exponit  propofitiones  1 V. 
& 1 1.  Euclidis , fed  methodo  vniuerfaliori , dc  reliqua  onmia , qua:  ad 
Geometriam  planam  pertinent.  Sextus  propof  37.  Elementa  Sterco- 
metrix  noua  & faciliori  methodo  XI,  dc  XII.  Eucl.  comprehendit . Sc- 
ptimus  propof.  17.  deferiptiones  quinque  corporum  regularium  cum 
omnibus  laterum  comparationibus, radiorum,  fuperficierum  plana- 
rum » atque  ipforum  corporum  vberrime  prxftat,qux  omnia  ab  Eucli- 
de in  X II I.  & X I V.  atque  i Pappo  aperiuntur , cum  plurimis  antehac 
nonconfidcratis.  Obauus  propof  48.  dementarem  Arithmeticam  in- 
ftitutionem  enodat , qua:  inEucL  libb.  VII.  VIIL  IX.  reperiuntur . No- 

fiirn- 


nus  denique  de  quantitatibus  rationalibus,  8c  irratiorfalibus  vniuerfa 
Mori  methodo  agit;  & ncdiim  lineis , atque  earum  quadratis , vt  Eucli- ' 
des3  fed  etiam  otaimbus  quantitatibus  cuiuflibct  genens  eafdem  pafllo- 
nes  conuentre  dcmonftrat , idq;  ca  breuitate , vt  propofi  contineat 

propofitiones  1 1 6.  lib.  X Euclidis . P P +5‘ contmcac 

" S»ia.' **}}*cm  Euclidis  elementa  ftixta  vulgatum  Theonis  ordinem^ 
paffim  in  libris  mathematicorum  citantur , vt  ftudiofis  cohfulercm^ , 
eadem  ad  operis  calcem  cum  locis,  in  quibus  exponuntur , appofui . ‘ 
Reflabat  ipioiam  opere  perfefto,  vt  cui  potiffimum  dicandum  eflet 
ftatucrem . At  Vir  Princeps  quarreudus  erat , qui  auctoritate  ac  digni- 
tate , huius  nobiliflim?  Scientia;  fufciperer  patrocinium , ftudiumquo 
ac  nomen  amplificaret:  mihi  nempe  imitandam  propofueram  vete- 
rum mathematicorum  confuetudinem,  qui  npnnifi  huius  diurnae  fa- 
cultatis pentioribus  Aia  dicabant  opera , corumque  fubmittebant  iudi- 
Cio:  ac  denique  is  debebat  efle  Princeps,  qui  non,  vt  complures  diuerfis 
detenti  ftudijs  nona  omnia  contemnunt;  nihilquc  quod  ab  antiquitate , 
rccedat,vtile  atque  honeftum  ducunt;  fed  qui  fummopere  philofophie 
fludia  promoucre,  nouifquc  ditare  inuentisomni  conatu  contendere? 
Hac  omnia  cum  in  Te  vno  (Serenifl:  Princeps)  fummo  cum  amore  er- 
ga mathematicas  excellenter  coniunCta  reperiflem , hunc  \raalemcun- 
que  meum  laborem  Tibi  dicatum , & commendatum  magnopere  ve- 
lim . i ibi , cui  nire  hereditario  omnium  fcientiarum  patrocinium  de- 
bctur.yt  qui  ex  ea  familia  ortum  habuifli,qux  non  modo  icientias  atqj 
artes  c O raciain  Italiam  transferri  curauitjfed  nunquam  non  au&ori- 
tate  protexit, Audio  auxir>miinificetia  JocupIctauir.Tibi, cui  rerum  ma- 
thcmatic aru  cn  eft  peritia,  vt  facile  fit  inucnire  neminem,  qui  fupremi 
Principis  munia  minime  (eponens , ita  probe  calleat , qua*  Euclides, ac 
diurnus  Archimedes  , ahjque  mathematici  litteris  mandauere.  Stu- 
dium porro  tuum  Philolophiam  promouendi,  detegendique  falfirate* 
per  ledula impcufis  liberalioribus  facta experimenta , nullus cft  queni 
ntgiat.  Quo  circa  fi  dementaris  inflitutio  acj  rite  rcCteque  philofo- 
phandum  maxime  neccflaH  cenfetura , Tibi potiffimum  dicanda  erat , 
qui N JturalisPhilofophic mflauntionem moliri  vehementer  defide- 
ras.  Si  ergo  aliquid  ex  hac  mea  reflitutione  Reipublica:  litterarix  vtilf* 
tatis  cueniet;  vri  etiam  ex  phyfiologico  opere,  quod  nunc  meditor  cir- 
ca natura:  phaenomena,qua?  in  d ies  accuratHfime  experiri  curas;  quan* 
*nm  quantum  erit  a Tux  Cclfitudinis  benignitate  oriri  cognofeent 
mento poften,  Tibiquc  gratias  habebunt , quod  mihi  id  otinm  imper- 
titus fis,  vt  mea  opera  & perfici  8c  in  lucem  prodire  valerent-'  mihi  verd 
pergratum  iucnt  hoc  me*  Tibi  obtulifle  obfemanti^dc  gratitudinis 
monumentum,  tempufquc  in  caffiim  non  omnino  trimAe/Vald? 

EV- 
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PROEMIVM- 

EOMETIUA  prccipua , inter  dilci- 
pJCinas  mathematicas,  magnitudines 
confiderat;  atqj  vniucrfa  fpcculatio 
fcientifica,  que  de  tali  fubicfto  fieri 
poteft,verfatur,aut  in  corcmplatio- 
q^rationisftru&ura: , qua  magnitu- 
. djuics  formate  funt; aut  in  cotempla- 
tione  proprietatum  cflenriaittim , Se 
paffionu  earundem  magnitudinum. 
Cumq;  alique  magnitudinum  firu- 
.fturx , atque  paffiones , fint  adeo  faciles , & euidentes , vr  ne- 


nemo  fana:  mentis  cis  aflenlurti  n'eeabit:alixvero  fint  adeo 
rcconditx,  Sc  difficiles,  vt  nullo  paao  concedi  poffint:  fitque 
innata  nobis  via  a notioribusad  ignota  procedendi  ( cum_> 
omnis  doftrina  intclle&iifci  ex  pr^cxiftenti , feu  anticipata 
cognitione  fiat ) '■  debent  cuidentcsaconftruttioncs , & paifio- 
nes  magnitudinum,  afilimi  vt  principia,  ex  quibus  Icienrificc 
difeurrendo  alia:  abftrulx , & difficiles  conftructiones,  Sc  paf- 
fiones venentur . 

Attamen,  fine  faciles, fiuc  difficiles  fint  huiufmodi  con-  „ 
tempjationcs , (emper  nuncupari  conliieuerunt  propofitio- 

A res; 
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nes;  cot^lod4fn]iTn1[b^^artir»aIi(gnhi  cot>ten>{>l*iidunu» 
proponitur  ihtelledhii.  \ Jr 

Patet  ergo  principia  Geometri®  efCc  pcdpofitiOnes,  expo- 
nentcs'facl!em  rationem  ftrtrftnra:  ,qtra  magnihidmes-Hw- 
mantur  5 aut  facilem,,  d^cuidqu  em^roprietAt^m,  vel  partio- 
nem eirundem  magnitudinum . 

Et  qiioniatn  f®penumeto  lriagnrrudinei,  habenrfcsSeuiden- 
tiflimam  conftruftionem , aut  paflionem , non  habent  pro- 
priutn  llprtien ; aut  haplnt  nonftina  ®quftioea,  pe^drucrlas-fii- 
gnificantia : propterea , vt  quilibet  magnitudo-dfft-fnguatur 
a qualibet  alia , nomen  ipfi  imponi  debet,  aut  exponi  germa- 
na nominis  fjgnificatio . Quppr^pte^principiq^um  Geome- 
tri® tria  genera  erunt . 

Primum,  in  quo  declaratur,  fcuimponitur  nomen  alicu- 
ius magnitudinis , hahpjtis  tfttirieiit&n  conftruftionem , aut 
manifeftam  paflionem : Et  vocatur  Definitio . 

Secundum, in  quo  magnitudinis, cuius  nomen  impofitimi, 
& vfu  receptum  efif,  exponitur  alinu/  euid&fs  dfns  conftru- 
ftio : Et  vocatilr  PCtitiO . J 

Tertium,  in  quo  magnitudines , iam  nominat®,  exponitur 
cuidens  eius  proprietas , aut  aliqua  manifcfta  eius  paflio  5 <3c 
vocatur  Dignitas,  vel  Axiofni,  dufiPronunciatura,iiue  com- 
munis notitia. 

Et  quoniam  huiufmodi  prfticfph  demonflrari  nequeunt, 
cimi  fiat  notiflima ; prqpterea  tantummodo  eorum  catalo- 

S‘  usin  veftibujo  huius  fcientifc  apponetur,  vt  poftea,  demon- 
ratiu^  fyllogizzandoY  ex‘eis  deducantur  veritatesaliaruni 
propofitionfifrt  ^conditarlim;  qii®  pariter  lubdiuiduntur. 
Tropofitio  itaque  difficilis , in  qua  contemplatur  rario  ftru- 
ftur® , qua  magnitudo  aliqua  formatur,  vocabitur  Proble- 
ma : Illa  vero  propofitio  abftrufa , iii  qua  contemplatur  pro- 
prietas > vel  paflio  aliqua  magnitudinis,  vocatur  Theorema'. 

i:  n.  h-T  o < ’ ‘f  '-’ iv Tfi-  -• » 


DE- 


Quonidm  magnitudo  fpecies  cfl  quantitatis  continua , cuius  propriun 
cfl  diuidifempcr  pofic , augeri , nmltiplicarique  ; efiquearorpus  magnitti 
do  quadam , qua  terminos , atque  extremitates  habet : iam  termini  ex 
tremi , latitudine  fua  corpus  comprehendentes , d qtubujper  iatellctiun 
omnino  profunditas  excluditur  ( qui  termini  aliquid  funt , non  autem  ni 
hil  cum  exlfiantip  natura , <&  menfurari  pof- 
fint,  di  nidi,  & augeri ) vocantur  Superficies . A-  R 

yt corpor\s JL B,C DE FG eXtrcma  pleura,  fi-  . • V ! 

v.e  apparentia  *AKCp,&  ipiui  termimturcdr, ^ V*  pS* 

pus,_'exclu[a.omni pi-ofimditate,  ita  vt indiuifi - :'l  * .'  -1'  • * '■  ' 1 < 

’ bilis  remaneat,  quoad pfofknditatcm, licet, quo  r:n  i;-i 

ad  longitudinem  ,&  latitudinem , diuidt  Jbn - v“  •*. 

per  po/jit : vocatur  fuperficies , fient isti  ani  Ju - £ p 

perficies  erit  jtCHD,  &c,  • * * 

• i -f*  V •atiinffionmrjr  t,r  ■ , '\  i 

• ' . / n-.:,  R < /T)./;  ^ b.f.  03} 

SVPERFICIEI  extremitates,  nullam  latitudinem  habentes: 
' vocentur  JLihesc ^ 

Similiter  Superficiei,  latitudinem  habentis , termini  extremi,  compre- 
hendentes longitudine  /ua  diti amfhperfi cient ; fi  ab  iis  per  intetteffuitu 
omnis  latitudb  tollatur : vocantur  linea ; qui  fani  termini  determinatum 
fitum  in  mundi  {patio  occupant . in  reuolutione  enim  cuiuslibet  corporis 
mfcipfum,  aut  circa  fuum  extremum, maruftftt  aliquid  ineo  affignari po- 
tefl  quiefeens , di  finiti  um , &■  feparatum  d reliquis  partibus  translatis  ; 
quod  vero  quie/cit,  corpus  non  cfl,  cum  vniurrftm  corpus  trans  ferri  {up- 
ponatur . Igitur  erit  linea,  fcu  fimplex  lon- 


gitudo, Vt  fupcrficiei  .A  B C D extremds  -y  - - , 

terminus  \A  B,  vel  B C , aut  C D,fiue  D-A,  ‘ * 

« quo  terniinatur fuperficies,  exclttfa  tota-  t "" 

liter  latitudine , itavt  indiuifibilis  rcma-  & 

neat , quoad  latitudinem , O"  profunditx- 

ttni , licet  quoad  longitudinem  tantummodo  dittidi  poffit : vocatur  linea 


Ss 
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III. 

LINEAE  extremitates, nullam  longitudinem  habentes, 
- . vocentur  Punda.  • N . 

■v.  , t 

Tari  modo  linea,  longitudinem  tantummodo  habentis , termini  e xtre- 
mi,  determinantes  meniuram  longitudinis  ipfius ; fi  ab  cis  per  intelle- 
Qum  omnis  longitudo  tollatur  : prxdidi  termini , qui  non  fio:  t nihil , cum 

fint  figna,pofittoncm  in  mundi ' patio  hab ; ti- 
tia : Vocantur  punda . Vt  linea  jL  D extre- 


Ab 


l ^ mi  termini  Jt,  <&  B,  d quibus  wenfura  lon- 
gitudinis ipfius  lineet  A B determinatur , 
ablata  totaliter  longitudine , ita  vt  indiuifi - 
biles  omni  quaque  remaneant : Vocantur  punda . Tat  et  ergo  quod  linea 
tx  fluxu  pundi  generari  potefl ; /n perficies  vero  ex  fluxu  linea  tranf- 
ucrfali ; atque  cfrput  ex  fl uxu  Jupcrficici  tranfuerfali  gigni potefi . Qux 
tres  fpecies  quantitatis  ccittivu&pofivnt  concipi  infinita  ; fi  nir.  it  i.m  flu- 
xus per  infinitum  jpatium  continuari  intelhgatur. 

■ ■ ---  « |«  * * ' 1 J fc"  1 

IV. 

% 4 

LINEAM  autem  omnium  brcuiflimam  earum,  qu$  a pna- 
do  ad  pundum  extendi  poliunt , Redam  voco . 

1 * * • • •>  1 • . i * -t  • » - » rj  m . • ’)  / ] J * ; ' - 

Hac  efl  definitio  retia  linea  Archimedca ; Euctides  autem  ait : Re- 
da linea  eft , qua:  ex  $quo  fua  interiacet  punda . Valde  labo- 
rant Interpretes  in  expofitionc  huius  definitionis . Tr ocius  putat  tunc  li- 
neam ex  equo  inter  Jua  punda  inter iac  ere;  quando  Jpatium, feu  mterual- 
lum  inter  duo  punda  eius  extrema,  aquale  efl  ipfimet  linea . hac  quidem 
expofitio  valdq  abjlrufia  vidttur , eo  quod  ignoratur  quenam  fit  vera  di- 
flantia  inter  duo  punda ; hno  ignoratur  quidnam  ipja  diflantix  fit . non 
enim  proprietas , d qua  diflantia  deflgnatur , expofita  fuit  ab  Euclides . 

. Clauius  poftea  aliter  definitionem  ex  ponit . Inquit  enim  redam  line.v/u 
efic  eam , qua  equahter  inter  Jua  punda  extenditur ; hoc  efl  in  qua  nul- 
lum pundum  intermedium  ab  extremis  Jurfum , aut  deorjurn , vel  ad  la- 
tera defledendo  fubfultat ; in  qua  denique  nihil  flexuofum  efl',  velati  in 
filo  tenuijjimo , fiummavi  extenfo , omnes  partes  medix  cum  extremis 
aqualem  obtinent  [itum , neque  vlla  efl  alia  fublimior , aut  humilior ; fed 
omnes  xquabiliter  progrediuntur, inter  extremos fuos  fines  dijpofiu.  Hpc 
tamen  expofitio  etiam  obficura  videtur  ; eo  quod  Kquabilitas  dijpofitionis 
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furtii  m in  linea,  duictat  tcrv.imm  alium  rclatiunn,  refpctJu c tuus, par- 
tes ipfx  aqualibitcr  dijpofit a fi-nt ; & cmnia  illa  vocabula  fupponunt  li- 
neam retiam , effeiam  cognitam . nam  illud  cfl  flexuofum  , quod  non  cfl 
retium,  ergo  mali  per  exclufioncm  inflexionis  declaratur  rctlitudo ; 
quandoquidem  ha  dux  voces  sqr.i  ignota  finit . Melius  ergo  ^inh.medcs 
expofuiffe  n ilii  videtur  naturam  retia  linea  per  proprietatem  notiorem  , 
cum  dicit  rettam  lineam  efle  breuiflimaSn  ex  vno  in  aliud  pun- 
dum  extenfionem . Si  enim  intcllctlu  collocentur  duopuntla  -4,  & 
B in  f patio  mundano,  concipi potcfl  vnv.m  ip forum  fluere  verfus  aliud  di- 
uerfis  itineribus,  in  quibus  omnibus  dejeribetnr  varia , & infinita  hnsa, 
/tu  longitudines  -A  D B„A  E B,<*r„4  C B;qua 
quidem  valde  in  aquales  inter  fe  cflepoffimt ; s N. 

& in  hac  multitudine  infinita  inaqualium  li-  K 

nearum  necefle  efi  ,vt  detur  breuiffima  om-  £ ‘Ii 

nii.ru ; qua  quiuem  vnica  erit : alias  non  efiet 

breuiffima . hac  inquam  breuiffima  cxtenjfio , G 1 n ' H 

fen  fluxus  brcuiffin.us  a pnntlo  ad  puntlnm, 

qui  ponatur  efic  -4  C Balinea  reti a merito  vocari  potcfl.  Tradita  iam^ 
clara , & iutelligibili  definitione  Unca  retia,  bend  intclligi  potefl  curuam 
aliq:tam,eofdem  terminos  cum  retia  habentem  -A  D B,vcl  -4  E B flexuo- 
Jum  aliquid  habere, & partes  intermedias  non  iacere  ex  aquo  inter  extre- 
ma, fine  non  habere  eandem  aquabil itate , fatla  comparatione  cum  linea 
rctia,iam  cognita.  Erit  ergo  retia  -4  B regula,  feu  trutina, qua  examina- 
ri reliqua  line a pofiunt ; & fic  cum  dubitatur  an  linea  G H fit  retia , vel 
turua,  fieri  debet  comparatio  cum  alia  -A  B,  qua  retia  linea  ex  hypothefi 
erat  ;&  fi  omnia  puntla  ipfius  G II  ex  aquo  Junt  difpofita  inter  fua  ex- 
frema,vcluti funt  ca,  qua  inpropofita  retia  -A  B,  collocantur : aut  fi  om- 
nes partes  linee  G H omnibus  partibus  linea  retia  -AB  finulitcr  con- 
gruunt : vtl  fi  omnia  puntla  ipfius  G H di  flant  aqualiter  d linea  -4  B : 
tunc  puntla  illius  non  J ubfultabunt  furfum  , aut  deorfum ; neque  ipfa  ali- 
quid flex uojum  habebit. Quare  neccffe  cfl  lineam  GHefise  quoque  retiam. 
Ex  his  ergo  patet  Euclidis  definitionem  vfum  habere  poffe , quando  com- 
paratur aliqua  linea  cum  retia,  prius  expofita  ;fed  abfolute  non  declara - 
repaffionem  maniflflarr.  linet  reti  e . 

Hinc  mamfeflum  cfl  Trocli  expofltionem  idem  prorfus  flgnificare , ac 
verba  -Archimedis  fonant . Nam  inquit : Quando  intcruallum  inter 
duo  puntla  cquale  eft  linee  , que  inter  eadem  duo  pun&a  cx- 
tcnditur : Tunc  quidem  linea  affumptarefta  eft.  Sed  quia  in- 
tcruallum mter  duo  pur.tla  eft  diftautia  breuiffima  omnium , qua  concipi 
pofiunt . Ergo  tunc  linea  erit  cqualis  interuallo  inter  duo  puntla , quando 
erit  aqualis  diftantia  breuiffimp  ;feu  quando  linea  aflumpta  eft  eadem- 
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tuet  diltautia  inter  dito  puntla;  fine  efl  breuiffima  omnium  linearum , qua 
a punito  ad  puntlv.m  duci  pojsunt ; hac  autem  erat  definitio  s trebirne - 
utf . Lvgo  Euclidis  definitio  iuxta  Troili  expofitionent  idem  prorfus fc- 
nat , ac  illa,  que  ab . Archimede  tradita  efi  : fcd  iiijioc  tamen  deficit, quod 
Trctlus  -ptitur  nomine  intcrualli  ignoto , quando  nondum  definitio  inter- 
valli tradita  cfl . , «| , ... 

Tandem  qupiam  fint  'linee  retia , & quam  paffionem  habeant  pluri- 
mis exemplis  ofiendit  natura  ipfa . Nam  radtj  lucidi,  & vifuales,ncc  non 
motus  grauium  defeendentium  per  retias  lineas  fiunt , ideft  fluunt  itinere 
brcuiffimo ; quod  quidem  multis  experimentis  comprobari  potcfl  ; fcd  fa- 
tis erit  vnico  exemplo  -veritatem  hanc  confirmare.  Sit  pila  plumbea  B al- 
ligata filo  tenuiflimo  B , atque  cius  extremum  clauo  st 
A firmatum  fit : T une  plumbum  B liberi  premendo,dum  accc- 

der  e contendit  ad  Telluris  centrum,  diretlam  fili  producit 
\ extenfionem,  quam  retiam  lineam  effe  dico . Nam  fi  pium- 
_ 'fi-bmn  B fubtcrpofit.i  manu  fuf pendatur , & traiuferatur  in, 
/ locum  C : T une  quidem  longitudo  fili  in  fleti  etur,  cohfiit/ict- 
que  lineam  siEC:  erit  que  internatium  ,/eu  difiahtia  ab  Jt 
• puntto  ad  C minor , quam  longitudo  ipfius  fili  st  E C,  feti 
si  D B ; ideoque  st  D B retia , ir  st  E C curua  erit . Hoc 
. exemplum , Ucetfenfibile  fit , & improprium , inferuiet  fal- 

..  I tem  ad  tollendam  difficultatem  imaginationis  , tum  rctlitu- 
Q dinis,  tum  cisruitatis,  ,.T  «. IE. ’ . ' '-7, ‘ ‘ . '7  ‘ 


- 1 v 


. > ’,n’A  ft.vw» 


S V P E R F I C I E S,  cui  omni  cx  parte  reda  linea  congruit! 

:r  i »*  • Vv.,pkma vocetur.'  .•  \ ...  .. 

>,  ' • - ••  •>. 

-•!  ’ \»  . u, 

, Hac  definitio  H eronis  clarior  mihi  videtur,  quam  Euclidiana , qua  ijf- 

■dem  difficultatibus,  quibus  definitio  lineat retice,  imoluitur . Inquit  enim: 
-Superficies  plana  eft » qua;  ex  .xquo  luas  interiacct  lineas  .Me- 
^ jvf  -g  lius  ergo  cum  Herone  dicemuslSi  in fupef- 

jr  \ r~  -p  ficte  stBCD,  retia  linea  M G congruit , 

7 T-7-  ~ ideft  tota  tangit  ipfam [upcrfbcian ; &nc 

0 v : ; dum  in  fitu  ?il  G , fed  fim  liter  fi  transfe- 

i . / raturinfitum  7tiN,&in  fitumMO ,& 

. n.  yS  fic  i»  reliquos  omnes  ;&  in  quacunque.» 

t,  j)  . \ x q applicatione  congruit , ideft  pracise  tota 

'"i  \ cius  logitudo  tangit  fttpcrficiem  si  B C B: 

i..a  yocctur  ditia Jupcrfiaes plana, 

VI. 
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QVANTITAS  inclinationis  duarum  redarum  linearum-*, 
in  plano  fe  mutuo  tangentium , & non  in  dire  61  um 
‘ iacentium  alterius  ad  alteram : vocetur 

angulus  planas.  1 ' ' ••  ' 

.Ambigit  'Proeliis  in  quo  genere  quantitatis  angulus  planus  reponi  de- 
beat . Natu  fi  efl  quantitas  permanens  y&  continua , erit  linea  > aut  fu-  Hb.ic.it.’ 
perficies  . tinearis  quantitas  effe  uonpoteft . Trimb  quia  in  fuperficie  pla- 
na non  determinat , aut  menj urat  longitudinem  folam,fcd  fpattum . Se- 
cundi 'quidvt  linea  diuidltur  a pundo,  fic  fuperficies  d linea;  feti  angulus 
a linea  diuiditter . Ergo  ftiperfit ici  efl . 

sili  qui  Wro  dixerunt  'angulum  planum  non  effe  fuperficiem  , aut  li- 
neam', fcdmerdm  relationem  : Troe lus  autem  vtramque  naturam , ma- 
gnitudinis fciUcet , & relationis  infe  habere  exifiimauit . Qua  omnia  vt 
diri  intelligaqtity  j exfonatnr 
inplahofinea  reda  Jt  Bi  infini- 
ti extetifaverfqs  G . Iain  alias  gj 
linei  recta  quatubr  modii  tollo-  a 

cari  potqjt  circa  retlain ' | 

Trimo 'fi  illam  nullo  modo  cbn-  ' j 
tingat ,vt  E P,& tunc  hx duA  -y 
reda  angulum  (onflituerc  notis  p 
^icuntur . S et  undo  fi  illato  ton- 
tingat, feffit  'polita  in  diredum-, 

»wr?: 

fundo  Jt;&  tunc  pdf  iter  angulum  &>«  conflituunt ; fedfolummodo  vnU 
cam  lineam  redam  DJtB.  Tertii  fitbta  linea  rotato  lineam  contingat , 
yt\A  G,  & st  B non  conflituunt  angulum ; cum  vnicam  retiam  lineam 
componant.  Quarto  fi  reda  linea  st  C contingatquidem  redam  JL  B in 
fundo  si  tantummodo  ,Jed  non  fit  in  diredum  pofita , vt  erat  D A\  tunc 
quidem  du4  rc&£  B st  > & C Jt  angulum  ditmtur  conflittiere . Vbi  no- 
tandum> quod  reda  st  C dtflat  quidehi  ab  alia  feda  JL  B,  fed  non  eo  mo- 
do-, vt  E.  F,  prioris  cafusjab  alia  di  flabat  j cum  hX  fint  prorfus  fe  par  at  e , 

HU  vcrdfefc  contingant  in  pundo  st.  Hac  inquam  diflantia , feufepa - 
ratio  non  abfoluta  linearum  stC,&  st  B,fc  tangentium  in  pundo  si,di- 
t itur angulus • ,,  . l • -L 

Sed  rurfus  notandum  efl,vt  Trochis,  Carpunt  st rttioch.red arguens, ait:  ^ ^ 
dici  noj  poffe  angulum  effe  Marum  linearum  diflantiam;  quia  fi  con  cipia-  * * 

' , 1 ; t “i  •“*  'i  tur . ‘ 
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tur  recula  A C , cum  linea  AC  H,  collocata  fupcr  immobilem  lineam  rc- 
8 am  A BG  ;cr  poflea  aperiatur  recula  tranjportando  brachium  AC, 
primo  in  fitum  AM  K:  Secundo  in  fitum  AH  : T crtio  in  fi  tum  A BJ. 
Quarto  in  fitum  A N efficientur  quidem  femper  anguli  maiores , & ma- 
iores in  infinitum : & tamen  difiantip  linearum  ne  dum  no  augentur  men- 
Jura , qua  anguli  crefcunt  ;fed  i contra  pojfunt  diflantix  dccrefcerc,  cum 
anguli  augentur . Vt  diflantia  N V reblx  AN  a reEla  A B minor  effepo- 
tefi,  quam  di  flantia  C 0 inter  recfas  AC , & AB:  Et  tamen  angulus  N 
A B maior  cft  , quam  angulus  C AB.  Rationabilius  ergo  dicemus  anguli 
menfuram  fumi  debere  ex  apertione , /eu  dilatatione  totius  linex  AC  ab 
ip/aAB.  Nam  in  primo  inflanti,  in  quo  punblum  C /cp  aratur  a punblo 

B,  tota  linea  A C neccffiario  /c para- 
tur a tota  linea  A B,  excepto  com- 
muni punblo  A.  Quo  ergo  maior 
fuerit  hec  dilatatio, Jeu  apertio, men- 
fitra  anguli  augebitur . Et  quia  ma- 
gis appofite  , <$■  figijficanter  hec  di- 
latatio exprimitur  per  vocabulum 
Inclinationis , propterea  iure  angulus 
inclinatio  dicetur . Modii  cum  q;<x-\ 
ritur  ab  antiquis  an  angulus  fit  magnituded  Djco  non  effe  fup  er  fi  c t em.  pri- 
mo quia  (patiunt , quod  linex  infiniti  A 1>G,&  AC  H amplcftuntur  » 
erit  infinitum  ; citm  tamen  anguli  quantitasy/eu  men/ura  inclinationis  fi- 
nita fit : Secundo Jpatium  infinitum  non  potefi  diuidi  ,nec  augeri ; & ta- 
men inclinatio  anguli  diuiditur , & augetur . T crtio  licet  /patium  angu- 
lare effet  finitum , & terminatum  ab  aliqua  rcbla.  linea  H 0,  ad  libitum l» 
dubia,  vel  ab  alta  curita  C B : tunc  quidem  ,fcbloj patio  bifariam  d rebf.i 
.C  X , angulus  bifariam  fetius  cfjct ; quod  cflfalfiitn . Nam  folummodo  4 
'linea  A 'm, per  punttum  A dubia, angulus  diuidi  potefi ; quando  nimirum 
apertio, fime  inclinatio  linearum  C A ,&  B A diuiditur  in  duas  inclina- 
tiones pqualcs  C A M,&M  AB.  Tatct  ergo  angulum  fuperficicm  nona, 
effc ; neque  in  genere  magnitudinis  contineri . 

. Reflat  modo , vt  exponamus  in  quo  genere  quantitatis  angulus  reponi 
. debeat . Dico  angulum  effc  gciius  quantitatis  continue  diucrfum  4 Unca  , 
fupcrficic.y  & corpore ; fictili  propertio  duaruin  magnitudinum  cft  quan- 
' tuas  diucrfa  a Unca  ,fuperficie , corpore , & ab  angulo ; licet  in  quolibet 
genere  quantitatis  proportio  reperiatur  ; & ficuti  proportio  duorum  nu- 
merorum diuiditur  a numero ; & proportio  duarum  Uncarum  diuiditur  J 
. Une  a,. i qua  effi  ojnntur  dup  pfoportioncs,  nec  piopterca  proportio  illarum 
_ / mearum ■erjtffipafi cies : ita  angulus  planus  diuidi  poterit  a linea , nec 
propterea  erit  interficies,  fcd  erit  inclinatio  diuifa  iv  duas  inclinationes. 

VII. 
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;•  V 


SVPHR.FICIES  ptona  fub  vno , vel  aliquibus  terminis  com- 
prehenla , Figura  vocetur. 

. x ; • , >. 

Totefl  ab  vnico  termino  fuperficies  plana  claudi : quando  nimr.  um  ab 
aliqua  linea  curua , in  {e  ipfam  reflexa,  ter - 

minatur , vt  patet  in  figura  A : Si  vero  d rrC^\ 

pluribus  lineis  fpatium  circumscribatur, vt  f ZX  J ITL  \ 
patet  in  B : dicetur  b^c  figura  i pluribus  \.  ~/  \A-*  / r 

terminis  comprcbenja.  K.  __  . 


VIII. 


FIGVRA  , qu*defcribiturex  reuolutione  redae  linea:  finite 
‘ in  plano,  circa  alterum  eius  pundum  extremum  quie- 
Icens  , quoutque  ad  eum  locum  redeat , a quo  moueri  ce- 
perat j vocetur  Circulus.  Er  pundum  quielccns  vocetur 
Centrum,  linea  vero,  ab  extremo  eius  termino  defignata, 
dicatur  Circunferentia . Et  quclibet  reda , a centro  ad  cir- 
. cunferentwm  extenta > Radius  circuli  nuncupetur , vel  fe- 
. jnidiameter . 


Vt  fi  retia  linea  A B , circa  puntlunt , 

A quiefeens , reuoluatur  in  plano  per  E , 

D,  & C,  quoufque  redeat  ad  locum  A B,d 
quo  moueri  cepcraC  Vocabitur  figura  pia-  : ' 
na,  ex  fluxu  illius  linee  defer  ipta , Circu-  ™ 
lus;dr  puntlum-A, Centrum;  & linea  B E , \ 

D C,  Circun ferentia';  & reti Ff  lincg  A C, 

& AB  Badtf  circuli  vocentur . 

Vulgata  circuli  definitio  hcceft:  Cir-  , ,v 
culus  eft  figura  plana  ab  vna  linea  ; 
comprehenla.quc  peripheria  appel- 
latur, in  qua  ab  vno  pudo  eorum>qu£  intra  figuram  fiunt  p<% 
lita, cadentes  linee  redo  1'unr  equales.  Et  bec  e fi  vna  ex  ijs  defini- 
tionibus, q:tc paffionem  ignotam  tradunt . Non  enim  facili  eft  videre , an 
in  natura  reperiri  pojfit  talis  figura, que  nabeat  g antium  vnicum  intra  fe, 
d quo  omnes  reti  e,  ad  cius  terminum  duit(,  fiat  inter  (c  gquxles.  Sempcr 
ttmm  dubitari  pocesl,an  aliqua  ex  infinitis  iilts.hic,s  habeat  eadem  mc)t- 

‘ B ' ’ Jurant 
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fih.  1 1«  furam  cum  reliquis . Melius  ervo  procedemus  definiendo  circulu  eo  modo, 
quo  Euclides  in  definitione  fpbere  vfus  eft,  in  qua  nulla  difficultas  adefl ; 
neque  dubitari  potefl  an  in  natura  detur  figura , que  d centro  ad  circunfe • 
rentiam  habeat  didanttas  p quales  : cum  ex  ipfamdt  defcriptione,&  con • 
ftrudione , in  definitione  pofita  r declaretur . Nam  eadem  linea  reuoluta 
circa  centrum , cum  fit  femper  eiufdem  menfurc , neceflario  facit  diflaib 
tias  i centro  ad  circunferentiam  inter  fe  equales . 

IX. 

F I G V R AE  plan?,  que  £ rcStls  lineis  continentur , vocen- 
tur Rettiline^. 

• x. ' 

ET,  quae  itribns  re$is  li- 
neis, Trilaterae,  fcu  Tri- 
angula vocentur . 

XI, 

OQVAE  fub  quatuor.Qua- 

drilater? , leu  quadran- 
gula. 

; XII. 

ET,  fi  a pluribus , quirn quatuor  rc&is lineis  contineantur , 
MultUatera: , vel  multangula:  dicantur,  denominatae 
i multitudine  laterum , ipfam  figuram 
comprehendentium . 

He  definitiones  mani  feli  e funt.NampoH  definitionem  circuli , qup 
•pnico  termino  clauditur , declarantur  retiqup  figurp  plane , que  i pluri- 
bus terminis  comprehenduntur , qup  licet  fint  diuerf p inter  fe,  vt  pote  au  e 
d pluribus  lineis  curuis  comprehendi  pofiunt , ( de  quibus  m hifcc  libris 
non  tradatur)  definiende  fmt  tantummodo  figur p planp  ,qued  redis  li- 
neis continentur . hp  quidem  tot  fpecies  conflituunt , quot  fune  multitudi- 
nes redarum  linearum  yfuperficiem  comprehendentium . Et  quia  agitur 
prpeipni  m hifce  libris  de  triangulis , & quadrangulis ; propterea  hp  duc 
fpecies  figurarum  precipu?  declarantur,  & definiuntur . 
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XIII. 


ii 


• ' • - ;\  . i 

MAGNITVDO  magnitudinis  mcnfura  dicitur , cum  il- 
la, multoties  liimpta,  alteri  equaiis  fuerit . 


Vt  linea  C dicitur  mcnfura 
linee  JL  By  fi  ipfa  C,  fumpteL* 
multoties,  fcUicet  quater , quin - A 


C- 


B. 


quies  , fexies , C ire.  f qualis [ne-  1 , *»  , 

rit  ipfi  <A  S . 

PETITIONES,  SEV  POSTVLATA. 

• ■*.  ; ;.V: i 

. I I >l'  ' > ! • • ' * ' ' . •’ 

A P VNCTO  adpun&um  lineam  redam  ducere . 


•ti  c m 


IL 


ET  lineam  re&am  producere  in  continuum  »6cdii«ftu«li. 

" ‘ ' ^ ' r*°*  III.  « ' 

E T quouis  ccntrc,  A.interuallo  circulum  dcfcribfite . r. 

IV.  * 

ITEM  quacunque  magnitudine  data , pofTe  aliam  magnitu- 
, diuem  liqui»  .vel  maiorem)  vel  minorem . » r - 

Sunt  Vetitiones,  vt  ditium  cfl,propofitioncs , qui  conflrutiiones  intel- 
leQualcs  exponunt  ita  faciles , vt  nullo  artificio,  neque  ratiocmoinffi- 
geant ; & propterea  a/umuntur  inter  primapmctpia 
Jtaque  cum  d puntio  ad  puntium retia  Irnea  ducenda  eti,  ^ ^ 
medo  concipi  puntium  A fluere  bnuiffimo  itinere  vjque  ad  puntium  B , 
eritquc  prp ditius  fluxus  fqufibdis , non , . , , 

flexus . & i n hac  operatione  non  befitat  in-  ^ ^ 

tcllctius , neque  difficultatem  habet ; nec 
etiam  obifrei  potcsl , quod  hfc  fit  fitiio  cbi - 

....  ...  ..  - |U  fj\  -ti/y 


1" 


**•  * 

C 

• •••1 


j t . 

nunc  a . nam  re  v^ra  in  (patio  mundniw 

. , ‘ 1 i 1>  2 


dan  ur 


« 
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daHtur  huufmodi  dimenfiones  ;&  fi c di<c  ere  redam  d putido  ad  ptmffi  m 
idcnejt , ac  fi  quis  confideret  lineam  redam , iam  exidentem  in  mundo  5 
/eu  illam  dimenfionem , qup  inter  duo  illa  pur.da  repentur . Tari  ratiene 
poffumus  lineam  quamlibet  redam  finitam  B producere  in  diredum , 

quantum  libuerit  vfquead  C ; fcilicet  intelliger.do  extremum  eius  pi.n- 
etum  ulterius  produci  tquabili  fluxu,  & breuiflimo  itinere . 

Similiter  pofita  qual  ibet  linea  reda  finita  B,  vel . A C,  potefl  extre- 


QV  AE  eidem  squalia,  inter  fe  funt  aqualia.  Et  quod  vno 
Squalium  maius  cft,  aut  minus , maius  quoque,  aut 
minus  cft  aitero  squalium ; & contra . 


E T fi  ^qualibus  squalia  adicfta  fint,tota  quoq;  funt  equalia, 


ET  fi  ab  squalibus  SQuaJ,a ablata  fint,qua:  relinquuntur 
s ‘ funt  equalia . 


AE  QJf  ALIA  addita , vel  ablata  ab  insqualibus , inequa- 

lia  faciunt . 

V. 

DVPLA,  tripla, dcc.  vel  dimidiaeiufdem,  vel  squalium,  funt 

pariter  squalia . 
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VI. 

SI  eadem  magnitudo  metiatur  duas  magnitudines , <3e  ca- 
rum compofitum,  atque  differentiam  menfurabit . 

Vt,  fi  magnitudo  D menfurat  - 

d«<w  B,&  B C,  necefie  cfl,vt  A . , t > i . . C •»  zD 

nggregatum^tque  differentiam  C ' * ‘ ^ ' 

C menfuret , Nam t-vtraque  A > ^ H S - 

B,  &BC,  difiribuitur  im»  -p,  — - -- 

f artes,  quarum fingule  p quales  ■ ■ ■ 

JuatipfiD. 

VII. 

T O T V M fua  parte  maius  efl . 

.uz  x : 

- ■■>.-■. -tu  Villi  ' / ; \ 

TOTVM  fquale  cft  omnibus  litis  partibus , fimul  fumptis.' 

rj\  'i.  j ; » 

“ ix.  / 

1 ^ QV  AE  fibi  mutuo  congruunt  , funt  aqualia;  / 

Debet  intelleBualiter  fieri  hpc  applicatio ; ita  vt  tota  magnitudo  prp- 
citi  totam  magnitudinem  contingat , ab/que  to,quod  aliquid  mtattum  re- 
linquatur ;/cilicct  quando  intertnedit  partes  cumintermedijs  conueniunt; 

& extremp prpeisi  cum  extremis ; '&  tunc  eorum  congruentia  mt  die  (lui 
conSiare dicetur . Cormerfum  vero, fcilicet quod  ea,qup p qualiafunt fibi 
inuicem  congruant , non  in  omnibus  verum  efl,fed  in  ijs , qup  fpecie  fimi- 
lia  funt,  vt  linee  reftp  inter  f e,  & circunferentip  pqualium  cir culor um,vt 
■ Troclus animaduertit .7  v>.,  , vr  . 


‘V v ■> •'•■■t >•••. ... 
’•••  • - J.  • v:  X.  ... 

DV  AE  re£le  concurrentes , & fc  mutuo  fecantes,  non  ha* 
bent  aliquam  partem  communem . 


Vt  fi  fuerint  duc  re&p  line p B C 

B,  concurrentes  in  pundo  B,  & ibidem /e_» 
fe  fecantes  ,efl  impoffibile , ve  ambp  linep 
rttlp , produdp  viter ius , confli tuant  vni- 
cam  rcclam  lineam  B D-,  ita  vt  B D fit 

vnica  reda  linea;  &■  pariter  C BD fit  vna 
reda,  hac  enim  repugnat . 

XI* 
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-D  V AE'  rb&«:  linee  ,^ofTimt  quidem 'conftituereaj.igulimi , 
. : ied  non  claudere  (patium»  leufiguram  cificere .. 


bDcfZ. 


Vt  duc  rcfle  AC,  concurrentes  in  putido  A,  poflurtt  quidem 

conflitHCrti angulum  BACifcd nunquam  pojlknt-cljudcrefpittiutn  fu- 

pcrficialc;  co  quod  tota  linea  A 3 diflat,  & 
(\  ' > i ’ **-  feparatur  atotalme»  AC,  excepto  phndo 

comatius  A (licetfn  mflnttum  producan- 
tur ) , alias dejlxucrttto-  conceptus  reditu - 
dims  linearum ; ‘debcrcique  alter a tpfarum 
tncuruari,  autihfUdi,  quod  cfl  contra 'hypotbefin . 

v , = r 

XII. 

, v LIKJTAEcmnes.acentro  adcircun- 
•.iilifi-JttSJUwlSfc-i  t'ur£iitia!mcifciili<inft*,Xunt  J 
‘ (/£•**"*  * ?quales  inter  le . 

, f . :s{.  ; Iu 'y<:  Ttltmifefium  cfl hoc  %qui4  b radii  omnes  A 

C,  A D,  &c.  menfurantur  ab  eadem  linea  rc- 

avt ' l >r\ 

-J,  .V«-»v.V\J\»vi..\jv  V'  > 1 -• 

v.  '%>  ..v-v.  ?V.-,  X I I'fc  • 

i SI  ea-denvre&.i  ffncrf  intra  duas  figuras  totacolJocata  fuerit , 
v ■.  v bnbi“buntillc  figurc  partem  aliquam  communem, 

.r.  - . ••  • * «Sc  le  te  lecabunt . 


*y  *a.  . . ..  u;. v '• . . i . 

•:  i .«*  3 «it  . * Y'.<  { 4 . ; > 

. . * ' T.  ifs  \ » i»V.  j \ . * 


...»  .»  .41.-  »•*  i ^ 1 „ ■*•••»«  • ...»  .»  ^ • 

Sunt  axiomata , vt  di  Sium  cfl , propofltiones.Jpeadatiuf. , feu  theore- 
mata, que  ob  fui  maximam  cuidentiam  non  indigent  demonflratione  ;fed 
ftatim , cognitis  terminis , neceflccfl , vt  intcllcSlus  illis  aflentiatur ; & 
■iproptewa  afiumtmiurmter'prmcipiaindcKonfhalnlia,  VmtunciJtoriim 
alia  quidem  communia  funt  omnibus  fciaitus  mathematicis;  aliafmu  pe- 
culiaria Geometri  e . illa  enim , quffunt  feptem  priora  inferuiunt  tam  in 
motu,  quam  in  tempore,  in  numeris,  & m magnitudinibus,  & vbicunque 
de  quantitate  agitur  ; pofteHera  vero  vfum  tantum  habent  in  fctenttfs 
Geometricis,  vCi  d£Maffbtkdmibus  tradatur . 

'jCumaliquc  definitiones  immutat;  (intui  hac  elementorum  reflitutio- 
tid  aliqu;  vero  relide,  atque  alie  in  alia  loca  translate,  vt  oflendam  non 
fine  ratione  id  me  feci  fle,  antequam  ad~cx  pofltionem  propofitionum  deue - 
niam,  accuratius  videndum  efl,  quid  namfint  matkonaUt  e definitiones  ; 

& 


Digitized  by  Google 


LICERI  iv 

C-r  qua  methodo  renentur ; quomodo,  differant  i po  finiatis , &■  pro- 

nuntiatis . Nam  hoc  ab  aliquibus  praui , & confusi  expofitum  fuit . 

Clanius  putat  definitiones  efie  artis  vocabula , neque  opus  cfie , vt  ra- 
tio afferatur,  cur  res  aliqua  hoc , aut  illo  definiatur  modo ; fed  fatis  efie,vt 
nunquam  res  definita  afferatur  alicui  conuemre  , ni/i  prius  definitionenu, 
traditam  eidem  conucnirc  demonflrctur . 

Commandinus  verb  cum  Troe  o cenfct  definitiones  mathematicas  efie 
hypothefes . Sed  jlafloteles  pofitiones  eas  vocat ; loquiturque  de  eis  fatis 
confusi.  Pult  enim  definitiones  efie  pofitiones  ,<&  principia  immediata 
indemonstrabilia , de  quibus  prccognofcitur  quid  fint , & quia  exi  fiunt  in 
n.ituraifed  nece  ffe  non  effe  docendum  eas  habere.  fljirfus  dignitatem  a 
fuppofitione,  & petitione  differre ; quia  hec  duo  non  Junt  nota  per  fe , fed 
exteriore  indigent  ratione ; & licere  inflare  contra  eas . Dividit  pofleo-» 
definitionem  quid  nominis  a definitione  quid  rei ; dr  hanc  ait  aliquando 
efie  principium  demonflrationis , aliquando  effetius  conclufioncm . 

Sed  huiufmodi  ambiguitates , his  premi 'Jis,  facili  tollentur . 

Trimo  definitiones  adhibentur  in  demonftratione,  vtprpniffp . Quare 
ueccffe  efl,  vt  fint  euidenter  cognite, alias  cognitio  fcientifica,  feu  euiden- 
tiffinia  ex  eis  acquiri  non  poffet . 

Secundo  definitiones , que  debent  effe  fcientip  principia , fimt  anticipa- 
tiones ,feu  prcexiflentes  in  animo  cognitiones , vel  effigies , fine  idet , d 
quibus  in  animo  clari , & difiintti  circunfcribitur , quare , <&  quomodo 
tale  quid  efl  vnaqueqiic  res , & diuerfificatur  a qualibet  alia ; vt  circun- 
feriptio  illius  figttre  plane  ,que  d tribus  redis  lineis  continetur ; efl prp- 
cognitio,fcu  idea , ad  quam  refpkientes , perfpicui  eius  naturam  percipi- 
mus, & distinguimus  a qualibet  alia . 

Tertii  circunfiribetur  in  animo  id , quod  vmqueque  res  efl  per  fuam 
propriam  effbrmat  onern,  aut  per  cius  effcntialem  affedionem  ,vcl  pro- 
prietatem, omni,  f oli,  & femper  conuenientcm . Pt  omnes  trianguli  a tri- 
bus redis  lineis  continentur , drfoli  trianguli , non  autem  relique  figurp; 
& femper.  Non  emm  aliquando  triangulus  caret  tribus  lateribus . 

Quarto  nomina  Junt  fign  .x , ad  placitum  impofita , ad  fignificandanu 
precognitionem,  in  .tnimo  exisl entem ; idefl  efformationem , aut  effentia- 
lem  paffionem  alicuius  fubiedi . f t nomen  circuli  esi  fignum , impofitum 
ad  indicandam  efformationem , fadam  i reda  linea , reuoluta,  &c.  V e l 
efl  fignum,  indicans  paffionem  cffentialem  didefignrc  , qup  efl  cqualitas 
omnium  redarum  linearum , a centro  ad  circunferentiam  extenfarum . 

Quinto  ratio  Rrudurc  fonmalis  alicuius  fubiedi  quanti  multiplex  ef- 
fe potefl . Sicut  etiam  quf  libet  res  non  vnic am,  fed  plures  effentiales  pro- 
prietates conuertibiles  habere  poteft . yt  flrudura  circuli , ne  dum  ex  re- 
volutione redx  linet  in  plano  circa  pundum  fixum ; fed  ex  reuolutionc 

anguli 


Pne.  Hb  t . 
Eucl  (T  in 
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anguli  refti  circa  diametrum  ;<&r.  ex  feSion  e coni , &•  cylindri , & olfis 
pluribus  modis  effici  potefl  .Tari  ratione  triangulum , prpter  paffitoncNL» 
diblam , quod  d tribus  lateribus  continetur , habet  alias  non  minus  cfjcn- 
tiales  ; quod  nimirum  tres  interni  anguli  fint  pquales  duobus  rcttis : quod 
externus  fit  equulis  duobus  angulis  internis, &■  oppofitis'&  inwmerabi- 
les  alias  A quibus  eius  natura  declaratur,  & 4 qualibet  alia  dffimguitur. 

Sexto  inter  rationes  flruBur  e formalis,  vel  inter  paffiioi/ef  effient iaks, 
que  alicui  fubictio  quanto  tribuuntur , alique  poffunt  cjfe  omnino  impof- 
ftbiles , CT  falf  t;  alie  autem  pojfioit  cjfe  po(fibiles»&  verp,  (ed i nobis  igno- 
te , aut  dubie  i alie  vero  poffunt  cjfe  vere , & cogmtp , & inter  eas  om- 
nium maxime  facilis  , & manifejta , qu  f non  ex  ah/  s , fcd  ex  ea  rtLqtix 
deduci  poffunt : docetur  ftrutlura,vcl  piffiio prima , & notiffima  talis 
Jubic&t  iO-  h&j  dummodo  principium  fciemijS.  confli  tuere  poffunt , reli- 
qua vero  non . i \jf.  ; '„>»•  . s'  , 

Htsprxmiffis , fi  nomen  fit  iam  impofitur»  alicui fuhieffo  quanto,&  il-, 
litis  jubicth  fumatur  ejfentialis  proprietas  prima , & notiffima,  poter  it 
copulari  nomen  proprietati  eiujdem  fubiefti.  Et  hoc  erit  Axioma.  V t vo- 
ces fotum,  & Tars,  iam  impofitf,  & vju  receptae  funr,  & cuidentiffima 
proprietas  cjl  omnium  totorum,  vt  excedant  fuas  partes.  Ergo  euidentif- 
fimum  cjl  pronuntiatum  vniuerfale : Omne  totum  maius  efijua  parte . 

At  fi  res  aliqua  nonbabct  nomen , fcd  habeat  notiffimam,  & primam 
proprietatem : potefl  quod  cunque  nomen  copulari  illi  proprietati . Et  hec 
erit  definitio;  ila  vt  fit  conuertibilis  propofitio:  I{es  habens  talem  cuidcn - 
tijfimam  paffionem  effentialem  omni , foli , & femper  conucmentem , efl , 
aut  vocetur  tali  nomine.  Et  i contra  tale  nomen fignificet  rem , haben- 
tem illam  talem  proprietatem  primam . Vt  figura  illa  plana  , que  habet 
euidentiffimam  proprietatem , vt  tres  reti  e linep  ipfam  comprehendant 
quocunque  nomine , vt  trianguli , defignari potefl : & efficitur  definitio . 
Vatetergo , quod  definitio  tpn  -differt  d pronunciato  nifim  nomine , quod 
illi  de  nouo  imponitur;  huic  vero  iam  irnpofitum  efl . 

Vndc  colligitur , quod  quclibct  defiu.tio  effe  pojfet  Axioma , fi  nomen 
iameffetreceptum.  Et  i contra  quod  libet  axioma  effet  definitio,  fi  nomen 
non  effet  receptum . Vt  fi  nomen  trianguli  ejfct  iam  irnpofitum,  <&  vfu  re- 
ceptum,dtci  pojfet:  Omne  triangulum  d tribus  rcQis  lineis  continetur . 
Et  ifhtd  effet  axioma , non  definitio . E contra  fi  nomen  cqualt.u is  notu, 
effet  adhuc  irnpofitum , dici  poffet : ffue  fibi  mutuo  congruunt  vocentur 
c qualia,  & hec  effiet  definitio,  non  pronunciatum . 

Vari  modo  definitio  non  differt  d petitione , ni  fi  in  nomine , quod  illi  de 
nouo  imponitur;  huic  vero  iam  irnpofitum  efl  .Vt  fi  nomen  circuli  iam  ef- 
fet receptum , cUm  fit  nota  conflrublio  prediftx  figuret  cx  reuolutume  re- 
lincpin  plano  circa  punitum  eius  fixum , cv  coniunSione  hu  ius  ds- 
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fcriptionis,  0 nominis  refultat  Tctitio . Et  fi  huic  defieriptioni  nomen  en- 
tuli  de nmto imponatur,  confurget  Definitio  .2  C 7 O 'I 
£ v his  deducitur , quod  quofieficunq ; perquiri  debent  definitiones , qua 
fine  principia  dcmovflrationis  , tdefl  que  producant  ccrtanl  ,0'ctudtn- 
tem  cognitionem  (cienti fi eam,  luet  laborandum  non  fit  ni  electione  nomi- 
nis, nam  ad  libitum  quodeunque  nomen /IU  attrib/p  foteft  : tamen  «(.«_» 
temeri , fed  maxima  cautione  eligi  debet  ratio ' flrttfture , aut  cffentialis 
faffio  prima > 0notiffima  alicuius  / ubietti . Nam  fi  confine  EI  io,  e >'  p ffio 
nominata  fit  impojfibilis , tunc  non  efficietur  definitio  fticntifica  , ve  fi 
quis  diceret : Dup  rcElx  linee  mter  Je  f quales , 0 fiir.ul  inter  fe  in  p qua- 
les , vocentur  irrationales  . lAut  diceret Diig  re  EI  eline  e I panum  com- 
prehendentes futuentur  figurales effient)  definitiones  non  entium,  0 in;- 
goffibilqs ; 0propterea.  potius  ignorantia , qudpt  Jacntia  ex  eis  dedk - 
ccretpr . o.  , " ; V > 

. Deyndt  ficpnftyuEtifl,  aptpafifiqmminata,  fit  quidem  pcjfibilis,  0 vr- 
ra , (ed  nobjsvgtiofri  rqutrfluqi^/aiui</fiona  definitio  non  em : Namcor- 
- thfi0™.1.  ak  dt4>)0\ prqifiipio  orta , incerte  quoque , 0 dubip 

erunt  / 0j  idiqJujp/cjQupm  T aut  opiv/opom  , non  autem  fidentiam  certam 
affaput.  V(  eunt  diciturffivplgata  definitione  parallelarum  : DugreEIp 
( mec  iti  eodem  plano  ex  vtraque  parte  non  concurrentes,  vocentur  paral- 
lf.  Ignoratur  an  dari  poffint  duc  rc3p  lipcf,  habentes  hqm  conditionem  * 
Similiter  ignoratur  , an  reptriri  poffit  m natura  figura  quadrilatera , ifi» 
qua  omnes  anguli  fint  rctli , 0 quatuor  latera  fint  mter  Je  equalia , que 
vocatur  quadratum  .;T ari  modo  incertum  e fi  an  reperiri  poffint  figurp 
plana  pquiangula , habentes, circa  angulos  g quales latera  proportionalia, 
qup  fipiilcs  pQcautuy;  ambiguum  quoque  efi , an  rqpexiantw  dualinee » 
qup  nunquam  poffint  habere  aliquam  copMuqcpi  mi  nfuram ; 0 fit  alia 
quamplurima  . Hf  omnes  paffiones  licet  vera  fint : tamci/  non  fiunt  per  fit 
euidentes,nifi  poflqiiam  ofienfium  fuerit  ipfias  veras  effi/  & prcptere,i  hu- 
iufimodt  definitiones  non  debent  praponi  ,fied  ex finis  locis , pojlquam  <k-r 
monfilratp  fuerint,  deduci  debent . , 

Tandem  licet  confilruEtio , aut  pafifio definitionis  fit matiififla, debet 
effie  omnium  cuidcntiffima,  vt  non  ea  cx  alus  $ [cd  relique  omnes  ab  ea  de- 
duci poffint . Vt  fi  quis  dicem : voco  trui  ngulum  aquil.uiruni  figuranto 
planam  triangularem  , iit  qua  qnilibtt  angulus  tertia  pqrs-cftffiiorirm  rc- 
3 orum:  traderet  principium  non  maximi  notum  0 primum,  nam  magis 
notum  cfi  , quod  di3a  figura  trilatera  comprehendi  pojfit  a tribus  reElit 
lineis  fqu.ihbus,  0 cx  hac  illa  deduci  potefl ; non  autem  hei  ab  illa  . 

E x hac  theoria  quilibet  per  fe  potefl  facile  refioluere  difficultates  alio- 
rum ; 0 injuper  naturam  principiorum  demon  Arationis , 0 fidentis  per- 
Ipc3am  halffirc 


C 


PRO- 


evclims  kestitvti 

PROPOS.  I.  PROBLEMA  1 


Super  data  linea  refta  terminata  Triangulum-  habens  tria  la- 
tera inter  fe  ^qualia,  conftituere . Vocetur  tale 
triangu  lum  Aequilater  um . 

t , * t *\  'V  ..  1 . - ' - . - 

♦ "*■  N omni  problemate  mtin-J 
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intcIJcdtisdebfct  concipere,  vt  rcprcfcnratiuam  cuiurcunque 
menlurc»  ex  infin itis,  que propoiv*  po  fiunt...  ;j  q .s, . 

C O N S T R VCTIO. 

■ i r • 1*  V T * d 'IA 

fuxta  ternum  poffulatum,  fado  centro  A,  interna  flo  ve- 
ro rcde  AB >dclcribarur  cuculus  CBDjRurfus  ccmroB 
intcrualJociuldcmred^B  A-*  alius  circulus  C AD  defcri-  af #/,  j. 
batu  r.  Er  quoniam  eadem  reda  Jinea  A B intra  ambe^  circu- 
los C B D , & C A D collocatur . Erg6  ex  XIII. .axiomate  hi 
duo  circuli  (e  fe  mutuo  fccant : proptereaqucciicunfercnti^ 
didorunVcirculQtimi  fc  fe  muttio  fecabunt  in  aliouo  pun-  r' t 
do  ; cum  fint  ipfc  circunfercnrig  line^indiuijfrbilcs . POnatur 
ergo  pundum  legionis  c|Te  C>jam  inundo  A ad€  f>  reda__ 
ducatur;  |>ariterque  a pund^  Bad  C alia  reda  extendatur,  b 
Hic  iam perfera eft  j fadaenimeift  figura  tnla- 

tcra  A BC,  quamclje^quiiaterampronuncio.  * 

’ . ' "D  E M Q N:!},f;RA  T I O. 

»**•  | n *>*  i*  ia  t •* 

Quoniam  duifc  red£  linea:  A B,  <3r  A G ducuntu  r d centro  ' ‘ 

A adcircunfercntiam  circuli  B C D.  c Ergo  reda  A C equa-  c Jrio.tti 

L \ r»  n • -no  *S»_  * t "J  \ 


l^s  cft  re^c  A B . Rurtiis.  guia  xeCtq  B C»&  A ^ ducuntvir  i 
c6itrq,B ad  circuriferentiaiti  circuli  C A D:  ierit  lcdaljj  C 
dqu,ai  i$  e i d e n ir  c d'ai  B A,  Tam  ergo  A£,  qndmCBcquaTes 
fluit  eidem  redt:  A B.VQmire  A C,  fc  CB^vu  .desiluit  inter 
fe.Et  tres  linee  rede  ARB  C,  5cC  Ay^audentes  triangulum 

coscttrio.  f.r' 


tAxit.i. 


4 1 


01. 


- * I 


Ergo  fuper  data  reda  linea  A B triangulum,  a-  tritus  late- 
ribus  equalibps  corqprehenliim,conftrtiximus.  quod  facien- 
dum imperabatur  in  propofitioiic.  Vocetur  talis  figura  trian- 
gulum Acquilaterum . 


- 


i * 

S C H Otl  J r M. 

* -»  • “ o . ! 


r • . , . ( / . , • 

, Animadvertendum  etiam  c(l  procefjum  demonflrsttiuunt  #d  euitan- 
tlam  proli. xii  atem  non  exponi  per jyllogijmos  in  forma  ^ 'cd  nihilo».  ims  in 
hicc  demonflr. itionibus  janpcr  proceditur  per  Jyllopifmos  prini  £ figurp  > 
in  quibus  vt  plurimum  omiratutur  minor  propofitia  breuituUs  caufa . 

, * “ * 4 C z ERO- 

*•  i j v 
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« EVCLIDIS  RESTtTVTI 
ponunturcqunlia latera  A C>&  D F,  & angulum  C squalent 
clTe  angtTlo  FTtjcubus  opponuntur  reliqua  duo  latera  equa- 
liaAT^&DE.^ 

• - P-  « .«  *,  vf^&a  intelfc^uali  fu-. 

' perpolitione  Iridn&uli  A 
B C ftrper  triangulum  D E 
i F,  itavt  pundum.Afuper 
pundiim  reda  AB 
• yiii^r-RE  ,^dat>neceflA- 
. rio  libi  n\utti6<»  cflcfuuiit 
— V diufcrcde'  AB  & D E:  pa- 

K " * riterque  angulus  Aangu- 

lo  D congruet , propter  a> 
qualitatcni;  idcoque  A C fuper  D F cadet  i <k  propter  eorum 
bJxibm.9.  cqualitntejiifibi nmruo  b cqngruent.  vruje  pundnm  C liipcr 
•i  • ptindimiF^ickler.-FBsponps  dico  bafes'fi:Q,<Sc  E F.fibi  mu- 
tuo congruere . Si  enih*  hoc  verum  nen  c(r,  cadant  parras,  in- 
termedj&Spljus  B C fupYa,  vel  infra  iplam  E F,  vt  in  ntu  E K 
F r&  tunc  dilercde  linee  EF,&  E K F clauderent  tiiperfi- 
c-Axicih.'-  <fuTn^'cquod  cft  abiurdupi . Non  ergo  bafis  B C fupra,vcHn- 

||,  l>  -<  t . • %>  TT  IT  n«/*i>Jn •*<>  n /V  m«i«  f \ *%  T)  J(^ 


a Axiam. 9. 


vvjllfcllvo  vl  imi  • uuuimvi  iu»ut^W44  v-»  ) v-V  I/  J-  f ui/4 

mu tq/^  quandoquidem  lupetficics  plaiie  liint, 

quarum  omnia  extrema  ic  tangunt,  ot  partes  intermediae 
e ©e/ft*.  t triangulorum  fe  le  tangant  neceflceA,  a bas e luiea  reda  non 
congrueret  omni  ex  parte  vtfique  fuperficiei  plane,  quod  elt 
f jx,»m.9.  ab  turdum . Ergo/triaugula.  ^ BC-  & D E Fequalia  pariter 
1'unr  infer  ie . Poftremo  attuli  B,  & E,  cum  libi  mutuo  con- 
gruant, ^quales  crinit  inter  Ic , qqi  opponuntur  Cqualibus.la- 
iteribus  AC,«5«:DF:ipanterqiic  anguliC,'  & F nbi  mutuo 
congruent , ermuquc  inter  le  equ^JcSj.qui  opponuntur  late- 
ribus equalibus  A B,&DE.  Quapropter  fi  in  du,6bus  trian- 
gulis, Scc.  qua-  eraiit  demon ftranda . Vocentur  autem  breui- 
tatiscauladuo  triangula , iam  didas  conditiones  hibeiTna, 
fujnliter  cqnaba 


g xAxiam. 
9 • 


TT  *~T 

I . 


~>7 


S C H 0 L I r,  7t1, 

» • • 

hi  hoc  prino  theoremate  tot  farte  f licet  referiri  y quot  in  probi  e- 

- * - - a.  uti-  - 

* i J 


I 


rTVT£Tr'j  s Ricj;  •; 

nutibus ; M confintGLo mu  /muerim/immll,  ftpitct m bit pes- 
petitione . Purj&s  crmfidetari  debet , q*dd  in  hoc  theoremate  tamfubic- 
&um  , quam  eius  pajjio  demonftranda  > non  eft  fimplex  > fed  multiplex  > 
& coh:ple.ta  ; to  quod  plura  (apponuntur  indiBts  triangulis^  &pluras 
pjjjiones  de  cifdtmdcmonftrantwr . 

B.  Vi  THE6R.  H.  1 


tu seil  •;  • hr.  rnrir  <u  ,>  i 


..cv  ‘'■•flicr'. j 
-x>  Ifl  ) ?■, 

DVO  anguli,  qui  duos  xqunles  angulos  * vel  eundem  an- 
gulurft  confequuntur,  fune  inter  le  aquales . 

Sint  duo  anguli  ABC"?tDEF  inter  fe  a:quales;  Sc  produ- 
dis redis  lineis  AB.&DE  ad  partes  angulbrumB,  & Evf- 
que  ad  K,  Sc  M . Dico  angulos  C B K , Sc  F E M,  qui  eofdem 
■ ' ■ cdnftquuntur , ?quales  inter  leeOc. 
>£  * ^ ' - ^ ' Qiioniam  Sngttlus  1>  E Ffupponitur 

* \ ,w-  'V  ‘ cqualis angulo  ABC. Ergo  tada  in- 

, io*  Vii"  "v».  s-  - • {cliedtiali  lbperpofitione  reda:  D E 
-•  A B , atque  pundi  E fuper  B , 

-A.  'i  1 j0  * 1K.  jpn  ^ anguli  D E F>  & A BC  fibi  mu- 
—j  *-r>n<»rtu»tvt  i#  idenaue  reda  EF 


tuo  congruent  ; ideoque  reda  E F 
; * cadet  fuper  B C ; fed  reda  E M cadit 
fuper  redam  B K 5 quandoquidem-» 
,red?  bP  E>  & A B , in  diredum  pro- 
— - diida:  vlque  ad  M » & K»  fibi  mutu6 


b Axitt 


>—  « guuiC  v lijuvau  tsi  j vv.  nui  -t  . 

- - . *M  congruentes,  tegmentum commu-  ,0*  , 

ric  habere  nequcunr.Ergo  angbli  F EM,  <5:  C B K fibi  mutud  d 
congruent,  & d proprerea  q quales  iiiter  fe  erunt* ! _ * 9% 

Secundo  vnius  anguli  A B C producantur  redae  linee  A B, 

Sc  C B ad  partes  anguli  B,  ihK,  & O.  Dico  angulos  ambe 


osC 


V*  V>  Ut  *u  pu  I IV.O  dlli^Uil  Uy  ili  p — “ " 

B K>  & ABO,  ( quf confequuntur ) efle inter  le  ^quales.  In 
• ; tellkarur  idem  angulus  A B 

-v  C ajjplicatus  lupra  ie  ipliim-.* 
fv  inuerfbmodo  >•  ita  vt  reda  A 
B cadat  fupra  redam  CJfc  at- 
iuc  reda  C B cadat  liiprare- 
tam  A B.  Manifeftum  eft  rc- 


1 Lduai  lU^ia  ivviaui  JL»>  «.c- 

que  reda  C B cadat  iupra  re-  . .1 
aam  A B . Manifeftum  eft  rc- 
*0  damrBK  cadere  prccise fu- e Axie*:  • 

K pra  B O ; Sc  reda  OB  cadet  w. 

1 lupra  redam  K B.  Qu^rc^an- 

gulus  A B O squalis  erit  angu.o  OB  K,quod  erat  oftadend  v 1 - 
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.7  «V. . 
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J.I. 


a Pofiul.t. 

b T-c/.  j. 

c ■?£//.  i . 

<J  Corel/. 

p*p,  f. 


E VCLIDIjS  ^^SrTITVTI 

-•  . C 4R  Q t I,  A * I V M.  ’ " ; * ' 

• ' - •*  *•••• 

HINC  colligitur 4y.%fe«as j. lineas  fe  fecantes,. cicere  an- 
gulos ad  verticem  cquales  inter  fc  . 

* ‘ ,U  - i» 4 


Nam  in  duafc?sjfc$jsrliney  A^^  CO,  fe  ftcantibus  iru. 
B>|oftcnfi  funt  duo  anguli  ad  verticem' A CBKx- 

qtwkeAKcrrltjqnirCOiiieqnebantur  angulum  ABC.  Eadem 
ratione  duo aqg^ljad  verticem  ABC & KB  CHganaW 
erunt  inter  le  i eunt  confcquantur  eundem  angulunf  A B O. 


;n-r 

S C 


,:n;jnr.o  ;i>in 
*.»< . * 


H 0 4 /(  r !*/. 

f-  ' " i'  -i  *«  Vi  - /(.!,•  r :J  >/  .»  •» 

. .Corollarium  ifi  afind  theorema , autfrqbtemd  inciderit  er , 6' 
intentionem  d/fnonfira/um  in prcgrcjfu  dcqionfirationis,  aut  cotifin  ^to- 
nis alterius  propofitiprus  ,F  t m hac  proppfitione  querebatur  tantum- 
modo an  anguh  i qui  'toqjequuntHr  vuum  > aut  aquales  angulos  , ef- 
fent  inter  fe  aquales . Sed  quia  femper  anguli , quijujit  ad  verticem , con- 
Jeqmntnr  v n»tn , eu  vd em  que  angulum  , notatu  dignum  eft  repcriffc  nos 
nnuam  cognitioncmypon  qua  fi  tam . ffufa  non  querebatur  in  propofitione 
W anguli  ad  verticem,  ejfsnt  qquales  . Cumque  fit  vt ilis  bxc  nona  co- 
gnitio, breui  Annotatione  m fine  propofitioiiis  efi  apponenda . . 


• Mi!  r . A IfT  > , / 

.i  r ao  j> o&x ).  ,t  h e o il  lix. 

■ '•<  i ru»:n  £\  3. 

I N triangulo  jldu^lojer*  imiter  fc  gqualia  habente  j anguli , 
qui  ad  bafundli»t^qy»alcs erunt  inter  fcjqc  prOdU&is  equa- 
, ilibus  Interi bw ?.<Mtgvjli  infva  bafim  pqf?Ti  cquales  quoquo 
inter  ie  erunt.  Vocetur  huiulmodi  triangulum  Ifolcelnun 


b Sit  triangulum  AB  Genius  latera  cqualia  fint  B A,  & C Ai 
Pico  angulos  ABC»  & AC  B > qui  iiipra  bafim  funt,  cquales 
<A3emierJfcj&  produ&istc&is  AJB.&  A C infra  bafint  B C,vt 
in  DihSoEj  effe  angulos  D B Q>  & E Cfrcqinles  quoque  inter 
fe.Producantur  * indefinite  latera  B A , Se' C A ad  partes  ver- 
ticis A,  vt  in  G,  (Se  F;  Se  tam  ex  A G , quam  ex  A F * fecentur 
rede  A M ,&AH,  fingule  cquales  ipff  A B,  vel  A C ; Se  con- 
hingattir.c  recta  HM  .Et  quoniam  diuJ  triangula  B A C,H  A 
M ctrca  anguJos,  B A C- <Sc  H A M d cquales  (cum  fint  ad  ver- 
UCem ) habent  latera . cqualia, iingqla lingulis ^.vjconftri^ 
-jj  * "•  ‘Vi  ' «iOiic. 
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LIBER  i.  T \ . 
dione.  Ergo  sanatio  MH  A equulis  eft 
• angulus  C B A ( cum  latera  lub  eis  fubcen- 
la  M A,  <5c  C A aequalia  fada  fint).Eadem_j 
ratione/angulus  ACB  ^qualis  erit  eidem 
angulo  M H A ( cum  pariter  fubtcnfa  late- 
ra B A»  dc  M A cqualia  pofita  fint ) . Quare 
duo  anguli  A B C > & ACB  funt  squales 
vni  tertio  angulo  M H A 5 ideoque  g duo 
anguiijfupra  bafim,  A B C , & A C B ^qua- 
les inter  le  erunt . Quod  erat  primo  loco 
oftendendura . 

Rurfus  quoniam  duo  anguli  ABC,& 

ACB  aquales  oftenfi  funt . b Ergo  duo  re- 
liqui, qui  deinceps  funt,  anguli  D B C,  & E 
C B squales  infer  fe  etunt . Quapropter 
duo  anguli  infra  bafim  trianguliTlatera  squalia  habentis, funt 
inter  fe  squales».  Vt ferat  probandum.. Vocetur huiufinodi 
triangulum  llbfcelium . 

C O RO  LLARIVM., 

i . ) T:i  U ’ . ' r ■*:..}•  f 

Patet  triangulum  cquilaterum  efle  quoque  squianguluru, 
ideft  tres  ciusaiiguLaseife  pariter  equales  inter  le.Nam  trian- 
gulum squilatcrum  eft  quoque  ilblcelium,  fi  duo  eius  latera, 
ad  libitum  fumpta , conliderentur ; & fic  qtiodlibet  ex  tribus 
lateribus  trianguli  equila  teri  erit  bafis  ifolcelij.  Vqde  patet 
propdfitunu  .>i;  • . * ’ ’ * ' ' > 

- . C Ij  (1 . '>  li  't  - ; 11 ; 

: : / r 5 >c  h 0 l 1 v "M. 

- < i1' f 

Hju  prepofitio,  vt  refert  Troclus  reperta  fuit  i T halet  e 74  ile  fio , eiuf-  **' 
que  demonftratio  ab  Euclide  relata , latis  cfi  eligam , & ingeniofa , fed 
valde  molefta  tyronibus ; qui  ne  ab  illa  intricata  propofitionc  adumbrati 
arceantur  a Geometria , vtile  fortafse  erit  aliam  faciliorem  attuliffe . 

PROPOS.  VII.  THEOR.  IV. 

. • r 

SI  duo  triangula  tria  latera  tribus  lateribus  squalia  habue- 
rint, lingula  lingulis,  erunt  fimiliter  squalia . 

Sint  dao  triangula  G,  & H,  atque  latus  A B .quale  fit  late* 

* D riDE, 
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26  evclidisrestttvti 

riDE,&  AC  ipfi  DF;pamerqueB  Cermale  lateri  E F • Df- 
co  angulum  A cqualem  cflfe  an«rulo  D.  & B ipfi  E-  hec  non  C 
ipfi  F.  Intelligatur  triangulum  G.  cum  eius  latere  B C.co  II  o- 
catum  fupra  latus  E F > ira  vt  punftum  B in  E cadar  ;*  C vcr6 
in  F propter  aequalitatem;  & triangulum  non  ad  eafdem  par- 
tes, led  ad  oppofitas  cadat : tunc  reliqua  latera  contermina  e- 

runt  ^qualia.  Coniungatur  ta- 
dem*refta  AD. ‘qua: aut  per 
pun&Um  C tranfit , aut  iecar 
communem  bnfim  B C , aut 
extra  ipfam  cadit. 

In  primo  calli,  cum  duo  la- 
tera A B , & B D in  triangulo 
D A B fint  cqualia  ex  hvpothe- 
fi.eritf  triangulum  iplum  ifo- 
fcelium ; ideoque  duo  anguli  A, 
& D fupra  bafim  ^quales  erunt 
inter  fe,  &,cx  quarta  propofitio- 
ne, triangula  ipla G,  & H erunt  fi- 
militer  cqualia. 

In  fecundo  vero  cafu  erit  tria- 
gulum  A DB  pariter  ifofccles: 
vndec  duo  anguli  B A D,&  B D A 
aequales  erunt  inter  fe:  Pari  ra-  : 

^xquales  erum  inter  ^ • Ergo  11  ?lcriores  i^ul|es  addan- : i 

tur,  efficientur  a duo  an- 
uli B D C > A B A C inter 
aequales. Denique  in_, 
tertio  cafu , ab  angulis  e- 
qualibus  B D A ; & B A 
auferendo  aequales  angu-v 
los  CD  A,  &CAD  re- 
linquentur e duo  anguli  B 
DC, &B  AC  inter  fe  ae- 
quales; deinde  /reliqui  anguli  aequales  erunt.  Quapropter 
Ii  duo  triangula)  dcc.  Quod  erat  oftendendum. 


Si-* 

A 


SCHQ- 


.1  .c 


.vs._ :c  h <o  .ai  i ‘i 

Ifecpropofitio,  quam  Trochi  Thilonis  fu miliaribus, trll  n it , f.iciUor  lib.  j, 
efl  illa , qua  ab  Euclide  adducitur . No;;  enzw  arf  cius  demohflrationeitu 
neceffaria  efl  Jeptima  prdpofitia,  qua  oft  negatma  , <£r  valde  digitilli.  ••  * 

Motandum  efl  have  propofitionem  cfl  e conuerjam  quarte  .Efl'  «toitti 
emuerfio  tranjpofjcio  J niteat  i nt  prodic  atum  » c frit  contra ; ira  w <quod  k 1 

fuppmitnr , vt  notum  in  pnl  propofitione  ,in  altera  fit  qua  fi  tum  ; &■  id , 
quod  ibi  erat  qupfftumifqfltji  cfjicitnr  JubicEhnn  : attamen  couucrfp  pro - 
fofitiones  diliduntur;  inalifs-dnim  totum  td,  qkod  in fubie&o  continetur , 
efficitur  prxdicatum  verna  er j e propofitiomis,  ijr  e contra ; &•  ha  vocamur 
comar fiones  lecundum  totum ; alia  vero  propofitiones  conucrtuntur  fe- 
cundum aliquam,  partem  fui  jubicQi  t & pradicati ; huius  autem  pofte - 
nons  generis  efl  hpcjcptma  prepofitio . biam  retinet  partem  Jubietli  ip- 
fius  quarta,  dr  partem  conclufiorus ; reliqua  vero  conucrtuntur . \ '* ’•  * 

PROPOS.VIII.PROBL.lv.  Suct.9.i„ 

Datum  artgtduMroftflineum  Gifarihm-iccjre . 


Sit  angulus  ccftilincu»  B A C;  Debet  hic  angului  dinidi  in 
duos  angulos  aquales . Sumatur  in  AB  quodlibct  punitum 
D ; & ex  AC  a,  produita  indefiniti»  fece- 
tur  b A E ^qualis  ipli  A D , & coniunga- 
tur  c recta  DE,&  luper  D E, ad  partes  op- 
poficas,  deicribatur  a triangulum  (quila-, 
tcrum  DF  E.  Tandem  a punito  A ad  F 
rcita  * coni  ungatur . Dico  A F problema 
clhccre  . Quoniam  in  duobus  triangu- 
lis D A F > & E A F latus  A F cft  com- 
mune, & latera  D A,  & A E (iint  (qualia, 
ex  conftruitione , & bales  D F , & E F lunt  (quales , cimi  fint 
latera  trianguli  cquilaten.Ergo.ex praecedenti  propofitione»  ' 
anguli  D A F , & E A F iunt  mrer  !<}  equales . QuareonguJus 
B A Cdiuiiuscll  bifariam  d rcita  A F.  Quapropter  datunu* 
anguium  bithrum  iecuunus ; quod  erat  faciendum. 

- 'j  ' ...  . t >. 1 : . / in. ; ■{;•  • • xt-  ■ 
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d Jfftur  biuufmodi  dimenfiones;&  fle  ducere  reflam  dpunflo  ad  punfli.m 
udem efl , ac  fi  quis  confideret  Uncam  reflant , iatn  exi  flentem  in  mundo  j 
feu  illam  dimenfionem,  qtif  inter  duo  illa  pur.  fla  reperitur . Tari  ratiene 
po  fumus  lineam  quamlibet  reflam  finitam  >A  B producere  in  direflum , 
quantum  libuerit  vfquc  ad  C ; fcilicet  intclligendo  extremum  eius  pi.x- 
flum  vltcrius  produci  pquabili  fluxu,  & breuilfimo  itinere . 

Similiter  pofita  qual  ibet  linea  refla  finita  A B,  vel . A C,  pote  fi  extre- 
X'  £ ''v.  tnum  e tus  pur  flum  *A  fixum  eonfiderari ; & 

/ N.  tota  linea  U B , ve  LAC,  qtte  efl  intcrual- 

f \ \ lum,  intclligi  potefl  reuoluta  in  plano , quottf- 

I I a A que  reducatur  in  locum, vnde  moueri  ceepcrar. 


V V ^ " 7 j n:anife^um.  eA  Jvperficiem  B D,  vel  C E,  de- 

V J ) /criptam  ex  reuolutione , iamdifle  lincf , cir- 

\ ^ ^ , / culum  efle . Et  quia  que  libet  linea , citiuf- 

\ cumque  fit  magnitudinis , eodem  modo  intelli- 

gi  potefl  circundufla ; bine. efl, , quod, quolibet 
centro,  & interuallo  circulus  deferibi  potefl . T andem  magnitudine  qua- 
cumque data  fumi  potefl  maior,  & minor , quia  intellcflualiter,  & nom, 
mechanici  fieri  debet ; propter  ea  etiam  facillimum  efl  , &■  afiumi  potefl, 
vt principium. 


AXIOMATA,  SEV  PRONVNCIATA 


QV  AE  eidem  qualia,  inter  lefunt  squalia.  Et  quodvno 
Squalium  maius  eft,  aut  minus , maius  quoque,  aut 
minus  eft  altero  ^qualium ; & contra . 


E T fi  squalibus  squalia  adicfta  fint,tota  quoq;  funt  squalia, 


ET  fi  ab  squalibus  squalia  ablata  fint,qua:  relinquuntur 

funt  equalia . 


AE  Q3T  ALIA  addita , vel  ablata  ab  insqualibus , insqua- 

lia  faciunt. 

V. 

DVPLA,  tripla, &c.  vel  dimidiaeiufdem,  vel  squalium,  funt 

pariter  squalia . 
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▼ Am 

SI  eadem  magnitudo  metiatur  duas  magnitudines,  Sc  ca- 
rum compofnum,  atque  differentiam  menfurabit . 

Vt,  fi  magnitudo  D menfurat  ' 

duas  A B,&  B C,  necefie  eft,vt  A . [ ( l | r t C a Di 

oggregatum,atque  differentiam  , £ ^ 

A C men furet . Nam  a vtraque  A i — j — ^ 

■AB,  &BC,  diftribuitur  mj,  ' - )r  --- 

partes,  quarum  fingde  {quales  ■ • 
jutu  ipfi  D. 

VII. 

TOTVM  fua  parte  maius  eff. 

. \ 7.  / : 'v 

• ■ -u.tr.:  Villi  ' / { \ 

TOTVM  squale  eft  omnibus  luis  partibus , llmuJ  fumptis. 

.-vi-;-  j • } 

IX.  I.  \ / 

' - QVAE  fi  bi  mutuo  congruunt,  funt  aquali?;  / 

• • i ■ ii  A . ' -■  , \ \ 

Debet  intellcBualiter  fieri  bec  applicatio  ; ita  vt  tota  magnitudo  prp - 
cisi  totam  magnitudinem  contingat,  abfque  eo, quod  aliquid  intatlum  re- 
linquatur ffcilicct  quando  intermedie  partes  cum  intermedijs  conueniunt ; 

& extretn{pr{cisicum  extremis;  kr  tunc  eorum  congruentia  mtelleflui 
conflare  dicetur . Comer fum  vero,fcilicet  quod  ea,qu{  {qualia funt  fibi 
inuicem  congruant , non  in  omnibus  verum  efi,fed  in  ijs , qu{  fpecie  fimi-  W«l* 
lia  funt,  vt  linee  reti { inter fe,  & circunferenti{  {qualium  circulorum ,vc 
■ "Proclus animaduerttt . : 7 1 . . v-  ; vr 

‘ • * *'•  -«  • **>7  }.'.v.  .. 

• v: . y.  • • «.  v.  - 

DV  AE  redle concUrrentes, & fc mutuo fecantes, non  ha- 
bent aJiquam  partem  communem . 

Vt  fi  fuerint  du{reB{  linep  AB  Si.  ,u . ' * . 

B,  concurrentes  in  puntlo  B , & ibidem /cj  _£> 

fe  fecantes,  eft  impoffibile  ,vt  amle  linee  D 

rctl{ , produti{  vlterius , conftituaut  vni-  , ' * 

cam retiam  lineam  B D ; ita  vt  AB Dfit 

vnica  retia  linea;  &■  pariter  C B D fit  vna 

retia,  boc  enim  repugnat . 
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.1»I. 

-D  V AErcftab  Kncc  ,poffimt  quidem  tonftttueretuig-iiltflrj » 
. : led  nondaudcre  fpatuim»  Icufigiuam  efficere 


) 


bZJr/8. 


; w\i 


Vt  duc  refie  concurrentes  in  punQo  A,  pofurtt  quidem 

conftitucre i angulum  £ AC ; Jed  nunquam  pofiunt-claudcrc  fpatium  fu- 

pcrficialc ; eo  quod  tota  linea  A £ diftat,  & 
feparatur  a tota  litte»  AC,  excepto  pttnfio 
comatius  A (■ licet,  in  infinitum  producan- 
tur ) , alias  defimerttu-  conceptus  reflitu- 
dinis  linearum ; deberctque  altera  ipfarum 
incvruari,  aut  inflefli,  quod  cfl  contra 'hypotbefin . 


" • - J i S ' L 

XII. 

_ LIKfJi  AEcmnes.a  centro  ad  circun* 

.i;  y i * i - furent i am cifo.il i idnfte£ , Aint  J 

* * f " ) ^quales  inter  le . 

' A. i 

• / • :ii  : 3n  Mmifeflum  efi  hoc  xquia  b radii  omnes  A 

C,  A D , &c.  menfurantur  ab  eadem  linea  rc- 

vy.-’  . *.  •'  ; {io AC.,  «r;  .v. 0. 

•(II  .V  .V*.  \V  j'J  r<!  , ia»..  ■ -*.<  K.  ..  » .-1* 

. ■ .\>  1 X I Ms  * • - 

‘ SI  eadem-reftn  Ifneaintra  duas  ii guras  totacolJqcata  fuerit » 
V babe-buntiile  figurc partem  a liquam  communem, 

I •.  r . / & ic  lc  1'ecabiuit . 


• «4< ( . .4l<«  A»«*  >!*<•*  ^ J «•  v ***^  >•*  ./  * i ^ ^ • A . • * * ' ' J • ■»  • 

Sunt  axiomata , vt  ditium  cfl , propofitioncs.fpeculatiue. , feu  theore- 
mata, que  ob  fui  maximam  cuidentiam  non  indigent  demon flratione  ;fcd 
ftatim  , cognitis  terminis , neceficYft , vt  intcllcffus  illis  aflentiatur  ; & 
'Uroptin-a  afimamkr  mterffinapia  indcmonfhdnlix . TmmnciJtorum 
alia  quidem  communia  fuut  omnibus Jciaitqs  mathematicis;  aliafunt  pe- 
culiaria Geometri  e . Illa  enim , quefunt  feptem  priora  inferuiunt  tam  in 
motu,  quam  in  tempore,  in  humeris,  & in  magnitudinibus,  & vbiemque 
de  quantitate  agitur ; poffeTiora  vero  vfiitn  tantitm  habent  in  fcieittljs 
Gecmeirrcu,  vCi fcjua&iuudinibut tr a flatur . ", 

tcCum  alique  definitiones  mruitat  e (ivtm  hac  elementorum  reflitutio- 
tic;  ahqitf  verb  rcliflc,  atque  alie  m alia  loca  translate , vt  oflendam  non 
fine  ratione  id  mefecifle , antemm  adex pofitionem  prapofitiotmm  dcMc- 
niam,  accuratius  videndum  tjl,  quid  natnfint  mathemaui  t definitiones  ; 

& ■ 
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&qna  methodo  renentur;#'  quomodo  differant d pofldatis , #•  pro- 
nunciatis . Nam  hoc  ab  aliquibus  proni,  & confusi  expofiimn  fuit . 

Clanius  putat  definitiones  efie  artis  vocabulo , neque  opus  ejie , vt  ra- 
tio afferatur,  cur  res  aliqua  hoc,  aut  illo  definiatur  modo;  fed  fatis  efie,vt 
nunquam  res  definito  afferatur  alicui  conuemt , mfi prius  definitionem j 
traditam  eidem  conucnirc  demonfhctur . 

Commandinus  veri  cum  Troe  o ccnfct  definitiones  mathematicos  efie 
hypothefes . Sed  jinfloteUs  pofitiones  eas  vocat ; loquiturque  de  eis  fatis 
confusi.  Vult  enim  definitiones  efie  pofitiones  > & principia  immediata 
indemonstrabilia,  de  quibus  prccognofcitur  quid  fmt , & quia  exiflunt  in 
ihitura ; fed  necc  ffe  non  effe  docendum  eas  habere.  f{itrfus  dignitatem  d 
fuppofitione,  & petitione  differre ; quia  hec  duo  non  funt  nota  perfe  ,fcd 
exteriore  indigent  ratione  ;&  licere  inflare  contra  eas . Diuidit  pojlca lj 
definitionem  quid  nominis  d definitione  quid  rei ; & hanc  ait  aliquando 
efie  principium  demonflrationis,  aliquando  effe  eius  conclufioncm . 

Sed  huiufmodi  ambiguitates,  his  premi  (fis , facili  tollentur . 

Trimo  definitiones  adhibentur  in  demonflratione,  vtprpmiffp . Quare 
neccffe  efl,  vt fint  euidenter  cognite ^tlids  cognitio {cienti fica,J eu  euiden- 
tiffima  ex  eis  acquiri  non  poffer . 

Secundo  definitiones,  que  debent  effe  /cienti p principia,  funt  anticipa- 
tiones ,feu  preexijlentes  in  animo  cognitiones , vel  effigies , fine  idet , d 
quibus  in  animo  clari , & diflindl  circunfcribitur , quare , & quomodo 
tale  quid  cfi  vnaqueque  res , & diuerfificatur  d qualibet  alia ; vtcircun - 
feriptio  illius  figttre  plane , qup  d tribus  redis  lineis  continetur ; efl  pre- 
cognitio,feu  idea,  ad  quam  refpkientes , perfpicue  eius  naturam  percipi- 
mus, # distinguimus  d qualibet  alia . 

Tertii  circunfcribetur  in  animo  id , quod  vnaqueque  res  efl  per  fuam 
propriam  efformat  onem , aut  per  cius  effcntialcm  affedionem , vel  pro- 
prietatem, omni,  J oli,  #•  emper  conuenicntcm . Vt  omnes  trianguli  d tri- 
bus redis  lineis  continentur , #*foli  trianguli , non  autem  relique  figurps 
& /emper.  Non  enim  aliquando  triangulus  caret  tribus  lateribus  * 

Quarto  nomina  funt  figna , ad  placitum  impofita  , ad  fignificandanm 
prteognitionem,  in  animo  exislentem ; idefl  efformationem , aut  effentia- 
lem  paffionem  alicuius  fubiedi . Vt  nomen  circuli  csl  fignum , impofitum 
ad  indicandam  efformationem , fadam  d reda  linea , reuoluta,  #c.  Vel 
efl  fignum,  indicans  paffionem  effentialem  dide  fi  gure , qup  efl  equalitas 
omnium  redarum  linearum , d centro  ad  circunferentiam  extenfarum . 

Quinti  ratio  ftrudurp  fonmalis  alicuius  fubiedi  quanti  multiplex  ef- 
fe poteft . Sicut  etiam  qup  libet  res  non  vniiam , fed  plures  effentiales  pro- 
prietates conuertibiles  habere  potefl . Vt  flrudnra  circuli , ne  dum  ex  re- 
nohitione  redx  linet  in  planocirca  pandum  fixum ; fed  ex  rexolutione 
‘ anguli 
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anguli  rcfti  circa  dtdmetrum ; <&•  cx  feft.on  e coni , & cylindri , ejr  alii t 
pluribus  modis  effici  potefi . Tari  ratione  triangulum  ,prpter  paffwncmj 
diftam , quod  d tribus  lateribus  continetur , habet  alias  non  minus  cffcn- 
tiales ; quod  nimirum  tres  interni  anguli  fint  f quales  duobus  rcttis : quod 
externus  fit  equalis  duobus  angulis  internis ,&■  oppofitis'&  innumerabi- 
les altas,d  quibus  eius  natura  declaratur , dr  d qualibet  alia  diflinguitur. 

Sexto  inter  rationes  ftruUurg  formalis,  vel  inter  paffiones  cffentialcs, 
que  alicui  fubiccio  quanto  tribuuntur , aliqup  pofjmt  effe omnino  impof- 
fibiles , cr  falft;  alte  autem  poffunt  effe  poffibtlest&  verp,fednobis  igno- 
te , aut  dubie  i alie  vero  poffunt  effe  vere , C'  cognitp , c V inter  eas  om- 
nium maxime  facilis  3&  manifejta , que  non  ex  ahfs , fcd  cx  ea  reliqua 
deduci  poffunt : Vocetur  ftrutiura , vel  piffio  prima  , & notiffima  talis 
jubie&t  i & ha  jolummodo  principium  /cientia  conflituere  poffunt , reli- 
qua vero  non . i ■_  •/  ^ ; •>  .*  iis 

Htsjprxmiffis , ft  nomen  fit  iam  impofitum  alicui /ubitlio  quanto, & il- 
lius fubicil i fumatur  effentialis  proprietas  prima , & notiffima , poterit 
copulari  nomen  proprietati  eiufdem  fubieEli.  Et  hoc  erit  Axioma.  Vt  vo- 
ces T otum,  & Tars , iam  impofitf,  C"  vju  recepta  fuut-,  & cuidentiffima 
proprietas  cjl  omnium  totorum,  vt  excedant  fuas partes.  Ergo  cuidaitif- 
fimum  cfl  pronuntiatum  vniuerfale : Omne  totum  maius  cfijua  parte. 

I At  fi  res  aliqua  non  habet  nomen , fcd  habeat  notiffmam , & primam 
proprietatem  ’■  potefi  quod  cunque  nomen  copulari  illi  proprietati . Et  htc 
erit  definitio;  ita  vt  fit  conuertibilis  propofitio : 1 \es  habens  talem  cuiden- 
tiffimam  paffionem  effentialem  omni , /oli , & /emper  comcmentem , eft , 
aut  vocetur  tali  nomine.  Et  i contra  tale  nomen fignificet  rem , haben- 
tem illam  talem  proprietatem  primttm . Vt  figura  illa  plana , que  habet 
euidentiffimam  proprietatem , vt  tres  reti  e linep  ip/am  comprehendant 
quocunque  nomine , vt  -trianguli , defignari potefi : & efficitur  definitio . 
Tatet  ergo , quod  definitio  non  differt  J pronuntiato  ni  fi  in  nomine , quod 
illi  de  nouo  imponitur; -huic  vero  iam  impofitum  eft . 

Vnde  colligitur , quod  quchbct  definitio  effe  poffet  Axioma , fi  nomen 
iam  effetreceptum.  Et  d contra  quod libet  axioma  effet  definitio,  fi  nomen 
non  effet  receptum  .Vt  fi  nomen  trianguli  effet  iam  impofitum , & v/u  re- 
ceptum , dici  poffet:  Omne  triangulum  d tribus  rcEhs  lineis  continetur , 
Et  iftud  effet  axioma , non  definitio . E contra  fi  nomen  e qualitatis  noiLs 
effet  adhuc  impofitum , dici  poffet : Que  fibi  mutuo  congruunt  vocentur 
e qualia,  <&  hec  effet  definitio,  non  pronunciatum . 

Tari  modo  definitio  non  differt  d petitione , ni  fi  in  nomine , quod  illi  de 
nouo  imponitur;  huic  vero  iam  impofitum  eft  .Vt  fi  nomen  circuli  iam  cft- 
fet  receptum , cum  fit  nota  conftruElio  preJuJx  figura  cx  rcuolutume  re- 
ffie  linepin  plano  circa  puntfum  eius  fixum , cx  coiuuhSiohc  huius  ds- 

* ‘ • firi- 
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«*•  »«ww»/V  Tetitio . Et  fi  huic  dcfcriptioninomauh . 

tuli  de  nono  imponatur , conf urget  Definitio . ^ Q ^0/7*1 

Ex  b.s  deducitur,  quod quofiefiunq-,  perquiri  debent  definitiones , qua 
fiut  principia  demonfi  rationis , rdefi  que  produc dnt  ccrianl , & 'ttvdin- 
tem  cogiutioncm  fcicntificam,  licet  laborandum  non  fit  m elcfhonc  nomi- 

ms,  nam  ad  libitum  quodeunque  nomen  illi  attribui  potefl:  tamen  nztL> 

teineri  , ed  maxima  cautione  eligi  debet  ratio  finiflure , aut  cfTcntialis 
pajfio  prima , vnotiffinia  alicuius  fubicfh . Nam  fi  confiru&io,&  t,  ffi9 
nominata  fit  impoffibilis , tunc  non  efficietur  definitio  Tuentifica  !vt  fi 
quis  diceret : Dup  refla  linee  mter  Je  r quales , e>  fimul  inter 'e  incquL 
les , vocentur  irrationales  . ytut  diceret : Duf  reflpUnee  (patiumem- 
trc!lc1Tifen(cs  'pKijnturfiguralcs effient  definitiones  non  entium , irr- 

poffibiles ; vpropterea.  potius  ignorantia , qudm  J nentia  ex  eis  dedk . 
ccrefin' , <[  . c«t)r.S;i  ) \ V J J 

. Deinde fi  cfqi fixu  aptpaffioJiominata,  fit  quidem  peffibilis,  & ve- 

definitio  non  Ju : Ndm  cor - 

' oru * incert!  'lucelu' » ^ 

a-  * \,JfiMfdcJ0Uftp  r Wf  opinionem , non  autem  Jcicntiam  certam 

^ *****  5*  yraque  parte  non  concurrentes,  vocentur  para - 
t*»*#*  duf  *§ tfrh  habentes  hanc  conditLcm M 
aua  JnZT  Fr  natura  figura  quadrilatcra , ,Z 

XocaZr  fdif,lU  > & qtiatuor  later q fint  inter  Je  cqualia  , que 

atur  quadratum  ;Tar,  modo  incertum  e fi  an  repertri  peffint  fi  Ire 

\uFfrmilL  ““i''  * * (>rca  ar-lul°t  f quales  latera  proportionalia , 

Ut  uunaLmTirVl  M * an  aperiantur  dita  linee , 

qup  nunquam  poffir.t  habere  aliquam  commuqipi  men/uratti ; & fis  alix 

IS  FTr  ' HaS  ll‘«  *rl"nt : tLcq  rZ/umpZj, 

■r  , J P°ft(lu'm  oflcnjum  fuerit  ipjas  veras  effit}  & preptercti  hu- 

tfrJZtiZ,  lUZ  C0,ipu8fo  ’ akt  toifk  ^finitionis  fit  matis  fi fia  i debet 

iZZ  ZfZ-Z  *!  nW  Ca  CX  ?**  iJ-d  rtUW  ^nes  ab  ea  de - 
hj  difa  ct . ~voco  trui  Hgklk?n  &(ikiLuc)uyi  f verant* 

notu»  rfi  ‘ -S  110,1  rttttximi  notum  & primum,  nam  mays 

Uno  ’ V,  dlila  HUTa  tPlaJera  comprehendi  pojfit  d tribus  reks 
IrmsfquaUns^ex  hac  illa  deduc,  potefl-,  non  autem. hec  ab  illa  . 

' ,coru  ‘fwMctpcr  fi  potefl  facile  refolucre  difficultates  alio - 

IptciZ h'-berc  nut“i:^JJn,!clPim'w demonfirationis , 0-Jsientia pcrr 

• — ■■  ■.  j i>. 'i:1:..  i . . 
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EudPtof.  * PHOPOS.  I.  PROBLEMA  I. 

x.ttb.L  ' ‘ 

N Super  data  linea  re&a  terminata  Triangulum-  habens  tria  la- 
tera inter  fe  ^qualia,  confli  tuere . Vocetur  tale 
triangulum  Aequilaterum. 


f ‘w-  N omni  probi  emate  quirK 

r _ I quepirtes, vtplurimunra_» 

X repemmtur,  quando  perfe- 
/ /7  \\  \ fttim  efti  funt  autem  ille* 

i Ai/  \iv  \ p*oj>ofitio  , Expofino  , Cort- 

( nB i ftrnftio  V Demonftratia  , <Sc 

\ \ J } Conflufio.  Proppfitio  dicit  da* 

\ ' V y a /iV/-'-  tfcmvfeq  Coiiceffiim  Vid  eft  fu- 

, v foic&imi  j & rurfiis  declarat  id , 
® .1  . vw  . Secun-' 

da  pars, qua:  eft  Expolitio  declarat  in  vnico  exemplo particit* 
lari,  fcu  m aliqua  figura  fenfibili  id , quod  m propofmone  di* 
ftum  erat;  nec  propterea  in  tali  figura  lcnfibili  alte  ratur  ym 
uerialitas  propofitionis , quia  figura  particularis  appqmtur 
facilitatis  gratia, ne  intellectus  nimium  laboret; led  mipteien- 
do  imaginem  illam  facilius  vniuerfaliter  difeurrere  pomt  • 
Tertia  pars,  quae  eft  Conftruftio.femper  eft  neceflarta  m pro- 
blematibus nam  efficit  id,  quod  in  propofitione  imperatur  > 
feu  potius  contemplatur  intcliefhialem  operationem  .per 
uuamqutfita  conftru&io  fbrmalis  fcicntifice  percipi  pofurii 
Qnirtapars , que  eft  Demonftritio, colligit  ex  primis  prifici- 
pus , demonftratiu£  argumentando , conftrudtionem  impe- 
ratam legitime  fadam  fuiffe., Tandem  Cone  luno  eft  qui- 
dam epilogus  totius  propofitionis , monendo  factum  efle  id, 
'quod  in  propofitione  imperabatur  . Haec  omnia  lemel  tan- 
tum monnrttfe  tiiperfluum  non  erit  in  hac  prima  propofirio- 
tie  jqtiie  licet  in  reliquis  propofitionibusnon  apponantur* 
iemper  fubintclligi  debent . 


EXPOSITI  O. 

» i,  . • . ♦ ■ * , 


Sit  igitur  data  linea  rcfta  A B,  fuper  ipfam  conftrncndum 
tft  triangulum,  quod  habeat  tria  latera  inter  fe  aequalia.  Iam 

hec  Irnea  data  A B*  licet  fit  vnius  menlur? , nihilominus  eam 

intel- 
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intcllelhis  debfct  concipere,  vt  reprefcntatiuam  cuiufcunque 
xncnfurc,  ex  infin  itis,  que  proponi  pofHiqt^. . ;;  q -v . *. 

C O N S TR  VCTIO. 

Ttfxta tertium  poftulatum,fattb  cciitrb  A,  interuaflo  re- 
rdrcft?  AB,dclcrib.itur  c;rculus  CBD;Rurfus  centro B 
intcrualJoeiuIdcmref^B  A-,* alius  circulus  C AD  deferi-  xfojf.%. 
batur.  F.r  quoniam  eadem  rettajinea  A B intra  ambo^  circu- 
los C B IX  Se  C A D coHocatur . ErgO  ex  XIII..axiomatc  hi 
duo  circuli  fe  Ce  mutuo  fecant : proptereaque circun ferent if 
dittoru  nV  circulo  rimife  fe  mutuo  lecabunt  in  alibuo  pun- 
fto  j cum  fint  ipfc  curcunferenti?  line£  indiuiftbilcs . Pbnatur 
ergo  punfltum  legionis  c0e  C;  jam  ijpundo  A ad  C b refta^ 
ducatur;  pariterque  a punfto  Bad  C alia  retta  extendatur.  b 
Hic  iam  perfeCta  cft  confti  u&iQ ; fafta  enim  cft  fig ura  trila- 
tera ABC,  quanaeflecquiiaterampronuncio,  . / * 

. * >.*  . i . i ' ' i - » / ' vA  d 

‘ ' 5 X>  4 M Q N j$$  RATIO. 

Quoniam  duasrett?  linea;  AB,  & A G ducuntur  d centro  r'\ 
A ad  circunfercntiam  circuli  BCD.t  Ergo  retia  A C equa-  c AxitAv. 
Iis  cft  re&c  A B . Rudiis  quia  recl^  B C.Sc  A B ducuntur  d 
centro  P,  ad  circunfercntiam  circuli  C A D:  * erit  refla  B C • n 
CqualiscidenuecTa-  B A.  Tam  ergo  A C',  qnam  C B equies  J *™rf' 
ltint  eidem  refl-9  A B.  «-Quare  A C,  & C B aquales  funf  inter  . 

ie.I.r  tr$  I inccre <flc  A B/S  C,  <5c  CA^cIaudentes  triangulum  tAst0-x‘ 
A B C,  cquales  limt  inter  fe. 

• *•  - J ■ > . , • \.  % ^ ‘ •* 

o a :'*::.‘7,T*;'c;p n' ; ...r*.# 

\ •*  u,-  i j'w. 

Ergo  fuper  data  refla  linea  A B triangulum,  a-  fritius  late- 
ribus equalibps  coiqprehenliini,conftruximus.  quod  facien- 
dum imperabatur  in  propofitiohe.  V ocetur  talis  figura  trian- 
gulum Acquilatcxum . - . t " •. 


•s . 


S Y H 0 L IV  M. 

‘ * n IV. 


, , ..  , ,fv\. 

* . , , > ^ , . r ■ • . / * 

^Animadvertendum  etiam  cfl  proce/Jitm  demnnflratiuum  ad  euitan - 
da»;  prolixitatem  non  exponi  pcrjyUogtjmos  in  forma,  ‘ed  nihilominus  in 
hijce  demonjlr. itionibus  jarper  proceditur  per  Jyllogifmos  pnn.  p figurp  , 
n quibus  vt  plurimum  omirutatur  minor  propofitiff  brcuitutis  cattfa . 

\.U ‘ • ' K c z PRO- 
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20  . EVCLlblS  RESTITVTI  "j 

PROPOS.  11'  PROBL.  I 'i: - ' 

f } * i'  * i * f l f y 

AD  D A TV M pungam d.ita: reda* line? aqualem red.un 

, lineam  ducere . 


• , Sit  datum  pundum  A,  5cda-t 
r . . j ■ ■ '''v  ta  reda  linea  B C,  Duci  debet  a. 

‘ ‘,/V  puudo  A refla  linea , qua  fit  c-1 

" ^ \ qualis  ipfi  reda*  11  C. Ducatur 

V ‘ \ n a nmvfto  C ad  A reda  linea  /fi ' 


f 


3 

MM&i1 

5 

a a puni! 

opus  eft;  <Sc  liipcri C A trian- 
gulum cquihterum  A D C dc-‘ 

/*.  . * t O !-r> 


I.-,,:  . ■ 'I"’,1.  vvs.vnnui.vi  IlltCt-, 

'i  J r «aMq  c B Circulus  B E defiu-iba- 
^ "WiStrefta  DC  i.t  &&&» 
producatur  ad  partes  C,  quouf- 
^ qud  citamfereiTtiam  circuli  fe- 

. ? cet  inpundo  E.  Et  rurilis  * cen- 

...  tro  D,  intcruaJIo  D E,  alius  circulus  E G defcribatur , fecans 
redam  lineam  D A,  productam  in  G.  Dico  redam  A G x- 
quaiem  efle  dat?  reda:  linea:  B C . Quoniam  reda:  D E , Sc  D’ 
G ducuntur  a centro  ad  periphetianl  circuli  E G : /Ergo  lime' 
eguales  inter  fe ; & ab  his  auferuntur  partes  equalcs  AD,& 

S i*.  C D ( cum  fint  latera  trianguli  ?quilatcri) . g Ergo  refiduum_» 
A G cquale  eft  refiduo  C E . Sed  etiam  C B cqualis  eft  eidelp 

»*•  CEji  cum  fint  dud?  a centro  ad  circunfercntiam  circuli  B E. 

k Ergo  du?  red?  B C,&  A G ?quales  liint  vni  tertie  C E.*,  ideo- 

• ' **  que  ?quales  inter  ic . Quare  duda  eft  i purido  A reda  A G 

aequalis  dat?  B C.  Qupu  erat  laciendum . 


c Te/,  j. 


SCH0L1V-M. 

* • - »***-  • J I •*  * *J  I • *<««»«  1 • c\ 

TunClum  A in  hoc  problemate  diuerfi- 
ntode  collocari  poteft , aut  enim  reperitur 
in  ipfamct  linea  BC>aut  in  eius  extremo 
pun&o , aut  Jupra , aut  infra , vel  ad  la- 
tera ipfius . V nde  confiat  problema  tres 
cajus  babercifcd  doftrine  gratia  difficilio- 
rem cafum  expojumus * cuius  confiruttio 
comprehendit  primum , & tertium  cafum. 

Secun • 
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Suuydus  TKfo  quando  fcilicet  pimttnms  - 

datum' jlinC  purifto  extremo  ditp  rcffe  lu  11 

«ff  B C reftrmr ; tunc  c:cntro  Ji  , interual - _ f . J.  C >i  . V 
lo  A B , m difcripto  cihulo  itG,&  du8<tj  D p—  / ■ 

i//  G : crii.yk‘b  rcffa$ucfitd . I cN  J 

PROBOS.,  HI.  PROBL.  IIP  * . 

DVABVS  diluis  redi^lincis  in^qualibu$,de  maiore  cqualem 
i i* ‘jj^indri  re$am  lineam  detrahere . - - 

Sit  A linea  reda  minor » C B maior . Debet  ex  maiori  C B 
abfeindi  legmcntUm  aquale  ipfi  A.  Ducatur  i pundo  B re- 
da linea  BD,quc  fit  cqualis  ipit  a 

A,  b A:  centro  B , ^iteriullo  B D * V/ .V 
deferibatur  drcuhts  DE,  lecans  ’ ""V*  _ >f!  i 

redam  C B in  E putido.  Dico  B E tY.  , i ' ' ; yjP 
clle  fegntentuni  detradum  ?qua-  f ' ‘ yS 

le  ipfi  A , Qgomanj  B E cqualis  eft  | . C- 

ipnBD>c  quia  dude  iiint  a centro  \ J 

adperipherianlcirciilidcdex  con-  \ ; ''  J 

JtrudiOneA  equalis  eft  eidcin  B ''■Jr 

^.Q^re  A>&BE;ciim  friit  viii  . tr 

tQrtiC  cquales : d ehint  inter  le  pa- 
titer  cqnalis . Duabus  igitur  datis,  &c.  quod  erat  faciendum. 

**»  7 t , » • » 1 t t * ! ■ # , \ i 

nwV  PRO P Os!  IV.  THEOR.  I. 

■J-  - n..-  ;•  • ■ . . :>{..>  jTi  r . .■  ..  - j-. . . .j 

SI  in  duobus  triangulis , circa  verticales  angulos  cqtiales, 
dub  later a v/ii iis  cqualia  ftierint  diiobus  lateribus  alterius 
trianguli > lingula  fihgulis : erunt  bales  cquales  inter  le ; «5c 
triangula  ernnt  cqualiajde  duo  anguli  reliqui  cquales  erunt 
duobus  reliquis  angulis , linguli  Ungulis,  qui  opponuntur 
aqualibus  lateribus  .Vocentur  autem  huiufmodi  triangu- 
la funiiiter  equalia . * 

Sint  duo  triangula  A B C,  & D E F,  quorum  anguli  verti- 
cales A,  & D,  cquales  fint  inter  le , & latus  A B c quale  fit  la- 
teri D E,  nec  non  latus  A C cquale  fit  lateri  D F . Dico  bafim 
B C cqualem  elle  bafi  E F;  <Sc  triangulum  ABC  cquale  trian- 
gulo DE  F;&  angulum  B cqualem  dTe  angulo  E,  quibas  op- 

ponuiir 


Euclprop 

4*  !• 
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a Axiom.y. 


2.  EVCLIBIS  RESTI-TVTI 
ponuntur  f qualia  latera  A C.&DF,  & angulum  Cjqualeni 
ede  anendo  F.Tpubus  opponuntur  reliqua  duo  latera  equa- 
liaAU&DE.  \ ^ 

» . w • . < f ?a&a  intellefhiali  Ai-' 

' perpolitione  frinhjEfuIi  A 
B C fuper  triangulum  D E 
i F,  ita  vt  pun&um,  A fuper 
puncmiii  £)', &■  re<ffa  'AB 
. iiipvr  P £ c^id  a t>  aece  da- 
rio fiprlHwtllo  « cograimt 
k-  tftix  reae  AB  & D E:  pa- 
* riterque  angulus  A angu- 
lo D congruet j propter  a:- 


biAxibm.y. 


cAxioAt 

ii. 

d <4xtom. 
9. 

it  ’#»u  i 


ruo  congpiicrc . enim  noc  verum  nen  cjr*  cacunt  porres  in- 
termedutipnus  B C fupVa,  vel  infra  ipfam  E F,  vt  in.dtu  E K 
Fg&runc  duc  rcc}e  linee  EE,&  E K F clauderent  fupcrfi- 
3 tfichij-f  quod  cd  abliuduhi . Non  ergo  bafis  B C iupra,vcl  in- 
fra balTm  E F incidere  pOtcd , quando  punita  extrema  B 8c 
C prccis\lupra  punltph  , & F cadunt . Quapropter  nectflo 
cft  bales  B'(>*&£J^fibi  mutuo  cpng.ru  c re,  ,■  & d ideb  inter  (c 
equales  erunt.  Similiter  triangula  iplaA^C  , <3cDEF  fibl 
n.niHip.cong.rueiiti  quandoquidem  luperficies  plaii^  funt, 
quarum  oinipa  extrema  le  tangunt,  <x  partes  intermediae 
e Vefi*.  triangulorum  fe  lc  tangant  nee^fleje/t,  al^s#  Unea  relta  non 
* congrueret  omni  ex  parte  vtrique  fuperficici  plane,  quod  eft 
f Jxitm.9.  ablurduin . Ergo/tmugula  ABC  & DE  F cquafia  pariter 
funr  inn.T  ic  . Podreir.o.ingiih  B, & % ciim  libi  mutuo  con- 
gruant,^quales  erunt  infer  lc , qpi  opponuntur  cqualibiis  la- 
teribus  X C,  & D F^pariterquc  anguli  C,  & E libi  mutuo 
congruent , criuuque  inter  k cquaks ; qui  opponuntur  late- 
ribus cqualibus  A B.&DE.  Quapropter  fi  in  du.Pbus  trian- 
'girlis,  &c.  quae  erant  demonftranda . Vocentur  autem  breui- 
tatis  caula  duo  triangula , iam  diltas  conditiones  habertria , 
fmuliter cqualia . ) j , • 

' s c u o l i r,  a#. 


g *Axi*m 
9 • 


9 

hi  hoc  pritt.o  theoremate  tot  p.rrtcf  licet  referire , quot  in  probi  e- 
* -*  * *■  - « ’ 

*t  . i4^  | 


t/.  «tl~  - 


-.1  •. 


iTVTiTfj  fi  fii.-l;  n « 

nunibvt ; M nnfcuBm  nonjmpir.necc/lmarll,  vtpata  ,n  hac  Pro- 
petitione . Rurjfis  tonfider ari  debet , qudd  m hoc  theoremate  tam  lubie- 
hum , quam  eius  pajfio  demonftranda , non  eft  ftmplex , 'cd  multiplex , 

& completa  ; to  quod  pli&ajup  ponuntur  in  diSis  trianguli*  & plura 
pjjjiones  de  eijdtm  dcmonftrantur . 

3 ?• f"  7.  (u  a ,r.  •!  m.’;  ■ r uni  < >:  .•  i .ir:\ uo 

DVO  anguli,  qui  duos  aquales  angulos*  vel  eundem  an- 
, , r ; g ulum  confcquuntur,  funt  inter  fe  squales . 

Sint  duo  anguli  ABC.&DEF  inter  Te  squales;  & Pr®du- 
rtis  redis  lineis  AB.&DE  ad  partes  angulorum  B,  & E vt- 
que  ad  K,  & M . Dico  angulos  C B K , & F E M,  qui  eofdem 
* - • ,x*it  confcquuntur , ?quales  inter  le  efle . 

^ '•  *■>  Quoniam  angulus  E>  E FTupponitur 

* v ! cqualis  angulo  ABC.  Ergo  iada  in» 

•*  • w \ ' "v  teJleduali  fupetpofitione  reda:  D E 

■q  u x ■ . i--*  fuper  a B , atque  pundi  E fuper  B , 

K 'r,  B > K irh  a anguli  Dt  F,  & A B C fibi  mu-  idxitm.g. 
. . ) . \ u . « tu6  congruent  $ ideoque  reda  E F 

- *' 1 ■ ‘ cadet  fuper  B C ; fed  reda  E M cadit 

• fuper  redam  B K ; quandoomdem-» 

V.  . „ redciPE,& AB,indiredumpro-  , 

--V-*  ■ r i ■ , duds  Vlquc  adM,  & K,  fibi  mutud 

D E M congruentes,  tegmentum comnui-  ,0#  . 

Ac  habere  nequcunr.Ergo  anguli  F E M,&  C B K fibi  mutuai  d 
congruent,  & d propter e.1  equales  inter  fe  erunt. 

Secundo  vnius  anguli  A B C producantur  redx  hneq  A B, 

&•  C B ad  partes  anguli  B.  in  K,  & O.  Dico  angulos  ambos  C 
B K,  & A B O,  ( qufconfcquuntur  ) eflfe  inter  ie  ?quales . In- 

telligatur  idem  angulus  A B 
C,  " • t G applicatus tupra ieipfiim_,* 

J i inuerfo  modo  ,•  ita  vt  reda  A 

B cadat  fupra  redam  CB>  at- 

ane  reda  CB  cadat  ittpra  re-  i 
:am  A B . Manifeftum  eft  re- 
dam  r B K cadere  precis*  fu-  * A*h»:  * 
'K  pra  B O ; & reda  OB  cadet  *a. 

1 lupra  r*dam  KB.Qujref an- 

gulus  A B O f qualis  erit  angu.o  OB  K,quod  erat  oitldend  u ‘ z.***».f 

° • ~ CO- 
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g Prep  f • 
h Prop.  5. 


.i 
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5-1. 


a Pojful.%. 

b 7Ve/>  3. 
c ‘Pt/?.  1. 

d Conii. 

P*P-b 


H 


EVCLIDI6  RS&TITVTI 

C 4RrQ-L  R I Yk^H  4,'4>m 


< «* 


HINC  colligitur du.a^re&asJincas fc fccantes,  dficerc an- 
gulos ad  verticem  cquales  inter  le . 

- n i 


Nam  in  duqfcpsjgq^jyliney  AJC&GCX  peccantibus  irn, 
15,4  oftenfi  fiint  duo  anguli  ad  verticem  AB u,&  CBKx- 
qtiakeAKoiilpjfllHrCOiiicqucbantur  angulum  ABC, Eadem 
ratione  duoanguljad  vcrtciccm  ABC, & KB  CHgqrtalesr 
erunt  inter  ie  i cum  confequantur  eundem  afigulniir  A B O. 


/- 


r rn-r 

<‘i  iiin#»!i  C 


H 


«m>  -?/ 


0 4 /,•  > 


npnr.  o Jt)  in 


v, 


.Corollarium  rjt  aliud,  theorema , autfrqblcma  huiaenter  ,&■  prater 
intCKtionfnt  dfyidnfiratum  in pregreffu  derponft  rationis,  aut  confinQio- 
nis  alterius  prdtppjiripnts . V t in  hac  prdppfitione  qusrebatur  tantum- 
modo an  anguUrqui-cqqjfquuntur  vnttrq , aut  aquales  angulos  , </- 
fent  inter  fe  aquales  . -Sed  quia  femper  anguli,  quijunt  ad  verticem,  con- 
Jeqmntiir  vnttr» , euy<{cniquc  angulum  , notatu  dignum  tjl  reperiffe  not 
nonam  cogmtioncWi.vcn  qu&fttam , Quia  non  querebatur  in  propofitione 
an  anguli  ad  verticem,  ejfsnt  qqualcs  . Ci\mque  fitvtilis  hxc  nona  co- 
gnitio, breui  Annotatione  hffine  proportionis  efl  apponenda . 


- . i<»  .r 


f-  9i.  i/ 1 ' ' 

XI  rT. 


P-R Q P C&mV, I-  r.THEQ & .UL  . 


>riifij;i  jfr,^  ,v^Ur;ir.  t>  i\  3L 

I N trianguloidu^la^er?  inter  fc  gqua.lLahabcntCj  anguli , 
qui  ad  bafiimUtfKAqi^Ics  erunt  lprcr  fejpc  prOdu&is  cqua- 
/qhinslat<»ibvi^?iwgyli:intVa  bafim  pqfiri  cquales  quoquo 
linter  le  eriun.  Vocetur  huiuimodi  triangulum  Ifblcelium 

-■■i  ■'}’.)  j:  ■ . , 

u Sit  triangulum  A B Qcuius  latera  cqualia  flnt  B A,  & C Ai 
Picoangtilos  AiB£>  & C B > qui  liipra  bafim  1'unt,  cquales 
dUcintenlcjdc  producis  io 61 1 s AJS,&  A C infra  bafim  B C,vc 
inPi«SoE,  elTe  angulps  D B C,  & E CB-cqiules  quoqqe  inter 
fe.Producanmr  * indefinite  latera  B A , & C A ad  partes  ver- 
ticis A,  vt  in  G,  & F>  de  tam  «jt  A G , quam  ex  Af*  fecentuc 
- refte  A M , Sc  A H,  fingule  cquales  ipft  A B,  vel  A C ; <5r  con- 
inngattinf a ecla  H.M . Et  quoniam  duo' triangula  B A C,H  A 
M circa  angulos,  B A C-&  H A M it  cquales  (cum  fint  ad  ver- 
ticem /habeat  latera  ,cqiniia  ,iingula  fyiguhs  ,-cj<-rconil:ra: 
* "■  ftione.  - 
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diOne.  Ergo  e angulo  MHA  equulis  eft 
• anguiusCB  A (cumlatcrafubeisliibren- 
ia  M A,  & C Axqnalia  fa&a  fmt).Eadcm_» 
ratione/angulus  A C B aqualis  erit  eidem 
angulo  M H A ( cum  pariter  lubtcnfa  late- 
ra B A,  & M A cqualia  pofita  fmt ) . Quare 
duo  anguli  A fi  C > & A C B funt  cquaies 
vni  tertio  angulo  MHA?  ideoque  *duo 
angulUfupra  bafim,  A B C , & A C B ^qua- 
les inter  le  erunt.  Quod  erat  primo  loco 
oftendendum . 

Rurfus  quoniam  duo  anguli  A B C > & 

A C B ^quales  oftenfi  funt . b Ergo  duo  re- 
liqui, qui  deuiceps  funt,  anguli  D B C,  & E 
C B ^quales  inter  le  erunt . Quapropter 
duo  anguli  infra  balim  trianguliTlatera  q qualia  habentis, funt 
inter  le  aquales-*  Vterat  probandum.  Vocetur huiufmodi 
triangulum  Ilbfcelium . 

C O R O L L A R I V M.. 

i . > ;:i  ’ r ' ’ \ 

Patet  triangulum  eqiuiatcxum  efie  quoque  fquianguluru» 
ideft  tres  eius  angulosefle  pariter  cquaies  inter  le.Nam  trian- 
gulum £quilaterum  eft  quoque  ifolcelium,  fi  duo  eius  latera, 
ad  libitum  fumpta , oon fidere utur  5 & fic  qtiodlibet  ex  tribus 
lateribus  trianguli  cquiiaterierit  bafis  ifofcelij.  Vnde  patet  , 
propofitumt  •'  ’ '*  '*  > 

- c ...«■< Ij’  ft.  *»  h ; . 

: / r $ >c:  'h  0 l 1 v m. 

' r»' ■ 

Hac  propofitio,  vt  refert  Troclus  reperta  fuit  d Thalete  Mile  fio,  eiuf-  ***' 
que  demonftratio  ab  Euclide  relata , Jatis  c(l  eligans , & ingeniola , fcd 
valde  mole  fla  tyronibus ; qiu  ne  ab  illa  intricata  propofitionc  adumbrati 
arceantur  d Geometria,  vtile  forta/se  erit  aliam  faciliorem  attulijfe . 

PROPOS.  VII.  THEOR.  IV. 

, ...  • f 

SI  duo  triangula  tria  latera  tribus  lateribus  ^qualia  habue- 
rint, fingula  fingulis,  erunt  fimiliter  cqualia. 

Sint  duo  triangula  G,  & H,  atque  latu<  A B .quale  fit  late* 

* - ''i  D * riDE, 
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2. 6 EVCLIDISRESTTTVTI 
ri  D E , & A C ipfi  D F;  pariterque  B C crinale  lateri  E F . Df- 
coangulum  A ^qualem  efle  aneulo  D.  & B ipfi  E.  hec  non  C 
ipfiF.  intelligatur  triangulum  G,  cum  eius  latere  B C.collo- 
catum  fupra  latus  E F , ita  vt  punitum  B in  E cadat ;»  C vcr6 
in  F propter  aequalitatem;  & triangulum  non  ad  eafdem  par- 
tes, ied  ad  oppofitas  cadat : tunc  reliqua  latera  contermina  e- 

runt  ^qualia.  Coni  ungatur  ta- 
dem^refta  AD.quceaut  per 
punitum  C tranfit , aut  lecar 
communem  bnfim  B C , aut 
extra  ipfarn  cadit. 

In  primo  cafi,  cum  duo  la- 
tera A B , & B D in  triangulo 
D A B fint  cqualia  ex  hvporhe- 
fi.eritc  triangulum  iplum  ifo- 
fcelium;  ideoque  duo  anguli  A, 
& D fupra  bafim  ^quales  erunt 
inter  fe,  &,cx  quarta  propofitio- 
ne, triangula  ipla  G,  & H erunt  fi  - 
militer  ?qualia . 

In  fecundo  vero  cafu  erit  tria- 
gulum  A DB  pariter  ifofceles: 
vndec  duo  anguli  B A D,&  B D A 
aquales  erunt  inter  fe:  Parira- 
tione  in  triangulo  ifofcdio  C D A duo  anguli  C A D.  & C D 
A aquales  crun.  inter  fe  • Etfofi^nbu*  ^ahbush.po. 

* tur,  efficientur  d duo  an- 
guliBD  C C inter 
fe  «quales.  Denique  in_, 
tertio  cafu , ab  angulis  c- 
quahbus  BDA;&BAD 
auferendo  aiquales  angu- 
los CDA,  «CAD  re- 
linquentur# duo  anguli  B 
DC,  &BAC inter  fe  «- 
quales;  deinde /reliqui  anguli  «quales  erunt.  Quapropter 
li  duo  triangula»  dcc.  Quod  erat  oftendendum. 
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Tfcc  propoficio,  quam  Troclus  Thiioms  fanuliaribus.trlluit , facilior  lib.  f, 
efl  illa  , qua  ab  Euclide  adducitur . Non  enim  ad  cius  denionflrationenu 
nsceffaria  efl  jeptima  prapofitta,  qua  ofl  negatma  , valde  dlffit  ilii,  • 

Notanduni  efl  hanc  propofidoncm  c(ic  conuerfam  quarte  .iEfl'tintHCi 
conuerfto  tranj pofitio  JubteSr.  m prxdicatum , & 2 'contra ; ita  vt  quod  • * Y ' i 
fupponitnr , vt  notum  in  'pna  propofitidne  an  altera  fit  qua/i  tum ; ei"  id , 
quod  ibi  cras  qupfftumipqfltjt  cfficimtjubiclfum  : attamen  conucrfe  pro  - 
pofiriones duiidnnttr;  tn afys-dnim  totian  bfi  qkod in fubiefio continetur, 
efficitur  prxdtcatum  emuerje  propofiiicmis , i contra ; & ha  vocantur 

conutrfioncs  iccundum  totum ; alite  vero  propofitiones  conucrtuntur  fe- 
cundum aliquam,  partem  Jui  jubicEli , &pr*dicati ; huius  autem  pojlc - 
rions  genetis  efl  hpc  Jtptmta  prcpofitio . Nam  retinet  partem  Jubietli  ip- 
ftus  quarta,  & partem  conclufionis ; reliqua  vero  conucrtuntur . ♦*  ■ • 1 

Lflr  . |p%  fi*  Ai  /«•!  ■ .*  r f » . * 

PROPOS.VIII.PROBL.IV.  Bnd.9.i.  ^ 

Datum  a/igulunt  rcftfliudum  BifatHim^care . 


Sit  angulus  redilineus  B A C;  Debet  hic  angiiluidiuidi  in 
duos  angulos  (quales . Sumantr  in  AB  quodlibet  pundum 
D ; & ex  AC  a,  produda  indefiniti»  fece- 
tur  *AE  (qualis  ipfi  A D > & coniunga- 
tur  c reda  DE,  & iuper  D E, ad  partes  op- 
pofitas,  dclcribatur  a triangulum  (quila-i 
terum  D F E . Tandem  a pundo  A ad  F 
xeda  *coniungatur . Dico  A F problema 
efficere  . Quoniam  in  duobus  triangu- 
lis DA  F»  & EAF  latus  AF  eft  com- 
mune» & latera  D A,  & A E lunt  (qualia, 
ex  conflrudionc , & bales  D F > & £ F liint  (quales , tum  fint 
latera  trianguli  equilaten.Ergo,ex procedenti  propofirionc>  ' 
anguli  D A F , & E A F fuut  ntter  (quales . Quareangulu$ 

B A C dnulus  cit  bifariam  d reda- A F . Quapropter  datum_» 
angulum  biferum  lecuunusj  quod  cutfacifftdiuru  , 

• •*>  ? fc.r  > ...  .1  ..,1  /iu;  I X'.v  • ,!f  •'* 


• i r/ -- -i!  ii:){ 
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28  EVCLIDIS  RESTITVTI 

PROPOS.  IX.  PROBL.  V. 

Datam  redam  lineam  bifariam  fccare. 

Sit  reda  linea  finita  AB  diuidenda  bifariam . -Defcrlba- 
tur  fuper  ipfam  triangulum  sequilatcrum  A C B.  cuius  angu- 
lus verticalis  C*  bifariam  feceturd  reda  CD.diuidenteba- 
fimAB  mi  pundo  D . Dico  pundutn  D 
eflfe  qu^frum.  Qjoniam  in  triangulis  A 
Ac,  CD.  <5e  BCD  circa  angulos  verticale» 
/V  A C D & B C D.f  quales  ex  conftrudio- 

/ \ ne , latus  C D cftcommunc , & latera  A 

/ \ C,&  BC funt atqualia; cum  fint latera, 

/ \ arquilatcri  trianguli.  Ergo  c bafis  A D 

/ \ . cqualis  eft  bafi  BD.  Datam  igitur  re» 

jr i \ dam  A B bifariam  fecuimus  in  D.Quod 

A 0 ' /r:  erat  faciendum. 

m 9 m * $ ■ • » l - 

PROPOS.  X.  PROBL.  VI. 


Data  reda  linea , i pundo  in  ea  dato  redam  lineam  eleuarc  * 
efficientem  angulos  > qui  deinceps  iiinr , squales  inter  fe^. 
Vocetur  vterque  cqualium  angulorum  Rcdus  5 & que  in- 
fiftic  reda  linea  Perpendicularis  vocetur  eius,  cui  infiftit  1 


Sit  reda  AB^  & pundum  in  ea  C,  i quo  debet  educi  linea» 
efficiens  cumrcda  A B angulos , qui  deinceps  funt , xquales 

inter  fe.  Sumatur  quodlibct  pndum 
D;  atque  ex  altera  parte  fecetur,  «ex 
C B.  produda.  linea  C E squalis  Ipfi 
C D;«Sc  fuper  D E b triangulum  cqui- 
laterum  D F E deferibatur.  Denique 
g i pundo  C ad  F c reda  ducatur . Di- 

■ 1 f 1 — x>  — co  F C Problema  efficere . 

-Rtl»  j .**4  4 [i.  Quoniam  duo  triangula  D C F>  Sc 

EOF  habent  latus  C F cbmnuinc , Sc  latera  D C , & ECa, 
qualia  ex  conftrudione;  nec  nonbafcs  F D , «Sc  F E equales , 
cum  fint  latera  rrianguli  aequilatcri . Ergo  d anguli  F C D,  & 
F C E ce  quales  funt  inter  fc;  vt  propofuum  fuerat . V ocentur 
ambo  anguli  A C F-  & B C F Red:  ; & FC  Perpendicularis 
dicatur  ad  redam  A B . VjXO- 
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PROPOS.  XI.  PROBL.  VII.  EucUi.l. 

i * i • : t 

Super  datam  redam  lineam  infinitam  i pundo  dato,  quod  in 
ea  non  eft , perpendicularem  redam  ducere . 


Sit  A B reda  interminata , & pundum  extra  ipfam  C.  Du- 
cenda eft  a pundo  G perpendicularis  luper  A B.  Sumatur  in_> 
reda  AB  quodlibet  pundum H»  J ■ 

& iungatur  «redaC  H &produ-  / - r -\ 

catur  i vitra  redam  A B in  G ; & / X.  j ** 

centro  c C , interuallo  C G,  circu-  \ /'  j 

lus  DG  E deferibatur,  cuius  cir-  \ / / n.  / 

cunferchtia  ncceflario  fecabit  re-  £ A j 

damABNam  pundum  Gradij  "z 
C G vitra  redam  A B pofimm_> 

fu  it . Sccet  igitur  eam  in  puhdis  D,  3 c E;  poftea  J fecetur  DE,™ 
bifariam  in  F,  & ducantur  reda:  C F,  C D , & C E . Dico  C F ° * 

-«fle  perpendicularem  quefitam . 

Quoniam  in  triangulis  D F C , & E F C latus  C F eft  com- 
mune, & D F cquale  eft  ipfi  F E, ex  conftrudionc;  pariterque 
bafes  C D , & C E equales  funt , cimi  <•  a centto  ad  circunfc-  e ^ ^ 

rentiam  circuli  fint  duda: . Ergo/anguli  DFC,&EFCc- 
quales  iunt  inter  fe,idcoque*  redi.  Vnde  C F perpendicularis  fyrop  7. 
eft  ad  A B.  Duximus  ergo  a pundo  C perpendicularem  fuper  g trap.  i «. 
A B.  Quod  erat,  <Scc. 

PROPOS.  XII.  THEOR.  V. 


Ciim  reda  linea,  fuper  redam  confiftens  lineam,  angulos  fa- 
cit , aut  duos  redos , aut  duobus  redis  qquales  elliciet . At 
angulorum  insqualium,  qui  maior  eft  redo,  vocetur  Ob- 
tuius : Qui  vero  redo  minor  eft,  Acutus . 

. . ' !?  v * i 

Reda  linea  A B infiftat  red?  C D , fteiatque  angulos , qui 
funt  deinceps,  A B D»  & A B C.  Oftcndendum  eft , vel  ambos 
e(Te  redos, vel  fimul  fumptos, duobus  redis  a:quales.  Si  emm 
A B perpendicularis  eft  ad  CD , a erunt  anguli  deinceps  duo  a Vr»p.  io'. 
redi,  fin minus  erit  alter  acutus,  alter  obrufus.  Ergo  educa- 
tur K*x  pundo  B linea  EB  perpendicularis  ad  C D,  vt  fint 
duo  anguli  deinceps  E B C,  & E B D redi . Quoniam  redus  b fVo/.io. 

angulus 


\ 
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angulus  E BDc  aqualis  tfl  duobus  angulis  fimul  fumptis  F) 
E,  T,r  .^£2^&ABEfEr^fd61todbmniuni  an- 
gulo rtdo  H B C:  d erunt  duo  redii  D B E, 
/ 5c-E  B C-  firi.nbfmripti,  eqaalesTnbas  an- 
j I / n guh&D  B A,  A B E , & EBGutimuf  fum- 


f Axio.  i. 
g Axiot. 

Euti.n.  I. 


a Tof.t. 


b Axio  j. 
Ciixio.T, 


- ^ is  -k  Ptis  • durius  quia  angulus  C B A . iqiU, 

• » rf  " lis  elt  duobus  angulis  C:B  E , & E B A',  fi- 

^n:  i ur.n  ;'  .3  /.  i^mahtnnptis.  Ergo  addico  reom  muni  an- 
gulo A B D; /erunt  duo  anguli  * C B A obtutus, & A BI>a- 
cutus,  fimul  tiimpri,  aquales  rribnS  anguiisYimnl  D B A,  A B 
E,  & E B C;  ied  eifdcm  tribus  angulis  ,'oftenfi  fuerunt  cqua- 
les  duo  redi  C B E & E B Di  g iiuitq;  mter  tc  gqualia,  qiic  ei- 
dem aqualia  i iint . Duo  ergo  anguli  C B A,  «Sc  A B D , fimul 
fiumpti.  duobus  redis  aiquales  erunt.  Quapropter  cum  reda, 
linea,  &c.  Quod  erat,  &c.  •'  : 

••  -V  utftrw-fl  A rnsij.t  / v D 7i' 

TROPOS.  Xlir.  THEOR.  VI. 

■?  ./  » l . -1  w'  t ^ ^ | f 

Si  ad  al  i quod  pundum  reda:  linea:  duc  ati£  redit,  lKJrr-atfdtf. 

-r  dorti  partes  dud'«,  eos,  qui  funt  deinceps  angulos  duobus 
redis  equales  fecerint  .*  indiredum  erunt  inter  te  duc  po- 
*i  fteriores rede  linee . • * • - . , , 

D i '!  iiftV,-:.'  . i . . -*V:. : ' • 

' i Ad  pundumB  rede  fiiice  A B concurrant  duealie  C B , 6c 
D B ex  adiicrfis  partibus , quae  furiant  cum  prima  A B duos 
angulos  A B D , & A B C duobus  redis  «quales.  Dico  ip&s 
C B,Sc  B D efle  in  diredum  confiritutasjideft  e dicere  vnicam 
a . ' • • > lineam  tcdain  .Si  dhim  C B D non 

eft  vnica  linea  reda,  producatur  « C 
Bin  diredum  ad  partes  B , qua:  ca- 
datynur  fnpra  B D,  aut  infra  iptairu,. 
Cadat  liipra,  fi  fieri  poteft , vt  cft  C 
B G itunc  ex  pnccedeqti,  erunt  duo 
i r j , ^gnli  C g A , & A B G duobus  ra- 
c ls  argoaies;  fed  cx  hvpdthcti  <fuo  anguli  C B A,  6i  A B D fi- 
«quales  duobus  redis.  Qriate  duo  anguk  C BAA 
A bGlimul,  aequales  funt  duobus  angulis.fimui  iiimptis,C  B 
A,  ac  AB  D $ & ablato  communi  angulo  C BA : erit  * angu- 
l A.  17  D arqualisrangulo  A B G , pars , d totum ; c quod  eft 
ablurdum.  Ncn  ergo  reda  CB,  produda,cadit  lupraBD- 
ied  neque  infra  cadet,  vt  in  E.  -Nam  eadem  ratione  proceden- 
do 


B 
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do.eflenthngnli  A B.D«&,A  B E inter  ic  ajouales»  pars>  Se  to- 
tum ; quod  rerrfus  eftabmrdnni  v Quare  C B £>rodu&a in di- 
rfdum  trandisit  praecise  per  & Eh  ideoqtie  .C  B Q vnica  re£& 
linea  erit , Quod  erat  prandendum  .r;  nu:  i.r;  i;,iur  : : 

i i-  i 

^ c : a o l i , v 

-5  <il ,i\ :ipi  fcudoub  7 i f!  t ;> 3 A 

. Trocefftts  huius  propofitionis  diuctfds  efi  e pr  Accientibus . Nam  prius 
ex  principi] s veris  direde  dtfcurrendo  perminimus  ad  concluftomm  ve- 
ram , hic  vero  ajfumpta  conclufione  fulja  deuenimus  ad  principium  fal- 
fum y <&  foslea rurfus cx dcflruffione  prxditli  principij  falfi, retroce- 
dendo , fulfitatem  affumptp  conclufioms  redarguimus . Itaque  J ciendum 
efl  ex  antiquis  prxccptonhus  artis  demonflratiue , omnes  demonflratio • 
nes  procedere , vel  d principi] s ad  covclufionts  ,&bt  vocantur  compofi- 
tiue , vel  e contra  d conclufioke  ad  principi X,  & hx  * vocantur  refolutiue, 
feu  analythp . jtnalyfis  vero  duplex efi  , aut  enim  ponit  principia,  aut 
delinat ; qua  principia  ponit  proprie  vocatur  refolutio , cui  opponitur  < 
compofitio ; quandoquidem  fieri  potefi  regrtfius ordinati  procedendo  ab 
ij f dem  principij  s ad  conclufiones j qup  vero  principia  defisufit  proprio  vo- 
cabulo appellatur  dedudio  ad  impoffibile , quia  eius  facultas  efl  deflruere 
aliquod  primum  principium  euidens . & hoc  efl  mantfejlum ; quia  m fyl- 
logifmo  demonflratiuo , quando  afiumitur  vna propofitio  falfa,  licet  alte- 
ra fit  vei  a , neceffarid  conclufio  debet  effe  falfa . Cumque  vera  conclufio 
non  ni  fi  ex  veris  propofitionibus  deduci  poffit , hinc  efl  quod  in  prfdido 
fyUogifmo  in  aliquod  falfum  incidere  debemus . Vt  in  hac  propofitioneu 
afiump fimus  lineam  C B E efie  vnicam  lineam  redam  ; atque  ex  prpmif- 
Ja  , &■  ex  bypotbcfi  vera  deduximus  angulum  -4BD  pquatem  fuifle an- 
gulo jlBEi  cumque  ifie fit pars  illius  ;erit  pars  f qualis fuo  toli;(ed  bpc 
conclufio  deflruit  principium  * quod  » totum  fit  maius  fua  parte.  Ergo  fi 
impojfibile  efl,  vt  totum  f quale  fit Jue  parti ; pariter  aliquod  falfum  , <jr 
impojfibile  in  premiffis  affumptum  efl  ifed  tnrcr  ajfumpta  datum , feu  by- 
fothefis  propofitionis  vera  efl;(dc  fubiedo  enim  non  dubitatur  an  fit),  vo-  • 
rum  etiam  efl , quod  b refla  jupra  redam  incidens  faciat  duos  angulos  f-  , „ 
quales  duobus  redis . Erit  ergo  falfa  illa  pars , in  qua  dicebatur  , quod  n*' 
linea  C B E effet  vnica  lineanda ; fed  quotiejamquc  non  efl  linea  reda  , 
illa  qup  tranfit  infra  lineam  B D , neque  fupra  ipram:  reflat , vt  in  tpram • 
met  lineam  B D reda  linea  cadat . Tatet  ergo. veritas  huius  proccflus  de - 
monflratiui  vfitatijfimi  apud  Euclidem , Sircbimcdem , ^Apollonwnuy 
Unflotclem,  & alios . 


* Axio.], 
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EVCLIDIS  RESTITVTI 
COROLLARIVM  I. 


Hinc  patet  duas  lineas,  femutu6  fecantes  .efficere  quatuor 
angulos,  qui,  fimul  fumpti,  aequales  funt  quatuor  angulis  re- 
dis, fimul  fumptis.  Nam  ex  vna  par- 
c Pr«f.  tt.  yc  te  redae  AB  verfus  Odito  anguli 

A E C , B E C duobus  redis  funt  ?- 
quales  5 parirerque  ex  alrera  parte., 
eiufdcm  redae  A B , verfus  D » duo 
anguli  A E D , B E D d uobus  redis 
funt  aequales.  Ergo  quatuor  anguli 
A EC.CEB.BED.&DEA, fimul fumpti , aquales  iunt 
quatuor  angulis  redis. 

C O R O L L A R IV  M II. 

Et  fi  ad  idem  pundunt  conueniant  quotcunquc  redc  line?, 
efficientes  circa  ipfumpundum  tres, vel  quatuor,  feu  piures, 
quam  quatuor,  angulos:  erunt  ilii  omnes,  fimul  fiumpti,qua- 
tuor  redis  equalcs . 

Tro  /carentibus  propofitioHibus  pr  emitti  debet  fequens  prtmunciatuHLs , 
quod  mtercmdentiffmaprtnapia  repofuerunt  jdrabcs,Clauius , a Gul- 
* dirutSyb drvdij  * ’ . ' ' 


a in  Trep. 

>8  hb  1 . 
b ctntrtbar. 
tib.  4. 


AXIOMA  XIV. 


Si  reda  linea , in  ftto  extremo  fernper  perpcndiculariter  con- 
ftituta  litper  aliam  redam  lineam  ,-moueatur  in  tranluer- 
•fum.  in  eodem  plano:  alterum  pundumextaomum  tranf- 
u lata:  reda:  linee  in  eius  fluxu  redam  lineam  delcribet . 

V.  • • i ’ •.  ■ ' : . • . * 

-Si  enim  refla  linea  jl  B,  perpcndiculariter  erefla  fuper  re  fiam  lineam 
B C,  intelhgatur  translata , in  eodem  plano,  verfus  C , hac  lege , vt  pun- 

flum  B extremum  ipftus  B /emper  contin- 

gat redam  lineam  B C ; par  iter  que  ,vt -AB 
dum  transfertur  fernper  conftituat  cum  B C 
angulos  redos  - TriarufeHum  efi  lineam  •A  E 
Di  dejcnptam  d pudo  -A  fluente, effe  redam; 
eo  quod  fluxus  pundi  -A  per  -A  E D non  efi 
vacillans , non  flexuofus , jcd  pquabilis , & 
vniformisi  vcluti  non  flexuofus,  Jcd  fimplcx, 
equabilis,  & vniforrnis  efl  fluxus  breuiffmiis 
-0'j  punfli 
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pitnth  B , conflit usntis  reti  im  lineam  B C . Sam  re  Si  a ‘linea  .AH(  que 
cfl menfttra distantiarum omnium  puntiorum linet  .AEDd  retia  B C) 
dum  mouetur  non  vacillat , cttm  femper  pcrpcndtculartter  , idejl  eqnali- 
ter  inclinata  pcrfeucrct,  (uper  retiam  B C . Lipare  omnia  puntla  , in  linea 
~4  E D contenta , eadem  ordinata  difpof/tione , & eadem  equabilitat Cj>, 
abfque  vlla  deprejjionc , aut  eleuatione  diriguntur ; quemadmodum  dire- 
Rifc  confcquuntur  puntla  reti  e lime  B C tn  fluxu  breuijfimo , qui  retli- 
tudmem  eius  conflit uit . Et  revera  cogitari  nequit  aliam  lineam  preter 
retiam  habere  po(fc  conditiones , fupra  expofitas , & omnia  cius  puntla  , 
e qualiter  diflantia  d retia  linea  B C:&proptcrea  linea  AED  retia  erit. 


PR.OPOS.  XIV.  THEOR.  VII. 


Si  ad  duas  redas  lineas  in  vno  plano  iacentes  eadem  reda_» 
perpendicularis  fuerit  > qualibet  alia  reda  perpendicularis 
ad  vnam  earum  aqualis  erit  illi , 8c  erit  quoque  perpendi- 
cularis ad  reliquam . V ocentur  illa  dux  reda  inter  fe  Pa- 
rallela . & reda  linea  ad  eas  perpendicularis , vocetur  di- 
ftantia  parallelarum . 


Sit  reda  linea  E F perpendicularis  ad  vtramque  redam  A B, 

&CD,exiftenres  in  eodem  plano;  & dudaa  pundo  A iTrep.n. 
qualibet-» reda  AC  perpendicularis  ad  CD.lecans  eam 
inC. 

Dico  primo  A C aqualem  e (Te  ipfi  E F.Si  enim  hoc  verum 
non  eftdccctur  b reda  G C aqualis  £ F;«Sc  fccetur  < F D aqua- 
lis C F , & intelligatur  G C , 

transferri  vfqnc  adD . femper 
perpendiculariter  conftituta_j 
in  pudo  C fuper  redam  C D ; 
neceflarioapundum  G in  eius 
fluxu  redam  G E H delcribet , 
qua  per  pundum  E tranfibit ; 
quandoquidem  G C,  & E F x- 
quafes  ponuntur.  Et  tandem_>  • , ' - - f.  , 

iungantur  e redx  linea  G F » Sc  H F . Quoniam  duo  triangula 
G C F>  <St  H D F circa  angulos  redosC  »&Dlatera  aqualia.. 


b 7r*p.  j. 
c frtf.j. 


d Axii.  1 4, 


«' PoU.t . 


habent  G C ipfi  H D;  & C F ipfi  D F./Ergo  bafes  GF.&HF  f pr0p 4. 
aquales  funt ; pariterque  anguli  G F C H F D inter  fe  funt  x- 
quales ; fimtque  anguli  C F E>  D F E redi.  Igitur  g refidui  an-  g Axio.i. 

E guli 
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h Prop  ♦. 
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guli  G F E,  & H F E aequales  funt ; & circa  eos  latera  G F • H 
F equalia  oftenfa  funt > & E F eft  commune . Ergo  i anguli  G 
E F,  & H E F ^quales  funt  inter  (e;  deoque » red;.  Erit  aurem 
angulus  A E F»  ex  hvpothefi  redus . Igitur  anguli  G F.  F » <5c 
A E F equales  inter  fie  funt;  pars,  & totum . quod  eft  imp<  (fi- 
bile.  N illa  ergo  alia  reda  praeter  ipfam  AC  efle  potcft  ae- 
qualis ipfi  E F . 

Dico  fecundo  angulum  C A E re  dum  cfle . Quoniam  re- 
di C F perpendicularis  eft  ad  duas  redas  A C-  & H F 5 8c  alia 
reda  A E perpendicularis  eft  ad  vnam  ipiarum  E F.  Ergo,  vt 

prius  erit  reda  A E equilis  ip- 
fi C F,  qua:  eft  perpendicularis 
ad  vtranoue . Ducatur  poftea 
reda  EC.  Qma  in  triangulis 
A E C,  & F C E latus  A C ipfi 
F E eft  aquale ; atque  A E ipfi 
F C equale ; & bafis  C E com- 
munis. Ergo*,  redo angulo  E 
F C ^qualis  eft  angulus  C A E. 
Quare  angulus  C A E redus 
erit,  vtpropofitum fuerat.  Vocentur  red^  linea:  AB.&C 
D Parallele . & E F perpendicularis  ad  vtranque:  vocetur  Di- 
ftantia  parallelarum . 


COROLLARIVM  I. 


In  quadrilatero,  in  quo  tres  anguli  redi  funt , erit  reliquus  ; 
angulus  redus ; & latera  oppofita  inter  ie  equalia.  In  quadri- 
latero enim  A C F E,  pofitis  tribus  angulis  C , F , & E redis : 
oftenfus  l fuit  reliquus  angulus  A redus  quoque : Sc  latera_» 
oppofita  ^qualia  oftenfa  fuerunt . 

COROLLARIVM  II.  ^ 

Manifeftumeft  duas  parallelas  A B , Sc  C D non  concurre- 
re , licet  producantur  in  infinitum  ad  vtrafque  partes . pro- 
pterea  quod  vbique  inter  ipfas  intercipi  poteft  aliqua  per- 
pendicularis, vt  eft  A C , vel  B D , qux-  leinper  ?qualis  eflo 
debet  ipfi  E F,  fcilicet  diftantie  parallelarum . 


PRO- 
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PROPOS.  XV.  THEOR.  VIII. 


Eucl.if.  I. 


b Prtp  14, 

C Corel  f» 
Prop.  14. 


Recta  linea , fecans  duas  parallelas , efficiet  alternos  angulos 
cquales  j.  externum  equalem  interno,  oppoliro , & ad  eal- 
dem  partes;  atque  internos  >&  ad  eafdem  partes  duobus 
. ie&rs ^quales efficiet.  i1  : 

Sint  rede  linee  A B,  & C D inter  fe  parallele;  fecenturque 
4 reda  .linea  E F in  pundisG,<5c  H.  Dico  primo  alternos  an- 

§ ulos  AGf.&DHE  cquales  effie  inter  fe . Ducatur*  i pun-  a 7r0P’  **• 
:o  G reda  G M perpendicularis  ad  redam  C D > lecans  eam 
in  M,  atque  a pundo  H ducatur  H O perpendicularis  ad  A B, 
fecans  eam  in  pundo  O . Et  quoniam  due  reds  AB,  & C D 
funt|»aralellat;  & G M perpen-  < 1 '.ll  .•-■ 
diculariseft  ad  vnam  ipfarum  -1  • i " % 

CD:  erit  » quoque  eadem  G ' v • l ~ _ / _ 

Mperpedicularisad  reliquam 
A B;  eftoue  H O perpendicu- 
laris ad  A B . Ergo*in  quadri- 
latero  G M H O.quod  tres  an*  • 
gulos  redos  habet;  erant  op- 
pofita  latera  O G , 3e  H M x- 
qualia;  papterque  inter  (e  x- 

qu.ilia  erunt  latera  O H,  «Sc  G M .Quare  in  triangulis  O H G, 

M G H duo  latera  GO.dcHO  xqualia  funt  duobus  lateri- 
bus HM.&GM,  lingula  lingulis ; Eftque  bafis  G H com- 
munis. Ergo  d angiili  alterni  D H G , & A G H xquales  funt 
inter  le;  pariterque  eorum  e complementa  ad  duos  redos» 
fcilicet  anguli  B G H,  & C H G xquales  erunt  inter  fe . 

Dico  fecundo  externum  angulum  E G B squalem  effie  in- 
terno oppofito  ,8c  ad  ealdem  partes  conftiryto,  angulo  G H 
D.  Quoniam /propter  pirallehs  A B,  «St  C D squales  funt  in- 
ter ic  alterni  anguli  DHG.&AGH,  eftque*  angulus  E G 
B ecqualis  eidem  angulo  A G H ad  verticem  eius . Ergo  b an- 
gulus E G B squalis  eft  angulo  G H D . 

Dico  tertio  duos  angulos  A G H,  & C H G internos , & ad 
eafdem  partes,  effie  squales  duobus  redis.  Quoniam  propter 
parallelas « funt  duo  anguli  alterni  A G H,  & D H G xquales 
inter  fe,  addito  k communi  angulo  C H G : erunt  duo  anguli 
A G H,  & C H G,  fimul  fumpti, squales  duobus  angui  'DH 

E 2 G,& 


d Prop. 7, 
e Trop  7. 


f ex  part. 
1 . bmui  . 

g toral, 
prop  5. 
h Axio.t. 


1 pari.  t. 
buiui  .** 
k AxiO.  1. 
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i».  Gj  & C HG;fedihi  ,fimul  fumpti , aequales  lunt  duobus  re- 
dis . Ergo  duo  anguli  A G H , «Sc  C H G duobus  redis  lunt 
«quales . Qux  omnia  demonft  rari  debebant . 

* 

Euci.xj.tr  PROPOS.  XVI.  THHOR.  IX. 

»8.1. 

Si  in  duas  redas  lineas  reda  linea  incidens , alternos  angulos 
^quales  inter  fc  fecerit;  aut  externum  angulum  «qualem 
interno,  oppofito,  Sc  ad  ealdem  partes  j aut  duos  internos 
adeafdem  partes  fecerit  «quales  duobus  redis:  parcllcix 
erunt  inter  fe  ipf«  redx  linex . 

In  duas  redas  lineas  A B,  Sc  C D incidens,  vtcunque,  reda 
linea  E F , fecans  eas  in  pundis  G , <5c  H , efficiar  primo  alter- 
nos angulos  AGH.&DHG  «quales  inter  le . Dico  AB,& 
C D inter  le  parallelas  efle.  Si  enim  hoc  verum  non  eft,jl  pun- 
mp.  1 1.  £0  G ducatur*  reda  linea  G M perpendicularis  ad  C D , fc- 
b Pnp  i o cans  cam  *n  ^ ’ atque  a pundo  G educatur  b reda  G N per- 
* ' pendicularis  ad  iplam  MG.  Et  quoniam  eadem  reda  linea 
c Prop.  14.  G M perpendicularis  eft  ad  duas  redas  lineas  C D , Sc  N G : 
erunt  c linex  redx  CD,&NG  parallelx  inter  fe , qux , cum 

feccntur,vtcunque,areeta  linea  E 
d Prop.  1 <.  N /£  F in  pundis  G , & H : erunt  d duo 

A "" B anguli  alterni  NGH.&DHGg- 

/\  quales  inter  fc ; fed  angulus  A G 

zUxie.i.  . /i  H fuppofitus  fuit  «qualis  eidem_» 

C / i D angulo  DHG  , Ergo  e anguli  N 

fjtio.7.  y HM.  G H,&  AG  H «quales  funt  inter 

F fe , pars , Sc  totum./quod  eft  ab- 

furdum . Nulla  ergo  alia  reda  linea  N G prxter  ipfam  A B el- 
le  poteft  parallela  ipfi  C D . 

Sit  fecundd  externus  angulus  EGA  cqualis  interno, op- 
pofiro,  Sc  ad  eafdem  partes  conftituto  angulo  G H C . Dico 
redas  A B,  & C D pariter  parallelas  efle . Quoniam  angulus 
g Corel,  CHG  fupponitur  «qualis  aneulo  AGE,  eftquej  angulus  B 

pr»p j.  G H «qualis  eidem  angulo  A G E ad  verticem.  Ergo  h duo 
anguli  CHG.&BG  H alterni,  inter  fe  «quales  erunt;  Sc  ideo 
h 4x.  1.  ex  prima  parte  huius,  redehnex  AB,  &CD  parallele  erunt. 

Sint  tertio  duo  angtili  interni  ad  eafdem  partes  AuH,& 
CHG  aquales  duobus  redis . Dico  pariter  redas  A B,  & C D 
parallelas  efle . Qupniam  duo  anguli  A G H , & CHG  fup- 

poniui- 
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ponuntur  couales  duobus  redis  ;&  fiunt  i duo  anguli  DHG,  • ?r»p.  nl 
& C H G deinceps , ?quales  duobus redis . Ergo  duo  anguli 
AGH-&CHG,  fimul  lumpti , cquales  funt  duobus  aneulis  k *• 

DHG,  & HHG-&  ablato k communiter  angulo  C H G : 
erunt  duo  anguli  A G H & D H G alterni,  ?quales  inter  P*_jj 
& ideo, ex  prima  parte,red?  A B,  & H D parallel?  erunt . Qu£ 
omnia  oftendenda  fuerant . 


que 


COROLLARIVM. 

Conflat,  qua  ratione  a dato  pundo  duci poflit  refla  linea , 
i?  parallela  fit  alteri  dat? . Si  enim  a pundo  dato  l ducatur 


Bucl  pr»f. 
31. 1. 


1 7ref.li. 


poftrema  perpendicularis  para 
date  red?  line?  . Nam  in  conftrudione  prim? partis  huius 
propofitionis  a pundo  G duda  eft  reda  G M perpendicularis 
ad  redam  C D;  atque  altera  G N.  perpendicularis  ad  ipfam_> 
M G,  oftcnfa  fuit  parallela  ipfi  C D . 


m pr»p  i». 


S C H 0 L I V M. 


Cum  in  demonflrandis paffionibus  parallelarum  methodum , d maio- 
ribus receptam , reliquerim , opere  pretium  fuerit  rationes  hic  paucis 
afferre , quare  noua  via  procedendum  efie  duxerim . Exiftimarunt  Tto- 
lompus , Voffidomus , Geminus , Troclus  , & alij  antiquiores, referentes 
' Proclo , Euclidem  optimi  quidem , & [cienti fici  proceffifie  in  fuis  ele- 
mentis }Jed  aliquo  paElo  vacillafie  in  demonflrandis  pa  ffionibus  paral- 
lelarum. Communis  fententia  eft  defeftum  prediftartm  demonjiratio- 
num  pendere  ab  imperfettione  principiorum  afiumptnrum : eftque  pri- 
mum parallelarum  definitio , que  talis  eft:  Dua:  reda*  lineat  in  eo- 
dem plano  infinite  extcnlx , & non  concurrentes  ex  vtraque 
parte  vocentur  parallela . Et  patet  hanc  pajfionem  efie  valdi  remo- 
tam , & inconprehcnfibilem . nam  extenfio  illa  infinita  ad  vtramques 
partem  abfqite  concnrfu  concipi  non  pote ft  ; neque  conueniens  efl , 
vt  a pajfione  remota  difficili , & non  euidenter  cognita , deducantur  in 
propof.  27.  2$.  & 29.  alie  paffiones  magis  manifefte . magis  enim  com- 
prehenftbile  eft  pofic  duos  angulos  alternos  inter  fe  cquales  effe , quam 
duas  rcBas  lineas , in  infinitum  prodiittas , ad  vtrajquc  partes  non  con- 
currere . In  illa  enim  intcllcftus  facile'  acquiefcit , in  hac  veri  confundi- 
tur, & allue  matur  . Quare  potius  deberet  affumi  p afflo  illa  / qualitatis 

angu- 
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angulorum  alternarum , ve  prine ipiumin  demonfira-  tone , quam  ifl<u . 
Hanc  ob  caufam  Tifidoniics  aliam  definitionem  parallelarum  eXcogita- 
uit , vt  refert  Troe  lus , dixit  enim  duas  reftas  e (Te  inter  fe  paralle- 
las , ciim  fquali  interuallo  femper  inter  fe  diftant . Qie  pafjio 
non  videtur  prima , & cuidcntifjfii.  a omnium  , qup  huic  tubiedo  compe- 
tunt . Facilius  enim  quis  percipiet  angulos  alternos  tquales  effe  poffius  , 
qudni  infinitas  p rp  ridiculares  ab  vna  reda  linea  ad  aliam  duci  pofic^, 
que  omnes  inter  le  (quales  fint . 'terunt  principium  , ab  Euclide  affum- 
ptnm,  eft  petitio  quinta  ap;-.d  Troclum  , Camp  inion  yA&Torrmandinum, 
tr  axioma  XIII.  apud Clamum,vbi  dicitur : Si  in  duas  rc&as  lineas» 

in  eodem  plano ex’ftcnres,  tertia  rc- 
fta  incidens  dups  angulos  internos , 
& ad  eafdem  partes  minores  duobus 
refbrs  fecerit : ilJx  reda:  concurrent 
ad  partes , vbi  anguli  duobus  rc&as 
fu nt  minores ~Vt  fi  reda  EF,  jecans 
duas  n d-vJl  B,&C  D fi  cerit  duos  angulos 
B E F,  & D F E,  fimul  fumptos , minores  duobus  retiis , neceffarid  B, 
& C D produdf  tandem  concurrent  ht  aliquo  pundo  ad  partes  B,  & D. 
^Antiqui  ( referente  Troclo  ) negant  hanc  V.  petitionem  mdemonslrabi- 
c.i.j.  ntcr  cuidentem  effe , quia  eius  conucrjnm  dcmonftratur  m 1 7.  propof. 
Euclid.  &■  Troclus  ipfe , atque  Geminus , T ffidonit  s , & Ttolonifus  eam 
penitus  e principiorum  numero  reficiunt , ne  dum  quia  hoc  non  efl  cogni- 
tum lumine  nature ; fed  etiam  quia  annuere  duas  lineas  comcidentie  ter- 
tum fignumnon  cfl . nam  ali / linee  anni  unt , & non  coiucidunt , vt 
pollonius  tiir  Nicomedes  docent,  nocriri  enim  pofiunt  quedatn  hnep , 
quarum  fpatium , & fi  magis  ac  magis  femper  flrmgatur , zir  coangnjtc- 
tur  ( vt  contingit  ipfis  E B ,&  F D verfus  partes  B,crDj  nunquam  ta- 
tnen  ille  in  vnnm  pundum  conucniunt , licet  infinite  extendantur . 

Tatefada  principiorum  infufficicntia  Antiquos, cupientes  corrigeres* 
iam  didas , demonfirationes  nona  principia  ajjumpfifie,  cx  quibus  paral- 
lelarum paffiones  dcmonfirajje  vcrtfimile  esi ; qua  cum  non  ea  tau , con - 
icdaripotefl  eas  forjan  firmiores  non  fitifie  fis , que  d Troclo  affer tuitur; 
alias  non  omnino  eas  neglexiffet . Toffidonms  vero , cr  Geminus , qui  no- 
nam definitionem  parallelarum  excogitarunt , nefeimns  pariter  > quo  alio 
principio  affumpto  Euclidis  propofitiones  correxerint , vel  innouannt  ; 
jcd  eadem  probabilitate  perjuafi , & confidcrata  tmperfi  dione  definitio- 
nis parallelarum  , ab  ipfis  addudf , indicare  licebit  non  fmffe  eorum  de- 
monfirationes Euclidianis  firmiores . Toslea  Ttolon.fus  tn  lib.  cuius  ti- 
tulus : Bfde  lincf,  produdf  ad  partes,  vbi  duo  anguli  minores Junt  duo- 
bus redis  coincidunt  $ retenta  definitione  Euclidis, & relidis  den.on- 

firatio- 


.oog 
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Arationibus  prcpofitjonum  eiufdem , tantummodo  eius  petit' oncm  i-'. 
principiorum  numero  reiecit;  & vt  Theorema  duplici  via  damonflrauit  i 
Vtolomp  progreffus,  a "Proclo  relatus , tanto  viro  diputs  non  v detur;&- 
merito  eum  c rptt  Troclus ; ait  enim  captiofam , & peruerfam  efle  l'-b,\.c.\ . 3. 
vtramque  Prolomaa  demonftrationem  Petitionis  V.  -s 
Tandem  Troclus  affert  ncuam  iemonff rationem  eiufdem  Tetit.  y. 
prraffuwpfit  autem  pronunciatum,  antiquitus  receptum  ab  ^driflotele^a, 

& ab  alqs , & cfi  tale : Si  ab  vno  pumfto  dua:  recta:  Jinea:,  angu-  lib.i,tft.- 
Ium  facientes , infinite  producantur  > ipfarum  diftantiaom- 
ucm  finitam  magnituduacm  excedit . Troclt  demonftratio  reijci- 
tur  a Clanio , & ab  alifs  eo  nomine , quod  affumptum  pronunciatum  Te- 
npateticum  incertum  efl  non  minus , quam  Euclidis  petitio  V.  jit  ego  ad - 
mifTo  pronunciato  Terip.itetico  ad- 
huc imperfeflam  Trocli  dcmonflra- 
tionem  effe  cenfeo . Sint  enim  due  re-  !\. 
fle  linee  a4.R,<&C  D,  que  perpen- 
diculares fint  ad  eandem  rcflaoL» 

F U:  erunt  ille  parallele  inter  fe  5 & C 
refla  EG  fccet  ruam  est  parallelis 
UB.nF : erunt  duo  angiili  interni 

aJ  eajdem  paries  AHF,&GFH  minores  duobus  reflis . Modi  Tro- 
clus putat,  quod  refla  E G,  fecans  vnam  B,  necelfarib  <n  arc  debet  re- 
liquam ex  parallelis  c D.  ^enim.Dux  linea:  F B,  F G,quar 

ab  vno  puncto  F infinitum  producuntur  omni  magnitudine 
maiorem  habent  diftantiam . Quapropter  ha:c  quoque,  quie 
tanta  elr,  quantum  eft  interuallum,  quod  inter  parallelas 
adiacct . Cum  igitur  maiorem  diftantiam  ab  inuicem  didite- 
rmr  harum  parallclai  u diftantia,  ipta  F G ipfam  C D fecabir . 

Tatet  ergo , ex  addit  flo  textu  ,in  Trocli  demonflrationc  affumi  debere 
Juppofiticnem  ,jeu  pronunciatum,  fine  quo  non  licet  quicquam  conclude- 
re 5 quod  nimirum  interuallum  parallelarum  jlB,<&C  D vnicum  cfi  , 
fiu  omnes  perpendiculares , que  ab  omnibus  punflis  re  fle  E ducun- 

tur ad  reliquam  ex  parallelis  C D equales  funt  inter  [c . quod  Jane  incer- 
tum efl;  ciim  nec  cx  definitione  reflarim , non  concurrentium , nec  ex 
fyoj.,1 7.&  2 8.iam  demon  flr4tis,deducip0JJit . Qumimm  b. dic  ere  quis 
ponet,  quod  buuijrkodi  intcrualla  Jeruper  magiis  ac  maga  augentur  ad 
*ir*  que  partes  punfli  F,  ita  vt  perpendiculari s M D maior fit , quam  F 
B 0 adhuc  fit  maior,  quam  ?1D:  pariterque  affirmari  pojft,  quod  ‘ 
kct  DdG,  d:ji.vuia  duarum  reftarutn  F B , & F G , cont  nentium  an$u- 
lum  B F G,  maior  fit,  quam  interuallum  paedidarum  inpunfln  F , fcili- 
e:c  9 u,!i  F K • nihilominus  7ll  G rtunor  cfi , quam  perpendicularis  M D; 


**•:  -vi 
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que  determinat  interuallum  earundem parallelarum  in  pundo  M.  Neque 
oppofitum  affirmari  potefl  ab ‘que  dcmonflrationc : quandoquidem  pro- 
babiles ,&  conicduralcs  rationes  refpuit  Geometria . Et  rurfus  luet  B 
N,  diflantia  earundem  re  diarum,  a ngu  Ium  B FN  continentium, maior  fit  i 
quam  parallelarum  interuallum  M D;  nihilominus  B N minor  censebitur, 
quam  B 0$  qua  menfura  efl  interualli parallelarum  in  pundo  B;&  fic  'ul- 
terius . Ovare  licet  retia  F G fecct  vnam  ex  parallelis  jl  B , non  propte- 
rca  fecabit  reliquam  C D.&  ideo  licet  duo  anguli  G F H,& D H F mino- 
res fmt  duobus  redii s, non  conuenient  nccefiario  redi  a F G,& C D ad  par- 
tes G D.  Quapropter  Trocli  dcmonflratio  in/ufficiens  erit . 

, Huic  dcfedlui  Clauivs , vt  succurreret , jcdulo  dedit  operam , vt  ianu 

didam  Euclidis  V.  petitionem  firmius , ac  foiidi  demonftrarct . Et  fani 
negandum  non  e fi  feliciter  Juum  finem  aficcutum  fitiffe , premi ffo  eodenta 
principio , fatis  mantfefle , quod  in  XIV . Jlxtcn  . retulimus  cum  paucis 
altjs  . Hoc  autem  Arabicum  quendam  fecifieidcm  Clauius  refert ; fed 
duplici  cauja  ^ Arabicam , & Clani anam  porrcdlioncm  non  retineo  : prima 
cfi,  quia  vtnntur  definitione  parallelarum  Euclidis , qu<  habet  pafiionem 
ignotam , quoad  cius  poffibilitatem  ; vel  /altem  non  cfi  prima , & notiffi- 
ma  omnium , quafubiedo  definito  competunt : altera  efl , quia  afiun/pt o 
eodem  promine iato  X IV.  & alqs  valde  proli. \ e , & laboriose  poSl  mul- 
tas propofitiones  petitio  quinta  demonfiratur  ,•  ex  qua  poflea  paffiones 
parallelarum  deducuntur . propter  has  omnes  rationes  conatus Jum, fi  non 
f olidius , f altem  facilius  ,<&  br  cuius  paffiones  earundem  parallelarum .» 
ofioidcrc,  quam  hadenus fidum  cfi  . 

PROPOS.  XVII.  THEOR.  X. 

Qua:  eidem  refte  liuce  parallele  funt  > inter  fe  quoque 
parallele  erunt . 

Sint  eidem  A B , tam  C D , qudm  rcfta  E F parallele . Dico 

C Di&  E F & inter  ie  parallelas  efle. 
Seccntur  omnes  a rc&a  G N m pun- 
itis H,  M.  N.  Quoniam  C D & A B 
parallele  ponuntur.  Ergo  a alterni 
anguli  A H M , & D M H aquales 
funt  inter  le . Rurfus  quoniam  E F» 

& A B funt  parallela;.  Ergo  b alterni 
angun  A 1 i N » & F N H aquales 
liint  inter  fe.  Ergocduo  anguli  H » 
MDj  <3c  MNF  equales  iunt  mter  fe,,ciim  fmt  aquales  vni 

tertio 
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tertio  AHM.  ted  in  duabus  redis  G I),  .Sc  E F>  cym  externus 
angulus  HMD  xqualisotFeiAus  Tit  angulo  hterno,  <Sc  oppo- 
fito  ad  eafdem  partes  M N F.  Ergo  d dux  rede  C D,  Sc  F F in- 
ter te  quotjue  parallele  <^pro|'tei-,  &'c.: 

• COROLLARIVM.. 

Hinc  manifethtm  ett»  quod , fi  dux  rede , conuenientcs  in 
vnicopundo,  fint  parallele  vm  cuidam  rede  Inue , confti-1 
tuent  il!e  ynicnm.redam  /incanis  nec  fe  licabtinr . 

Nam  ciun  e inter  te  quoque  fint  parallelx , & fe  fe  tangant» 
vaicamreqta.n  lineam  confttcuere  debent . 


PROPOS.  XVIII.  THEOR.  XI. 

.M  ' : . f • .T.':  •!  G ) 

Cuiufcunque  trianguli,  vno  latere  produdo,  externus  angu- 
Hqdnobus  internis,  Sc  oppofins  cft  xqualis.  Et  tres  interni 
anguii  eius  xquales  tiint  duobus  redis . 

Cuiuslibet  trianguli  A B C,  cuius  larus  BCprodudum  fit 
ad  D.  Dico  primo  externum  angulum  D C A a qualem  etTe_v 
duobus  internis  > <Sj  oppofitis  A B , timui  fumptis . Duca- 
tur« ex  C reda  C.  E parallela  lpfi  A B . Quoniam  A C tccat 
ambas  parallelas  A B,  Sc  C E . Ergo  i>  angulus  E C A xqualis 
i *dtcmo  angulo  A.  Pari  ratione  B Ddccans  vtralque paral- 
ias C E,  & A B,  laciet  c externum  angulum  D C E xquaJenu, 
interno,  oppofito , <Sc  ad  ealdcm  partes  angulo  B . Quare  duo 
anguh  D C E & E C A timui ; ideft:  d angulus  externus  D C 
A,  equalis  erit  duobus  angulis  B,  <Sc  A,  timui  fumptis . 

Dico  iecundo-ingtilos  A , B , Sc  A C B internos  eiutdeni__> 
trianguli , timui  fumptos , duobus  redis  efle  xquales . Quo- 
niam D C A , externus , oftenfus  eft 
aqualis  duobus  internis , 6c  oppofi- 
tis  A , & B . Ergo  addir  o e communi  \ 

angiuo  A GB, enint  duo  anguli  D 
G A,  de  A CB  timui , xquales  tribus  5 
angulis  A,B,  dcA.  C B fi  mul  tum- 
ptiS;  led/duo  anguli  D C A , Sc  A C 
B xquales  funt  duobus  redis.  Ergo 
tres*  anguli  A » B , 6c  A C B timui , 

•Munies  iiinr  duobus  redis.  Quod  cratnScc. 

F „ CO- 


■4. 


d Vrtp.it' 

tProp.  17 
Eucl.}*.  I,- 

a Ctr»U. 
pr»p.  1 6. 

bpnp.ij: 

cprtp.  ij. 

d Axit.  8. 

e %Axi».  t. 
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..."  ‘i  ' • / ' 

* COROLLARIVMI. 

16.17- 1.  l i ' ' 

Hinc  patet  externum  angulum  quolibet  interno , 8c  oppo- 
fito  maiorem  efle;  Et  duos  internos  angulos, cuiuslibet  trian- 
guli .minores  cfle  duobus  redis.  Qatndoqitidem  externus 
oftenfus  eft  cqualis  duobus  internisTSc  oppofiris,  fimul  fum- 
ptis:  atq;  tres, fnnul  fumpti,  quantitatem  duorum  redorum 
complent.  ’ 

COROLLARIVM  II.  f 

, Patet  etiam  tres  angulos,  cuiuslibet  trianguli,  aquales  cfle 

tribus  angulis,  fimul  iumptis,  alterius  trianguli . 

COROLLARIVM  III. 

Patet  triangulum  non  pofle  plures  angulos  redos,  aut  ob- 
tufos  habere,  quam  vnum . Vnde  quotiefeunque  in  triangu- 
lo vnus  angulus  redus  fuerit,  vel  obrufus , neceflario  reliqui 
duo  acuti  erunt  i quia  reliqui  duo,  fimul  fumpti , cumfint 
complementum  duorum  redorum , erunt  squales , aut  vni 
redo,  aut  acuto;  ideoque  vrerque  erit  aut  pars  rednaut  pars 
acuti;  dcpropterca  erunt  acuti . . 

COROLLARIVM  IV. 

Patet  etiam  in  triangulo  ifofcele  redangulo  angulos  ad 
bafim  efle  lemiredos . . * '*/.*. 

COROLLARIVM  V. 

- • . • 

Patet  etiam  quemlibet  angnlum  trianguli  cquilateri  efle 
tertiam  partem  duorum  redorum  ;&  angulum  eius  exter- 
num efle  tertiam  partem  quatuor  redorum:  quia  fextuplum 
anguli  interni  aquale  eft  quatuor  redis  j & duplum  interni 
anguli,  ideft  externus,  tertia  pars  eft  quatuor  redorum . 

COROLLARIVM  VI. 

Patet  etiam,  fi  A vertice  trianguli  ifolcelisad  bafim  per- 
pendicularis ducatiuj  verticis  angulum  fecari  bifariam ; eo 

quod 
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quod  dtfotriangula  efficiuntur,  qu£  duos  angulos  rcdos  ha- 
benr  prope  perpcndicula'tem>i5cfc  duos  alios  equaies  ad  ba- 
fiuvilolcelts.  Ergo  < qui  ad  verticem  fuut , ^qualesmter  Io 
erunt.  ,, 

COROLLARIVM  VIL  ; 

Manifeftum  eft  etiam,  quo.dfi  d vertice  trianguli  Muilate- 
ri  ad  bafim  perpendicularis  ducatur : (edus  erit  angulus  ver- 
ticis bifariam,  ec  qualibet  medietas  eius  tertia  pars  erit  vnius 
redi,  propterea  quod  eius  duplum,fcilicct  k angulus  triangu- 
li squilateri,  eft  tertia  pars  duorum  redorum . 

5 C H 0 L t V iW i.'' 


■I  , • .»  t » , i-Vi.O.WH  ttt  u.;  ..i.l  : i' 

lligiturex  bac  propofittone  » qubd  fi*  pun&ofublimi  C rrfla 
r Juper  alum  redam  JubiaccntemeAB  ,cofiflituat  angulos 


Facile  co, 

C B , cadens 

quales,  perpendicularis  ab  eodem  jublimi 
pmdo  fuper  Jubiacentem  lineam  dubia,  cadet  ad 
partes  anguli  acuti  C B\A.  nam  cum  debeat  coh- 
Ritui  triangulum  C B*d  redangulum  itt\A,\re - . .i 

liquus  internus  C 3 U.  neceffanb  acutus  efieL» 
debet.  ..r’. 


«*r« 


COROLLARIVM  VIII. 


- Hinc  patet » fi  ad  bafim  trianguli 
duo  anguli  acuti  fuerint : perpendi- 
cularem vertice» -cade  re  intra 
triangulum,  i r • ■ •*  • > 

Et  a vertice  ad  bafim  trianguli  " D 
ambhgomj  perpendicularis , ab  an- 
gulo  acuto  cadens , extra  trianigu- 
Ium  ad  partes  anguli  obtufi  per-  r>L  ^ 
tinget.  :Mi  ’ * : 


'•  B 


: - • H,  ; 

■ . : i • " i *'«  !.j  :,;5 

S C H 0 L I V M II. 


Omnes  anguli  interni , cuiuslibet  figurt  redtilinep » fimulfumpti  ,funt 
(quales  tot  angulis  redis , bis  Jumptis,  quot  furit  eius  latera , dcn  ptis 
quatuor  redis . Tutet  hoc , nam  intra  quamlibet  figuram  redihneanu 

*.  f z **bqf 


h fnf  9. 


i Cerei  ». 


k Cer  f. 
frep.iH. 


1 Cerei.  |, 
tref.S*. 
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A BDF  fumi  potejl  aliquod  partium.  H. , a quo  ad  angulos  fi  fur  e ccrr- 
lungireftf  Unef  pofjUnt  H A,H  B,  HE,  &c.  unde  figura  vmucrfa  di- 

firibuetirr  in  tot  triangula  ,quot  Juni  cius 
latera ; propterea  quod  latus  cuiuslibet  fi- 
gar e erit  bafis  vnius  triangu  li  ,vt  A B ba- 
fis  efi  trianguli  A B H , C>  fic  reliqup  om- 
nes ; & vertices  or, . nes  pr  edi  florum  trian- 
c gulorUnt  in  eodem  punflo  H , intra  figuram 
af sumpto,  conuemunt . Ergo  l cum  tres  an- 

fuli  cuiuslibet  trianguli  jint  (quales  duo- 
us  rcflis , debent  toties  fumi  duo  refii , 
quot  funt  triangula , idefl  quot  funt  eorum 
bafes,(eu  quot  funt  latera  "Polygoni . Ex 
hi  Ice  omnibus  angulis  retiis  tolli  debent  omnes  vertices  triangulorum  , 
m Cottii. \ eo  qUcd  jqunt  -n  mejj0  figurp  y fcilicet  in  FI ; fed  m omnes  anguli , qui 

1 ’ fiunt  circa  vnicum  punflum  H , ( quales  funt  quatuor  r effis . Ergo  ex  il- 

la fumma  angulorum  refforum , demptis  quatuor , reliqui  erunt  p quales 
omnibus  angulis  figure  reffilinep . 

Patet  etiam,  quod,fi  latera  cuiuslibet  Polygoni  extra  figuram  ex  vna 
parte  tantum  producantur  , consurgent  anguli  omnes  externi  F A E,  G 
B A ,H  C B,  &c.  in  quolibet  Polygono  , Jimul  fumpti , pquales  quatuor 
rcflis . Quoniam  n quilibet  externus  F AE  cum  fuo  interno  E AB  Jum- 

mam  duorum  refforum  complet  .Ergo  quot 
funt  anguli,  fiuequot  funt  latera  in  Po- 
' ‘ tjgbnd , toties  fumi  debent  duo  anguli  rc- 
ffi , vt  fint  aquales  omnibus  internis , c 'r 
externis  Polygoni ; fed  ( vt  diffum  cH)  om- 
nes interni  funt  pquales  tot  binis  rcflis  * 
quot  funt  etus  latera , demptis  quatuor 
ffis . Ergo  quatuor  reffi  funt  tquales  om- 
nibus externis  angulis,  fimul Jumptis . 


Uprop.XtV 


• rr. 


COR  O L LARIVMIX. 


, * * . h 

Hinc manifeftum  eft.fi  fuerint  duc  figui*,equ£  multos 
ahgulos habentes:  efle  omnes  angulos ymus  figurx,  fimul 
fumptos  > xquales  omnibus  angulis  alterius , fimul  fumptis . 

COROLLARIVM  X. 


Et  fi  in  eifdem  figuris  omnes  anguli,  vno  excepto  eorum , 

qui 
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qni  in  vni' 'fisura  funt , equales  fuerint  omnibus  angulis  alie- 
rius  figure  abfquc  vno , erunt  i!l  < duo  anguli  relidi  squales 
inter  (e- eo  quod  dmnes  anguli  vni  usfigurx.fi  mul  fumpti,  ’ 
cquales  funt  omnibus  angulis  alterius,nmul  (umptis . 


PROPOS.  XIX.  THEOR.  XII.  BucL i.  I. 


Omnis  trianguli  maius  latus  maiorem  angulum  fubtendit. 

* • * - » 

Sir  latus  AC  maius  latere  AB  in  triangulo  A B C . Dico 
angulum  B maiorem  efle  angulo  C.Ex  maiore  latere  A C fc- 
cetur*  AD  cqualis  A B minori;  iungaturque  BD.  *Ergo 
triangulum  B AD  ifoceliumerit ; ideoque  anguli  liipra  ba- 
fini  A B D.  5c  A D B inter  fe  ^quales : Eft  autem  angulus  A B 
C maior  angulo  AB  D,  totum  fcili- 
cet  fna parte.  Ergo  angulus  ABC 
maior  quoque  erit  angulo  A D B . 
eft  c Vfro  angulus  A D B externus  in 
triangulo  B D C ; Sc  ideo  maior  an- 
gulo^C  interno,  &oppofito.  Ergo 
multo  magis  angiilus  ABC  maior  erit  angulo  C.  Quare  ma- 
iori lateri  A C opponitur  angulus  maior  AB  C . Quod  erat 
oftendendum.  . •••>.- 

. * . 

. COROLLARIVM. 


a Ttof  3, 
b frvf.6. 


c Corti,  r.’ 
Prof.  18. 


Hinc  patet  in  triangulo , cuius  tria  latera  in^qualia  funt , 

( quod  vocatur  Scalenum)tres  angulos  efle  inxqualesjquan- 
doquidem  tria  eius  latera  incqualia  funt.  In  ifofccle  vero, 
quando  bafis  minor  eft  vtrolibet  laterum  cqualium,  tunc  an- 
gulus verticalis  minor  eft  vtrolibet  angulorum,  qui  ad  bafim 
liint . fi  verd  bafis  maior  eft,  pariter  angulus  vcrncalismaior 
erit. 

PROPOS.  XX.  THEOR.  XIII.  * gmt L< 

iy.  I. 

Angulis  aqualibus  ciufdcm  trianguli  opponuntur  latera  f- 
qualia.  Et  maiori  angulo  maius  latus  opponitur . 

• 

Sit  prim6  in  triangulo  ABC  angulus  A xqualis  angulo  C. 

Dico  latus  C B cquaie  efle  lateri  AB.Si  enim  hoc  verum ^non 
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eft , fit  B C maius , aut  minus , quam  A B. 
Ergo,  ex  prarcedenti,  angulus  A maior* 
aur  minor  erit,  quim  C ; quod  eft  contra 
hypothefin . Non  ergo  C B maius  eft , aut 
minus , qudm  A B . Quare  illi  efte  aquale 
necefle  eft . Quod  erat  primo  loco  often- 


Sit  fecundo  angulus  A maior,  qiulm  B.  Dico  latus  B C ma- 
ius efte  latere  A C , Si  enim  hoc  verum  non  eft : erit  B C,  aut 
a Tr*f'6.  ?<lua^e’ aut  minus , quam  A C.  Sit  cqtiale , fi  fifcri  poteft . Er- 
go «anguli  B,  & Aequales  erunt  inter  (e:  politus  autem  fuit 
angulus  A maior,  quam  B.  Ergo  erunt  aequales,  Sc  inequales. 
quod  eft  abiiirdum . Non  ergo  B C aquale  eft  ipfi  A C . 

Sit  tertio  minus,  fi  fieri  poteft . Ergo  ex  procedenti  minori 
lateri  B C opponitur  minor  angulus  A , cmod  rurlus  eft  coiv 
tra  hvpothefin . fupponebatur  enihi  angulus  A maior,  quim 
B . Non  ergo  latus  B C minus  eft  latere  A C , led  neque  equa- 
le  oftcnfum  fuit . Ergo  B C maius  erit , quam  A C .Quapro- 
pter, &c. 


Suci.io.1.  ' PROPOS.-XXI.  THEOR.  XIV.  ‘ . 

Cuiuslibet  trianguli  duo  latera  tertio  funt  maiora  ;3c differ 
rentia  duorum  laterum  minor  eft  reliquo ; atque  tria  late- 
ra,fimul  fumpta,maiora  funt  duplo  vnius:  led  minora  funt 
duplo  duorum  laterum . 


% ' ' ' * • I / \ • • - > i . . • 

• Sit  quodlibet  triangulum  A B C . Dico  primo  duo  quili- 
bet eius  latera,  vt  B A,  Sc  A C,  fin  .ul  fompta,  maiora  efte  ter- 
a prof  3 . tio  latere  B A . Produ&o  latere  G A verius  C , fecetur * D A 
qqualiS  ipfi  B D , iungaturque  reda  B A . Quoniam  in  trian- 
b Pry  6.  gulo  B A D duo  eius  latera  B A,  & D A aqualia  funt  inter  fe . 

Ergo  * anguli  ad  oafini  D , & A B D 
ecjuales  funt  inter  le;  eftque  angulus 
C BDmaior-partiaJi  angulo  A B D. 
Igitur  angulus  C B D maior  eft  an- 
gulo D ; & propterea « m triangulo 
C B D erit  latus  C D , angulum  ma- 
iorem iubtendens, maius  latere  B C: 
fed  D C cqualis  eft  duabus  redis  lineis  B A , Sc  AC,  fimul 
lumptis  { eo  quod  ^qualibus  B A,  &DA  additur  commu- 
nis 
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nis  AC)  Ergo  duo  latera  B A,  Se  AC  > fmiul  fumpta,  maio- 
ra funt  tertio  Intere  B C.  • 

Secundo  ex  maiore  latere  B C fecetur  d C H equalis  AC;  • *rf  ii 
eriroue  B H differentia  duorum  lateru  m 
B C,  & C A.  D eo  iam  B H minorem  efle,  Av 
quamB  A.  Quia  duo  hteti  B A , fle  C A / 
maiora  funt,  quam  BC;  fi  ab  eis  tollantur  / . 

^quales  H C,  & C A : erit  t B A,  refiduum  ^ C * ** 

maioris  aggregati,  maior-  qudm  B H. 

Tertio  dico  tria  later  lB  A,  A C,  fle  CB- fimul  fumpta, ma- 
iora effe,  qudm  duplum  ipfius  B C . Quoniam  duo  B A , fle-  A f . . ’ 

C maiora  funt , qudm  B C , addita/communiter  B C : erunt  r *,#'4* 
tria  latera  B A,  A C,  & C B maiora,  qudm  larus  B C,  bis  fum- 
ptum. 

Quarto  dico  tria  latera  B C,  B A.  & C A , fimul  fumpta^  > 
minora  efle- qudm  duplum  ipfius  B A,  vnd  cum  duplo  ipfius  *-  , 

C A.  Quia  B C minus  efl , quam  B A , vnd  cum  C A ; additis  g 
communiter  duobus  B A , & C A : erunt*  tria  latera  B C , B e 
A,  de  C A,  fmKri  fmnpta,  minora,  qudm  B A,  bis  fumptum » 
vnd  cum  G A;  bis  fuinpto.  Qj£  demonftranda  erant . 

■ . . . ■ 

SCHOLlrM . 

■>r 

Ve  dum  in  lateribus  cuiuslibet  trianguli ; fed  in  quibuslibet  tribus 
quantitatibus,  quarum  dup  quelibet  tertia  fint  maiores , idem  verificatur. 

Erit  enim  quarumlibet  earum  differentia  minor  tertia ; & tres , fimul 
fumpte,  maiores  erunt  duplo  imius  ; fed  minores  duplo  duarum  reliqua - 
rum.1.  i 

• t , 

PROPOS.  XXII.  THEOR.  XV.  Eud.u.l. 

Si  ab  extremiratibus  vnius  lateris  trianguli  du?  reftf  lincf  in- 
tra ipfum  conucniant , h£ , fimul  fumpte , minores  erunt 
duobus  reliquis  trianguli  lateribus,»  fimul  fumptis ; maio- 
rem vero  angulum  continebunt . 

* t > * * 

Sit  triangulum  A B C,  fle  d pun&is  B,  G concurrant  intra_/ 
triangulum  du?  re&£  B D,  & C D in  D . Dico  B D , C D fi- 
mul, minores  efle,  qudm  B A,  C A - fimul  fumpta ; fed  an- 
gulum B D C maiorem  efle  angulo  B A C.  Produ&a  B D,fe- 
cet  A C in  E : erunt  * B A,  fle  A E , fimul  fumpta , maiores , a /«/•  «i. 

qudm 
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V quamBE;&  addita  communi  EC-*. 
b Axia.*.  Ay\  erunr  b dux  B A,  & AEC  maiores 

duabus  B E,  <3c  E C fimul . 

RurfuscC  E.&F.D  fimul , maio- 
res fiunt . quam  C D ; <3c  addita  com- 
muni D B : erunt  d dux  CE.&EDB 
fimul , maiores  duabus  C D . <k  D B . 
Quare  AB  , & AC  fimul  fu  mota:  > 
multo  maiores  fiunt  > quam  B D , <3e 

D C fimul . . . _ __ 

Poftea  * angulus  B D C externus  in  triangulo  E D C maior 
cft  interno,  & oppofito  C E D:  hic  vero  externus  cft  in  trian- 
gulo E A B 5 & ide<? /maior  interno , <5c  oppofito  angulo  A . 
Quare  angulus  B D C multo  nuior  erit , quini  angulus  A . 
Quod  erat  oftendendum.  ' 

Eudu.l.  PROPOS.  XXIII.  PROBL.  yill. 

Datis  tribus  redis  lineis , triangulum  couftitMsre  » cuius  fin-. 
gula  latera  finguhs  datis  redis  lineis  cqualia  fint . Oportet 
autem , vt  vnaqu^que  datarum  linearum  minor  fit  reli- 
quarum aggregato.  1 i ^ ' 

Sint  tres  redae  linee  A»  B,  & C , quarum  dux  Quaelibet  rcli- 
' qua  fini  maiores . Debet  conditui  triangulum , habens  tria_. 
latera  cqualia  tribus  datis  redis  lineis . Sumatur  quxlibet  re- 
fta  linea  D E indefinita, & m ea  fecetur  * D F xqualis  tpfi  A & 

ex  reliqua  lecetur  FCac- 
qualisBjdc  tandem  lecc- 
tur  G E aequalis  C.  Dein- 
de b centro  G,  interuallo 
G E circulus  E N K dc- 
feribatur . Et  centro  F,  in- 
teruallo F D alius  circulus 
D N H dcficribatur . Et 
quia  fingulx  red?  D F , F O , & G E squales  fiunt  lingulis  A 
B,  & C ! atque  vnaquxque  harum  minor  eft  aggregato  dua- 
rum reliquarum . Ergo  dux  quxlibet  tpfarum,  D F,  F G,  G E 
c Scvi.prap.  maiores  fiunt  tertia . F ftque  circuli  D N H diamaei  D H Ju- 
pj^  D F , A'  E K dupla  lpfius  Ci  F . Igitur e D H , & E K _fi- 

s mul>  maiora  fiunt,  quanvPJB/ qua  cft  hunma  omnium  tru* 

■ • • » C-C 

i ;P 
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& ablata  <f  cfimtmiter  D H,  erit  E K maionquim  H E^queeft  d 
refiduu  pfiusD E.Ergopundutoi H caditvltra puttum Kad 
partes  E.  Poftea * quia  D H dupla  lpfms  D F minor  eft,  ouaui  e SlM* 
omnium  trium  fumma  DE.  Ergo  pudum  HfigurxDNHF  tr*t*,r 
cadit  inter  punda  E,5c  K diametri  K E,  ideft  intra  figuram  K 
N E G;<5c  propterea  dux  peripherix  DNH&ENKle  lecat 
antequam  ad  puda  H & K pertingant.^  'ieccnt  in  pundo  N.  . ' 

& ducantur  redx  F N,<5c  G N.Et  quia/F  N xqualis  eft  ipfi  D f • : 

F»  ciim  a centro  ad  perlpherfam  circuli  DNH  ducdimi  r ,•  eft-  *'*'  n~ 
que  reda  A xqualis  eidem  DF.  Igittirs  F N xqualis  eft  ipfi 
A.  Similiter  G N,&  G E funt  radijeiufdem  circuli, & ideo  b$. 
quales  reftque  reda  C xqualis  eidem  G E.  Ergo « N G xqua-  k Aak.n. 
lis  eft  ipfr  G ; atque  reda  F G fada  eft  equalis  ipfi  B.  Igitur 
trianguli  PNG  tria  latera  cqualia  funt  tribus  datis  redis  E-  i vifaw.i* 
neis  A,  B,  & C.  Quod  erat  propofitum . 

* C - 

S 'C  H 0 L t \v  M.  { \ 

t * ».  . » .*• ♦ 1. . * r * / 

, » 

Conflat,  fi  tres  linee  D F,FG,C  E,  deinceps  pofitf,  fuerint  periphe  ne 
eiufdcrn  circuli , qug  efficiant  arcum  D F E minorem  integra  circuli  peri-  . ' 

pheria ; & duc  quclibet  ex  illis  maiores  fint  tertia  pcripkaia  s fit- 
que  D H,  dupla  ipfius  D F > atque  E K dupla  ip- 
fius E G.  atque  coniungantmrre&c  linee  D H , E 
K •,  neceftano  hpduf  rt8g  linere  fe  jecabuut  intra 
circulum , antequam  ad  punfta  H ,& K pertin- 
gant . Nam  punefum  H lincg  DF  H,  cadit , vt  in 
propofitione  ofienjum  eft , inter  punfta  K ,& E 
alterius  linee  KG  E , ideft  intra  figuram  KG  E 

N.  Et  (juonun,  k KG  E dupla  ipfius  G E minor  , k Scbti. 

eft,  quam  DKE.  Ergo  punftum  D nin  cadit  inter  punfta  H ,&  K.  1[ur-  trtt> 1 
fus  quia  DKE  minor  esi  peripheria  integra  circuli . Ergo  punftum  D non 
cadit  inter  E,&H:  iieoque  punftum  D cadit  'extra  figuram  KG  E K. 

Quare  due  lincg  D NJt,gjr  E N'K  Jcjecabunt  antequam  ad  puntla  H,& 

K perungant . &■  propterea  intra  circulum  conuemunt . 

Trejcns  Troblema  dicitur  determinatum , eo  quod  non  poteft  fieri  nifi 
contrahatur  cius  vniuerj alitas  in  illis  verbis : oportet  autem  > <5cc.  ' 

Num  abjque  tali  determinatione  Troblema  effet  tnipojfibilc . Tropriu/ru 
eft /rgo  determinationis  dcflruere  illam  vniuerj alitatem  juppofitionis . 

Non  enim  hcct  ex  tribus  quibuslibet  datis  n Sis  Imas  triangulum  confli - 
tuere,  nifi  habeant , iam  diftam , conditionem  j propterea  I quod  in  quoli-  1 ft*f,  1 r. 
bet  triangulo  duo  quglibekcm  latera  reliquo  debent  efte  maiora : mcob- 

G flat,  ■ 
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Jtat , qttbd dfque  ilia  determinatione 

Vam  propofitiones  demonUraeiuedefaertt/eniper  v^itiarliliter  cnnUdera,- 
' tdeocumm  hyporheCi  dicitnr : Ditis  ttibus  reftis  lineis  Men* 
fus  efl  qualeicunque  fint  prpdiBp  Une}  5 idcsl  pariata  infimus  modis 
menjura ipjarum,  triangulum emfinm  debet.  * ' . 


Bucl  frtp. 
*j.  i. 


PROPO&  XXlV.  ;^aQBL.  IX.  , . « 

. 1 ,ri  ■ ■>'  \:->i  • :-f-<  '3  '?>  M ;l  » jv-  -iU-»'*-  ..si-  vs 

Ad  datam  re/damlineam,  datu  mone  in  «a  pun&um,  dato  an- 
• , gulo  aqualem  anguJumccMiftituere/ 

1 * - * 1 1 . i . i f » ) ' . • . * “ V*  . ' ' ^ * 

Sit  data  refta  linea  A B.  ad  punftum  eiusC»debet  conditui 
angulusfqiialis  dato  angulo  E.  Dijcahiivvrcunque  irefta  D 
a F/tf  .tj.  v£  triangulum  DEE;  poftea  - fiat  triangulum  C G H, 

. cuius  latera  aqualia  fint  tribus  lateri» 
bus  trianguli  D E F.  fingula  lingulis , 
Mita^vt  ad  pun&umi  C conueniant  duo 
latera , C G quidem  aequale  ipfi  D E, 

\ -•  & C H equafe  ipfi  E F (fieri  enim  hoc 
. *,  potent  > cun  duo  qualibet  latera_j> 
> j)  trianguli  E D F reliquo  fint  maiora; » 
iamin  his  duobus  triangulis  omnii_, 

* iatera  vnius  aqualia  funt  omnibus  la- 

• teribus  alterius , fingula  fiugulis . Er- 

* go  b angulus  C aqualis  eft  augulo  E 

• (quia  Jareribiis  G H , £c  D F aquali- 
;bus  fubtenduntur)-.  Et  hoc  erat  fa- 

v ciendum-».  . . oa 

' 'i  • :i  ' • . ; vi  V •/  \ • . 

COROLLARIVM. 

Patet  eadem  conftru&ione  fieri  pofle  triangulum  fimiliter 
aquale  cuilibet  dato  triangulo  . Nam  fi  darum  fuiffet  trian- 
gulum D E F >conftru&um«ffetaiterumtrigngulum  C G H 
ilh  aquale,  aquilaterum>&aquianguiora.  ~ 


W fttf.  j. 


>\  * 


tml.  i6.1. 


PROPOS.  XXV.  THEOR.  XVI. 

Si  in  duobus  triangulis  fuerint  duo  anguli  vnius  equalcs  duo- 
bus angulis  alterius , vterque  vrriquc,&  vnum  latus  vni 
lateri  aquale , qua  fiue  aqualibus  angulis  adiaceant , fiue 

aqua- 
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-■  «qualibus  angulis  oppofita  fint : erunt  triangula  fimiiiter 

1 aequalia  '.  '•>* 1 ’ - ' 

n .1.  :!>  : ;k-'.  \ ‘ 

In triartgttfis  A B C, & D ET  fmt  latera  AC,&DFequa-  ; * 

Jia  intee  li,  & angulus  B A C aequalis  angulo  D , atqueangu- 
•liis  A BCaiquahs  angulo  E,fiue  fmt  anguli  BAC,&I)c- 
quales : pamerque  anguli  A C B , & F inter  le  a:quales . Pa-  a cor.».*, 
-ter  a in  vtroque  callitcrtiurti  angulum  ^rikis  rriaftguU  as-  f'Bf-  **■ 
■qualem  efie  pofttemo angulo  ahcritis  trianguli . Dico  latera 
A B,  & D £ cfTc  eqvrafe-,  par  iter  cpfc  'latera  C B , & F Euuer 
Ae  eqiialid  cf& . 9r  enim  hoc  verum_»  • •’  i 
noh  eft,  fir  AB  maius, aut  minus t, 
quiraf  D E ; «St  fccetur  >AH  equale^ 

D E,  rungatuirque  reflaC  H ■<  Etquia  ’ ■ 
circa  cquaiei  «anglilo8'Av&  D latera 
CA,&  E D eqiafttto  lunt,-  pariterqoe 

latera  H A ,&£D  liintequaha.lgi-' ? **  p , Pr.8. 

tur  c in  triangulis  A C k,  & DF  E A C D * f 4‘ 

erunt  anguli  A C H , <5t  F f quales  iifter-Ie . Erat  autem  angu- 
lus AC  Beqnalis  eidem  angulo  K Ergo  <*  duo  anguli  A C H,  <j  A*i$t. 
■&ACB  equales  liinninter  (e , pars-,  & torum , quod  e cft  im- 
■pollibile . Quare  refla  linea  B A4ion eft  ¥naiqr<  neque  minor,  t 
quam  E D,  icd  e qualis  erit . Eadem  ratione  latera  C B , & E F 
cqualia  eruitr . Quod  eratprobahduxli . 

’ •'  ' Suti. J4. 1 

. i PRO  POS.  XXVI.  THEOR.  XVII. 

. ;i.  • 1>«  - : ;i  :i  . r.  - • • . 


Quadrilaterum , cuius  oppofita  latera  funt  parallela , habet 
angulos  oppofitos , & latera  opfofita  equilia  inter  le ; at- 
que diameter  ipliim  lecat  bifariam  ; led  diametri  viciffini 
le  le  bifariam  lecant . Vocetur  talis  figura  Parallelogram- 
mum . Er  perpendicularis , a fummitate  ad  oppofitam  ba- 
lim  ducla,  vocetur  Airitudo  Parallelogrammi . 


Sit  quadrilaterum  B D»  cuius  diameter  A C,  fintque  latera  ' 
A B , & D C parallela  inter  le ; parirerq ; latera  AD  B C fint 
parallela . D.co  primo  latera  A B , & D C inter  le , nec  non_, 
latera  A D,  & B C ^qualia  else ; Secundo  angulos  B , & D in- 
ter ie>  nec  non  angulos  B A D,  B C D inter  le  gquales  eflc_>  j 
Tertio  triangula  A B C,  «5c  A D C,  fc&a  d diametro , aqualia 
ellcj  Quarto  diametros  AC,  «St BD  le  le  mutuo  bif«rnm_j 

G 2 fecarc 
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EVCLIDIS  RESTITVTI 

fecarc  in  E . Quoni?  m in  quadrilate- 
ro  AC  latera oppofita  A B , DC 
funt  parallela,  Sc  lccantur  ab  AC. 
Ergo  -» anguli  alterni  BAC  - <Sc  D C 
A xquales  inter  fe  funt Similiter 
quia  h redx  A D.  B C funt  parallele» 
& fccantur  a reda  A C.  Ergo  alterni 
anguli  B C A,  & D A C xquales  funt  mter  fe . Qjare  in  trian- 
gulo B A C duo  anguli  fupra  bafim  AC  xquales  funt  duo- 
bus angulis  trianguli  D A C,  fuper  eandem  bafiraadiacenri- 
bus , finguli  fingulis ; & ideo  f erunt  triangula  B A C & D A 
C fimiliterequaliaj&  proptereaquadrilateruni  ipfum  B D, 
fedum  erit  a diametro  A C bifariam . Poftca  latera  AB.& 
D C,  oppofita  angulis  xqualibus  alternis  inter  ie*  nec  non  la- 
tera oppofita  A D,  & B C aqualia  erunt . Deinde  duo  anguli 
oppofiti  B,  & D xquales  erunt,  quia  eidem  b fi  AC  oppo- 
nunrur . Rurfus  quia  xqualibus  angulis  D A C , <St  B C A ad- 
duntur anguli  xouales  BAC&DC A. Ergo  <dori  anguli 
oppofiti  DA  B,&  B C D xquales  inter  fe  erunt.Tandem  quia 
in  triangulis  A B E,  & C D E duo  anguli  B A E , & D C E ae- 
quales oftenfi  funt , Sc  anguli  A E B , Sc  C E D ad  verticem_» 
funt  * xquales ,•  Sc  duo  latera  A B,  & C D,  fubtendentia  angu- 
los xquales,  oftenfa  fupt  xqualia . Ergo/ A E ipfi  E C xqua- 
liseft  j nec  non  B E ipfi  E D xqualis  eft . Quare  patet  propo- 
fitum.  Vocetur  figura  ABCD  parallelogramma.  Er  reda 
a fuprerfio  latere  A B ad  oppofitam  bafim  D C peipcndicu- 
laritcr  duda  j vocetur  Altitudo  paraliclogrammi . 

COROLLARIVM. 

* r,  '> 

Hinc  colligitur,  quod, fi  fuerint  duo  parallelogramma, que 
habeant  vnum  angulum  vni  angulo  equalcm , erunt  reliqui 
anguli  vniu*  parallelogrammi  xquales  reliquis  angulis  alte- 
tfrof.%6.  rius  parallelogrammi,  finguli  fingulis.  Nam  «duo  quilibet 
kprtp.  oppofiti  xquales  funt  inter  lc  , & interni,  * Sc  ad  cafdem  par- 

tes duobus  redis  funt  xquales . 

PROPOS.  XXVII.  THEOR.  XVIII. 

Si  in  quadrilatero  anguli  oppofiti  inter  fe , aut  latera  oppofi- 
ta fuerint  aqualia , v cl  duo  latera  oppofita  tantiun  fin  t pa- 

ralella» 


4 Axii,  t, 


fe  Conii, 
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rallela,  <5c  xqnalin,  vel  duo  latera  oppofita  parallela>&  'duo 
anguli  oppofiri  equaies , fiuc  duo  latera  oppofita  paralle- 
la, (Sctrianeula  farta  a diametro  ^qualia,  fiuedu^  diame- 
tri mutuo  le  fecet  bifarianverit  femper  Paralleloglamum. 

i 

Sint  primo  in  quad  rilatero  B D anguli  B,  <5c  D inter  fe , pa- 
riterque  A , & C squales . Dico  B D parallelogrammum  ef- 
fe . Quoniam  A , & C arqualibus , fi 
addantur  anguli  xquales  D tpfi  A 5c 
B ipfi  C • erunt  a anguli  A > Sc  D fi- 
mul , ^quales  duobus  C , & B : fed 
quatuor  * anguli  cuiuslibet  quadri- 
iateri  xquales  funt  quatuor  reftis. 

Ergo  duo  anguli  A , & D fimul , duobus  re&is  funt  q quales  ; 
& (unt  interni  ad  eafdem  partes . Ergo « A B , Sc  D C paralie-  c 
lx  funt . Eadem  ratione  A D,  <3t  B C parallela  erunt}  ideoque 
Ipatium  B Dparallelumgrammum  erit . 

Sint  fecundo  duo  latera  oppofita  AB,  & D C equalia  in- 
ter le,  pariterque  D A,  & B C equalia . Dico  Ipatium  efle  pa- 
rallelogrammum. Du&a  diametro  BD,  * -n 

crimt  in  triangulis  A B D , & C B D fin- 
gula  latera  fingulis  lateribus  aqualia , <5c 
B D latus  communc.Ergo  d erunt  fimili- 
ter  aqualia , ideoq;  anguli  oppofiti  A , <5c  ^ 

C ^quales  crut,atqj  A D B,C  B D inter  fe,  D 
nec  no  anguli  A B D,  C D B equales  erut 
inter  fe.Quarc e duo  anguli  A D B,<Sc  CDB, fimul  fumpti.atq; 

C B A B D, fimul  lumpti,?quales  erunt  inter  fe.Igitur  ex 

prima  parte  huius  fpatium  ipfum  erit  parallelogrammum  - 
Tertio  fint  latera  oppofita  A B,  & C D parallela , <3c  ^qua- 
lia tantummodo,  idem  fequetur . Si 
enim  hoc  verum  non  eft  > du&a/B 
E parallela  ipfi  A D , fiat  parallclo- 
grammum  A D £ B . Cadet  ergo  re- 
aaBE  citra, aut vlrrapunflum  C. 

Ergo  g latus  D E xqnale  erit  oppofi- 
to  A B , feu  D C , pars , Sc  totum_> , 
quod  eft  impoftlbiic . Non  ergo  ali- 
bi , qujhn  in  C punfto , cadit  B F.  pa- 
rallela ipfi  A D.  Quare  fpatium  A C parallelogrammum  eft. 
Quarto  fint  A B,&  D C parallel? ,5c  anguli  ADC\&  A B C 


a Axi$. 

b Scol.x „• 
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54  EVCLIDIS  RESTITVTI 
equales , idemlecnictur . S»n  minas , du$a  £B  E parallela  ipfi 
£)  Anqn-in  C cadente, fiat  parallelogramnutm  A E. ‘Ergo 
angulus*  ABE  ^qualis  erit  oppofito  angulo  D,  fiiic  ifii£- 
quali  ABC,  pars , Scrotum , quod  eft  abfurdum . Non  ergo 
B£  paralle|a  ipfi  DA  alibi,  qudmin  C cadit.  Vnde  patet 
. propofirun^,  ( , ' ; ‘V  * J,,-; 

Qinnto fint  AB)&t)  C parallele , Sc  triangula  A D B . Sc 
C DT$  equalia  * idem  fequettH; . Sin  miniis  dpifta  k BEparal- 
lela  ipfi  D A,  non  in  C c.idghte,  fiatparalldoerammum  F.  A. 
Ergo  t triangulum  E B D‘  equaic  erit  triangulo' B A fts  (iufc* 
1 prtp.it>.'  i]jj  aquali  triangulo  E)  C , pars , & totum , ctuod  eft  abfur- 
diim.  Non  ergo  B E paraNela  it*fi  D A alibi,  qudm  in  C cadit. 
Quapropter  quadtiiaterum  AC  eil  parallclogrammum_». 
. Quod  erat  oftendeugum.  j 

v Sexto  (ini  diamefu  A ie&e  bifariam  in  E,  erit  quo- 

A -d  que.A  C paralleiogrammum . Nam  duo 

, triangula  A £ B , <^  £ D eirca‘gquafcs  an- 

'guios  ad  verticem  m £ habentdatera  c- 
qpalia,  A jE  ipfi  E C , & B F ipfi  E D . Er- 
gqw^nguli  A B £ , & CD  E alterni  gqua- 
les  inter  fe  erunt  y ideoque  e A B,  D C’  in- 
' ter  ic. parallele  erunt.  F.adcm  ratione  A 
D , A B C parallclf  erunt;  & prbprcrea  fparium/-  AB  C D pa- 
ralldogrammumerit.Qua: erant  oftendenda.  ' , . 

s c h o l i v n.  ‘ 

, i , ; . . ’ ; • . " , 

Ji  in  quadrilatero duo  latera  oppoftta  fint  parallcla,&  duo  reliqua  la- 
tera oppoftta  inter feftnt  equalia, non  erit  ncujftrib  par allelegr ammum. 

Sit  triangulum  ijo'ccliuni  E A B , Cr  ducatur  <\D  C parallela  bafi  „ 4. 
B.  Et  quoniam  trianguli  ifofcfihj  r duo  anguli  E A B,  k B A f quales Junt 
Jupra  baftm  ; eftque  i angulus  externus  ED>Cf- 
E • qualis  interno,  & oppofito  E A B,  propter  paral- 

f \ , Jelas  A B,DC;  eadexnque  ratione  angulus  EGD 

f \ f qualis  eft  angulo  EBA.  Ergo  t duo  anguli  E D 

C,EC  D e quales  inter  Je funt ; & propttrea  u Jub- 
tenla  latera  D E yC  E equalia  erunt.  Quart,kft 
ab  equalibus  lateribus  EA,EB  trianguli  ijo/ce- 
Iq  e AB  tollantur  f qualia  latera  DEAE,  erunt 
reftdna  D A,  BC  equalia  ; <&  propter  ea  quadri- 
laterum  ABC  D,  habens  duo  latera  oppoftta  A 
B,  D C parallela;  & duo  reliqua  latera  AD,  BC 

aqua- 
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aqualia  i non  trit  ^xrMUlo^raviit.Hm ; cum  y latera  *A0 , B C conue- 

mantin^  . r.'. •.  " V. 

i PROBOS.  XX  VILI.  PROBL.  X. 

. ; • < v , . . i « . 

Datam  rqdamlineam  ia  quorcimq^  ^quales  partes  diuidere. 

Sit  data  reda  linea  A C,  fecanda  in  datam  multi  tudinem_> 
partium  aequalium . Ducatur  ipuqdp  A red i A J5,  efficiens 
in  A quemlibet  angujiirri  C AB,&  in  AB  lecetur  quodli- 
bet legnaenrum  A D,<Sc fiant * liicccffiue partes DE.EF  FB 
aquales  ipfi  A D , qux  tot  Hat  > quot  partes  ^quales  in  AC, 
debent  contineri;  iunga-  ‘ . 

turque  reda  B C,  & a pun-  5- 5 ^-= — Q 

dis  D- E»  F,iptr»a  ttiangUf  I 

luna  ABC  ducantur  Are-  . \ i 

f*hDrGRfi  % *•  m ‘i 

Isbafi  BC,qu®,Vecenr  re-  •*  . - , 


bCortll. 
frf.  1 6, 


canturi  reda;  DN>  EO  F , ' l.  3 p -Corti.., 

K parallela:  ipfi  A C,  Jfecanres  proximas  parallelas  in  N O.K.  ft*f' 1 
Et  <<quonum>  propter  parallelas  oppofitas , fpntium  GDN  d Prap  t6 
ijpa^alleiogrammum  eft : erit<  D N aequalis  ipfi  G H ; cima-  e prop.  16 
que  m triangulis  DNE,&  A G D externus/angulus  NDE  fpry  ij 
* equaiis  fit  naternp,  3c  oppofito  angulo  A.  propter  parallelas 
BN.  AC,  atque/ internus  angulusN  E D aequalis  fit  exter-  g prop.  iy, 
noi  & oppofito  angulo  G D A,  proprer  parallelas  H E,  G Dj 
atque  duo  latera  adiaccntia  D E,  A D equalia  fint  fada . Er- 
go b latera  DN.& A G ^qualia  funt  inter  le:  erat  autem  GH  hPr,P  *1> 
*qualis  eidem  D N-  Igitur  > G $ ^qualisefi:  ipfi  A G . Eadem 
ratione  H M,  ScMCoftendentur  gquales  eidem  AG.  Quare  l**i0t  *• 
AC  leda  erit  in  tot  partes  ?qqales  AG,  G H.  HMrM C, 
quot  lunt  parres  imperat®,  coment®  inireda  AB. Et  hoc 
«tat  faciendum. 

COROL  L A R IV  M..  V ’ ' 

Conftat  ex  conftrudione  huius  propofitionis , qud.d,  fi  la-  "A 

tus  trianguli  diltributum  fuerit  in  qijiotcunque  partes  $qua- 
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j<5  IVCLIDIS  RESTITVTI 

lcs , atque  a diuifionibus  ducantur  redce  linea:  parallela:  bafi , 
diuidcrur  ab  cis  reliquum  larus  in  totidem  partes  a-quales . 

N im  triauguli  ABC  ledum  fuit  latus  A B in  partem  aqua- 
les AD)DE»EF)  <5c  F B - & oftenliim  fuit  latus  A C fe- 
dum in  totidem  partes  xquales i parallelis DG»EH>FM. 
&BC.  ' 

PROPOS.  XXIX.  THEOR.  XIX. 

Sidito  anguli  interni  ad  cafdem  partes  eiufdem  lineae  reda:, 
fecantis  duas  alias  redas»  fuerint  minores  duobus  redis 
angulisulle  rede  line£,  produda:, triangulum  conftituent. 

Sint  duo  anguli  D AB.&CBA  minores  duobus  redis  . 
Dico  redas  lineas  A D.  <Sc  B C concurrere  ad  partes  D,  C,  6c 
efficere  triangulum . A quolibet  pundoE,  infra  A,  conitin- 
gatur  reda  E B;  & fiat  * angulus  B E F ^qualis  angulo  E B C . 
Et  quoniam  duo.  anguli  A,  & A B C,  ideft  trei  apguli  A : A 
B E,&  E B C minores  funt  duobus  rcdis.Ei  go  < minores  iunt 
duobns  angulis  BED>&  BEA, cui  duobus  redisequafes 

lunt ; 6c  cfi  d angulus  D F B cqualis 
duobus  angulis  A , «5c  A B E inter- 
nis,& oppofins  in  triangulo  A B E. 
Ergo  e reliquus  angulus  A E B ma- 
ior erit  angulo  F.  B Q Sc  propterea 
angulus  B E F C qui  equalis  erat  an- 
gulo E B C ) erit  minor  angulo  A * 
E B ,•  Sc  ideo  reda  linea  E F lecabit 
redam  lineam  AB,  inter  punda_, 
A , & B . Deinde  /licentur  reda:  F 
K , K M , Sc  M G , fingul?  squales 
ipfi  A F,quoulque  fiat  A G maior, 
quam  AB.  Pofteaducatur^GX  parallela  ipfi  FE»velBC, 

& F E meni  ut  eripiam  G X,  produdam,  toties , quoties  A F 
metitur  iplam  A G,  Sc  comungatur  h reda  A X , Sc  i pundis 
F,  K,  M 1 ducantur , intra  triangulum  A G X , reda:  MH,K 
O,  F N parallele  ipfi  A X,  lecantes  latus  G X m pundis  H,  O, 
N.  Patet  latus'  G X lore  diuilum  in  tot  partes  inter  le  $aua- 
ksXi  H,  H O,  O N,  N X , quot  liint  partes  equales  ipfi  A F, 
contente  in  A G ; led  quoties  A F mcnliuabat  iplam  A G , 
toties  F £ metiebatur  redam  G X • Igitur  red»  F E,  & G FI 
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L I B E R;.I.  ' /3  . SJ 

f que  metientur  eandem  retiam  G X j <5c  propterea  / G H x- 
quaJ  is  erit  ipfiF  E, • erat  autem  MGequairsipirAF»  arquej 
angulus » M G H aequalis  angulo  A F E ( eo  quod  G H , 6c  F m pnp. »f. 
E lunt  parallelx  ) . Ergo  « angulus  G M H xquaiis  eft  a/\gulq 
F A E.  fed,  «propter  parallelas  A X*  & M H eft  angulus  G A 4. 
X xoualis  eidem  angulo  G M H.  Ergo p angulus  F A E equa-  * 1 1. 

lis  eft  angulo  G A X;  congruunt  autem  dux  retia:  FAj&G  p 
A.  Ergo  f dux  rettx  E A & X A fibi  mutuo  congruunt;  ideo- 
quere<iaAE.producia>conuenictcumretiaG  Xmpundo  * 

X. Tatademcum  in  triangulo  G AXApundo  Bducaturrc* 
daB  C»  intra  iplum  triangulum , parallela  bafi  G X.  Igitur 
prodacta  focabit  rcUquum  latus  A £ X,  vt  in  pu  do  R.  Quod 
erat  oftendendum . 

• /'!  /•;  ^ 't  l •*'  J L / '/L  ' ‘ ■ ' 

COR.OLLARIVM. 

<5T/  rrne!  omjTf  ,vi -A  > !’.  V'  ’ 1 

Patet , fi  reda  Jwca  (ccuent  vitam  parallelarum , fecare_r 
quoque  alteram . 

Nam  oftenfa  eft  reda  A D,  fecans  vnara  parallelarum  F E> 
fecare  quoque  reliquam  B C p , 

• I I . * I A rii; .1 ; 4 • * r..k  . :• 

. H i - CI S : ' f ^ 

i *LL.-.rj  • • •• 

Hinc  colligitur , quii , fi  qua  tuor  redpHhep  fc  fecuerint , ita  Pteon- 
dituant  tres  angulos  internos  ad  ea/dem  q 

partes , qui  fimul  fumpti , minores  ftnt  _ 

* quatuor  redtSy  pofiremt  reSf  conuc - \ 

tuent  quadrangulum  efficient. 

BedflinepjlByBCyCDy^  DE 
trusant  tres  angulos  B,  C > & D » inter • 

»oj , str  ad  eajdem  partes  minores  qua- 
titor angulis  redis.  Dico  polirem, is  > e- 

das  Irneas  B A dr  DE, produdas , concurrere  ad  partes  A & E rt  ifL» 

■ Cy&  efficere  quadrilatcrum.  C ontungatur  reda  linea  B D . Quoniam* 
tres  anguli  *AB  CyCydt  C D E, minores  Jutu  quatuor  redis  anguli  s yfunt- 
que  r tres  anguli  trianguli  BCD  ( quales  duobus  redis  Jg.tur  Iduo  refidui  r „ 

ang *k  B Dy\!r  E D B , fimul Jumpti  t minores  erunt  di.obus  redu  f ^Sxtt  4 
propterea  1 rede  B D E produdet  conuenient  vt  uiG . 1 


^ t 

' * 


y*  t C 


f »* 

' K 


rKa 


•'  » 3 
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's*  EVCLIDIS  RESriTVTI 

* i ■ 1 -li . ' i ' < f -.  i ; 1 ; : ;>  •»*;-  '3ff 

• . P^O  POS.  XXX.  TWEOR.  OCX.  o 

■ ..  • ’ •’  ■•*  v i.:  • » '•  * j>x  } » c*?  ■«  ri  .{;» i i 

$i  in  duobus  parallelogrammis  vnus  anguluSViti  aflgnlo  4- 
' qualis  fuerit,  atque  ba&s  inter  le , pariterque  altitudines 
sequales  fuerint : etiam  arallelogramma  erunt  *qualii_, 
interit.  ■lh; M|:  : - - * u • :if  -'i 

•*  fi  :i  f.'/  yf.Jh  .1  ; Xi.!  . y * :*  i .A 

In  duObusparaUelogranttnte  BD  < dc  F H fint  dngfeli  B , dfc 
F «quales,  dc  bafes  B C > F G aquales,  atque  perpendiculares, 

a j p e r 

utJ 

t>  Ec  F fe- 

gu  I i redti  K dc 
• \ Y 1 • : ENequalia.qi 

i xF,  \ iiscqualibus.’ 

^ -r  ' lia  lunt.Etqi 


9 prop.  »#. 


H -fcu  altitudines  A K , E N «quales. 
Dico  parallelogramma  B D,  F H ©- 
qualia  cfle . Ducantur  diametri  A C, 
, £ 9*  Qllia  in  triangulas  A B K,  E F N 
' - funt  angeli  B dc  F ^quiles, &tluo  an- 
uli redi  K dc  N , atque  latera  A K , 
t.  qu^nppofita  funtaiVgu- 
. Ergo  - B A , F E cqoa- 
qtioniam  circa  angulos 
?quales  B.  F,  lateri  A B,  E F ftmf  equalia , atque  latera  BC, 
FG  funt  pariter  ?quaiia.  Igitur  * triangula  ABC,  EFG  q- 
qualia  funt,  dc*  e orum  dupla  patallelogratfima  BD,FHe- 
qualu  quoque  erunt.  Quod,  dcc.  , 

* ' • > 1 s’.*,.  1\  , V ;•  J , II  V*  ''*vW 

5 C B 0 


L I V 7*. 

■ i,r’  ' 


FaciU  colligitur,  quod  in  duobus  triangulis , aut  parallelogrammis , fi ' 
rnus  angulus  vni  angulo  cqualis  fuerit,  aut  ambo  fimul  f quales  fint  duo- 
bus angulis  redis  , & latera  elevata  fuerint  f qualia : erunt  perpendicu- 
lares d (ummitatibus  triangulorum,  vel  paraliehgrarnmorum,  ad  eorum 
bafes  duda,  f quales  inter  Je . Vocentur  diSf  perpendiculares  Altitu- 
dines triangulorum . 

In  triangulis , & parallelogrammis  ^4  BC,&  EFG  fint  angui  i B <& 
F e quales  inter  fe , vel  ambo  'fimul  fint  equales  duobus  redis , & latera 
'elevata  jiB&  EF  fint  aqualia  $ & d f, ummitatibus  ji,&E  ducan- 
gpropU.  tur  d perpendiculares  A K , & E V , qup  fecent  bafes  BC  >&FG  in  K, 
dr  N.  Dico  perpendiculares  *AK,EU  f quales  e fle . Et  primo  , fi  anguli 
• prop.  io.  B&F  redi  fint,  patet  e ipfamet  latera  {qualia  jlB,EF  perpendicula- 
ria e(ie . M fi  anguli  B&F  fint  / quales  duobus  redis ; cum  i etiam  an» 
i prop,  i»,  fulj  deinceps, findi  d reda  E Ffuper  NFG  ,fint  equales  duobus  redis , 
g Axio , j.  abigo  j communi , remanent  anguli  B , & E F N equales  inter  Je  ; & 

' ■ • -H  • ideo 
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uleo  h «m  MHtiyaui  ambi»  uotu/ix.ulMU , w«  i perpendiculares  aa  par - uprtp.  *,  , 
ttf  acutorum  uncior  umetur  efjUientMpdUQ  trpwg.da  .A  3 £,  E F N , 1 -*«*•/•  i* 
ytf  habent  anffilqs.BKir  fjqua^fancc  non  an  rufos  rcGos  Ko-K'  equa-  fT9f-  **• 
les ; atque  lateea  U fir,  E angulis  rt&ts  oppofiu , etiam  {qualia  in- 

ter  je- . r£rgo  k pcrpeiidiculares,  JtXydrEN  {quales  erunt . Vocentur  */”’*/•  *f» 
trianfffU,  rei  par.iUelogramfia  AH  C,& EFG  Jcquc  alta . 

2 probos.  5;^ THEOR.  XXI.  f Euel  n, 

■•ru^ '.r:  ‘ .\;  ovt 

Si  duo  paralklogramma  non  equiangula  bafes gquales, Sc  ; 
iu  altitudines  ^quales  habuerint,  eruat  ^qualia. 

‘W  * 'ilM*1  V ' f '?  “i* ' l A f a.*  ••  ' 

In  parallelogrammis  A C,  E G,  non  equi  angulis , fint  ba- 
fes  B C,  F G equales,&  parallelogrammorum  altitudines  fint 
etiam  cquales^ProoipjuaUclograi^in^A^»^  EG  ef Tee 
qualia  . F iat * angulus  C B K cqualis  angulo  F»  5c  ducatur  b C 
N parallela  B KA  pro-  ^ . ,:vn- 

duda  A D fecct  cparal-  p 
lasBK.C  NinK&Ni  ) 
fa&umque  d erit  paral- 
lelogranimum  B C N 
K , cum  etinm  A N fit  jF  r\  pr 
parallela  BC.Qupniam  , , 

m triangulis  AB  K,6cDCN  cft  t angulus  C DN  extdmus  , 

cqualis  interno , & oppofito  angulo  B A K ( propter  paralie- 
fas  A B , C D ) ; panterque / mternus  angulus  C N D cqualis  f pT»p,  i , 
eft  externo  B K A,  in  parallelis  CN.BK,& duo  g latera  B A,  g prop.%6, 
C D,  lUbtendentia  cquales  angulos, funt inter icjequalia».,; 
ciun  fmt  latera  oppofita  p arallelogrammi  A C.  Ergo  b triaif-  b pro/.  * f, 
gula  AB  K , <5c  D C N ae- 
qualia liint  mter  fe.  Et  (in  >,■  . JL 

primo, <5c  iecundo  calu) 

addita»  communiter  figu-  I / J / / > / 1 *A*h.  >. 

ra  B C D Kierit  paralielo- 

grammum  A C squalo  £ Cf  F : Gp  A 

paralielogrammo  BN.At  ' . . 

( in  tertio  caiu  ) K ablato  communiter  triagulo  D O K»  erunt 
quadnlatera  ABOD  & N K O C ^qualia inter  ic j addito-  k 
que  i communi  triangulo  B O C,  erit  pariter  paraliciogratn- 
uiumAB  C D^qualc  parallelogia.niuoBCN  K.  1 m quia  *- 
pualieiogeamma  B & A C Uint  uuer^aideni  paral- 
' *■  v- ‘Ha  . Iclas  •* 


<3t  ducatur  *C*  iFr*f-  »♦. 
, bc»f*W. 

® 1 !H  prop.  16. 

r.  ct noli, 

, prop  19. 
d prop,  i6k 

* M 


69  EVCLIDIS  RF.STITVTI 
m /rtf.it.  lehs  AN&BC,  crunr ** xque  alta ; cum  omnes  perpendicu- 
lares, feu diftantix parallelarum  AN&BC, eqmles fint.  Po- 

fita  autem  fuerunr  pa ralle lo- 
H gramma  F H & A C xque  al- 
ta . Ig itur  parallelofframma  B 
N Je  F H eque  alta  limt,  St  ha- 
bent bales  B C F G fouales  in- 
ter fe,  atque  angulos  K B C,  Sc 
F aquales  inter  le . Frgo  paral- 
lelogramriutm  * F H xqualto 
eft  parallelogrammoB  N : Sed  oftenfum  fuit  parnllclogram- 
mum  A C aquale  eidem  paraJlelogrammo  P.  N . Igitur  • pa- 
rallelogramma  A C,  <5c  F H aqualia  1'unt  inter  le . 


n prtf.  }o. 
• Axit.x. 


COROLLARIVM, 

' 


>■ -tf/tn 


' Hinc  deducitur » quod , fi  fuerint  duo  parallelogramma  at- 

que alta , quorum  bafes  inaequales  fint , parallelogramma-, 
erunt  inequalia;  Sc  maius  erit  illud»  cuius  bafis  maior  ift.’ 
Nam  in  parallclogrammis  ^que  altis ; pofita  arqualitate  ba- 
rrv-s  • fmm, parallelogramma/ atqualia  funt;led  fi  vna  xqualium 
bafium  augeatur»  nccelTario  parallelogrammum  augetur. 
Ergo  illud  parajlclogrammum  maius  erit  > cuius  bafis  ma- 
• ‘ * ior  cft . 


tud.  if. 


PROPOS.  XXXII.  THEOR.  XXII. 

■ • • *' 

Triangula , quorum  bafes  ^quales , St  altitudines funt  equa* 
les,  erunt  xqualia  inter  fo . 

Triangula  A B C,  & D E F habeant  bafes  B C,  E F xquales 
inter  fc,  St  perpendiculares , feu  altitudines  A O , D N a pun- 
> Dad  bafes  B C & E F ‘ ‘ “ 


a CtrtUl. 
frop  1 6. 


Ais  A: 

A .<* 


M £7 

B C E F 


F du  Ax,  fint  xquales . Dico  triarv- 
gula  A B C,D  E,F  elfc  inter  le  ^qua- 
fia . DuAa  • A G parallela  ipfi  B C, 

,Ilc  * " 


&CG  faAa  parallela  ipfi  B A,  fiat 
parallelogrammum  ABCG  . Pari 
ratione  compleatur  parallelogram- 
mum E D H F . quoniam  parallelo- 
gramma B G,  <3c  E H habent  bafes  B 
C»  E F xquales , Sc  altitudines  xquales  ( cum  perpendicula- 
res 
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i€s  A O 3r  D N fint  altitudines  pnrallelof rammonmi  B G 4r 
£ H).Frgo*parallelograrnmaBGdrEH£qualialiiminter  *>/*•*. i*t 
fe,<5c  eorum  (emittes  cparitte  aequales  erunt:  Suntque^rrian-  ‘ Jxit  *• 
gula  A B C , & D E F dimidia  paralleJogrammorum  BG,<5c 
E H.  Igitur  triangula  A B C,  & D E F aqualia  funt  inter  fo» 

Qupd  Scq.  r 

COROLLARIVM  I. 


Deducitur»  quod»  fi  duo  triangula  fuerint  sequb  alta,  8c  ba- 
fes  inxquales  fint , erunt  triangula  ipfa  inxqualia  5 maiulqup 
erit  illud,  cuius  bafis  maior  eft . 

COROLLARIVM  II.  ***** 

. \ , - 

Manifcftum  eft , fi  pafatlelogrammum , Sc  triangulum  ha- 
buerint bafes  ^quales»  atque  altitudines  aquales , efle  para* 
lellogrammum  duplum  ipfius  trianguli . 
u Habent  enim  parallelogrammum  B G , Sc  triangulum  D E 
F bales  B C & E F «quales , atque  altitudines  etiam  «quales  5 
Sc  oftenfumfiiit  * triangulum  ABC  aequale  triangulo  DE  F.  r r 
Ergo  parallelogrammum  B G ( quod/duplum  eft  ipfius  tria-  f fftf  i6t 
guli  A B C ) erit  quoque  duplum  alterius  trianguli  D E F. 


COROLLARIVM  III. 

. • 

Patet  ettanvquod,  fi  fuerint  duo  triangula  squb  alta,  & ba- 
frs  vnius  aliquoties  mtfriat  ur  bafim  alterms,rriangulum  quo- 
que toties  reliquum  triangulum  metietur , quoties  bafis  ba- 
«mmetirur.  • 1 - 

Si  enim  in  triangulis  A B C,  t>  E F , atqui  altis , ipfa  bafis  E 
F metiatur  aliquoties  bafim  BG»*?* 
verbi  gratia  quater,  atque  a pun&is 
diUifionun?  M , R,  & S aa,vqrriccm  A 
comungamor  reda»  Ime»  i diftnfeu- 
tum  erit  triangulum  AB  C in  tot  rria- 
gula  AB  M , A M R » A R S,  A S C,: 
quot  Hmt  btries  aquales  B M,  M R R 
s,  Sc  S C.  Sunrquc  prardtda  triangula  eque  alta , tum  inrcr  fe, 
tum  ipfiD  E F ( quandoquidem  A pundoA  perpendicularis 
ad  bafim  B C du«a , altitudo  communis  fcft  & fqualis  altitu- 
dini 


1 


-1 

I 


- 
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dini  trianguli  DEI-  & omnes  bales  ^quales  fimr . Igitur 
&/>"/•  J*.  triangulae  omnia  , jn  quc  'diftribuitur  triangulum  A B C > c- 
qualia  funt , tum  inter  ie , ciim  ipfi  triangulo  D E F . Et  pi  o- 
ptcrca  toties  triangulum  D E F metietur  ipfum  triangulum 
ABC,  quoties  illius  bafis  E F,  huius  bafim  B C metitur.'  • 

£««/♦».1.  PllOPOS.  XXXIII.  PROBL.  XI. 

^ 14  V i T A .?  ;•  4 > ..  . * 

Dato  triangulo , cquale  parallelogrammum  conftitucrc  in_. 

dato  angulo . 

*•  • * * r 'i  . 

Sit  darum  triangulum  A B C>&  angulus  D.  Delcribcndurn 
eft  parallelogrammum  «quale  ipfi  triangulo , habens  angu- 
9-  lum  ^ qualem  angulo  D . Scfta  - B C bifariam  ir*E . ducatur 
b prop  1«  ^ E > & angulus  C E F fiat  * equalis  angulo  D,&  CG  duca- 
c cJolt  • / turj^araiJcla  ipfi i EF»& 

prop  16. 
dprop.  t6. 


AG  ducatur  parallela  ipfi 
B C . Patet  d ipatifi  C F p%- 
G rallelogramum  cfie:  quod 
~~  ciim  habeat  eandem  ba- 
fim E C cum  triangulo  A 
C(E  i fintque  prgditta  Iba- 
tia  inter  ealdem  parallelas 
cCcroii. i.  / '■ /'  \ / AG.&EC.  Ergo«paraI- 

pnp.ju  Z — _ — _X  / , logrammum  E (3  duplum 

& *-*  • eft  trianguli  A E C; /Sed 

fprop.i*.  triangulum  A B E aquale  cft  triangulo  A EC(cum bales  B E, 
& E C equales,  <5c  caiidcm  altitudinem  habeant).  Ergoduo 
triangula  A B E,  A E A C fimui,  ideft  triangulum  A B C»du- 
plum  erit  trianguli  A E C.  Erat  autem  Ipatium  EG  duplum 
g Jxio.  j . quoque  ciufdem  trianguli  A E C.  Ergo  & parallelogrammum 
EG  aquale  eft  triangulo  ABC.  Quapropter  dato  triangu- 
lo, Ac.  Quod  erat  faciendum . 

£««/.♦6  I.  PROPOS.  XXXIV.  PROBL  XI I. 


- . • . i t * t*  | 

Super  data  refla  linea  quadrilatertim  dcfcribcre,cuius  omnia 
latera  cqualia  fint  inter  ie , atque  omnes  cius  anguli  rccfti 
/i  ;\t.  V ocerur  talis  figura  Quadratum,.  ...  J 

* *)  * ■ ' > , t • , ■ j 

Sit  data  rccU  A B , fupra  quam  figura  imperata  deferiben- 

: . * da 
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d.ieft.FleuettfrtiC  ^perpt^dicularis  lupjSr  A B>  Sc  b feretur 
C Aequalis  ipfi  A E ; ducaturqucr  C D parallela  ipfi  A B > <5c 
B D parallela  alteri  A C,  comteniens  d cum  D C in  pundo  D. 
Dico  fpatium  pnrallelograinmufri  A Deffe (qui Uterum , Se 
^quiangulum . Quia  A D parallelogrammum  eft . Ergo  «la- 
tus C D equalc  eft  oppofiro  lateri  A B;  fed  eidem  A B ex  con- 
ftru£tioiic  eft  cqualc  C A.  Frgo/CD  C ' fN  p 
cqualc  eft  ipfi  C A.  Sed  g rurfus  eidem 
C A xqualc  eft  latus  illioppofitum  B 
D.  ErgaB  D cqualc  eft  ipfi  C D;eftqpe 
eidem  C D dqualc  latus  * oppofitum-A 
B.  Ergo  B D,  Sc  A B inter  le  fynt  ^qua- 
lia . Patet  ergo  omnia  latera  parallclo- 
grammi  A D cqualia  cftc  inter  fe. Quo- 
niam i vero  in  parqllplogrammo  AD  

duo  interni  anguli  A. & Ccquales  funt  \ / B 

duobus' replis  j eftqde  A , ex  conftru- 
ftione1,  rc&us . Ergo  C quoque  re&us  eft . Cumque  k.  anguli 
B,  & D fuis  oppofitis  fint  equales . Ergo  erunt  anguli  B,  & D 
recti  quoque. proptereaque  anguli  omnes  figur^  ADre&i 
erunt . Delcripfimus  ergo  fiiper  A B figuram  A D,  quam_» 
oftcndimuseftc  cquilatcram , «5c  ^quiangulam . V t quereba- 
tur. Vocetur  illaQuadrarum . 

.•••*• ' ■«  • . « ' 1 -1  ' Vi.  • 

COROLLARIVM. 

#r«  *a1  • ' • 

Ex  poftrema  parte  buius  propofitionis  colligitur , cuiusli- 
bet papallclogrammi , 'cuius  vnus  angulus  rc(tus  fit , cfle  om- 
nes alios  angulos  cius , re&os . 

ttl.  jjr.Jlii  iliiti  . j '-5'  • ■ j / ' 


ii  ) tlC  fWl 
noni  Ui; 


Jtwb 


TinisLibri  primi 

. t.-k-i  oliuivt 


* * 


. / 1 

i!  "’ip  -nrr.l  > i':iar ‘t 
:•  . ; - ‘'v*.  • t • >1  . 
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a Vrff.  IO. 
b prop.1. 
c Coreil. 
pr*p  1 6. 
d Ctoll, 

prop. ‘9- 

e prop. » 6 . 
f jixtt.  u 
g pr»p.x6. 

b prop.  x f. 


i Fnp.  if. 


k prop.  »$; 


Digitized  by  Google 


«4 


• *•  . r%  . . ' r i 

‘ , J,  Quoniam  in  Hoc  libroconfiddrantur  prima: , Sc  dementares 

partiones  circtrioram , propterea  prius  aliqua:  definitiones 
i exponi  debent . • <i  >i  • ;%*•••  c:  >.r 

DBF  t/JCVjf:  IONE  iS>  ' 

I. 

Refta  linea  circulum  tangere  dicitur,  cum  in  circulum  i nci- 
dens,  eum  non  iecat  • 

\ / Cifculus  circulum  tangere  dicitur,  cum* 

. • - \ y vilius  peripheria,  in  alteram  incidens , 

non  lecat  circulum . 

B r<(/iio  circulo  BFD,fi  aliqua  reda  AB,  in- 

Y \ (idens  m circulum  produila  eum  non  jecat, 

I | Tangens  vocabitur ; pariterque  peripheria  B H, 

1 f fi  incidat  in  circulum- B D,&  eum  non  fecet , 

Vf  XJ J Tangens appellabitur . At  fi produOa  circulum 

/ Jecat,  vocabitur  Secant . 

' ii  i. 

Re&a  linea  dicitur  applicari , feu  coaptari  cir- 

©culo , cum  eius  termini  fuerint  ad  circuli 
peripheriam . 

yt  reSa  linea  A B coaptata  erit , vel  applicata  cir- 
culo A&C,  quando  termini  A,&B  ipfiut  rcd[  linep 
fuerint  in  ipfa  peripheria  circuli  A B . 

OI  V. 

Segmentum  circuli  eft  figura,  qu*  fub  re&a 
finea,  Sc  circuli  peripheria  comprehen- 
ditur. 

E Q rt 

• % 
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Vt  fi  in  circulo  ducatur  quf  libet  uGa  linea  B D , 
rei  EG,  aut  M 0,  lecans  circulum'  erit  tam  /fatum 

B A D,  qi.am  M N 0,vel  E F G jegmentum  circuli . L 

Hec  autem  jegmenta  varia  nonana  Jortiuntur . Si  B 

ciutu  centrum  circuli  fuerit  intra  cius  fuperficiem:  di-  f •” 

cetur  jegmentum  maius  ,vt  e fi  E F G } fi  vero  extra  j 

ipum  fuerit  ,vtin  BAD:  dicetur  tegmentum  mi-  < 

uuj.  Et  tandem  fi  centrum  fuerit  in  ifj a reGa  linea 

fetante , vt in 0‘.  tale jegmentum  appeUabitkt  fcmicirc  ulus. 


Angulus  in  fegmento  dicitur  iile,  quii  dua-  -n  ' 
bus  re£hs  lineis, cocurrentibus  in  vno  pun-  — 7r^ 

fto  circunfercnti^ , & terminatis  in  extre-  f / \ \ 
mi  tat  ibus  rc&£  iuie$,qn£  bafis  cit  iegmen- / / A \ 

ti,  continetur . <■.  'r--.  < , t>  \l  1 a V J 

Vt  in  fegmento  j i BC.  dua  reG p Unet. A B,&  C B,  \Z A/ 

concurrentes  in  quolibet  eius  punGo  B , eduGp  'i  ter*  A tT  . 
minis  A $C,  efficiunt  angulum  ABC  tconfiitutunu  . 
indiGojegmento.  * 

1 . . i * 1 * l 

A'  X I O M A.  'Wj 

t . , r i t i * •• J * < J 

- ‘i-  *!«  .}  . '•{  Cl  ’ 

Duo  circuli,  quorum  radiffunt  inter  fc  «quales,  cruntequa» 
Jes  inrcr  le.  Et  contra  circulorum  «qualium  radij  aqua* 
lcslurtt.  ’ • " . ..v i . • !.  --  . 

, ‘ • t • x 

M ; ; (, 

Tdamfeftutn  eft  eos  circulos  fqudtesefie,. quorum  J itperficies  fibimu ► 
tuo  congruunt'.  Sta  quoniam  fidut  reGf  line p aquales  reualuanturt n> 
plano  circa  ah  deum  eius  punGum  fixum , quoufquc  redeant  ad'  locum., , 
mae  moneri  caper ant , nece/te  cfi , vt  circuli geniti  fibt  mutuo  congruant, 
quandoquidem  reGp  linep  reuolutp  Jpatia  tqualia  determinant , eo  quod 
ipjejemper  inter jejunt  aquales . Vnde  liquet  circ  ulos,  quorum  diametri 
fquales  Junt  inter  je , efjc  quoque  {quales,  &■  i contra.  Et,  fi  radius  vnius 
torculi vel  diameter  maior  fuerit  radio , vel  diam etro  alteriHs  corculi  , 
erit  Ut  maior  ifio  circulo , & i contr a mator  anulus  maiorem  radium 
vd  diametrum  habebit . 'i.r.  ,r.v»  . .• 


PRO 
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E VCLTDIS  RESTITVTI 
PROPOS.  I.  PROBL.  L 


lik  i. 

b pr»f.  io. 
lik.  i. 


C Scb.  fttf, 
If.hk  *. 


Data  circuli pcriphcria , rcpcrire  centrum  circuli  > cuius  illa 

eftpcripheria. 

Sit  data  circunferentia  ABC,  fiue  integra,  fmc  non . De- 
bet reperiri  centrum  illius  circuli » cuius  ABC  eft  periphe- 
ria. Sumantur m dida circunferentia  tria  quaslibet  punda.# 
A,  B,  dc  C,  <5c  conumgantur  reda:  A B,  & B C . Poftea  * ambe 

bifariam  fecentur  in  pundis  D de  E,  a 
' H / A quibus  excitentur  b perpendiculare!, 
' D F quidem  Cupra  A B , <3e  E F fuper  B 
j C.  Et  quia  tres  anguli , fimul  fumpti » 
interni, Sc  ad  eafdem  partes,  fcilicet 
duo  anguli  redi  F D B,F  E B,  vni  cum 
angukf  D B E , minores  funt  quatuor 
B 'n  redis . Ergo  c D F,  E F conuenient  vt 

111 , p concurfus  redarum  linearum  D F,  E F 5 idcoque_. 
^ n ' 1, 1 iR  .nn  ambas,  faltern  extra  vmm_, 


d prap.  7. 
lik  1. 
eprtp.io. 
tik.f. 


Eucltd.  J. 

XV. 


Ouoniamin  auouus  r,r  » u c u „ 

dTB D xquaiia , & D H commune,  atque  bafes  AH,B  H 
quales,  cum  fint  radij  circuli . Ergo  d anguli  A D H.  B D H - 
auales funt  jideoque# redi : erat  autem  angulus  ADF  rc- 
dus  Igitur  anguli  ADF,&  AD  H arquales  Itmt  inter  fe^; 
pars,  & totum  fquod  eft  impoffibHc  ^NonErgopu^unv^ 
aliud , quam  F,  efle  poteft  centrum  circuli- A B C . A p roprer 
tL  ipfum  pundum  Fc centrum  ent.  Quod  erat  faciendum . < 

[...I-.-  s c holi  y m. 

| Hinc  {(educitur  artificium , quomodo  per  tres  angulos  cuiuslibet  trian- 

**  - / »•  *-«*■  t z/ZzifZiZZZ 


fpr»p.9. 
W.i. 
g pr»p.  IO* 

*>k.  x. 


c F comanti?. Et quoniam  m tnanguhs  JtDF,  BDF arca 


' • LIBE  R.'ir '•  • ? *t 

Bos  x quales  ini)  funtUerzA  D , B D tqu*lta,  atque  Dt  ccmtrurte^j, 

£rgo  h UF  equulis  efi  F B.  Eadem  ratione  C F aqualis  erit  eidem  F B.  Et  1»  ■* 

proptcrea  tres  reBp  F , F B ,&  F C f quales  erunt,  ideoque  tentro  F , *• 

radio  F anulus  dejeriptus  tranfibit per pun8a  *A,B,C*  'r  d, 

PROPOS.  II.  THEOR.  I. 

Si  applicatarum  in  circulo  quaedam  reda  linea  per  centrum 
cxtenla,  aliam , non  per  ccnrrum  dudam , bifariam  fecet  a 
& ad  angulos  redos  eam  lecabit . Et  fi  ad  angulos  redos 
eam  fecet,  bifariam  quoque  lecabit. 

Per  centrum  A,  circuli  D B C,  reda  C E applicata, diuidat 
redam  B D,non  per  centrum  cxtcnlam, 
bifariam  in  F . Dico  redam  C F perpen- 
dicularem efle  fupra  B D . Dudis  radijs 
BA,&AD,  erunt  in  triangulis  A F D, 

& A F B duo  latera  B F , & F D arqualia , 
ex  hypothcfi , 5c  F A commune , & ba- 
fes  A B,  & A D aequales , cum  fint  radi/ 
circuli.Frgo<*anguliAFB,<5cAFD$- 
qualescrunt.  idcoque  * redi.  Quod  erat  primum,  r hi.  i,  v 
Secundd  A F,  per  centrum  duda , fit  perpendicularis  ad  D 
B . Dico  B D in  F bifariam  ledam  clfc . Si  enim  hoc  verum-» 
non  cft,  fecetur « B D bifariam  in  H,  alibi , quitu  in  F;  Sc  iun-  c Fr*Ffr 
gantur  reda;  linea:  A H,  A B,  A D.Et  quia  A H, per  centrum  itb-  *• 
extcnfa,  fecat  redam  B D bifariam  in  H.  Ergo  (ex  prima  par- 
te) angulus  AH  B redus  cft : erat  autem  angulus  A F B re- 
dus . Igitur  in  triangulo  A H F externus  acngulus  AHBa- 
qualis  eft  interno, & oppofito  angulo  F;Qupda  eft  abfurdum.  d c*r*i>.  j-. 
Non  ergo  B D alibi , quam  in  F,  fecari  poteft  bifariam.Qu.a-  if  * 

rc  patet  propofitum. 

*'  . • t ♦*  y ~ * » / 

. . CORQ1LARIVM. 

' ' • ' ■>  .**  :*■  / : 

Ex  demonftratione  huius  propofitionisconftat.tnquoli- 
bet  triangulo  ifolceliolineam,  fecantem  bafim  bifariam , cf- 
fe ad  eandem  bafim  perpcndicularem.Er  e contra.fi  ad  bafim 
perpendicularis  fl*erit , eam  bifariam  lecabit.  Nam  in  trian- 
gulo ilolcclio  A B D reda  A‘  F » (ccans  bifariam  bafim  B D» 

°ftenla  cft  perpendicularis  iupra  Bp:&  e contra . 

' I z PRO-  ' '**■ 
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EVCLTDIS  RESTITVTI 
PROPOS.  III.  THEOR.  II. 


Si  applicatarum  in  circulo  dux  redae  linea:  fe  fe  mutud  fe- 
cenr,  non  per  centrum  extenfx , fc  fe  mutuo  bifariam  non 
fccabunt. 

In  circulo  A B D dux  reda:  lineae  A B,  & C Dic  mutud  fc- 
cent  in  E,  fcd  non  ambx  applicatae  per  centrum  F fint  dudae . 
Dico  non  poflcfefc  mutuo  bifariam  fccarc . Si  enim  vna  ea- 
rum per  centrum  tranfit,  non  fccabitur  bifariam  ab  altera^» » 

non  tranfeunte  per  cetrum;  eo  quod 

\ folummodo  in  centro  diameter  bi- 
f \ partitur . Sed  fi  neutra  per  centrum 


f \ tranfit , ex  centro  F ducatur  reda  F 

A ; I E ad  concurfum  E.  oftendendumeft 

rc&as  A B , 5c  C D in  pundo  E fe  fe 
/ non  fecari  bifariam . Si  enim  hoc  vc- 

V rum  non  eft , fint  ambx  in  pundo  E 

fcdx  bifariam . Et  quoniam  F E, vet 
centrum  duda,  fccat  bifariam  A B.  Ergo  • ad  angulos  redos 
eam  fecabit.  Eadem  ratione  reda  C D ab  ipfa  F E fecabitur 
ad  redos  angulos . Quare  anguli  F E B . & F E D redi  erunt . 
ideoque aequales  inter  fe; pars.  «Scrotum,  quod  eft  impom- 
bile . Non  ergo  ambx  redx  A B , & C D in  pundo  E fe  ie  bi- 
fariam fecant . Quapropter,  &c.  . 

PROPOS.  IV-  THEOR.  III. 

• t 

* * ■ i • . 

Si  in  circuli  peripheria  duo  quxlibet  punda  accepta  fuerint » 
reda  linea  ipla  punda  coniimgens,  intra  circulum  cadet . 

• • • i i • j »-•  , •• 

®In  circulo  A B E reda  linea  ABco- 
iungat  duo  quxlibet  puda,in  ciusperi- 
pheria  aflfumpta,  A <5c  B.Dico  reda  A B 
intra  circulu  cadere . Supto  enim  quo- 
libet pundo  intermedio’ D in  reda  ABj 
4 centro  C coniungantur  redx  C A» 
CB.CD. Quoniam  in  triangulo  ifo- 
fcelto  C A B duo  latera  C A , <5c  C B x- 

qualia  funt . E rgo  * anguli , fupra  ba- 

* r. 
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fini,  A,  &B  aquales  inter  fe  crunr . Eft  autem  angulus  C D A 
exrcrnus  b maior  interno  B in  triangulo  C B D.  Igitur  idem_»  b c#r»«,  t.* 
angulus  C D A maior  erit  angulo  C A D*  <5c  propterea  c latus  reM*. 

A <C,oppofitum  maiori  angulo,  maius  erit  latere  DC.Qu^a-  *’*  *• 
re  reda  CD  minor  erit  radio  circuli  CAiideoque  CD  ad 
peripheriam  circuli  non  peruenit.  Vnde  pundum  Dintra_, 
circulum  exiftet . Eadem  ratione  quodlibet  aliud  pundum., 
ipfius  red?  AB  intra  circulum  cadet  ,Sc  propterea  ipfamet 
re<£ta  linea  AB, intra  circulum  extcnfa  erit.  Quod  erat o- 
/tendendum. 


COROLL  ARIVM. 


H inc  manifeftum  eft  redam  lineam,  circulum  tangentem 
in  vnico  pundo  ipfum  tangere.  Nam,  fi  in  duobus  pundis 
eum  tangeret,  pars  redae , inter  duo  ipfa punda  intercepta^, 
intrat  circulum  caderet':  Sc  fic  circulum  fccaret  j quod  eft 
contra  hypothefin . 

PROPOS.  V.  THEOR.  IV. 

Si  duo  circuli  fe  fe  mutuo  fecenr,  fi  ue  in- 
terius tangant » non  erit  eorum  idem__» 
centrum. 

.•  '*  : i . . 

Sint  duo  circuli  A B Sc  A C , qui  fe  fe 
fecent,  vel  tangant  in  pundo  A.  Dico  ip- 
fos  non  habere  idem  centrum.  Si  enim_» 
fieri  poteft,  fit  vtriufque  centrum  Dji 

3uoredaD  Aadtadum,  vel  fedionem 
neatur,  Sc  altera  D C B,  fecans  vtranque 
peripheriam  in  pundis  C,  Sc  B.  Qupniam 
1>  eft  centrum  circuli  A B . Ergo  * radius 
B Dfcqualiseft  radio  D A.  Rurfus  quo- 
niam D ponitur  centrum  circuli  A C,erit 
radius  C D «qualis  eidem  radio  DA: 
idcoqttc  du*  rede  B D,  Sc  C D equales  erunt  inter  fe;pars,  Sc 
totum , quod  eft  abAirdum.  Non  ergo  duo  circuli  A B , Sc  A 
. V commune  centrum  D habere  poliunt . Quod  eratoften- 
dendum. 


Muci.  i.  tir 

i.  Ili. 


lib.i. 


■i  .'i' 


PRO- 
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Bud.  r.er  . PROPOS.  VI.  THEOR.V, 

iiia. 

Redarum,  ad  periphcriam  cadentium  a pundo,  duod  circir- 
ii  centrum  non  eft,  maxima  eft  illa,  qua;  per  centrum  tran- 
/ir ; minima  vero  refidmun , vel  produ  dio  diametri ; reli- 
quarum vero,  que  maiorem  angulum  ad  centrum  ftibrcn- 
dit.maior  erit  fubrendente  angulum  minorem;  du$  autem 
foliim  redae  linea:  equales  ab  eodem  pundo  ad  vtralquo 
partes  diametri  cadent . 


lib.  I. 

bpftf.x  I. 
Lib.  l . 


tfrep.M, 
Lib,  i. 


In  circulo  AGB.cuiifs  centrum  C,  fumatur  quodlibet 
pundum  D,  aliud  a centro  ( fiue  intra  , vt  in  pnm3  figura, fi- 
■ ■f»  cvfn  «n  Iccunda,  fiue  in  eius  peripheria,  vt  in 

tertia);  fic  a pundo  D ducatur  ad  cir- 
culi periphcriam  Quotcunoue  linea: 
red? D B,  D M,  D H.  D G DF, DE, 
DA  & DN,  quarum  DB  percen- 
Itrum  tranfeat . Dico  redam  D B ma- 
ximam cfle  omnium . A centro  C ad 
punda  M , H , G , ficc.  coniungantur 
radij  C M,  C H , C G , ficc.  Quoniam 
duo*  radij-C  M,  & C B equales  lunt,  / 
addita  communi  C D:  erunt  dua:  re- 
dc  M C fic  C D fimul , arquales  reda:  B I)  j (ed  b I)  M minor 
eft,  quam  duo  latera  C M & C 1> fimul , in  triangulo  M C D. 
Ergo  M D minor  eft , quam  B D . Eadem  ratione  minor  en; 

D H,  qudm  B D,  & fic  reliqu?  omnes  D G , D F , &c.  Quare-, 
rc&a  B cjvic  per  ccttum  ducitur»  maxima  eft  omnium  »<5cc« 

Qlipd  era,  primum . ^ _ quod  D A ( quf 

eft  rcfiduum  diametri  in  pruna  fi- 
gura , fic  eius  produdio  in  fecun- 
da) eft  minima  omnium  reda- 
rum.quf  a pundo  D duci  poliunt 
in  circulo . Quoniam  in  triangulo 
D C E eft  D Xdiftcretia  duorum 
laterum  D C , Sc  E C ; eo  quod  C 
E , fic  C A , ;ra<fti  cir.culi , ?qualcs  - 
inter  le  iimt . Ergo  «erit  D A,  dif- 

ferenda  laterum,  minor,  quam  balis  DE  Exta»  «dono 
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erit  D A minor  qualibet  alia  D F , aut  D G • aut  D N , 3cc. 
Quare  DA  minima  cft:  omnium,  quxdpun&o  Din  circu- 
lum duci  poflunt . Quod  erat  fecundum . 

Tertio quf libet rei&a  DG fubtendat angulum  GCD,ad 
centrum,  maiorem  angulo  F C D , fubtenfo  i refta  F D . Di- 
co D G maiorem  effe , quam  D F ; & Equidem  DG  fecat  ra- 
dium FC  intra  circulum  in  punfto  0,(vt  in  primo.  Sc  ter- 
tio cafu  ) . Quoniam  d in  triangulo  GOC  duo  latera  G O <5c 
O C maiora lunt,  quam  G C ; parirerque  in  triangulo  D O F 
duo  latera  D 0;<?c  O F fimul  fumpta, 
maiora funt , quAm  F D.  Quare  qua- 
tuor  red?  linee  G 0,0  D,  F 0, 5cO 
C,  ideftdueG  D,  <Sc  FC,  fimul  fum- 
pt£  - maiores  erunt  duabus  F D <5t  G 
C;dc  ab  his  aggregatis  inequalibus 
auferantur  cquales  radij  GCScFC; 
relinquetur  < G D maior , quAm  F D. 

Si  vero  D G non  fecat  radium  F C(vt 
infecundo  cafu).  Quoniam  intra_» 
triangulum  D G C concurrunt  re&c 
linee  DF&CF,  a terminis  bafis  DCdu&£.  Ergo/ducCG 
& G D,  fimul  lumpt?,  maiores  funt,  quamdueC  F<5cF  D;  <Sc 
ab  his  inequalibus  aggregatis  tollantur  cquales  C G,  C F,ra- 
dij  circuli : eritg  refidua  G D maior  refidua  F D.  ' ' 

Quarto  fiat  b angulus  ad  centrum  DCN  aqualis  angulo 
D C E,  <Sc  coniungatur  D N . Quoniam  in  triangulis  DCN, 
&DCE  circa  angulos  cquales  ad  centrum  habent  latera_, 
N C,  & G E squalia  ( cum  fmr  radij  circuli  ),<ScCD  latus  co- 
mnne . Ergo  k bafes  D N . Sc  D E cquales  funt ; fed  quelibet 
aha,  qiic  vitra  punftuni  E,  vr cft  DF,  ducitur,  maior  oftenfa 
eft.  quini  D E ; eo  quod  maiorem  angulum  ad  centrum  DC 
F fubteudit . Ergo  maior  quoque  erit,qudm  DN.  Rurfus 
quelibet  alia  ducla  citra  D E verfus  punftum  A minor  often- 
la  cft,  quam  D E.  ergo  minor  quoqHe  erit,  quam  D N.  Vndc 
duc  lolu m modo  D N , <3t  D E cquales  duci  poflunt  ad  vtraf- 
que  partes  diametri . Quod  erat  oftendendum. 


ipnp.  »i 
hb.  I. 


f prop.u. 
hb.  i. 

g Axio  4. 
hb  l. 
hpTOp.l  4. 

Ub.  1. 


k frop.  4- 
lib.  1. 


n 


COROLLARIVM  L 

. ■; j ! 1.  1 . 1 . ' 1 

Manifeftum  eft  propinquiorem  re&am  lineam  mnximx 
rcruotiorc  fcniper  maiorem  edo,  fi  comparentur  ex , qux  in 

cauam 


yz  EVCLPDPS  RESTITVTI 
caitam  pcriphcriam  cadunt  .E  contra  propinquiorem  mini- 
ni? remotiore  minorem  e flTe,f»  comparentur  ill£»q^jf ^in con- 
nexam pcriphcriam  cadunt . / ; 

• . r • • * * * , , . 

Mucly.lll.  / . COROLLARIVM  II,  „ , 

Si  in  circulo  acceptum  fuerit  pun&um , Sc ab  eoad  peri- 
« pheriam  cadat  plurcs.quiim  dux  redae  ime?  equales  inter  fc: 
acceprum  punaum  centrum  erit  circuli.  Quia  a quolibet 
pundo,quod  centrum  non  eft  du^  iblummodoreti^lmeg 
cquales  ducippflunt,  & non  plures , vr  conftatex  poitrcma_* 
parte  propofitienis . Ergo  pundum,  i quo  pl'»res,  quam  du£ 
re^l?  j canales  cadunt . non  poterit  efle  non  in  centro  collo- 
catum . Quare  centrum  fit  nccefle  e ft . 


Bucl.nl.  • , COROLLARIVMIII.  . 

j»  1 /.«..*  . ■ • • " 

Colligitur  ex  tertia  parte  huius  propofitionis , quod.fi  fue- 
rint duo  triangula,  habent  ia  duo  latera  duobus  latcribusa:-, 
qualia.vtrun  .qjVtriq;  angulus  vero  copi  ehenfus  maior  angu- 
lo comprehenlo  a#clis  lateribus : erir  bafi$  maior  balc . In_ 
triangulis  enimDC  hfr> & DCH latera M C , H C ^quaha^, 
eranr  ,&  latus  D C commune . & angulus  DC  W maio*  ai*- 
gulo  D C H,  & oftenla  fiat  bafis  D M maior  l>ai,c  D H.  ; 


Muci  15.I. 


SCUOL  lVM* 


i.t 


Eucl.  10. 
111. 


Ufrof.  I 

huius. 


. ■ • ; ' ■ d . ’ «i 

Conucrfutn  hujus  corolhnj  facile  oflendi  pote  H . Suppofitis  lateribus 
ytrumque  Ptriquc  equalibus,  fi  bajes  i*f  quales  fint , erit  angulus,  d ma- 
iore baje  fubtenfus,  maior  reliquo.  Nam,  fi  maior  nom fi , erit,  f qualis  , 
aut  minor  illo  5 & ideo  bafis  t qualis  , aut  minor  illa.  ei  i$ , quod  est  con- 
tra hypothefm : jurat  enim  m asor . Quare  patet  propofitum . 

> . ■ . * , 

PROPOS.  VII.  THEGR.  VIf 

, * . * . . , 

Circulus  circulum  in  pluribus,  qudm  in  duobus  w . 
pundis,  non  lecat . 

l ? ' t ; ; ' ■ \ 

Scccnt  fe  feduocircnli  ABHR,  ABCF, fi  feri poteft.  in 
tribus  piuidis  A >B,<5c  D;  & reperto  - centro  O circuli  A B H, 
ab  eo  ducantur  radij  O A , O B > & O D ad  tria  punda  lcdio- 
‘ ‘ num 

ft  . > 
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anm  circulorum , qui  radij «quales  erunt  intctfe*.  Et  quo- 
niam intra  circulum  alium  A B 
C F fumptum  eft  pun&um  O.  & A^.- — 

ab  eo  cadunt  in  circuli  periphe- 

riam  plurcs , quina  duaereft^Ji-  //  \ / \\ 

neas «quales OA.OB.&OD,  l ( - 'fnnD' 

Ergo*  pun^um  O centrum  eft  Mit  0\  Hj  jC 
circuli  A BCF;crat  aure  idem  \\  \ )j 

pundhim  O centrum  alterius-  i " * « 3 >\dn/o 
circuli  A BH.Ergo  duo  circuli,  ~ 

(C  lc  lecantes,  habent  idem  cem  : 

trum,  quod  c eft  abfordum.  Non  creo  duo  circuli  Teie  fecan^ 
in  pluribus , quinam  duobus  punttis.Quod  erat  oftenaen- 

'dum_».  *{*1  t " V'.:.  . , ;’f  r,V'  . 


/ [ 

• ■ V 

* ifttiipl 

0\ 

v »// 

• i ' <<"  4 
■IU 

b C«r»U.  *. 
frof.t,  bU' 
tm. 


Cfr*f  f. 
buu‘i . 


P R O P O S.  V H D T H EOR.  VII. 

■i  i ,«  ; ’ t'  • '• 

Rcfta  per  centra  duorum  circulorum  tangentium  produ- 
&a , per  contagium  tranfrbit . „ 


Svcl.n.fT 
a.  ll(. 


Sint  duo  circuli  A E,  cuius  centrum  B, 

& A D, cuius  cetruha  C te  l'e  interius»  vel  E/ 
exterius  tangentes  in  punfto  A.  Dico  tria  /fjl 
punfta  B A & C in  vna  reda  linea  efle.  Si  '• JL 
hoc  verum  non  eft , reda  linea  B C , ccn-  i 
tra  coni  ungens  (prdduftal , fecer  peri-  \tu 
phenam  drcitii  A E iri  punftis  tfdc  E,dc  \ 
penpherlam  circuli  A D in  punfto  D . Et  X 
quonianiTbmptum  eftpunftum  C,  quod  - 
non  eft  centrum  circuli  A E H ('intra  ip- 
Ium  in  prima  figura,  & extra  in  fecunda),  / 
atmic  i puntf  o C per  centrum  B dudaefl:  ( 

reda  linea  C E R H-’:  erit  ■ C E ,<qui  eft  A 

KfKiuum-diatfyctrrJd  E)mininiadmnium  • . 
rectarum , cx  pun&o  C cadentium  in  pe-  / 
npheriam  circuli  A £.H.Ergo  C E nunor  / 
tii*  quam  C Aj  cftque  bX2  A radius  «qua-  / 

‘1S  radio  C D in  circulo  A D . Ergo  C E l 
nnnor  erit, quam  C D,  totum  m mus  lita  y . 
|‘lrtc  ’ <5110d  eft  abtlirdum . Non  ergo  rc-  \ 
<la  h C»  eqntra  comungcus  ^codu&Ofe-  . t 


Digitized  by  Google 


EVCLIDIS  RHSTiTVTI 
cnt  circuWs  alibi  i quam  m cocum  contadu  A.Quod  ceat 
oftcndendum . ^ A.  n . • . , . 

O.fr.':  . i'  i . > 

PROPOS.  IX.  THEOR.  V. 


Circulus  circulum  ip  vno  tantittn  pundo » fiuc  intui , 

;N  fme  extra  tangit  . . O : i'  i 

1 t i jv.lt.  ,;■  D •'*  A ; L» 
Circulus  C E > cuius  centrum  A.tangat  circulum  C DtCU- 
ius  centrum  B,  in  pundo  C ( interiusquidem  , vt  iivprima  fi- 
eura , exterius , vt  in  fecunda).  Dico  in  vnico  pundo  tan- 
tummodo circulos  Ic  tangere . Duda  per  contadum  C , & 

C per  centra  B»&i  A reda  linea  B AC  » 

- qux  vnica  reda  erit,  vt  in  proxima  pro 
/f  / 'vP  politione  oftendimus , & produda  in-, 
/ A pundp  G,  A duda,  vtcunque.alia  reda 

/ V p f J 1 AED- fccante peripherias circulorum 

\ / in  pundis  E,  AD- Quoniam  in  circulo 

\ V / / I c D fumptum  eft  pundum  A , quod 

\ / non  eft  eius  centrum,  atque  abeo  du- 

\G / de funt  plures reda:  AC&AD,  eft- 

^ — qUe  A C complementum  diametri  ^ 

C-  Ereo  «A  C minima  eft  omnium,  idcoquc  minor  ,quam_» 


lSes  inter  ic  fuerint  squales,  erunt  quoque  applicat?  it 


ii 


X I I 


• Tr  LIBE  R'  ir  " ' ( vy 

Wft  equites . Dide  perpendiculares  vocentur  Diftunuae? 

redarum  linearum,  applicatarum  4 centro  L z «i.,;.  :.p 

In  circulo  Ali  C, cuius  cehtrtfia  E,fmtappUfcft£  du$  redf 
^quales  A B Se  C D ad  quis  fint  ex  centro  E perpendiculares 
E F.&EG.DifeO  RF.AnBG  aquales  cfle*  A 1 - 

Coniungitur  rtd?  E AvE  B,  E C,dc  E D.  

Quonia  in  duobus  trugulis  A B E,&  D E 
C duo  latera  A E , B E aqualia  funt  duo- 
bus lateribus  D E <Sr  C E , atque  bafes  A 
B,  <5c  D C ponuntur  aquales:  Ergo  * erunt 
anguli  A,  SeDequales  inter  fe 5 cumque 
in  triangulis  A F E,  D G E fiht  duo  angu-, 

li  redi  Fj  de  G «quales ; nec  non  anguli  

A,<5c  D oftenfi  equaies;  atquclatcra  AE^  t -i 

&DE  equalia',  iubtendentia angulos redos ( ctmjXmwAdii  b/r^. ty.*  * 
einfdem  cirCuli).  Igitur  ^latera  E F » & -EGTqii^  funt  pef-  **  ». 
pcndiculares  ex  centro  ad  applicitas  dude  ) aqualia  funt  ita- 
terit».-1-*''  J "fi  > > * vT-'***.','  J 1 

Smt  fecundo  perpendiculares  E F ,<3t  E G cqnalct . Dico 
applicatas  AB  &C I) eguales clfe . SjenimJioc fcrumqpn 
elr.  quglibet  caru , vtC  Di  Ut  maior  reliqua,5c  perpendicula- 
res E F,E  G ex  cetro  fccantc  eas  bi&riam  in  G,<x  F.  Ergo  ctia  c 
G D,  femilfis  maioris  C D,  erit  maior,  qua  F A,  medictasmir  }*«ff . 
noris.  Secetur<*iamex  maiori  GD  reda  linea  GH  equalia 
ipfi  F A , iungaturque  E H , quf  ( produdqjiecet  circunfc-  f?”*’** 
rentiam  in  Q . Er  quia  in  triangulis  A F E,  <5c  H G E circa  an-  , ** 

gulos  redos  F , & G funt  duo  latera  A F <3c  H G «qualia , pa- 
riterque  E E,  & EG  fuerunt  pqualia . Ergo  e bafis  E H ?qua-  r ■ 
lis  erit  bafi  E A;  cftque  E A circuli  radius . Ergo  E H ^qualis  * 
eft  radio  E A.fiue  E O,  pars  equalis  toto, quod  clt  abfurdum. 

Non  ergo  C D maior  erit , quam  A B . Eadem  ratione  non_. 
erit  minor . Quare  A B,  $ C D cquales  erunr , vt  luit  propo- 
fittini . V ocenrur perpendiculares  EF,dcEG DiltaiUMC » *C- £ 
dar um  A B,  & C D a centro  E . • o . j,  K 


.C  I 


v* 


•» 

.1  'ivi 


COROLLARIVM. 


o 1 


•d. 


Conftar  duo  triangula  ifoledia  equalium  laterum, & ?quc 
alta,  habere  bafes  ^quales  . ;v* 

Oltenie  enim  fuerunt  balesAB,  <St  £ D aquales  in  duobus 
' » - K z triau- 
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tfiangulis  ifofcelijs  A E B . & D E C,  iu  quibus  latera  lunt  fe 
qualia,  Sc  altitudines  E F.  E G aquales t,  ,■ 

FROPOS.  XI;  THiOR.  X/  . 


Redarum  applicatarum  in  circulo  maxima  quidem  Iinei_, 
eft  diameter}  aliarum  autem  centro  propinquior  remo- 
tiore femper  maior  eft.  . ,t 

. u'  ' • 

In  circulo  ABC,  cuius  centrum  G , fit  diameter  A F,  & H 
I propinquior  centro , quatn  C D . Dico  maximam  omnium 
eflfc  A F , & H I maiorem , qudm  C D.  Ducantur*  diftantia; , 
feu  perpendiculares  ex  centro.G  K,  <5c  G L fuper  C D,  «Sc  H I: 

^ erit  G K diftantia  maior , quam  G 

yr  Lex  hypothefi . Secetur  i ergo  G 

\ M ^qualis  ipfi  G L , «Sc  per  M duca- 
/ ST  ~ — AH  tur  «BME  perpendicularis  ad  G 

F [ 3r~ r ^ ^ c°n:un&antur  reda:  G B,  G 

\ L C,  G D,  «Sc  G E.  Quoniam  diftannc 

— 7*  X.  7b  C M,  «Sc  G L 9quales ilint.  Ergo  rc- 

1>VL_-K  — Vc  d$<*  B E , «Sc  H 1 equales  inter  le_. 

___ ^ erunt . Et  quia  du£  red«j  B G,  Sc  G. 

E,  qua:  fimul » equales  lunt  dia  me-  ( 
tro  A F,  maiores  e funt,  q udm  B E , erit  diameter  A F maior, » 
quatn  B E , feu , quam  H I . Eadem  ratione  A F maior  erit 
quacunque  alia  C D.Poftea  quia  duo  latera  B G,«Sc  G E trian- 
guli BG  Ecqualia  lunt  duobus  lateribus  CG,«Sc  GD  alte- 
rius trianguli  DGC,eftque  angulus  B G E maior  fua  parte 
angulo  C G D.  Ergo  / bafis  B E maior  eft  bafe  C D , ideft  H I 
maior  eft,  quam  CD.  Quapropter,  «Scc.  , ' >,  . 

PROPOS.  XII.  PROBL.  II. 

In  dato  circulo  redam  lineam  applicare  ^qualem  datae  rede ; 
lineat } oportet  autem  datam  redam  lineam  diametro  cir- 
culi non  e fle  maiorem . 

• * ' I / ■'  . J G / .• 

In  circulo  ABC,  cuius  diameter  A C,dcbct  applicari  linea 
reda,  qu£  ^qualis  fir  dat*  rede  D j fed  oportet  lineam  D elTe 
aqualem,  aut  minorem  diametro  AC.&,  fi  fuerit  equalis, 
iadum  erit  problema:  Si  vero  D minor  fuerit  diametro  A C, 

* fecc- 


tConll  ?. 
frop.  6.bu 


T r*  «■ 
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fec&tar-J Aftf cqualis  ipft  D , St  centro 
A,  radiof A E defcribatdr  circulus  E B, 
fecans  priorem  in  B , St  inngamr  reda 
A B.  Di(o lineam  icd.im  A B proble- 
ma efficere.  Quoniam  D cqualis  fada 
eft  ipfi  A E,  St  A B cqualis  eft  eidem  A 
E (cum  fint  radij  circuli  EB).  Ergo 
reda  A B , applicata  in  circulo  ABC, 
«qualis  eft  dat*  red*D.  Quod  erat 
faciendum.  1 


lik.  i. 


PROPOS.  XIII.  THEOR.  XI. 


In  circulo  angulus  ad  centrum  duplex  eft  anguli  ad  periphe- 
riam,  cum  eadem  penpheria  fuerirbafis  angulorum . 

-**’  ' vj  « ’ : 7 iri  ■■  ?!  .<  ',r  i|' " 


In  Circulo  ABC,  cuius  centrum  D,  conftitnantur  fupet 
bafirn  B C duo  anguli  B D C ad  centrum , St  B'A  C ad  peri- 
pheriam.Dico  angulum  BDC  duplumeffe anguli  B AC- 

Ducatur  reda  A D coniungcns  an-  

gulos  ad  centrum,  <Sc  peripheriam n 

<5c  producatur  vfque  ad  E infra  an-  C/QM  j;  J7y“ 

g ulum  ad  centrum,  & primo  AD  > A 

cadat  in  eandem  redam  lineam  I 
AB.  Quoniam  4 angulus  externus  y ** ' J 1 

BDCc  liiobus  internis,  St  oppofitis  _ / 

A , St  C eft  cqualis  in  triangulo  A *r’  \.  j/ 

D Cjfuntque  i anguli  A»  &C  inter  • r..- 

fc?qnalet,cuniiurcra  DA,  & D C fintequalia , nempe  radi) 
circult.  Ergo  angulus  B D C duplex  eft  anguli  B AC  ad  pe- 
ripheriam. 

SecUndA  cadat  reda  A D E intra  angu- 
Jum  B D C . Et  quoniam  c in  triangulo  B 
AD  externus  angulus  E DB  pqualis eft  / i\  >.  ■ 
duobus internis,&oppofitis B.  & D AB,  / /:\  \ 

qui fqualesfunt inter le,vt  prius  didum/  / | \ \ 

eft . Pan  ratione  in  triangulo  DACcx-l  / \ 

ternus  angulus  E D C ^qualis  eft  duobus  y / / ; ) 

. incernis,  & oppofitis  C,  <5cD  AC,quipa-  \[/  j.  Ny 
riter  cquales  lunt  inter  fe . Ergo  totus  an-  E 


gulus  BDC  aqualis  eft  quatuor  angulis 
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7*  EVCLIDTS  RrSmTVTI 
B , D A D A C,  & C i icd  duo artgiaJt ; IV.  <5c  € fim$L nriqvjfc* 

lcs  fuhr  cfDobas  reliquis  ,‘ideft  angulo  B AC . Fjfgo  jhigUlw  B. 
D C duplujcft  anguli  B A C'.  Q^  rxi  erntleeiiiuHim.  iin  j 
Tert  ocadat  A D F.  cxtrriangfllAmB  DCi&iectfrecfjpbeA. 
ri.  m in  E . Pc.ftcn  fecetui'*  angulus  RDC  bifarfama-ttfOa  D 
F & angulus  E D B bi/ariam  a rc£h  DiG.  InlKanguFsB  D G, 
& E D Ci  cqualibus  addantur  eqiiales  anguli  B D Fm<?t  C D F» 
angulus  G D F erit  cquaJiS  ahgulis  E DG  m5c  OD  F,  fimul 
fuuiptis  rcumque  hi  cmatudr  angulif  ntcqualcs  twi  angulo 
EDC  Ergo  angulus  G D F fcmiiTis  eft  anguli  F.  D G.  Et  ouo- 
niam  *in  triangulo  C D A externus  angulus  EDC  cquahs  cft 

ailgliii  D A C , & D C A intrr  ic  gquali- 

bus.  erit  fcmiilis  illius , ideft  angulus  G D 
F,cqfailis angulo  D AC.iRuriusquia  ?n 
l triangulo  A DB  externus  aaeuluy  E,D  B 
7 'aqualis  eft  angulis  D AB,  5:  DB  Aa- 
quitibus,  erit  1‘emtflis  ifTiqfcAdcft  angultis 
G D B,  cqualis  angulo  DA  B.  Si  ergo  ab 
; aequalibus  angulis  GDFV&  D A C rol- 
lanrur  cquales  anguli  G D B»  & D A B , 
erpnt  refidui  B D F • & B AC  ^quales  unet  le  i Eftque  BDF 
IcmiffisipfiusRDO.irgonngtilus  BDC  duplus  cft  anguli 
B A C.  Quod  erat  oft^ndeildum . 

PROPOS.  XIV.  THEOR.  XII. 

? ’ • / -qif::  <1  i ")  ;•  •{ 

In  circulo , qui  in  eodem  iegmenro  funt » anguli  inter  fe  furte. 
^qualesTBt  duo  anguli  cqualcs/ubtcnfi  nrU.Qaskpi rcita  1 
nea>'  ad  cafdem  parces  conftituti,  Umt  in  eotkm  circuli  ieg- 
nlentd./  . ,:r.f  .* xvIn.iL L> (I <1  ?■  u.  , [ . i,  , 

rln  circuld  .'cuius  cehmnn  E . exi- 
ftant  duo  anguli  A , 3c  B in  fegmeuto 
D1  ABC.  Dico,  cos  ejflc  arquales . .Sit_ 

’ pritiio  ftfgmenttun  >1emicircuk>  ma- 
I 1 ius  ; <5c  a centro  E coniungauturrcft?, 
DE,  & C E.  Quoniam  «angulus  Ea<t 
centrum  duplus  cft  tam  ipfius  anguli; 

A > quam  anguli  B ad  penphcriam_r  * 
cum  omnes  eandem  pcnphcriam  D 
C pro  bafi  habcanr.Ergo  anguli  A,&  B luter  ic  linit  ?q  uales. 

Secundo 
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Secundo fitiegmenrum  DABC, aut 
fcmicirculiisi,  adt  minor  fcmicirciila  ,♦  <5c 
coniungarur  fredi  AB.  Minifeftuiiveft 
fermentum  ADHB maius  efle  fcmicir- 
culo;5ndeo(erprima  parre  huiiis  pro-/ 
politionis ) duo  anguli  A D F,  <5c  BC  F in\ 
maiori  fegmcnto  exi/tenrcs*  cqualcs  funt 
inrcr  '(k  f <fc  funtF  barirer  duo  anguli!  ad 
verticem  BiF  0,  & A FD  aaquulos  hircr 
fe.  Ergocin  triangulis  ADF,  & BFC 
terrius  angulus  D A F squalis  erit  reliquo  angulo  C B F . 

Tcrtid  fint  duo  anguli  A BC,5c  ADC  squales  inrcr  fe^» 
ad  eafdcm.partes>  fiibtcnfj  ab  eade  reda  A C ; Sc  circulus  d©- 
ic  ribatur  , d cuius  peripheria  tranfeat  per  pnnda  B,  C,l3P  d ScM.fr*. 
A,  cuius  centrum  Iit  0.  Oftcndendummodo  eft  Dunftuinn  f»fu.buiui. 
in  eadem  fcgmcnri  A^B  C peripheria^  P 

-reperiri . jSi  hoc  veram  non  eft , tran-  0- 
feat,  fi  fieri  poreft . por-pundnm  O vf-  W 
tri , vel  citra  D.  Man  fcftunieft  duos 
angulos  ABC.&  AOC  in  codem_» 

Tegmento  A B O C reperiri ; e ideoaue 
squales  e (Te  inrcr  fererat  autem  ex  nv- 
pothefi  angulus  C D A squalis  eidem 
angulo  B . Ergo  duo  anguli  ADC»& 

AOC  cquales  erunt  iurer  fe , externus  interno , Sc  oppofito  - 
in  trianguloC  O D,  quod/eft  abfnrdum.  Non  ergoperiphe-  iCtrtUu 
-r-ia  circuli  A B Ctranfit  vitra , vel  citra  piindum  D.QnarO  §* 

prfcisi  per  D pundum  rranfibit.  Quod  erat  oftendendum  i 


t-e* r fnm* 

fantbuiui. 


•/» 
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PROPOS.  XV.  THEOR.  XIIL 


•iju . t.. 


fi 


Qiydrilaterorum  in  circulo  deferiptorum  anguli , qui  ex  ad- 
uerfo, duobus  redis  iiinr  cquales . Er,  fi  in  quadrilarero  an- 
guli oppdfiti  duobus;  iedis  ^quales  fotiijit , Circulus  per 
quatuor  punda  guadrilateri  tranfibit . 


Suti,  tii 

111. 
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In  circulo,  cuius  centrum  E,  infcciptum  fit  guadrilaterum 

3uodl  ibet  A B C D . Dico  duos  angulos  oppontos  A B C , 5c 
l D C dndbus  redis  ^quales  cfle . Dudis  diametris  quadri- 
- lateri  AC,  A:  B D ierunt*  duo  anguli  ABD.&ACDino  j f,tp.  ,4; 
eodem  iegmento  ABC  D xquales  inter  fe . SitniJLircr  erunt  bunu. 

' duo 


*r  FVCL1DTS  RESITTTVTI 
duo  anguli  C BX>  , & C A B in  d;dcm  Jegraehttfi  C B>A  I>  c- 
quales  quoque  intcf  fe . Ergo  duo  anguli  ABB  • & C B D* 

B_  ideft  totus  kngdltfs  A B C-tcqualis~erift 
C duobus  angulis  ACO.  & G A tHit 
\ mul.  Ergo  additocommunbfcnguk)  G 
A DA  , erunrin  quadrilarexo  duo  anguli 
i|  oppofiti  A.B  G>  & G D A fimul.xrciua- 
':J  les  tribus  angulis  A C D,  C A J0<  & C 
/ D A.  fimul  luroptisjledshi  tres  vmui 
D trianguli  atqnaks  lunr  duobus  redis  i 
. i H.JoitJjc.r. */  Ergo  ducroppofiti  ABCj^A  CDA 
dtiobusrcdsrrounles  1'unt. Eodehi  medo  offendentur  duo 
anguli  oppofiti  B A D,  & B C Oduobus  redis-xquales . Par 
ter  ergo  prima  parsf.  • f<-  > ‘ • •;-k  t >t 

( Secundo  finr  in  ouadrilatcro  A B C D anguli  oppofiti  B, 
Sc  Dduobimrdis  xqualcs ; pantcrqiie  anguhR  A D,  & B C 
IXfint duobus  redis.atqiialcs.  Dico  circulum  per  pundaA, 
R t.D  tranfire.  Duda  diametro  GiA  circa  triangulum  A 
C B,  circulus  deferibatur; « quem  dico  neccflario  tranfire  per 
\ pundum  D.  Si  num  hoe  verum  nen^ 

/^r iK  eft  , rranieat , fi  fieri  poreft per  pun- 


/j\%\  \ dum  E vitra,  vel  citra  D ; & coniun- 

I j \ \ gatur  reda  A E.  Quoniam  quadrilate- 

I / \ ] nim  A B C Eiairculo  inferibitur:  Ergo 

V \ \ , fex  prima  parte  huius;  duo  anguli  E> 

Ae  / & B,erunt  duobus  redis  xquales:erai\t 

E autem  cx  hypothefi  anguli  B,  <5c_D 

duobustedis  cquales.  Ergo  hi  duo  iliis  duobus  cqualcseiut» 
A:  ablato  communi  angulo  B,  erit  angulus  E ecqualis  angulo 
D, quod  cft falfum, & contra coroll. i. propol.i8. lib.i.  Non 
ergo peripheria  circuli  tranlit  per  pundum  E vitra,  vel  citra 


bmitu. 
M.  i. 


c frtf.6. 
hi.  i. 
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Quoniam  circuli  xquales  fiunt  ; Ergo  • quatuor  radij  A G,  C a Jmi** 

G , D H , de  F H fluit  xquales.;  ponuhrur  1,1 

autem  anguli  G , & D H F xquales : Ergo 
bafes  k A fc,  de  D F ; nec  no  omnes  anguli 
fupra  bales  triangulorum  ifofcclium  AC 
G , de  D F H xquales  erunt,  c Iam  iurelli- 
gatur  circulus  vni  cum  triangulo  A C G 
iuperponi  triangulo  D H F » ita  vt  pun- 
itum G fuper  H , de  retta  A G fuper  H D 
cadat,  de  angulus  G fuper  angulum  H.ca- 
dcntdncceflarioduo  punita  A.deC  fu- 
per Dj  de  F,  propter  xqualitatem  tum  laterum , tum  angulo,  hk.  s 
rum  in  ipfis  triangulis  ifolcelibus  aqualibus . His  pofitis , nc- 
cefle  eft  peripheriam  A I C cadere  pr^cisfc  liipcr  peripheriam 
D K F . Nam  fi  caderet  fupra , vel  infra , 
aut  partim  fupra,  partim  infra  ipfam , vt 
in  D N F ; tunc  > duita  a centro  H rcita_,  \ 

HKN, fccantc  vtramque  peripheriam 
m punitis  K , de  N ; quia  H K xquaiis  eft 
radio  H D ; pariterque  H N cqualis  eft 
H D , quia  e lunt  radij  circulorum  xqua- 
lium . Ergo  H K,  de  H N equales  funt  in- 
ter  fe,  pars , de  totum , quod  eft  impofli- 
bile  . Non  ergo  peripheria  A I C cadit 
fupra,  vel  infra  peripheriam  D K F.Qua- 
rc  fibi  congruant  ncccflc  eft;  ideoque  xquales  erunt  inter  fe. 
quod  erat  primo  loco  oftendendum . 

Sint  fecundo  anguli  ad  peripheriam  B,  de  E xquales . Dico 
eos  infiftere  luper  squales  peripherias  A I C,  & D K F . Du- 
cantur radij  AG,  deGC,  DH,  deHF.  Qupniamaangu-  ij, 
lus  G ad  centrum  duplus  eft  anguli  B : pariterque  angulus  D hMnu' 

H F xquaiis  eft  duplo  anguli  E ; tuntque  duo  anguli  B xqua- 
les  duobus  angulis  E . Ergo  anguli  G , de  D H F xquales  funt 
inter  fe,  de  lunt  ad  centrum ; Ergo  peripherix  A I C,  de  D K F 
xquales  lunt  inter  fe  ( ex  prima  parte  ) . Quapropter  fi  anguli 
B,  de  E equales  fueruit,  dee.  Quod  erat  oftendendum . 

COROLLAUVM  I. 

Patet  etiam  in  eodem  circulo  angulos  cquaJcs.fiuc  ad  cen- 
tru,fme  ad  peripheria  pofitos,  infiftere  periphenjs  aqualibus. 

L CO- 
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Digitized  by  CjOOglc 


4. 

1 »*.  I. 


f »e<.  17. 

111. 


ifrtf.x*. 
W.  1. 

bfnf.it, 
buim , 


SI 


E VC LEDIS  RESTITVTI 
COROLLARIVM  'II*  ‘ i* 


i 1 


J it 


Er<  fi  didi  angufi  ad  pertphetiam  fuerint  iH2cfuaIei>  maiori 
mfiftet  maiori  peripherix . 

* • - J (!  :*■  : 

COROLLARIVM  ILI.  * . r; 

, -i  i 

Patet  etiam  angulos  xquales  ad/ecnf  nunditorami circulo- 
rum equalium  vni  cum  periphcrns  fubtciifis.eomprclicnde- 
re  figuras  equales . Vocentur  illcSedorcs . 

KF 


Nam  cx  eo,  quod  anguli  G , & H ad  centrum  pofiti  fuiir  ar- 

J[ua*cs inter  fe , oftenfx  fuerunt  figura:  GAIC.&HDK? 
ibi  mutuo  congruere , & ideo  f quales  erunt  .Qu£  vocentur 


Sedor  es. 

. 

COROLLARIVM  IV.  4 < 

/ i • r.>f!q'"«y'  ttf jf o ■ y X F 

Hinc  patet  artificium#  qno  modo  cuilibet  datx.pariphcri* 
A C altera  ei  xqualis  in  «odem , fiue  fquali  cirquto  abfcihd» 
debeat.  . 

Si  enim  angulo  ad  centrum  AGC  ^qualis  efficiatur  f an- 
gulus D H F , erit  peripheria  ablcifia  D F xqualis  periphe* 
ri$  AC. 

PROPOS.  XVII.  THEOR.  XV. 

In  circulis  squalibus  anguli,  qui  cqualibus  peripherijs  infi- 
ftunt , funt  inter  lc  equales,  fiue  ad  centra,  fiuc  ad  periphe* 
rias  conftituti  fuerint . 

In  circulis  equalibus,  quorum  centra 
G,  8c  H»fuper  qquales  peripherias  A C,& 
D F infiftant  pruno  anguli  H , & A G C . 
Dico  eoseffe  aquales.  Si  enim  hocve- 
Irum  non  eft . Sit  angulus  A G C maior , 
vel  minor  angulo  D H F.Et  fiat  «angulus 
AGI  ^qualis  angulo  H.erunt  * igitur  pc- 
ripheri^  A I,  & D F equales  inter  fe;  erat 
autem  peripheria  A C qqualis  eidem  D 
F • Ergo  penpherie  A C , & A I ^quales 

funt 


Digitized  by  GoogI 


V»? 


fi  'piibrr  u;r;i 

fbnt  inter  fc , pars, <5c  totum,  quod  eft  ab- 
furdum . Non  ergo  anguli  A G C £3c'H 
inxquales  lunt . Ergo  patet,  &c.  Infifiant 
deinde  anguli  AB  C , & E,  ad  pciiphtriaa 
conititiKi , bafibus  A C , <3c  1>F  xquali- 
bus.  Dico  eos  angulos  efle  pqnalcs.  Quo- 
niam  propter  squalitatem  pcriphcria- 
rum  A C,  dc  D F anguli  ad  centra  G,  «3c  H 
^quales  fuminter  f$(  ex  prupii  poftd)  / ht 
vero  dupli « lunt  angulorum  ad  peripberias  B,  dc  E.  Ergo  B,&  c pnp  r j, 
E equaies  lutu  ujtcr  le.  Qm  <d  fteat,  dcc.  • 

j * f/.  jv  - /CO&OLEARIVM.  I. 

loftai  , ' • > / y ■ i •*’ v ■' 

• Similiter f«  in  fodcnuWQttlo petipheri* «quales fitetiht,  , ,l” 
erunt  anguli  mfift  entes  aquale*.  1 , 1 ; ; * 

COROLL  ARIVM  ll  - 

• is<  ' V«Wi-  • 

Et  fi  anguli  ad  centrum  inxquales  fuerint  in  codenU  > vel  ae- 
qualibus circulis  erit  peripheria  maior , qu^efi  bafis  anguli 
maioris . £tfi  pcripbcnf  maaqmies.fusrtnrj  «rit  angulus  ille  ». . r , • 
qui  maiori  periphcrix  infifiit  maior  reliquo.  Patet  hoc  ex 
dcmonftrationc  prini£  partis  huius  propofitioms . Nam  ex 
co.quod  angulus  A GCpofitus  fuit  maior  angulo  DHF 
conciufnnus  peciphcriam  ^ C ipfa  AI,  fcu  D F , futile  ma- 
iorem-, . 


COROLLARIVM  III. 

* t 

Confiat  etiam , quod  duo  anguli  fquales , ad  circunfcrcH- 
tiam  eundem  circuli » ex. fiunt  in  Icgmentis  aqualibus.  Et 
coucra,  fi  in  tegmentis  ^qualibus  eiutdem  circuli  ex lftant , 
erunt  anguli  aquales  inter  fc  . Nam  anguli  ^quales  infifiunt  d fr,f- 
pei  iplienjs  aqualibus  j & propterea  refidu^  periphtriy  totius  bu,UJ• 
circuli , aquales  inter  tc  erunt ; dc  ideo  icgiuenta  ip(a  circuli 
tquulia  erunt.  £ contra  quando  legmcnra  lunt  ^qualia  m_> 
eodem  circulo , <5c  complementa  totius  peripherie  emidem 
cuculi  ^qualia  erunt  5 & ideo  c anguli,  ad  periphenam  ljs  uifi-  epnp,  |7. 
flentes,  equaies  erunt  j qui  nunirum  exiftunt  in  fegmentis  £-  £■«•#, 
qualibus.  . 

- L 2 C O- 
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COROLLARIVM  IV. 

•’  i 

Conflat  etiam,  quod , fi  in  eodem,  vel  aequalibus  circulis , 
vna  peripheria  aliquoties  reliquam  meriatur,  atque  ipfis 
infiftant  anguli  ad  centrum,  vel  lettores;  minor  angulus  ma- 
iorem , 5c  minor  feftor  maiorem  $que  metietur , quemad- 
modum minor  peripheria  maiorem  metitur . 

Si  enim  peripheria  DF  aliquoties  metiatur  ipfam  AC» 
„ verbi  gratia  quater , atque  a pun- 
■ ilis  diuifionum  M,  R,  S ad  cenrru 
coniunganrur  rettx  linex,  erunt 
dmAes/anguli  A G M,  M G R,  R 
G S.  S G C , velx  feilorcs  xquales 
tum  inter  fe,  cum  lpfi  angulo , vel 
F feftori  D H F ; quandoquidem  in- 
fiftunt  peripherijs  xqualibus . Et 
propterea angulus  DHF  toties  metietur  angulum  AGC, 
vel  ic&or  fettorem, quoties  peripheria  D F metitur  periphe- 
riamAC.  • > '<  < 

. i.  i:.  . i.  - . j ' • 

PROPOl  XVIII.  THEOR.  XVI. 

. . \ • 1 » ' • 

In  circulis  xqualibus  squales  re&x  linex  squales  peripherias 
auferunt,  maiorem  quidem  maior  , minorem  vero  minor. 
Et  ^quales  peripherias  squales  rc&s  lines  fubtendunt . 

In  circulis  squalibus , quorum  centra  G , & H , fint  rcilas 
xquales  AC,5cDF.Dico  maiorem  peripheriam  ABCx- 
qualcm  cfle  maiori  D E F,  dc  minorem  A C cqualem  minori 
■o  D F . Duttis  enim  radijs  AG,GC,  DH,  <5c 

D F H,  erunt  duo  latera  circa  angulum  G x- 

Jiualia  duobus  lateribus  circa  angulum  H, 
ingula  fingulis , cum  fint  radii  squalium 
) circulorum;  funtque  bafes  AC»  dc  DF 
J pofitx  xquales . Igitur-»  anguli  G , dc  H x- 
L quales  erunt , dc  peripherix  * A C & D F, 

C quibus  infiftunt , Squales  quoque.  Vndo 

bfrtf.i6.  rC(jdue  circunferentis  ABC  dc  D E F.ablats  ex  circulis  e- 
bniui . nualibus»  cquales  quoque  erunt  inter  fe.  Quod  erat  primum. 

q Smt  fecundo  pcrUii*  A B C , «c  D E l ecquales , (lue  pc 
1 riphc- 


JUtl.t  ».»• 
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ripherie  A C,  & D F xqu  iles . Dico  rc&as 
AC,  & D F equalcs  effe . Fatta  cadem_> 
conftruttionc  * quoniam  peripherix  A C, 

& D F cquales  funt:  Ergo  c anguli  infigen- 
tes G,  <5c  H squales  erunt ; funtque  latcra_, 
circa  angulos  G,&H  squalia(cum  fint 
radij  circulorum  equalium  ) . Ergo  d bafes 
A C,  <5c  D F ^quales  erunt . Quod  erat  fe- 
cundum . Quapropter,  <5ec. 

COROLL  A R I V M 

Patet  etiam , quod  fi  rc&e  cquales  du&s  fuerint  in  eodem 
circulo  squales  peripherias  auferent , <5c  c contra . 

• : 

SCHOllrM. 


co—p.ij, 

kuiut. 

Uh.i. 

i’1 


Et,  fi  rctt<  lintf  fuerint  in  f quales , maior  auferet  maiorem  peripht- 
riam , & i contra ; fi  ce  fumantur  pcripberia , quf  fcmicirculo  maiores 
non  funt . 

Sit  refta  A C maior , qudm  D F . Dico  peripheriaru /emicirculo  mino- 
rum ACma  iorem  e(ie  pcripberia  D F.  Quoniam  l ater  a circa  angulos  G,  e Scb*l  pri: 

• & H f qualia  funt , nempe  radij  eiufdem , vel  f qualium  circulorum , & pf*'l>uiuii 

ha  fis  A C maior  efl  bafe  D F.  Ergo  e angulus  G maior  e fi  angulo  H,i&  * f*r 
pcripberia  A C maior  peripberia  D F,  &c.  1 7'  - 

• • . . % 1 

PROPOS.  XIX.  THEOR.  XVII. 


Si  d circuli  centro  ad  terminos  ipfius  fegmenti  lines  re&s 
ducantur , & linea  re&a,  d centro  du&a,  fecuerit  bifariam, 
aut  tantummodo  angulum  ad  centrum,  aut  rettam  peri- 
pheriam , & angulum  fubrendentem , vel  folummodo  an- 
gulos , quos  facit  ad  fubtcnfam , vel  certe  folum  periphe- 
riam  fegmenti  : erunt  pariter  reliqua  omnia  bifariain_» 
feda_.. 


Sit  circuli  Tegmentum  B E C,  cuius  centrum  A;  Ducantur 
rc&s  A B,  A C ; Et  primo  re&a  A D E ex  centro  fccet  angu- 
lum B A G bifariam . Dico  tam  rettam  B C,  qudm  angulos , 
fupra  B C fa&os  a retia  A D , qudm  peripher iam  B C , fecari 
quoque  bifariam . Quoniam  in  triangulis  A B D , A C D cir- 
ca 
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HVCI.IDI*  RBSfTlTVTI 
E ca  /?quijcs  angulos  vertica- 

les ad  A.fadij  A B*  A C ?qua- 
les  funr  ,«5c  A D communis ; 
Ergo  «bales  BD,  CDxqua- 
C les  (imt , <5t  anguli  B D A , C 
D A pariter  .xquales  lunt. 
Poftea  quoniam  anguli  ad 
centrum  B A E » C A E infi- 
ftutit  peripherijs  B.  E>&  C E. 
Ergo*  equales  sur  inrer  fc. 
Secundo  fecer  rc<f>n  A V fiibtenfam  B C bifariam  in  D . Di- 
co reliqua  omnia  vera  efle . Quoniam  in  triangulis  B A D,  C 
A D latera  B A,  C A coualia  lunt  & A D larus  commune  <5c 
bales  B D - C D poftic  firnt  squales : Ergo  c apguK  B A D , C 
A D ^quales  eru nt ; led  quando  angulus  ad  centrum  A leca- 
tur  bifariam  , (ex  pr  n a parte  huius  )eriamanguli  ad  D lunt 
nonales,  & peripheric  BE,1  C equales  lunt.  Ergo  quando 
B C fecatur  bifarirm.  reliqua  cmnia  vera  lunt . 

Tertio  faciat  A p fu  per  B C angulos  equales  B D A ,C  D 
A.  Dico  reliqua  omnia  vera  clfc.  Qticmain  tt£)«  AD^ex 
centro  du&a  ) fccat  aliam  B C ad  angulos  squales,  fcu  reftos. 
Ergo  d B C lecatur  iwfari^na  in  D»  Sed  ( ex  lecunda  parte  hu- 
ius) quando  B C fccarur  bifariam , reliqua  pariter  bifariam., 
fccant  ur.Ergo  li  anguli  ad  D diuiduntur  bifariam,  etunt  quo- 
que reliqua  fc&a  bifariam 

Quarto  fecct  A E peripheriam  B C bifariam  in  E.  Dico  re- 
liqua omnia  vera  efT<£ . Quoniam  periphericB  E,  Q E squales 
ponuntur:  Ergo  «anguli  ad  centrum,  illis  infiftentes.liint 
cqmks;dc(ex  prima  parte  huius) re&aBC bifariam lcca- 
tur,  & anguliBD  A>  C DA  equales  funt.  Quare,  &c. 

CORO  L L A R I V M. 


Aprap  ». 
hiuai  . 


e CirtU. i. 
pr»f  17. 
buiuf. 

Eucl.fo. 

III. 

’ • * t 1 . ' 

f fnp.tJU.  Hinc  paret,  qua  acte  quelibet  circuli  pcoipheria  fccari  pof- 
* fit  bifariam . Nam/n  retta  ex  centro  tccctangufym  ad  ccn- 

jjrtp  <).  trum  bifariam , aut  rettam^  B C,  aut  b angulos  ad  D ; feniper 
kbpWf  11.  Peripherie  fc  B E,  C E equales  erunt . 

PROPOS.  XX.  THEOR.  XVIII. 

huitu  - • 

Eaei. } i.lll  In  fcmicirculo  angulusre&us  eftjqui  autem  in  maiori  feg 

' mento 
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• xhefito-aciitHt^  < qui  vero  in  minori  Tegmento  obtufus  eft . 

> Eteive*  rt^ufcivrt  rcdum  circuli  tegmentum  eft  femieir* 
’-'dulu$,-df  circa  aCuturrt  ansulam  maius  Tegmentum  eft* 
Sc  eircaobtafum  eft  tegmentum  mkres. 

fueifcttlo  ABC,  cuius  centrum  D fit 

{«ftnd femicirculus  A B C & in  eo  ango-  ^y\\ 

us  A B C.Dicoefi  efl*e  rcdunl.coniunga-  / \\ » 

tur  B D.  Qapnia  in  triangulo  A D B duo ' / \\ 

latera  A D,  & B D fquklkf  funt , cum  fint  ^ 
radii  circulcErgo»  anguli  DAB, SeDbA  A D C 
oquafcs  ftint  inter  fe.Eade  ratione  in  triangulo  B D C duo  an- 

f*  trli  DC  B <5t  D B C equales  erunr . Ergo  duo  anguli  B A Dr 
: B C D , fimul , gquales  funt  duobus  angulis  A B D 3c  C B 
D,ideft  integro  angulo  AB Q funtque* tres  anguli  trian- 


x/  i iuvu  iiuv^io  anxuiv 

guli  AB C^quales  dttobus  redis.  ErgO  angulus^A B C fe- 
miflis  erit  duorum  redorum . idcoque  redus  erit 
SeenrtdA  At  ( in  altera  figura ) in  Teg- 
mento' rrttiore  ABC  angulus  BL  Dico 
eS!m  e fle  acwum . Duda  dtamerro  A D > 

E, SteorfiundaC  E , erit  in  Semicirculo  f 
arfguhis  A G E redus  ( ex  prima  parte  ) : ( 

Ergor  AEG  acutus  erit ; eftqtte  d angu- 
lus B cqualis  angulo  E ,c£im  fint  in  eo-' 
dem  fegmento . Ergo  angulus  A B C a-  \ 
cutuscrir.  ) 

In  tertia  figura,  fit  in  minori  Tegmen-  ' 
t o € A B angulus  B . Dico  eum  efle  ob- 
tuftrm . dirda diametro ADE,& iunda  P*- 
C E , erit  angulus  AGE  redus  ( ex  pri- 
ma parte  ) ; & e A E C acutus  ,/fontqtre 


i J cCtrtl.  3. 

U M 
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duoanguJioppofitiE&Binquadrilate-  <p\  yjC 
ro  A B C E , circulo  inferipto , equales  \ / /7 

duobus  redis.  Ergo  g angulus  Bobtu-  \ /I 

fuserit. 

Quatro  fit  angulus  ABC  redu&  coft- 
ftiturns iri  fegmeftto  C A B.  Dfcoeum  efTe  fcmicitculum.* . 
Nam,fi  hoc  verum  non  eft  .erit  tegmentum  maius, aut  minusj 
ideoque  angulus  ABC  erit  obfuiiis,  vel  acutus  fex  fecunda, 
& tertia  parte  huius)  quod  eft  contra  hvporhefin.  Non  ergo 
tegmentum  eft  maius , vel  mintrs.  vnde  femicirculus  erit. 

Quin- 
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Quint6  fit  angulus  B acutus . Dico  Tegmentum  ABC  mi- 
nus efie . Nam  > fi  hoc  verum  non  eft,  erit , aut  femicirculus» 
aut  Tegmentum  minus , ideoaue  angulus B erit  aut  redus* 
aut  obtuTus , quod  eft  contra  hypotKefin . Non  ergo  Ac. 

Sexto  fit  angulus  B obtufus . Dico  Tegmentum  ABC  mi- 
nus cfTe.  Nam, fi  hoc  verum  non  eft,  erit  lemicirculus , aut 
Tegmentum  maius,  ideoaue  angulus  B erit  redus,vel  acu- 
tus, quod  repugnat  hypothcfi . Quapropter,  &c. 

COROLLARIVM. 

Colligitur  ex  demonftratione  primx  partis  huius  propo- 
fitionis , angulum  trianguli , qui  reliquis  duobus  angulis  £- 
quaJis  eft,  redum  efle . 

SCHOLirM. 

In  hac  propofitione  repentur  Torifma  adulterinum , quod  quidem  fu- 
fer additum  effe  propofltioni  Euclidis , conflabit  exfthoho /eq  tentis  pro - 
pofitionis.Habet  enim  quod  Angulus  maioris  Tegmenti  redo  qui- 
dem maior  eftjminoris  autem  Tegmeti  angulus  minor  eft  re- 
do. Et  quoniam ,vt  dicetur, angulus  minimi  effici  poteft  d linea  reSa,&" 
aliqua  curua;  propterea  hac  poflrema  verba  retjci  omnino  debent  ab  hac 
propofltiont.nifl  quis  velit  men/uram  anguli  Jegmenti  aliter  confiderare  . 

TROPOS.  XXI.  THEOR.  XIX. 


Reda  linea,qu?  ab  extremitate  diametri  cuiuslibet  circuli  ad 
angulos  redos  ducitur,  extra  circulum  cadet,  & in  locum 
inter  ipiam  redam  lineam , 6c  peripheriam  comprchen- 
Tum,  altera  reda  linea  non  cadet . 


In  circulo  A B H , cuius  diameter 
A B,  ab  eius  extremo  pundo  A du- 
catur * C A D pctpendicularis  ad  re- 
dam lineam  A B.  Dico  C A D cade- 
re extra  circulum  i atque  in  locum  i 
tangente  DA.  & peripheria  com- 
prenenium,  redam  lineam  duci  non 
pofle.  Ducatur  a pundo  quolibet  E, 
iumpto  in  reda  linea  AD  ad  alte- 
rum 
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rum  extremum  diametri  B , reCta  J inea  E B , fecans  periphe- 
riain  in  H.  Et  quoniam  * redtarum  B A»  B H in  circulo  duCta- 
rum , maxima  c<l  diameter  B A . ErgqjreCta  linea  B A maior 
eft,  quam  B H . Et  quia  in  triangulo  B A E reClus  eft  angulus 
B A E . Ergo  * reliquus  angulus  AlBcft  acutus ; Sc  ideo  mi- 
nor rcCio  /Quare  d latus  B E»  llibtcndens  maiorem  angui um, 
maius  erit  latere  B A ; erat  autem  B A maior,  quam  B H . Igi- 
tur B E maior  erit,  quam  BHjeftque  punCtum  H in  circuli 
peripheria . Ergo  punctum  E extra  circulu  cadit  ,*  & fic  quod- 
libet aliud prfter  punctum  A . Igitur  tota  reCta Imea  AI)  ex- 
tra circulum  cadit . 

Poftead  punCto  \ conraChis  ducatur  quclibet  reCta  linea 
A G infra  tangentem ; & fiat ' angulus  A B H aqualis  angulo 
D A G . Quia  duo  anguli  A B H , & D A G funt  equales,  ad- 
dito communi  angulo  B A Hjduobus  angulis  B A G , & G A 
D,qui  reftutn  angulum  B A D conftituunt , equales  erunt 
duo  anguli  H B A Sc  B \ H fimul  fumpti . Quare  hi  duo  c- 
quales  liint  vni  reCto  angulo ; Sc  ideo/conuemunr  reCta:  li- 
* nec  B H > AH,  Sc  g elhciunt  reliquum  angulunflV  H B re- 
js  Ctum,  b qui  in  femicirculo  erit } Sc  ideo  reCta  G A circulura_> 

i fecat  in  punCtis  H , Sc  A . Sc  propterea  reCta  linea  H A intr.t_» 

i i c irculum  cadit . eadem  ratione  qualibet  alia  reCta  linea , in- 
i1  fra  tangentem  ad  punCtum  \ duCta , neceffarid  circulum  fe- 
f cabit.  Quare  duci  non  poteft  reCta  lmea  in  locum  4 tangente* 

Sc  peripheria  comprchcnliim . Quod  erat,  &c. 

COROLLARIVM  I. 

Patet  reCtam  lineam  ab  extremitate  diametri,  perpendi- 
j5  culanter  duCtam  ad  circuli  diametrum,  circulum  lpiiim  tan- 
gere ; quia  oftenfum  eft  cadere  extra  circulum » Sc  propterea 
cumnonfecabit. 


- 

i:  COROLLARIVM  II. 

. ' . • 

$ Patet  etiam,  qua  arte  per  quodlibet  punCtum , in  circunft- 
jt  rentia  circuli  datum,  tangens  reCta  linea  duci  debeat.  Si  enim 

ex  punCto  A dato  ducatur  diameter  A B , Sc  luper  hanc  aga- 
tur  * pcrpcndiculariter  A E>  erit  duCta  A E circulum  tangens. 

? M ' ’ sc//o- 
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SCltOLIVM. 


Trpter  ea , qup  expofjta  Junt  in  hac  propoftione , adduntur  in  pofie- 
riori  eius  parte  duo  Torifmata,  quf  re  vera  d Troclo,  aut  Throne , aut  ab 
alio  Juperaddita  fuerunt , vt  Fraticifcus  Vitta  cenfet  ■,  hec  autem  cum  i 
Mathematicis  magni  nominis  reijciantur  ,&■  contra  ab  alqs  mordicus 
retinenda  ejjh  contendatur ; operp  pretium  erit  ditia  Torifmata  expone- 
re , & alia , qut  ab  ei s deducuntur ; & poflea  rationes  propter  quas  ne- 
gligi  debeant,  adducere . # . , 

Habet  ergo  vulgata  propofitio  Euclidis  hpc  verba . Et  femicirculi 
quidem  angulus  quouis  angulo  acuto  redilineo  maior  eftj 
reliquus  autem  minor . Quoniam  eftenjum  efl  quamlibet  retiam  li- 
neam A H,  infra  tangentem  A E dutlam  , cadere  ncceffarii  intra  circu- 
lum > erit  angulus  acutus  refhlineus  HA  Eminor  angulo  ex  diametrm 
B A , & periphcria  AH  ccmprthenjo ; ideoquc  avgnlusftmiitrcult  ht 
AB  maior  erit  quolibet  angulo  acuto  re  flilineo  .Et  e 'contra  angulus  d 
tangente  E A,  & pcripheria  A H comprebenfus , minor  erit  quolibet  <zja» 
gulo acutore&tlineo . ' A.  , fi 

Ab  bis  porifmanbus  deducunt  Troclut  Cardanus , & alq  theoremata 
aliqua,  quorum primum  eft . 

I. 

Angulus  contingenti*  poteft  continui, Sc  infiniti  augeri  j 
angulus  verd  rcdilincus  minui:  & tamen  augmentum  il- 
lius,quantumcumque  fit, minus  fempererit  decremen- 
to huius . 


II. 

Reperiti  non  poteft  angulus  redii ineus  *quali  s mixto  angu- 
lo dato . 

III. 

^Angulus  comprehenfusaduabusptripherijs  circulorum*- 
quaiium  poteft  eflfe  «qualis  alicui  angulo  redilineo. 

♦ t , 

IV. 

Tranfituriminoriad  maius , Icil icet  ab  angulo  acuto  redi- 
lineo  ad  angulum  redum ; vel  contra  per  omnia  media ; <5c 
non  tranfitur  per  «quale , fciiicet  per  angulum  «qualem  an- 
gulo femicirculi . 

Hec  • 
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Hfc  finientia  prius  a Teletario  in  dubium  reda  cfi  yfed  rationibus  •*  1 6.  frtpt 
haud  firmis, vt  optime  Clanius  animaduertir.Tofltnodum  Francijcus  V te-  U^s.tacf. 
Ia,  infigitis  Geometr  i , alienatur  quidem  fententit  Teietarq,  fed  firmiori- 
bus rationibus  eam  confindat }qut  videri  po ffunt  libelli. variorum  Vte- 
te  cap.  XIII.  at  eedem  dloanne  Camillo  Gloriofo,  in  fecunda  decade 
fuarum  exercitationum  , examinate  fimt . Tofiea  Galileus  preceptor  no~ 
fler  in  epistola , ai  Gloriofum  mifia  , (olidi  redarguit  omnes  Gloriofi 
contraduiio/ics , qup  omnia  videri  pofiuut  in  decade  tertia  einjdent  Glo-  • ’ 
riofi.  j v 

Ego  vero  poHquam  rationes , pro  vtraque  parte  adduftas , diligentius 
per  pendi, in  hanc  fententiam  deubii.C oufctlariuni  illud,quod  non  fine  ra- 
ttone  d Troilo Juper additum  fuifie  Vieta  cenfet  » demonstratum  non  ejjie  ; 
quod  ni  fi  aliter  conflaret , certi  ex  dubitationibus  preclariffimorum  viro- 
rum Viete > & Galilei  elicitur. Nam  Geometricp  dembfirationes  eo  nomine 
celebrantur , quod  dubitandi  locum  omnino  tollant,  dr  afien/um  auditoris 
violenter  extorqueant.  Qua  enim  ratione  dubitari  poffet,an  diuerticulum 
contingenti f effet  angulus  minor  quouis  acuto  reliilmeo,  fi  hoc  ab  Euclide 
[eu  d Troclo  demonOratum  fuifjetf  Et  fi  res  attentius  confideretur , ita  fe 
habere  compertemus.  Nam  in  fumma  Euclides  nihtl  aliud  demonfirauit , 
ni  fi  quod  m locum  inter  circuli  peripberiam , & tangentem  interceptum 
C vtitur  nomine  loci , non  anguli ) retia  linea  duci  non  pote  fi ; &•  hoc  qui- 
dem verum  eSL  ^it  pofimodum,  quod  diuerticulum  contingenti ( fit  angu- 
lus minor  quolibet  acuto  angulo  retlilineo , nunquam  veif  i & euidenter 
deduci  pote  fi  ; mfi  prius  ofiendatur Jpatium  prpditlum  d tangente , & cir- 
culi periphena  contentum  ejfe  angulum ; quod  quidem  nec  Euclides  oflen- 
iit , neque  forfan  ostendi  potefi ; cumqs,  in  demonfiratiombus  nihil , quod 
fit  dubium , aut  quod  ab  aduerjario  negari  poffit , affumt  debeat ; eo  quod 
prermfft  demonstrationum  debent  cjk notiffimp  $ ideo  ditium  porijnui l» 
non  erit  detnonfiratum . 

Et  ne  quis  putet  jupplemcntum  hoc  ab  aliquo  E epofitorum  juper  addi- 
tum fuifie. > infpiciatXVJ.  Tropo/.  lib.Ilh  Euclidi  ,ab  eis  demonfirutam, 
videbit  gratis  ajfumi  diuerticulum  pr  editi  um,  angulum  effe.  C lautiis  tan- 
tummodo , in  di/phtutionc  aduerjus  Telctartum , au&oruate  Trocli , dr* 
rationibus  ,oftenigre  conatur  definitionem  anguli  plani  accomodari  pof- 
fe  etiam  diuerticulo  conttngcntie  i fed  irrito  conatu , vt  ostendam . 

Exprimitur  anguli  piam  natura  in  eius  definitione  cum  his  paffiani- 
bus : quod  fit  duarum  linearum,  in  plano  fc  mutuo  tagentmuv  „ 

Sc  non  in  dire&um  tacentium,  alterius  ad  alteram  intimatio. 

Iam  in  recepta  jtntentui , fi  hpc  definitio  gencrica  efi,  & competit  ne  dum 
angulis  rcclUmcis,  fed  etiam  curuili/ieis , ev  mixtis . Sen,  us  eius  talis  efi : 
fi  duc  linea  fine  recip , fine  cumg,fiue  vna  retia,  &taltcra  curua  ,fe  tan- 
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gant  in  vno  punflo^Sr  non  fint  in  dircGum  pofite,conflituent  certum  q nan- 
dam inclinationem,  quf  angulus  vocatur . 

Et  fiquidem  duc  hnef  curuf  angulum  planum  conflituere  pofiunt. Igitur 
quotiefcunq; /e /e  tangunt  in  vno  puntlo  no,  runt  in  dircGu , & cd  ir.uict  m 
inclinantur , atque  /patiunt  amplcfluntur , angulum  conflituent : fed  duc 
circunferentie  eiufdcm  circuli  A B ,B  C /e /e  tangunt  in  punfto  B,  & in- 
fuper  non funt  tn  direUum  pofitf,  ex  Trocli  fen- 
tentia.ait  enim , prorfus  fieri  non  pote  fi: , 
vtin  dire&o  orbiculares  i at  e int  ;immo  fu- 
peruacaneam  iud icat  particulam  illam , in  dire- 
\&um  iacerd:  fiquidem  alterius  ad  alte- 
C ram  inclinatio  angulum  efficit . Denique^ 
eedem  linef  A B , &•  C B ad  inuicem  inclinan- 
tur, & infleflunt  ur  ( alias  in  dirffhtm  iacerent ) , compreh enduntque^s 
fpatium , quod  menfurari , ac  diuidi  potefl  : e /? que  talis  inclinatio  maior 
inclinatione  vnius  anguli  refh,  fed  minor  inclinatione  duorum  re  florum . 
Ergo  circuli  peripheria  in  quolibet  eius  puntto  B angulum  ABC  confli - 
tuit,  quod  abfurd  um  effe  ipfimet  aduerjarq  cenfent . 

, At  fi  circun ferentia  ABC,  tota  in  diretfum  conflituta  credatur , vt 
Clauius  def.  8.  lib.  I.  contendit,  ducatur  tangens  E B ; hfc  quidem  cadit 
Juper  lineam  ABC,  non  quidem  intra  concauitatem  , jed  ad  partes  con- 
vexitatis cius  •,  efficit  vero  re£ia  linea , luper  aliam  lineam  elevata , duos 
OH  Ni  angulos,  qui  funt  deinceps  ad  eafdem  partes , ad  quas 
' 1 elevatur.  Ergo  refla  linea  B E cum  peripheria  conue- 

_ x a efficit  duos  angulos  C B E ,&  A B E extra  circu- 
E Ium  •,  & nullo  modo  refla  B E inclinata  erit  cum  con- 
cava peripheria  AB,  eo  quod  Hia  eleuatur  ad  partes 
convexitatis . His  pofitis  duf  repugnantiefequuntur : 
prima  efl  , quod  inclinatio  convexa  penpherie  A B 
cum  tangente  B E conflituit  angulum  f qualem  angi.Lp 
^ rcSo  E B II,  & reflo  HBG,&  mixto  GB  A,  finiul 
fumptis ; fed  hi  tres  maiores  funt  duobus  reflis . Ergo  angulus  contentus 
a conuexa  AB,&  tangente  B E maior  efl  duobus  reflis , quod  efl  inau- 
ditum in  Geometria  : Secunda  efl , quod  refla  E B efficit  angulum  A B E 
ad  partes  concavitatis , qui  maior  efl  quolibet  obtufo  reflilinco  ;co  quod 
anguli , qui  fieri  pofTunt  fuper  tangentem  GE  ad  partes  D f quales  funt 
duobus  reflis . Quare  duo  anguli  ABG, &A  B E f quales  funt  duobus 
reflis ; eflque  contingenti x angulus  ABG  minor  quolibet  acuto  reflili- 
neo.  Ergo  angulus  A B E maior  erit  quolibet  obtufo  angulo  rcfhlineo . 
Sed  fi  curua  C B non  concedatur  inclinata  ad  curuam  A B , multo  minos 
reOa  linea  E B , extra  ipfam  pofita , inclinata  erit  ad  curuam  A B ;& 

pro- 
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. propter  ea  A B E angulus  non  er:t(i.\m  angulus  in  inclinatione  confiflat) ; 

& prius  cfienfus  fuit  angulus  quolibet  obtufo  maior,  quod  impoffibile  eji . 

Non  igitur  curuilinei , aut  mixti  veri  tunt  anguli . Et  re  vera  mirum  efi 
Inventorem  horum  mirabilium  angulorum , pofiquam  adnotauit  angulum 
ccntingcntif  minerem  effe  quolibet  acuto  rctlilir.eo , & angulum  femicir- 
culi  maximum  omnium  acutorum  rcBilincorum , tertium , & quartum j 
miraculum  tacui  (fe ; nimirum  angulum  d tangente  E B oppofita  peri- 
, pberta  cxmuex  a B A contentum , duobus  reBis  maiorem  efje  i atque  an- 
gulum a tangente' E B , & concaua  peripheria  A B comprehen(umy  maio- 
t rem  cjfc  quolibet  cbtufo  angulo  reBilineo . At  ego  ex  hac  diffimulatione 
comjcio  percepijfe  auBorcm  ip/um  curuam  circuli  peripheriam  A B cum 
tangente  B E in  dircBum  continuatam  e fle ; quod  rationi , & nature  val- 
de  confentaneum  efi . bubla  en  m circuli  peripheria  N BO  tquali  peri - 
. pherix  circuli  A E C ,&■  tangente  eam  in  B . mani  felium  efi  angulustu, 

. xont  ingenti p N B E p qualem  effe  angulo  A BG  ;&  additis  communiter 
duobus  angulis  A B Dy&  D B E , erunt  tres  anguli  N B E , E B D y&  D 
B Ay  id  eji  duo  anguli  N B Dy($-DBAy  fimul  funipti , equales  tribus  an- 
gulis GB  AyA  B D,  D B E,  idesl  duobus  angulis  rtBis  G B D,DB  Eyft - 
mei  fumptis . Quare  ad  punBum  B reBe  linea  D B conucniunt  dup  linee 
«A  By  N B , non  ad  eafdem  partes  duBet , qup  cum  illa  efficiunt  duos  an- 
gulos, deinceps  xqulcs  duobus  rcBis  j & propterea,  fi  fieri  potefi,  vt  duc 
linee  curup  continuentur  dircBc  abfque firaBione , & inclinatione , k ne-  k frtp 
ceffarib  linee  A B ,&  BN  in  dircBum  erunt  continuate ; cumque  duc  »• 
.curux  AB,<&B  C Jefe  in  dircBum  continuari  conccffx  fint , cur  eadem. > 
linea  curua  A B cum  intermedia  reBa  tangente  B E non  dicetur  in  dire - 
8um  conflituta , dum  in  punBo  B ille  line p non  franguntur , neque  infle- 
&untur  ? Nonne  concipi  potefi  punBum  fluere  itinere  curito,  & pofiea  di- 
rigere Juum  curfum  abjque  vlla  fraBione , autfeBionc / Nonne  lege  na- 
tu re  pila  B in  peripheria  rote  , vel  fundp  A B reuoluta , impetum  acqui- 
rit circularem  A B ,<&  idmmet  circularis  impetus  postea  continuatur , 

& dirigitur  ptrrcBam  tangentem  B E?  Certum  e fl  ergo  curuam  peri- 
pheriam  B A in  dire&um  continuari  non  minus  cum  tangente  B E , qudm 
eum  pcnpherijs  BNyaut  B C propterea  ficuti  non  efi  inclinata  peri- 
pheria A B cum  peripheria  N By  vel  cum  C B , ita  neque  inclinata  erit 
peripheria  A B cum  tangente  B E : ideoque  peripheria  C B,&  tangens  E 
By  neque  ad  tnuicem  inclinat  p eunt ; co  quod  fuper  aliquam  lineam  A B 
E quphbit  linea  eleuata  duos  angulos  deinceps  efficere  debet , aut  nullum. 
Cumque  linea  cuma  C B cum  curua  A B , neque  inclinationem , neque  an - 
'gulum  efficiat  , nulla  ratione  fpatium  contingentia  C B F.y  quod  ei  dein- 
ceps efi,  inclinatio , aut  angulus  erit . Quod  erat  probandum . 

Tofhemb  animaduertendum  efi  Inclinationem  folmimedo  effentiam 
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angui/  conflitucre . Et  q.ia  datus  angulus  certa  qu  edam  quantitas  efl, de- 
bet bcc  determinari  fer  certa»’ , & determinatam  inclinat  ionebt , ita  vt 
queibet  inclinatio , maior  illa , efficiat  angulum  maiorem,  & quplibet 
minor  itu  linatio  minorem  angulum  conftitnat . C ikm  ergo  queratur  an  di- 
uerticulum  contingenti  f fit  angulus , confiderandnm  cjl  an  in  diucrticulo 
contingent if  aliqua  ccrfa,  & determinata  inclinatio  referiatur  j pro  qua 
indagine  bpc  prennttuntur . -*  < * ' 

Primo,  li  duc  redae  linee  non  fuerint  inter  fe  parande,  Vru 
earum  inomhibusciuspundis  ad  alteram  habebit  vita  in,  5c 
eandem  inclinationem,  que  equaliseft  angulo  contento  4 
perpendicularibus , (uper  caedem  redas  lineas  cadentibus . 

Sint  duf  rc&e  linea:  A B ,&■  D E,  non  paralletf  inter  fe  , ideoque  pro- 
dud<t  concurrent  alicubi , vt  in  F,  & efficient  angulum  DF  B . Et  fi  d 
quolibet  pundo  £ rtde  D F \ elatetur  perpendicularis  E H , atque  d quo- 
libet pundo  A reffe  F . A elatetur  perpendicularis  A H.  Quia  duo  angu- 
li redi  .A,  dr  E , vtid  cum  angulo  id  F E,  intimi , dr  ad  eajdem  partes  * 
minores  funt  quatuor  redis . Ergo  m perpendiculares  A H ,&  E H con- 
uenient , vt  in  H . Oflcndenaum  modo  efl  quemlibet  angulum  AH  E e- 
qualem  effe  angulo  DF  B intimationis  reda  Imep  D L ,in  quolibet  eius 
pundo  E,  cum  refla  AB . Quoniam  n quatuor  anguli  quadnlatert  F A 
H E e quales  funt  quatuor  redis  ; dr  duo  anguli  A» 
dr  £ redi  funt . Ergo  duo  anguli  AF  E,  AH  E t- 
quates  funt  duobus  redis  . Sed  o duo  anguli  dein- 
ceps D F B,dr  D F A f quales  quoque  Junt  duobus 
redis . Ergo  illi  iflis  xqnales  funt , dr  ablato  com- 
muni angulo  A F E , erit  quilibet  angulus  AH  £ 
aquatis  DF  B.  Quare  una  , & eadem  efl  inclinati  o 
reda  linee  D E in  otr.  ntbus  etns  fundis  cum  nda 
A B ; & hac  aqualis  efl  angulo , d perpendiculari- 
bus contento . Quod  erat  oflendendum  . 

Secudd  inclinatio  circularis  peripherif,  in  aliquo  determi- 
nato eius  pundo  cu  reda,circuiu  tangente : cqualis  eft  angu- 
lo  a radijs  dudis  ab  code  pundo, & a contadu  comprehenlo. 

Sit  anulus  A £ B , cuius  centrum  C , ere- 
dus  ad  piamini  horizontis , in  quo  intell.ga - 
tur  dud.t  reda , cont  ngens  circulum  A F in 
pundo  infimo  A : fitque pariter  in  plano  in-  „ 
clinato  reda  E G , circulum  co  tingens  hu> 
pundo  E ; atque  d pundis  A , C'  E ducantur 
radq  A C,  E C . Du  o angulum  ACE  aqua- 
lem ejfe  inclinationi  pccipbcria  circularis 

• BE 
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B E in  ipfo  punftn  F cum  tangente  . A F.  T uteU  gxturpila  E,  in  punito  cir» 
cm ferenti a E collocata,  mani  fidum  efl  (ex  elementis  mechanicis)  pi- 
lam E impetum , atque  momentum  exercere  pro  menfura  inclinationis  il- 
lius linet  > perquam  de  frendere  conatur',  fcd  flue  pila  E fuflineaturd 
circuli  peripheria  in  putillo  E,  fiuc  fuflineatur  d plano  inclinato  H G eun- 
dem impetum  , ac  momentum  habet . propterea  inclinatio  peripheria  cir- 
cularis in  punK o E eadem  omnino  efl  cum  inclinatione  rede  tangentis  H 
G ; & propterea  inclinatio  circularis  peripherip  infundo  E cum  ip!<t-t 
tangente,  feu  horizontali  AF  ,cft  illa , quf  determinatur  ab  angulo  H G 
F . Sed  ex  procedenti  angulus  HGF  nquaLis  efl  angulo  AC  E,  d radift 
perpendicularibus  contento.  Igitur  inclinatio  peripheria  circularis  B E 
in  eius  pur.Ho  E cum  tangente  A F f qualis  efl  angulo  d radijs , dudis  i 
punlfo  E,&a  contalfu  A , contento . Simili  ratione  oflendetur , quod 
inclinatio  eiufiem  peripherie  circularis  B A in  quolibet  alio  eius  fundo 

0 aqualis  efl  angulo  OC  A.  Quare  patet  propofltum , , 

✓ 

COROLLARIVM. 

Hinc  manifeftum  eft  circuli  peripheriam  cum  tangente  ef- 
ficere non  vnicam , ted  infinitas  inclinationes  $ fcilicet  tot  in- 
clinationes, quot  funt  puncta  peripheri? ; eo  quod  radius  AC 
cumradijs  duHis  d fmgulis fundis  peripheria  B E A : angulos  femper 
inaquales  efficiet ; quibus  aquales  funt  inclinationes  eiufdem  peripherip  in 
fingulis  eius  pandis  cum  tangente  A F . 

Deducitur  ergo  maxima  diuerfitas  inter  ferum  angulum  redilineum , 

& diucrticttlum  contingentia . Nam  in  illo  vna  linea  in  fmgulis  eius  fun- 
dis eandem  inclinationem  cum  reliqua  reda  efficit ; at  in  contadus  di- 
ucrticulo  circuli  peripheria  tot  inclinationes  cum  tangente  efficit , quot 
funt  peripheria  funda . 

Modo  quia  ad  anguli  conflitutionem  vnica , certa , & detei  minata  in- 
clinat io  requiritur  . Ergo  diuerticulum  contingentia , habens  infinitas  in- 
clinationes , angulus  non  erit : ni  fi  ex  infinitis  poflrtma  inclinatio  acutif- 
fima flatuatur pro  eius  menfura-,  at  poftrema  inclinatio  reperiri  nequit , 
nifi  in  fundo  contadus ; quandoquidem  qualibet  alia  habet  poft  fe  infi- 
nitas inclinationes,  minores , & maiores , & fundum  contadus  cum  re- 
da linea , circulum  tangente , angulum  non  efficit  5 cum  angulus  fit  incli- 
natio duarum  linearum ; non  autem  ejfc  potefi  inclinatio  linea , & vnius  » 

fundi . Nec  concipi  p-.tefl  , qua  ratione  pund  um  contadus  , in  ip  ramet 
tangente  exiftens , inclinationem  efficiat  $ neque  fen  tentia  Apollonii  re- 
figatur , qui , yt  ait  Troclus  ,cenfet  angulum  e fle  primum  fub  lib.i.c.it. 
puncto  interuailum : pariterque  angulum efle  luperficici  in  comm  i. 

vno 
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vnopundo  fub  linea  refrada  colledionem  : & oportere  e£ 
fe  ahquod  interuallum  primum  lbb  continentm  m linearum 
inclinatione . E/i  enim  im poffibile , vt  pundumpcripherif , quod  im- 
mediate /equitur  contadum  efficiat  angulum  cum  reda  tangente;  quan- 
doquidem duopunda , vel  tria , vel  alia  quclibct  multitudo  finita  pun- 
itorum contiguorum,  longitudinem  linearem  minimi  efficere p^/Junt.  Et 
infuptr  fingula  illapunda  pofl  contadum  habent  diucrfas  ,dr  m Aqua- 
les inclinationes . Quare  impoffibite  c/l , vt  reda  linea  cum  linea  curua  , 
vel  duc  curue  inclinationem  vnicam  certam  , & determinatam  confti- 
tuant ; propterta  angulum  planum  non  efficient . Quapropter  derr.  on- 
eratum non  erit  diuertkulum  contingenti f effie  angulum , ef-  minorem 
quolibet  acuto  redi  lineo . Ft  fuerat  propofitum  . 

PROPOS.  XXII.  PROBL.  I II. 


A dato  pundo  > extra  circulum  pofito , redam  lineam  duce- 
re > qu?  datum  circulum  tangat . 

Ex  pundo  externo  A ducenda  eft  reda  linea,  tangens  cir- 
culum BC»  cuius  centrum  D.  Ducatur  reda  A D , fccans 
circulum  in  B 5 deinde  centro  D , interuallo  D A , delcriba- 
tur  circulus  A £ ,&  « ex  B educatur  B E perpendicularis  ad  \ 
D,lccans  circulum  maiorem  in  E,  <5t  duda  reda  D E,  fecante 
circulum  minorem  in  C , conneftatur  re- 
da A C.  Dico  A C tangere  circulum  B C. 
Quoniam  duo  latera  h t>,&  b D trianguli 
B D E cqualia  funt  duobus  lateribus  u A , 
1 6t  D C/triagulr  C D A vtrunque  vtrique , 
cum  fint  radi)  circulorum  cqualium  ; & 
angulus  D communis  eft . Ergo*am?uli  D 

B E & D C A limr  inter  ie  cquales  cftquc  D 

B E fadus  redus . Quare  D C a redus  quoque  erit.  * rdcoquc 
C A tanget  circulum  B C . Quare,  &c. 

PROPOS.  XXIII.  THEOR.  XX. 


Si  circulum  tangat  aliqua  linea  reda,  erit,  que  a centro  ad 
contadum  ducitur,  perpendicularis  ad  tangentem.  Ec  fi  ad 
pundum  contadus  perpendicularis  cxcitetur3per  centrum 
circuli  tranfibit. 

Reda 
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Circulum  CG  E tangat  redta  ABin 


B 


trum  ducatur.  Dico  angulum  AC 
qualem  efle  angulo  F in  alterno  tegmen- 
to ; Sc  angulum  B C E squalem  efle  angu-  ‘ 
lo  C G E . Quoniam  * vrerquc  angulus  A 
CE,<5c  BC E rectus  eft  * iuntqj  anguli  F» 

C G E in  icmiicirculis  quoque  recti . E 
angulus  ACE  squalis  eft  angulo  F;  di 
gulus  B C E ^qualis  eft  angulo  C G E 
Tranle  it  Fecundo  redta  C G non  per  E 

centrum,  <Sc  diameter  CE  ducatur,  «iungatucGE.  Orten- 

N ‘ den- 
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dendum  eft  angulum  A C G equitent  c(Tc  a ng  ulo  C E G , in 
alterno  Tegmento»  de artcul luti  BCGpquakm  angulo  D. 
Qupniam « in  fcmicircu Io  angulus  C G E re&us  cft.Ergo<<  in 
a C b,  triangulo  C G E duo  reliqui  anguli  G€ 

C,  & G C E vni  retto  equales  erunt, ideft 

funt  ^quales  angulo  e redo  ACE.  Ergo 
ablato  comftuvni  angulo  GCH»  erit  an- 
gulus AC  <3  $qualis  mgulo  GE  G ht  ai- 
jtei.no  (egmciwo,.  Portea  /quoniJ  irrqua- 
drihtero  C D"(j  E duc^anguteoppofiti 
D»  <5e  E duobus  reftis  equalcf  iiint;  pari- 
terque  g duo  anguli  A C G>dc  BG  G duo- 
bus rc&is  equales : erant  autem  angolt  A 
. . . F r*  '•  CG,3?GEG  intcrieequales.  firgore- 
fiduiang^tB  C <3»-&D  aquales  in«ar  fe  erunt «•>  ’ -oifTniWi 
tertio  ab  eodem  pun-io  C periphelie  C D E ducantur  re- 
&eV  C D quidem  Necans  circulum , & A B in  eum  incidens; 
* Q.  rM  (itqueaAgulus  ACD  cqualisanguk» 
E , in  alterno  fegmento  . -Dico  ApB 
circulum  contingere . Qupniam , fi 
hoc  verum  non  eft » ducatur ;GH» 
♦tangens  circulum  in  C , Ergo  b angu- 
v lus  GCD  ^qualis erit  angulo.E  in  al- 
terno fegmento : erat  autem  angulus 
A C D cqualis  eidem  angulo  E .Ergo 
. anguli  A C D , & G C D equales  funt 
rmtPrfe»,pars,&  torum,  quodeft  im- 

. poflibilp.  Nomergoalia  reda  G H oir- 

eulum  tanget . Quare  A B folummodo  tangens  erit.  Qua- 
propter, &c.  — — — — 
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PROPOS.  XXV.  PROBL.  IV.  i 

7;  

Super  dara  refta  linea  deferibere  feg- 
rr.entum  cjrcuii.quod  capiat  angulum 
^qualem  dato  angulo . 

Super  data  re&a  A B , deferibendunu 
p\ft  fegmentum  circuli , quod  capiat  an- 
^'gulum  equalem  dato  angulo  C.  «Fiat 
angulus  D A B equalis  angulo  C;  & fi  A 
B perpendicularis  eft  fuper  AD  ,*  fecctur 
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illa  bifariam  in  E:  Si  Ycronon  eft perpendicularis Dejicite* 
tur  A fc  perpendicularis  ltipei:  A D ,•  er i t anu uius  L iA,B  iMln 
tus  , eo  quod  eft  differentia  anguli  B A D a redo  i & nat  * an- 
gulus A B E cquaiis  angulo  BA  fasciuo. 

Concurrent? ergo  Ah,&  BE m pudo  E, 

& /erunt  aquales  inter  Ic.  Ergo  circulus, 
centro  Ennteruallo  £ A defcnpctis.tran- 
fibit  per  & & 1 jpiiuu  taget  reda  D A,cu 
perpendicularis  fit  ad  radium  A Ea  Du- 
cantur a quolibet  pundo  G , legmenti 
A G B , duac  rcdx  G A , <5t  G B . Often- 
dendum  eft  angulum  AGB,  in  dido 
fegmento  couftitutum , xqualerm dTe_, 
dato  angulo  G .Quoniam  /^angidoDA 
Ba  tangente  »&  lecante  compr  ehcplo  • • \ ,>«.  r .» 

xqualis  eft  angui  ti  s G.malrcmo  fggmen^/ 

to  j l'ed  e idem  angulo  D A B xqualis  erat 
angulus  C . Ergo  anguli  G , <Sc  C eqtndes 
inter  le  iiint . Defcnpfimus  ergodegmen-  / 
tum  A G B,  uiquoatagulusGarqualiscft 
dato  angulo  G.  quod  erat,  jkc.  \ ,vs  <:  d 

c PKOPOS.  XXVI.  PR.OBL.  V. 

r{  vV  V v r Vn  ^ tfc'1  .3» 

A dato  circulo Tegmentum  abfeindere,  capiens  angulurtuj 
..  arqqalemdatoangulo. 

• • '1  • -iV,‘  % v'lQ  1 ; 

Sic  datus  angulus  circulus  A > 

B C,  d quo  ablcmdi  debet  legmenrum, 
quod  capiat  angujunv.^qualem  angu- 
lo  D.  Diicarur a£ G , tangens  circu-  E_ 
lum  m A 5 Fiat  frpoftea  anguius  E A B 


h f,$r-  *«. 

imat. 


eft  angulum  C ^qualem  e fle  angulo  , 

D.  Quoniam  ? angulo  E A B f qualis  B 
eft  angulus  C in  alterno  fegmento : 

cirque  eidem  angulo  E A B cx  con-  

ludione , cquaiis  angulus  D . Ergo  angulus  C ^qualis  eft 
\ - ' N a angulo  •, 


*C»r»li.  k, 
fff  ii.  . 
bmiui.  ' 

b frtf.  »4l 

hb.  t. 

* ,1» 


'Qcfrcf  »4. 

b *•»>.. 
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.j  - angulo  D.  Secuimus  ergo  fcgmentum  AC  B,  in  quo  angu- 

lus C $qualis  eft  dato  angulo  D . Quod  erat  faciendum  > &c. 

*•  • > • .a  I -J  X .1 

Em  SmcUh.  SC.HOLirM. 


•r.  •••• 

. 1 « 

ccjt  fnf. 

»i  .bmims. 

dprof.  iS 
lib.  i. 
cptp.6. 

fii.  i. 


ffnp.it. 
hb.  i. 


%pnp.  lOr 

Ai.  i. 


J/  refla  line  i inter  connexam  circul  i peripheriam , diametrum  inter - 

. rcpr.*,  e qualis  fuerit  radio  circuli : erit  angulus  ad  centrum , cuius  ba- 

1 fis  eft  concaua  peripheria  , triplus  anguli  ad  centrum  , cuius  bafis  eft 
< connexa , abeijdem  r effis  intercepta . 

f n circulo  ABC , cuius  centrum  D , & diameter  A C , dufia  fuppo- 
natur  quelibet  reSa  linea  EBG , tangens , i>el(ecans  circulum  in  B , G : 

hac  tamen  lege , vt  fegmentum  B E aquale  fit 
f. radio  circuli  A D . Dic • angulum  C DG  tri-  • 

■ i pium  e ffe  anguli  ADB.  comungantur  tadif 
)DB  ,&DG . Quoniam  refla  E B pofita  eft 
~£  aqualis  radio  A D,  feu  D B . Ergd  a anguli  E, 
e.  .de  B DE  aquales  funt . Eadem  ratione  in  fe- 
- eundo  cafu  anguli  DBG,  & D G B f quales 
inerunt,  quia  fubrenduntur d radijs  DG,DB  in 
triangulo  DBG  .Et  quia  b externus  angulus  C DG  aqualis  eft  duobus 
internis, & oppofitis  DGE,\je  E .eftq$angulus  D G E,  feu  D B G ci  c quali  s, 
_ duobus  angulis  inter  fe  pqualibus  E,  B D 

^ — £ , pariter  aquahs  ( in  c primo  cafu ) » 

quia  rcflus  cfl  angulus  OLE,  de  (in  fe- 
cundo ) quia  angulus  G B ii  externus  eft 
in  triangulo  B ED . Quare  angulus  C D G 

C E A 

lo  B n de  e cfl  angulus  . . . 

aqualis  eft  triplo  anguli  B D E.  Quod  erat  oftendendum-. 

Conuerfum  huius  propofitionis  verum  etiam  eft . Si  enim  anguius  CD 
G triplus  fuerit  anguli  B D A,  & /ungatur  tcffaG  B,  fecans  diametrum 
C A in  E.  Dico  re  fiam  E B aqualem  cHe  circuli  radio  A D.  quia  angulus 
externus  fCDO  aqualis  eft  angulis  C,&E,  atque  angulus  G equahs  eft 
duobus  angulis  B DE,  de  E.  Ergo  duplum  anguli  E,  de  angulus  B D E, fi- 
mul  fumpti , aquales  funt  triplo  anguli  B DE.  Et  propterea  angulus  E a- 
qualis  eji  angulo  B D E;  ideoque  g retia  E B ( qualis  eft  radio  arcui  i B D\ 

quod  erat  oflendcndum . ‘ ' 

Hinc  conflat,  quod,  fi  per  aliquod  problema  Geometricum,  duci  poftet 
a quolibet  punfio  G refla  linea  E B aqualis  radio  A D inter  diametrum, 
ef  connexam  circuli  peripheriam,  potfet  quelibet  peri f bcria , 

; ngulus  trifariam  di  eidi . 


E aqualis  eft  duplo  anguli  E vna  cum  angu- 
BDE  equulis  angulo  E . [Ergo  angulus  C DG 


PRO- 
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PROPOS.  XXVII.  THEOR.  XXII.  Eml.t.X. 

Si  fuerint  duc  linea:  in?qualcs,  <3c  ex  maiore  auferatur  eius  fc- 
miflis , <5c  a refiduo  rurfus  tollatur  cius  femiiTis , Se  hoc  re- 
petatur femper : relinquetur  tandem  aliqua  linea , qu?  mi- 
nor erit  propofita  minore  linea . 

• ; * . «-•  . a \ i'.\ 

Sint  duc  line?,.  A B maior,  «Se  C minor . Dico,  fi  ex  maiore, 
atque  ex  eius  refiduis  femper  medictares  tollantur , relinqui 
tandem  lineam  minorem , quim  C . Multiplicetur  C toties , 
quoufque  efficiatur  D H maior ‘quam  A B,  dcdtftribuatur  D 
H in-fuai  partes  D E,  E F,  F G,  & G H equales  ipfi  C . Poftca 
ex  « A B tollatur  eius  (cmiffis  A K , & a reliqua  K B tollatur 
pariter  eius  femiffis  K M,  «5c  hoc  femper  repetatur.quoufque 
portiones  A K,  K M,  M N,  & N B,  in  ipfa  A B feft?,  totidem 
fint,  quot  funt  partes  alterius  D H ; quod  fieri  poflc  certum_» 
cft , cum  continuum  femper  diuidi  poffit.  Oftcndcndumeft 


a P”P 
lib.l» 


poftrcmam  portionem  NB  mi- 
norem efle  ipfa  C . Quoniam  ex 
minore.  A B tollitur  eius  dirni- 


A- 

O 

X>f 


K 


H 


dium  A K,  & ex  maiori  D H tol- 
litur D E’ minus,  quam  cius  di- 
rnidiunverit  reliqua  K B minor, 
quam  reliqua  E H.  Et  quia  rurfus  ex  minore  K B tollitur  eius 
dimidium  KM;  at  ex  maiore  EH  tollitur  E F non  maior, 
quam  dimidium  eius.  Ergo  refidua  M B minor  erit,  quam  rc- 
fidua  F H.-Tbndem  cx  minore  M B tollitur  cius  dimidium  M 
Ni  at  ex  maiore  F H tollitur  F G non  maior, quam  dimidium 
ems , & fic  lemper . Ergo  tandem  poftremnm  refiduum  N B 
minus  erit,  quam  G H,  leu  C,  quod  illi  equalc  eft . Quare  pa 
tet  propofitum . r* 

COROLLARIVM.  I. 

•{’  •:•)•••  . ■ , 

*.  Pa]ct ’ 9ll6d » fi  ex  maiore  A B tollatur  A K magis , quam 
*!us  dimidium,  <3c  cx  refidua  K B rurfus  tollatur  magis,  quam 
Cjusdimidium,  <5c  hoc  femper  repetatur,  tandem  relinquetur 
aliqua  linea,  que  minorent  quacunque  propofita  linea  C . 

» 


‘ * \ * 


OX  «V*  * 


r \ 


i’  < 


CO- 
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• " COROLLA  RIVM  II. 

Confhr,  qu&d,  fi  ex  maiore  linea  A B rollatar  Tegmentum 
.maius  A K > Sc  relinquatur  minus  K B , Sc  ex  hoc  rurfus  tolla- 
tur maius  Tegmentum  KM»  Sc  relinquatur  minus , Sc  hoc 
lemper  repetatur ; tandem  rclmquetur  aliqua  linea  » quo  mi- 
nor erit  quacunque propofita. 

A'.,?  • : '\  . K.  •-  •;  'T  / .V.  • 

*i  S C M 0 L I V Mi,  /;.h,  . 

Hecpropofitio  > que  de  lineis  pdjfienem  fupr adi  fiam  concludit , -palet 
etiam  /fi loco  Uncarum  fumantur  qncLbct  dute  magnitudines , dummodo 
fint  eiujdem  Jpeciei  j ideft  fi  quplibct  earum  multiplicata  reliquant  exce- 
darepojfit:;  . - nv,-  ; ..  .i:  . r 

r;  i r / •«;  r.;  j ;■  : i ' .•  .•  - j 

- -»• ...  PROPOSi  XXVIII.  PROBL.  VI. 

'•  * ‘ t 

Latus  trianguli  ifoTcelii  redanguli  fccari  poteft  in  duo  Teg- 
menta inequalia , quorum  minus  iegmentum  aquale  ntt 
differenti^  lateris-,  Sc  hypothenul?  e Fu  Idem  trianguli  i Sc 
rurlus  iegmentum  minus  eodem  modo  iecari  poireft,  vt 
cius  minus  iegmentum  aquale  fit  differenti^  procedentium 
Tegmentorum  $ & fic  lemper , quouique  poftrenuim  ieg- 
mentum minus  fit  quacunque  data  recta  linea . 

, • » - , , W ’ 

Sit  triangulum  iTQTcelium  A BC,redangulum  in  B,  & 
quolibet  reda  linea  D > cuiuicunque  paruitatis.  Debet;  iecari 
latus  A ii , vt  proponitur . duudatur*  bifariam  angulus  A,  C 
B a refta  linea  C F » quo  iecct  redam  A ii  m F*  atque  b a pun- 
do  F ducatur  F E perpendicularis  ad  A C , iecanscam  in  E j 
extendaturque  c reda  F G parallela  ipfi  A C,  iecans  b C in  G. 
Et  quoniam  propter  a parallelas  eft  angulus  bG  F cqualisan- 
i gulo  C;  atque  angulus  b F G arquahs  angulo  A,luntque  < an- 
guli A,  & C oquales  ad  bafim  iloicelij  A B C.  Eigo  etiam  an- 
guli b F G,5c  b G F equales  itmt,  idecquc  /latera  B G , b F 
Oqualia  linit,  & triangulum  B F G eftiloiceles . Poftea  quia_» 
in  triangulis  C E F , & C b F , angulus  B C F , aqua- 
lis eft  angulo  E C F,  Sc  duo  anguli  redi  b,  Sc  E.stquales 
funt , Sc  larus  C F eft  commune , oppofiium  angulis  redis  b, 
&Ej£rgo*CB  a:qualis  eft  C Jb  > atque  BF  oquaiiseft  EF. 
f ' • Cum- 


i 
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Chmqiie  ili  triangulis  F B G , 3c 
F £ A Hat  duo  anguli  B , Sc  E re- 
di , & anguli  B G F , & A ?qua- 
lcs,  quibus  opponuntur  lateri-, 
cqualia  F B , 6c  F E . Igitur  b A F 
equa  lis  cft  F G,  atque  A £ equa- 
lis  ipfi  G B,  feu  ci  equali  F B.  tft-  '> 
que  in  triangulo  X E F latus  A A 
F C fubtendens  redum  > <5c » ideo 
maximam  angulum  AEF>  maius,  qudm  A E.  Igitur  A F ] £**•*•' 
maius  cft, quam  F B.  Quare  minus  fegmentum  B F equale  eft  “ * ‘* 
ipfi  E A,  differenti?  lateris  B C,  & hypothenuf?  A C ciufdcm 
trianguli  ABC.  '■  - 

• Secundo-  k duda  reda  G K>  fecante  angulum  G bifariam , ^ prtfm  g< 
& duda  < K H perpendiculari  ad  F G , fccante  eam  in  H , erit  i ,/ 
vt  prius  minus  fegmentum  KBequaleFH,  differenti?  ipfa- 
rum  B G,  & G F ; eftque  B G ?qualis  B F , <5c  F G equalis  A F . 1 pr*f.  1 1. 
Ergo  K B , minus  fegmentum  totius  F B,  c^uale  eft  differen-  /»*.  i, 
tie  pr?cedcntium  tegmentorum  A F , & F B.  Et  quoniam 
continuum  femper  diuifibile  eft , poterit  denuo  fecari  K B in 


:A 

; Tegmentum , icfeft: 
magis , qudm  eius  dimidium;  <5c  ex  refiduo  F B auferatur  F K 
magis , quam  eius  dimidium;  atque  ex  K B tollatur  K O ma- 
gis , quam  ?ius  dimidium;  & fic  lemper . Ergo  m poftrenruun  m Ctrtl.  i. 
iegmcntutnOB  minus  erit  quacunqufc  data  reda  linea  D.  fr*P  w< 
& Omnia  minora  Tegmenta  ablati , Tunt  differenti?  pr?ce-  bu,uu 
dentium  Tegmentorum.  Fadurn  eft  ergo  Problema . 


PROPOS.  XXIX.  THEOR.  XXIII. 

' * • , 

N ulla  reda  linea,  qu?  metitur  latus  quadrati , menfurare  po- 
tcft  diametrum  eius.  Vocentur  latus , & diameter  quadra- 
ti, reda:  line?  Incommenfurabiics  inter  Tc . 


* 

Eucl.  u 6. 
X. 


Sit  quadratum  A B C D , cuius  diameter  D B , & reda  li- 
nea R menfuret  latus  A B ipfius  quadrati  A C;  fitque  R oux- . 
libet  ex  innumerabilibus  redis  lineis  , qu?  metiri  poflunt 
ipTam  A B . Dico  redam  R nunquam  menfurare  diametrum 
B D.  Si  enini  hoc  verum  non  eft,  menfuret  etiam  reda  R dia- 
:•  • * metrum 
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104  EVCLIDIS  RESTITVTI 
ifnf.  j*.  d C metrum  B D.  Et  quia  • in  gnadrato 

AC  angulus  A redus  eft,  St  duo 
j tera  D A , Sc  A B fimt  cqualia_, , 
erit  triangulum  B A D liolcelium» 
redangulum.  Quare  fada*  B Ea:- 
quali  lpfi  A B lecari  «poteft  latus 
A B in  F,  vt  fit  minus  legmentum 
AF  arouale  D E,  differenti?  dua- 
rum AB,  & D B:  pariterque , fada 
F G ?ouali  A F.lecari  poteft  A F in 
H , vt  fit  minus  legmentum  A H ?- 
quale  G B , differenti?  ipfarum  A 
F & F B ; & fada  H K equali  A H, 
denuo  fecari  poteft  A H in  O , vt  fit  legmentum  A O cquale 
K F,  differentia:  ipfarum  AH.&HF.& hoc  femper  fieri  po- 
teft, quoufquepoftrcmum  legmentum,  quod  fit  A O minus 
fit  quacunque  data  reda  R.  Et  quoniam  ponitur  reda  R 
menfura  ipfius  A B , atque  alterius  D B ; eftque  EB  aqualis 
A B.  Ergo  reda  R menlurat  totam  D B,&  ablatam  B t.Qua- 
d A*  6 1 1.  red  rc&a  R menliirabit  ouoque  refiduam  differentiam  D fc : 

‘ eftque  A F aqualis  ipfi  DE.  Igitur  R metitur  iplam  A Fi 
menfurabat  autem  prius  rotam  A B.  Ergo  * eadem  R menfu* 
e Ux.i.Lt  rabit  Refiduam  F B , atque  ipfam  A Fi  & ideo  etiam  earum_» 
differentiam  G B , fcu  A H ( nuic  aqualem  ) menfurabit * fed 
etiam  A F metiebatur  eadem  R . Igitur  menliirabit  quoque 
refiduam  H F ; atque  menfurabat  pariter  iplam  A H . Quare 
R metitur  earum  differentiam  K F;  & ideo  ei  aqualem  A O. 
'-ri  Dtf  i j.  Et  propterea/reda  R aqualis , aut  minor  erit , quam  A O 
itk.  i . ( maior  enim  non  poteft  menfurare  minorem ) ; quod  eft  mi- 

poflibile . Fada  enim  fuit  reda  A O minor , quam  R . Non 
V ergo  reperiri  poteft  aliqua  reda  R , quantulacunque  illa  fit, 

qua  metiatur  diametrum  B D>&  latus  A B,  eiuldcm  quadrati 
A C , quod , &c.  vocentur  reda  line*  A B,  & D B mter  fo 
Incommenfurabilcs. 

PROPOS.  XXX.  THEOR.  XXIV. 

Si  fuerint  du?  rcd?line?  incommcnfurabiles  j erunt  fpatia 
paraliclogramma,  vel  triangula  iizper  ipfas  deferipta,  ?qu£ 
alta  inter  le,  incommcnfurabiiia . 

i . ‘ Sint 
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b C*r$U. 
prop.i6. 
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Sint  du?  red?  line?  A B,&  BOincommenfurablles,  qu? 
fint  bafcs,erafdcm  altituffiftis  paralfclogratnmorum  R , «Sc  S,, 
vel  triangulorum.  Dico  parallelogramma,  vel  triangula  R.,<5 e 
S inter  fe  efle  incommenfurab.lia.S  i cnan  hoc  verum  notft, 
habeanr  fpatiaR,dcS  aliquam  commune  mnatnluram,fi  fie- 
ri poteft.  qu?  ponatur  efle  X;«3c  quoties  X metitur  fpatium  R 
in«  tot  partes  inter  feequales  A G,  n -n  r»  t> 

GHi  H K.  K Bdiftribuatur  reda 
linea  A B:  <5c  quoties  X metitur  (pa- 
tiunt S.  in  tot  partes  ?qualcs  B M M 
O , O C diftribuatur  reda  B C , <3c  i 

pundis  G,H,  K , M , O b ducantur 

parallcl?, efficientes parallelogram- A.  G H K B /A.  6 C Vk^t 
ma  in  primo  cafu,  aut  conuementes  prpq  ^ > 

meodempundo  D,  efficientes  tri-  • ^ i >■»  ,, 

angula  , vt  in  fecundo  cafu:  erunt  e parallelogramma  A G D , tpnp.t, 
G H D,H  K D KBDinter  (e>3uttri5gula«*?qualidseoquod  ht>.  i. 
bafes  eorum  fuitt  cquales,  «St  inter  eafdem  parallelas  exiftunt.  p"p.  i r 
Et  fimihter  erunt  parallelogramma  COD,OMD,MBD 
inter  fc , aut  triangula  equa/ia  inter  fe . Et  quoniam  X toties 
menfurat  (patiunt  R , quoriesK  Bmenfurat  bafim  B A;  <5c 
quoties  K B menfurat  bafim  B A,  toties  fpatium  K B D men- 
(urat  (patiunt  R ( comparando  femper  parailelograntm a in- 
ter fe,  aut  triangula  inter  fe  ).  Er-  4 ■ * D 

go  X,&  fpatium  K B D ?que  me- 
tiuntur (patiumR;ideoquefpa- 
tia  X , <$c  K B D aequalia  inter  fo 
funt,  cimi  fint  ?qualia  cuilibet 
parti  carunt,  in"  qua’ refoluirur 
Ipatium  R . Eadem  ratione  fpa- 
tium M B D ?quale  erit  lpatio  X. 

Qiyre  duo  fparia  K B D , & M B 

D xqualia  erunt  inter  (e, cum  fint  A G H K B /A  O C 
iqtuiiaipfi  Xj  «Sciunt  ciuidcm  altitudinis.  Ergo  eorum  ba- 
esKB,  ocBM  aquales funt  inter  fe  (nam  fi  inaequales  cf- 
lcnr , pariter  f parallelogramma , vel/triangula  K B D , <5c  M t Cer°a ' 

B D mequalia  effient , quod  elt  contra  hvportcfm ) j fed  K B VT  7/  ‘ ‘ 
B,3cBM  menfurat  ipfam  B C . Ergo  duae  reda:  \ ‘ 

. “wCr,.k‘ c°mmen(urabiics funt;  cumabaiqualibus  i*.\. 

R-  u , <x  B M , fcu  eadem  K B menfurentur , quod  efl  contra^ 
hypothcfin . Pofirae  enim  fuerunt  A B > Sc  B C incommcnfu- 
<•  O rabilcs. 
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rabiles.Non  ergo  Ipatia  R>&  S habere  poffiint aliquam  com- 
munem menfuram  j ideoque  incommenfurabilia  funt.Qupd 
eratpropofitum.  ...  •_  , 

COROLLARIVM. 

Patet  ex  demonftrationo  huius  propofitienis  pofle  diuidi 
quodlibet  parallelogrammum , aut  quodiibet  triangulum  in 
partes  q quales , quotcunque  iuflerit  quiipiam . 

SCHOLIFM. 

S icuti  oHcnfum  eft  lineas  redas  , & fpatia,triangula  > >el  parallelo- 
gramma  ejfe  pojfe  incomenfurabilia  , ita  oftendemus  poftea  omnes  quan- 
titates continuas , eiujdem  generis  , incommensurabiles  inter  Jeeffepof- 
(e . Debent  tamen  cx  hac  fer ie  excludi  Numeri ; eo  quod  in  numeris  di- 
uidendo  potcfl  deueniri  ad  minimum  in  eius  genere, fulice  t ad  imitat  em j 
hoc  autem  in  quantitate  continua  minimi  locum  habet  > quia  femper  di - 
uifibilts  cfti&r  fic  non  datur  minimum  in  eius  genere , quod  poffit  effej 
mcnjura  communis  duarum  quantitatum  conti, Marum . 


Finis  Libri  fecundi. 
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Poftquam  in  fuperioribus  libris  oftenfx  funt  principes  fi- 
gurarum planarum  partiones  > vt  poffint  a lix  arcanf  frun- 
dem figuratum  propietates  declarari  > debent  prius  confide- 
rari  quahtitatum  comparationes,  quae  conftituunt  quantita- 
tis fpecicm,  ab  alijs  quantitatibus  notis » diuerfam . Harum-» 
ergo  comparationum  traftatio  generica  habetur  in  hoc  ter- 
tio libro : Speculatio  quidem  non  minus  pulchra , 3c  vtilis  > 

9uim  miris  difficultatibus  inuoluta » in  qua  Antiqui  valde 
efeceruht,  Vt  pofiea  oftendetur ; & prqpterea  neceile  elt,  vt 
vniueria  'a  fundamentis  reftititatur  > initio  lumptoa  denni- 
tidnibui.  ‘ • ‘ • 


definitiones. 

% 

^ . .-1*1  . . , 

Pars  dilcitur  minor  Quantitas  maioris  quantitatis  > cum  mi- 
nor aliquoties  metiturmaiorem  * 

. i ! :<  ■ [ 

Quoniam  in  iflo  libro  traflatio  inftituenda  ejl  de  coparationibus  quan- 
titatum, quoad  quantitate  pertinet,  idefl  qitodd  {qualitate, <&•  miqaa.ua- 
tem  earum.  Mani  filiam  cft  qu3utates,que  aquaLes,veL  inaquate*  inter  Jc 

M ja  — -J . — — --  ■ *.  — / 'f  - — /tVl  a— a IJL.  a . T * 

Ia  Ua 


I 

1» 


* J I"”'"-’ "i 

dici  nequeunt, comparabiles  non  efji\vt  linea 
tum  jupcrficic , numerus  cum  corpore , I 
*tl  motus  cum  pondere  comparari  non  po - 
tcfl  { propter  ea  quod  nec  equulis , nec  ma- 
ior, aut  minor  alter  alterius  dici  potefi,cum 
fint  diuer forum  generurn  : duc  verd  linea 
inter  Je  comparari  poffunt , ciim  fint  eiuf-  . u . 

dem  generis  j e 'T  fic  duo  numeri , duo  motus,  ' I B 

duf  Jupcrficics , &c.  <&•  inter  omnes  htc  ejl  T 
prima  comparatio  duarum  quarumlibet  1 
quantitatum  inter  Je . Dicitur  que  illa  quan- 
titas proprii  Tars  alterius  quantitatis , qup 
aliquoties  menjurat  illam  quantitatem  ; fi 
*trd  eam  non  metiatur , & fit  minor  illa’.]  appellabitur  portio , vel  feg 
nentton  eius  . Itaque  antecedens  quantitas  pars  erit  confequenti 

O z quan- 


B 


B uti.  &>'. 
A 
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quantitatis  B,fiA  aliquoties  ipfam  B metiatur ; vt  bis , ter , quater  , 
decies , centies , &c.  Et  denominatio  cuiuslibet  partis  determinatur  d 
multitudine  partium,  contentarum  in  confequenti , quarum  quelibet  f- 
qalis  eft  antecedenti . Vt  fi  B contineat  tres  partes  e quales  ipft  A,  n o - 
men  d ternario  defignabitur , & dicetur  A tertia  pars  ipfius  B ,&fic  de 
reliquis.  .1 

••••■•  ‘ ’.i:  . » 

. II. 

Multiplex  autem  dicitur  maior  quantitas  minoris  quantita- 
tis» cum  maior  i minore  raen  furatur . 


A»**» 
B - 


Vt  antecedens  quantitas  A multi- 
plex efl  confequentis  B , quando  B ali- 
quoties ipfam  dimetitur  $ vel  quando 
id  multoties  ipfam  B continet , vt  bis  , 
ter , decies , &c.  dicitur  que  A ipfius  B, 
| ^ dupla, tripla,  quadrupla,  &c.fi  toties  B 
* ipJamgAmenfurat.  y 


III. 

Partes  dicitur  quan  titas  maior » fiuc  minor  >akcrius  quanti^ 
tatis , cum  reperiri  poteft  tertia  quantitas , qux  illarqm  fit 
Communis  menfur  a . 

Quotief cunque  fuerint  dup  quantitates  A ,&B,  atque  tertia  quanti- 
tas C aliquoties  menfuret  antecedentem  A j nec  non  ipfamet  C aliquoties 

metiatur  confequentcm  B;tunc  antecedens 
A partes  erit  confeauentis  B , fiue  Afue- 
rit maior , aut  ( qualis , vel  minor , quam. » 
B-,  quf  partes  numerantur  d multitudine. 


• ••A 


•c  ic  n 


f~~|  C partium , contentarum  in  antecedente , & 
denominantur  d multitudine  partium, con- 
r~’  tentarum  in  confequente . Vt,  fi  C ter  con- 

tineatur inA,& quater  in  B , dicetur  A 
tres  quartf  partes  ipfius  B.  Et,  fi  C quater 
contineatur  inA,& ter  in  B , dicetur  A 
quatuor  partes  tertie  ipfius  B.  At  fi  C 
quinquies  contineatur  inB,&  quater  i*La 
A dicitur  A quatucr  partes  qiiintp  ipfius  B,  &fic  ile  reliquis . 


• • • * 


B 


B 


IV. 


\ • 
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Eadem  pars  dicitur  prima  quantitas  fecundae  , ac  eft  tertia 
quarta:  quantitatis ; cum  prima  toties  fecundam  metitur, 
• quoties  tertia  quartam . 

Et  ?que  multijplex  dicitur  prima  quantitas  fecundf,vt  eft  ter- 
tia quarte:cutn  prima,  & tertia  eque  menfurantur  i fccun- 
. da,  & quarta . 


Trius  compar  auimus  ynicam  quantitatem  an-  a _ 

tecedentem  cum  vnica  confequente  : Modo  com-  |C 

parantur  duf  antecedentes- cum  duabus  confe- 
quentibus.  Et  pofiunt  efie  due  primi  eiufdem,  aut  p, 
non  eiufdem  generis , cum  duabus  poflremis  ;vt  •••••• 

prima , & fecunda  po fiunt  efie  linee , atqutLj 
Aut  reliquf,  fcilicet  terna , & quarta , 'po  fiunt  quidem  efie  line f,&  etiam 
fuperficies,  aut  numeri , vel  corpora , vel  pondera , aut  motus . Et  ftqui- 
d em  prima  quantitas  A comparatur  cum  fecunda  B , &•  tertia  C compa- 
ratur cum  quarta  D,  atque  antecedens  A toties  metitur  confequentem 
B , quoties  reliqua  antecedens  C menfurat  reliquam  confequentem  D : Di- 
cetur prima  A eadem  parsfecundf  C,qudm  tertia  C pars  eft  quarte  qua- 
tit atis  D . Itaque,  fi  vtrxque  antecedentes  quater  menf urent  vtrafque. 
tonfequentes , dicetur  tam  A ipfius  B , qudm  C alterius  D , quarta  pars : 
dr,fi/epueseas  menf  urent,  dicentur  antecedentes  fuarum  confequentium 
fept  ima  pars  ,&fic  tn  reliquis  menf  uris . E con-  a 

tra , fi. antecedens  A toties  menf  uretur  d fua  con-  ••••••  [ (f  | 

/ equente  B , quoties  C menf  uratur  d fua  conftquetc  V ’ ' 

Z> , dicetur  prima  A ipfius  B $que  multiplex , ac  B ■ . • 

eft  tertia  quantitas  C multiplex  quarte  D . * * * LP  1 

VI. 

Ef  dem  partes  dicitur  prima  quantitas  fccund^ , quemadmo- 
dum eft  tertia  partes  quartf  quantitatis , cum  daq  qualibet 
quantitates  eque  metiuntur  primam , &tertiam‘;  pariter- 
que  eque  menfurent  fecundam,  «5c  quartam . 


Vt  fi  fuerint  quatuor  quantitates  A,  B,  C,  D,  quarum  antecedentes , 
fcilicet  prima  A,  & tertia  C fqui  menfurentur  d quibuslibet  quantitati- 
bus G,&  Hi  pariter  que  du$  confequentes,  fcilicet  fecunda  B,  & quarta 
D fque  menfurentur  ab  eifdem  menf  uris  C,  & H,  dicetur  prima  A ipfius 

fccun- 
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I TcT  I Jecurdf  B cfdem  partes , quemadmodum  eft  tertis 
C partes  quarte  quantitatis  D . Vel  potius  quando 
tam  numeratores  inter  (e , quam  denomtnatores 
Junt  inter  fe  aquales : tunc  prima  ipfius  fecunda  , 
& tertia  ipfius  quarte  eedem  partes  erunt,  rtfi^i 
fuerit  tres  quinta  partes  ipfius  B , ficuti  C eft  tres 
quinta  partes  ipfius  D\vcl  fi  tam . A ipfius  B.qudnt 
C alterius  D fuerint  nouem  quinte  partes , &•  fic  in 
reliquis  menjt  ris ; tunc  dicetur  „4.  ipfius  B , atque 
C alterius  D epdem  partes . 

^ VII. 


Si  antecedens  quantitas  fuerit  multiplex,  aut  pars,  partefue 
couLcqacntis , vocetur  comparatio  prime  cum  fecunda 
Proportio  commen  fu  rabii  is;  diceturque  prima  ad  fecun- 
dam,proportionem  mcnfurabilem  habere . At  fi  nulla  alia 
quantitas , meniurabilem  proportionem  habens  ad  confc- 
quentem , efle  poteft  ^qualis  antecedenti , fed  femper  ma- 
ior,aut  minor  eft  iilajdicctur  antecedens  ad  conicqucntcm 
habere  proportionem  non  menfurabilem . 


^Agimus  iam  de  noua  fpecie  quantitatis , qua  licet  fit  diuerfa  i reli- 
quis quantitatibus  notis , nihilominus  in  eifdem  omnibus  inuoluitur . Et 
fritno  certum  eft  duas  quantitates , inter  fe  commenfurabiles , habere_j 
aliqua  certam , & determinatam  habitudinem , fecundum  quam  primae 
quantitas  ( qua  antecedens  dicitur ) determinato  numero  multiplex  efl 
fecunda  quantitatis,  feu  confequentis , ideft  tot  vices  continet  confequen- 
tem ; vel  prima  talis  pars  eft  fecunde , aut  prima  tot , & tales  partes  eH 
fecunde ; vt  fi  prima  tripla  fit  fecunda , vel  quarta  pars  fuerit  jccundp  > 
aut  tres  quarte  partes  fuerit  Jecundf  : tunc  talis  refpettus  antecedentis 
ad  confcquentcm  vocatur  Troportiofeu  patio  menfurabilis.  jLt  duc  qua - 
t itate s inter  Je  incommcnfurabilcs  eiufdem  generis,  vt  junt  latus,  &•  dia- 
meter quadrati,  habent  etiam fuum  refpcftum , qui  dignofeitur  per  hanc 
p a /fi  viem,  quod  qucltbct  linea , ex  infinitis  alqs , que  partes  fit  diametri 
ipfius  quadrat i , maior , aut  minor , nunquam  autem  (qualis  eft  lateri 
eiufdem  quadrati . Et  talis  refpeSus  ineffabilis  per  numeros , vocatur 
' Proportio  non  menfurabilis;  eftque  nihilominus  hac  proportio,  feu  refpe- 
flus  vnicus ,& determinatus  in  natura , ita  vt  quplibet  alia  linea  maior , 
aut  mi 'ter  latere  eiufdem  quadrati , non  habeat  ad  eius  diametrum  eam 
proportionem , quam  habet  latus . Quomodo  vero  determinatio  quanti- 
tatis 


Digitized  by  Google 


• LIBER  III.  m 

tatis  proportionis  neu  men/urabtlis  reperiri  poffit,  pojlea  docebitur  . 

' VIII. 

Si  quatuor  quantitatum  ( eiufdem  generis , fiue  non ) prima 
ipfius  fecund?,  Sc  tertia  quart??qu£  multiplices  fuerinr, 
vel  eadem  pars , aut  e?dem  partes : vocetur  commenliira- 
bilis  proportio  quantitatis  prime  ad  fecundam  eadem,  vel 
fimilis  proportioni  quantitatis  terti?  ad  quartam;  & huiuf- 
modi  quatuor  quantitates  vocentur  proportionales  com- 
mcnfurabiles . 


••••  A 
••  B 


A 

B 


-c 


Vt  fi  quatuor  quantitatum 

A,  B,  C , D,  dup  A , B fuerint 
: unius  generis  i &•  C , D alte- 
rius, vel  omnes  finteiufdenu» 
generis  ; & prima  antecedens 
quantitas  A ipfius  fecund  f 
con/equentis  B fit  tam  multi- 
plex, quam  tettia  antecedens  C 
cfi  multiplex  alterius  confe- 
quentis  quartp  D ; vel  A ea- 
dem pars  fit  ipfius  B , veluti  C 1 
pars  e fi  alterius  D ; aut  A et- 
dem  partes  fuerit  ipfius  B,  quemadmodum  C partes  efi  alterius  D : tunc 
c ommenfurabiUs  proportio  quam  antecedens  A habet  ad  confequentcm 

B,  eadem , vel  fimilis  erit  proportioni  alterius  antecedentis  C ad  fua>ru 
con/equcntem  D . Et  quatuor  quantitates  A,B,C  ,D , habentes  di£las 
conditiones,  vocentur  proportionales  commenfurabilcs . 


jA 

<B 


une 


X iV. 

Si  verd  auantitas  prima  maior  fuerit  illa  quantitate,  que  ad 
fecundam , eandem  rationem  commenfurabilem  habet , 
quam  tertia  habet  ad  quartam:  vocetur  proportio  quanti- 
tatis prim?  ad  fecundam  maior  commenfurabili  propor- 
tione quantitatis  terti?  ad  quartam.  Et,  fi  prima  minor  fue- 
rit quantitate  illa,  qu? adf  fecundam  eandem  rationem 
commenfurabilem,  quam  tertia,habct  ad  quartam:  voce- 
tur proportio  quantitatis  prim?ad  fecundam  minor  pro- 
portione commenfurabili , quam  tertia  habet  ad  quartam 
quantitatem.,. 


IX. 
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V trft  fuerint  quatuor  quantitates  A,  B,C  ,D,ftueA , fuerint 
vnius  generis,  &•  C,  D alterius , fine  omnes  ciufdem  generis  ;&•  tertia  C 
ad  quartam  D habeat  quamlibet  proportionem  comit  enfurabilem'.  (Sit 
exempli  gratia  C tres  quartf  partes  ipfus  D);  & aliqua  quantitas  E 


Ar 

E 


CC 


B 


h—  ♦" 


ftt  minor , quam  prima  A ; fttque  E ad 

- fecundam  B in  eadem  proportione  am- 
~j  menfurabili , quam  tertia  C habet  ad 
1 quartam  D,idcfl>  fi  E quoque  fuerit  tres 

- quarte  partes  ipftus  B : Tunc  prima  A 
( maior  exiftens , quam  E ) erit  maior , 

- quam  opus  eil , vt  ad  fecundam  B ean- 
dem rationem  commenjurabilem  ha- 
beat , qudm  tertia  C habet  ad  quartam 
D.  His  pofttis , vocetur  proportio  quan- 
titatis A ad  b maiot  illa  proportione _> 

commenfurabili , quam  tertia  C habet  ad  quartam  Di.  Si. vero  E ( maior 
exiftens , quam  A ) fuerit  ad  B in  eadem  proportione  comn  cnjurabili , 
quam  C habet  ad  D : vocabitur  proportio  prime  quantitatis  A ad  fecun- 
damB  minor  proportione  commenJurabiti,quam  tertia  C habet  ad  quar- 
tam D.  i ' 


E 

B •••  • 


D- 


X. 

Et,  fi  quatuor  quantitatum  ( eiufdcm  generis,  fiuc  non)  ante- 
cedentes fuerint  incommenliirabilcs  confeqentibus ; & 
proportio  quantitatis  prinie  ad  lecundam  maior  fuerit  at- 

3ue  proportio  quantitatis  terti?  ad  quartam  minor  fitea- 
em  tertia  commenfurabili  proportione:  Vocetur  propor- 
tio quantitatis  prim?  ad  fecundam  maior  illa  meommen- 
furabili  proportione,  quam  tertia  habet  ad  quartam  quan- 
titatem . 


XI. 

Siverdin  eifdem  quantitatibus  incommenfurabilibus  pro- 
portio prim?  quantitatis  ad  lecundam  fuerit  minor  <5e  pro- 
portio quantitatis  terti?  ad  quartam  maior  fit , eadem  ter- 
tia commenliirabili  proportione:  tunc  vocabitur  propet- 
tio  quantitatis  prime  ad  fetundam  minor  illa  incommen- 
furabili  proportione  j quam  tertia  habet  ad  quartam . 

Vt , ft  fuerint  quatuor  quantitates  A,  B,C,D>  fine  A,&  B fuerint 
vnius  generis,  cr  C,  D alterius  j fine  omnes  fnt  eiujdem  generis ; atque 

Aipft 
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A ipfi  B,  hecnon  C ipfi  D incommcnfurabilcs  fint : tfr  reperiri  poffit  ter- 
tia que  Jam  proportio  commcnf arabilis , que  libet,  ex  infinitis , q:if  propo- 
ni potfunt  C quf  licet  inter  duos  fcparatos  terminos  fupponi  po.fit,  nihilo- 
minus commoditatis  gratia  concipi  potcH  inter  vnicum  terminum  / epa - 
ratum  H,  & quartum  terminum  D ) ; Siique  proportio  ipfius  Aad  B mac- 
ior comenfurabili  proportiane,quam  habet  H ad  D;nec  non  proportio  ter- 
tie C ad  quartam  b fit  minor  eadem  commensurabili  proportione , quam 
habet  H ad  D : T une  vocabitur  proportio  quantitatis  prima  A ad 
fecundam  B maior  illa  incommensurabili  proportione  , quam  ter- 

e ut  Z'  i>  /i  L « ^ ^ A r\  rr  + 

- GiD 

*T” 

•:  : h : t 

It  • »«»|  A .«  ■ J 

CMD 


au- 


ia  C habet  ad  quartam  D . Vt 
tem  verificetur , quod  proportio  pri-  fiS  *“ 
me  ad  fecundam  B fit  maior  con.men-  ^ v" 
furabili  illa  proportione,  quam  H ha- 
bet ad  D,  poni  debet  alia  quantitas  G,  ’• 
qua  ad  t habeat  eandem  commen  u-  £ 

rabilem  proportionem , quam  H ha-  , , , 

bet  ad  D . & neccfie  efi,  ex  nona  definitione,  vt  prima  A maior  f, it, q nam 
G ; fit  enim  A maior  erit  illa  quantitate , que  habet  ad  fecundam  B ean- 
dem proportionem  commenfur abilem , quam  H habet  ad  D . Simili  mo- 
do, v;  verificetur , quod  proportio  tertia  quantitatis  C ad  quartam  D fit 
minar  eadem  commen  fur abili  proportione , quam  H habet  ad  D , nece jfe 
efi , vt  H fit  maior , quini  C . Quare  quotie  cunque  proportio  prtmx  A 
ad  fecundam  B conceditur  maior  proportione  im  ommen fur  abili , quam 
tertia  C habet  ad  quartam  D : debet  etiam  concedi  ex  vi  huius  definitio- 
nis , quod  duc  alie  quantitates  reperiri pofiunt , vt  unt  G Jr  H,  qua  ha- 
beant eandem  proportionem  comrhenfurabilem  ad  consequentes  R & D, 
ita  vt  G minor  fit , quam  A;  at  H maior  fit  qua-n  D . Et  i conucrff , 
quando  ha  conditiones  verificari  poffunt , 'cilicet  fi  dua  alie  quantitates 
G&Haffignari  poffunt , eanden  commenfur  abilem  rationem  habentes 
ad conrequentes  B & D ,qu  irum  G minor  fit,  quam  A , dr  H maior  fit , 
qud.n  C:  tunc  vocabitur  proportio  prima  A id  fecunda  B, Maior  incom- 
menfur abili  illa  proportione , quam  tertia  C habet  ad  quartam  quanti- 
tatem D. 

S i verd  in  cif  dem  incommcnfur abili-  fi 
bus  quantitatibus  proportio  primf  A c ' 
ad  fecundam  B minor  fuerit  tertiaj  ^ 
quadam  commenjurabili  proportio- 
ne, quam  H habet  ad  D’  Sedpropor- 
tio  terti. t C ad  quartam  D maior  fit  ea- 
dem comn  cnjur abili  proportione  ipfius 

H ad  D : tunc  quidem  proportio  prirnp  A ad  fecundam  D vocabitur  Mi- 

<T%  - 
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uor  incommensurabili  illa  proportione,  quam  tertia  C babet  ad  quartani 
D . Et  fimiliter  reperiri  poterit  altera  quantitas , vt  G,  qn.t  fit  ad  fecun- 
dam B in  eadem  commenfurabili  proportione , quam  H habet  ad  D-,&* 
fit  ipfa  G maior , qukm  prima  A-,  & H minor , quam  tertia  C . 

Vt  verb  definitio  generalis  fiat  pro  quantitatibus  commenfurabilibus , 
& incomtnenfurabiltbus  , hoc  modo  dicemus : fi  proportio  quantitatis 
prima  ad  fecundam  maior  fuerit : at  proportio  quantitatis  terti  x ad 
quartam  non  fit  maior  eadem  commenfurabili  proportione : tunc  propor- 
tio quantitatis  prima  ad  fecundam  nocetur  maior  proportione  illa, quam 
tertia  habet  ad  quartam  (Nam  tunc  proportio  magnitudinis  tertie  ad 
quartam  eadem  erit , vel  minor  tertia  illa  proportione  commenfurabili . 
Et  fi  proportio  quantitatis  prime  ad  fecundam  minor  fuerit ; fed  propor- 
tio quvntitatis  tertie  ad  quartam  non  fit  minor  eadem  commenfurabili 
proportione  ( fic  enim  proportio  terti f ad  quartam  eadem , aut  maior 
effc  potefl  eadem  illa  commensurabili  proportione ) : tunc  vocabitur  pro 

Jortio  quantitatis  prima  ad  fecundam  mhtor  illa  proportione,  quam  ha— 
et  tertia  quantitas  ad  quartam . Sic  enim  comprehenduntur  tam  pro* 
portiones  commcnfurabiles,  quam  incommenfurabiles . 

* • • 'h 

XII. 

Atineifdem  incommenfurabilibus  quatuor  quantitatibus,  fi 
proportio  quantitatis  prim£  ad  fecundam  non  fuerit  ma- 
ior , neque  minor  ea  proportione  tnc6menfurabili , quam 
tertia  habet  ad  quartam  quantitatem:  vocetur  incommcn- 
furabilis  proportio  quantitatis  primf  ad  fecundam  eadem» 
vei  fimilis  proportioni , quam  tertia  habet  ad  quartam 
quantitatem.  Et  huiufinodi  quatuor  quantitates  vocentur, 
proportionales  incommenfurabiles . 

Tofitis  eifdem  quantitatibus  A ,B  ,C,&  D;  fint  A ipfi  B , nec  non  € 
ipfi  D incommenfurabiles ; & quia  fupra  declaratum  eft , quando  prima 

A habet  maiorem , vel  minorem  pro- 

— — — * ' portionem  ad  fecundam  B,  quam  tertia 

C habet  ad  quartam  D . Si  ergo  propor- 
■D  T>  . tio  ipfius  A ad  B non  efl  maior , neque 

' ' minor  ea  proportione  incommcnfurabir 

li,  quam  C habet  ad  Er.  vocabitur  proportio  incommcnfurabilis  primx  A 
ad  Jecundatn  B , eadem , vel  firrfilis  proportioni  quantitatis  terti  $ C ad 
quartam  D.  Et  huiuftnodi  quatuor  quantitates  A , B ,C  , D dicentitt 
proportionales  incommenfurabiles . 

AXIO- 
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AXIOMATA.,  t. 

I. 

Si  prima  quantitas  fecundam  metiatur.fecunda  vero  tertiam 
mcnfurct^  prima  quoque  tertiam  metietur . 

. • * » 

/•''r  fi  quantitas  A menfuret  fecun- 
dam B C,&  B C menjuret  tertiam  D E. 

Mamfeflum  efl  primam  A menfurarcj 
quoque  tertiam  D E.  Nam  diuifa  D E in 

partes  DF,FG,GE,  que  fingule  fqua-  D ■ ~r -±— 'E 

2es fintipfiBC  ; cum  A menjuret ip.am  - •?  ' ** 

BC,  menfurabit  quoque  eadem  A fingulas  partes  D F,  F G,G  E ;ideo-  a uftnV.ff 
que  a ipja  A totam  D E cx  ditiis  partibus  conflantem,  m enjurabit . hb,t 

' \\ 

II. 

Tribus  quantitatibus  propofitis » quam  proportionem  habet 
prima  ad  iecundam,  habebit  tertia  ad  aliquam  aliam  quan- 
titatem ciuldem  generis . 

HI.,  • 

Et  quam  proportionem  habe  r prima  ad  fecundam»  habebit 
aliqua  alia  quantitas  ciufdem  generis  ad  tertiam . 

* i • 

Vt,  fi  data  fit  aliqua  proportio  quantitatis  AadB.  TAanifeflum  efl 
tertiam  quantitatem  C habere  ad  aliquam  aliam  quantitatem  eiujdem.* 
generis , D eandem  proporttonem^uam  A ba-  , 
betad  B . Licet  enim  ignoretur  interdum  qua-  1 ' | C 

nam  fit  ttia  quantitas  quarta , certum  eft  eam 

reperiri  in  natura.  Nam  cuiuslibet  datp  quan-  g t 

titatis  C datur  quoque  dupla  eius,  tripla, qua-  ) D 1 

drupla,  & qualibet  alia  multiplex  illius . Si- 
militer datur  m natura  femijfis  ipfius  C , nam  tota  C cx  duabus  eius  me- 
dietatibus conflatur : Vari  ratione  datur  eiujdem  C tertia  pars,  quarta  > 

& quxlibet  aha  eius  pars ' Vnde  eiujdem  partes  omnes  in  natura  exi- 
flent . Quare  exiflentc  proportione  data  ipfius  A ad  B commenfurabili  , 
dubitandum  non  efl  ipjam  C ad  aliquam  aliam  habere  pofTe  eandem  pro- 
portionem, quam  habet  A ad  B . At  fi  proportio  A ad  B fuirit  incom-  ;; 

menjurabilis , vt  diametri  ad  latus  quadrati,  ciim  dentur  omnes  propor- 
tiones commenjurabiles , Jcilicec  infinita  maiores , c r infinita  minores 

* P 2 illa , 
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illa  , non  repugnat  quin  detur  etiam  eadem  incommensurabilis  proportio 
inter  terminum  C , & aliquem  alium  eiujdem  generis;  qui  erit  latus  al- 
terius quadrati , cuius  diameter  efl  C . Anim a ds  i rtendi-  m tamen  efi  in 
numeris  hoc  non  jemper  vcrifiiari , nififiaCli  adhibeantur . Nam  terna- 
rius ad  nullum  numerum  integrum  habebit  proportionem  duplam  , aut 
quintupLim  '.  Ternarius  enim  diuidi  nequit  in  duas , aut  quinque  partes 
aquales,  nift  eius  unitates  fubdiuidantur : & tunc  /emiffis  ternanj  erit 
tres  cmifses  unitatis , & quinta  pars  ternarq  erit  tres  quinta  partes 
unitatis  : & bocjufficitad  ueutatem  Axiomatis  flabtliendam  . 


IV. 

Si  duarum  quantitatum  ^qualium  vna  partes  fuerit  alicuius 
tertia: : <5 c altera  quoque  c^dem  partes  erit  eiuldem  terti^ , 
ac  erat  prima. 


D — • 


Nam , fi  dup  quantitates  A,&B  aquales  fue- 
rint ,&  A ipfius  C partes  fuerit , quarum  com- 
munis menfura  fit  D : erit  neceffarib  D cadent» 
pars  alterius  B , qua  erat  ipfius  A;  eo  quod  A dr 
B aquales  ponuntur ; ideo  que  B ipfius  C epdem 
partes  erit , qua  A partes  efl  etufdeni  C . 

V. 


Dux  proportiones  in  tribus  pauciffimis  terminis  contineri  , 
aut  continuari  poliunt:  fi  nimirum  vnus  fit  conlequcns, 
aut  antecedens  communisjvcl  fi  vnus  fit  antecedens  vnius 
proportionis , & confequens  alterius . 


» ( ( Vtdua  proportiones  A ad  B,  atque  C ad  B 

continen  tur  in  tribus  terminis ; erit  que  BJecun- 
£ , _ i da,  & quarta . Tari  modo  in  duabus  proportio- 

nibus A ad  B , atque  A ad  C erit  A prima  , & 

C tertia  . Tandem  duf  proportiones  Aad  B ,&  B 

ad  C continuantur  in  tribus  terminis  A ,B,C , efique  BJecunda  rejpe£lH 
prime  A,  & tertia  refpeSu  qtiartf  C . 


I 


VI. 

Si  auatuor  quantitatum  prima  maior  fuerit , quam  fecunda , 
fed  tertia  non  fit  maior,  quam  quarta:  habebit  pnma  ad  ie- 
cundam  maiorem  proportionem , quam  tertia  habet  ad 
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Nam,  eh  Olente  JL  maiore , quam  B;C  ve-  ^ q 

rv  non  maiore  ip  'a  D,  proportio  * quantitatis  ■ — < 1 

prima  ad  fecundam  maior  erit  commensura-  _ 

bili  proportione  squalitatis ; cum  prima  U.  Jk— » i — — . 

■maior  (it  fecunda  B : at  proportio  tertis  C ad 

quartam  D non  erit  maior  eadtm  ccmrnenfurabili  proportione  squalita- 
tis’, cum  tertia  ponatur  non  maior  quarta . Vr.de patet  ( ex  definitionem 
decima  )*AadB  maicrcm  proportionem  habere , quam  C ad  D. 

Liber  quintus  elementorum  Euclidis  aded  difficilis  ,&  impercepti  bi- 
lis vnicuiq  ue  videtur , vt  meriti  dubitari poffit  aliquid  in  eo  defiderari , 
Cptera  enim  opera  Euclidis  ita  clari,  & euidenter  percipiuntur , vt  «e_> 
vn.  br am  quidem  difficultatis  relinquant,  ficuti  puritas  /cientis  demon- 
flratiuf  exigit . Qua  ergo  ratione  fieri  peffet , vt  omnes , in  hoc  opere  de 
proportionibus,  tarquam  infcopulum  incidentes,  hsrerent perplexi , & 
dubij,  nifi  aliquid  non  riti,  aut  non  clari  expofitum  in  prineiptjs  alsim- 
ptis,  aut  in  progreffu  repmrctur  i Nec  defuerunt  quamplurimi,qui  hanc 
prpeipuam  Geometri;  partem  reflitucre  conati  fint , fed  infru&uosi , vt 
mox  oflendam . 


a def.f.  btt- 

tui . 


"Multifariam  defin  iuit  Euclides  proportionalitatem , in  libro  quinta 
duplici  modo , <&  aliter  in  Jeptimo . In  quinto  enim  ( vbi  agit  de  propor- 
tionibus in  communi , fcilicet  de  eis , qus  in  quibufeunque  magnitudi- 
nibus reperiuntur,  tam  commenfurabilibus , quam  incomment 'arabi- 
libus , vt  omnes  confitentur  ) dixit  tertia  definitione : proportio- 
nem elTc  duarum  magnitudinum  eiufdem  generis , fcihcct 
qus  peffunt  multiplicats  fe  !e  mutuo  fuperare , habitudinem_» 
quandam  feti  refpe&um  fecundum  quantitatem . Voftea  in* 
quarta  definitione  addit  proportionalitatem  efle  proportionum 
fimilitudinem.  "Deinde  m exta  dixit:  in  eadem  proportione  ma- 
gnitudines dicuntur  efle,  prima  ad  fecundam,  Sc tertia  ad 
quartam:  cum  prini?,  & tertie  ?aue  multiplicia  d fecunde , & 
quarte  eque  multiplicibus  ( quaiifcunquc  fit  h?c  multiplica- 
tio) vtrunque  abvtroquc,  vel  vna  deficiunt /vel  vna  exce- 
dunt > vel  vna  ?qualia  funt , J)  ea  fumantur , qu?  inter  fc  re- 
lpondent.  Et  in  cBaua  addidit:  cum  vero  eque  multiplicium 
multiplex  prime  magnitudinis  exceflerit  multiplicem  fecun- 
da; at  multiplex  tertie  non  exceflerit  multiplicem  quarte: 
tunc  primam  ad  lecundam  habere  maiorem  proportionem, 
quam  tertia  habet  ad  quartam . 

Hi  ce  "definitionibus  addkOis , non  quieuit  Euclides , fed  libri  VII; 
definit.  20.  agens  dc  quadam  fpccic  quantitatis , Scit  icet  denumero, 
hanc  aliam  attulit  definitionem  proportionalitatis  '■  Numeri  propor- 
tionales 
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tionales  lunr , cum  primus  fecundi,  & tertius  quarti  eque 
multiplex  eft,  vel  eadem  pars,  vel  e^dem  partes . 

Eadem  ergo  res , eodem  nomine  proportionalitatis  fignata,  tribus  mo- 
dis ab  Euclide  definitur , adhibitis  tribus  paffionibus  diuer  fis  inter  fe . 
Et  quoniam  , vt  diQum  efl , Definitio  , qi*  efl  principium  Scienti*  , de- 
bet exponi  per  paffionem  orrnium  notiffi  nam , & primam  earum  , qua 
fubieQo  definito  conveniunt : c hrr.quc  tres  dtcl*  paffiones  non  poffint  ef- 
fe  omnium  notiffime  , & prima ; necefiar  6 aliqu * ex  eis  ,fi  non  omnes, 
Juperflue , aut  adulterina , aut  praue  erunt . Hoc  autem  fatis  declara- 
tur ab  ipfomet  Euclide , qui  in  lib.  y.  attulit  vniuerfalem  definitionem , 
comprehendentem  etiam  commeniurabiles  quantitates  , & pr  ptereaj 
comprehendet  etiam  numeros , qui  quantitates  inter  fe  conmtenfurabiles 
funt:  Ergo  fi  definitiones  lib.  V.  declarantur  per  paffiones  euidentiffi- 
mas,&  primas,  idefl,  fi  funt  principia  Scienti * , aptiffim*  erunt  ad  de- 
clarandam proportionalitatem  numericam . Quare  aut  fuperfluus  fuit 
Euclides , quando  nouam  definitionem  proportionalitatis  ntaneric*  iru 
lib.  VII.  attulit ; aut  non  omnino  fujficientcs , aut  perfcfilas  effe  defini- 
tiones lib. V.iudicauit . 

Similiter  in  lib.  V.  definit.  4.  expofuit proportionalium  naturam  per 
fimilitudincmrefpeEfus,  quo  ad  quantitatem  pertinet;  at  fi  hac  paffio  efl 
omnium  notiffima , & prima  fi qualis  debet  effe  illa  , qup  definitionem. j 
fcicntificam  conftituit ) : Quare  propofitiones  lib.  F.  per  hanc  definitio- 
nem non  demonflrauit  ? Et  fi  libuit  eas  demonflr are  per  paffionem  equi 
multiplicium  : quare  non  ofiendit  Euclides,  quod  magnitudines,  quarum 
*qui  multiplicia  habent  illam  proprietatem , habeant  fimiles  ref  pcHlus , 
feu  habitudines  ,vtiure  merito  proportionales  appellari  poffint?  Feli 
contra,  quare  non  dcmonflrauit , quod  magnitudines , habentes  re/pe - 
{lum  fimilem,  neccfjario  habent  iUatn  paffionem  *que  multiplicium,  fine 
qua  dctnohft ratione  omnes  propofitiones  lib.  y.  evidenter  oftcnf*  notu 
erunt  c Quare  ne  preftantiffimo  Ccometr p imperitia  logices  immerito  tri- 
buatur , dicendum  eft  definitiones  tertiam , & quartam  adulterinas , & 
appofitttias  effe . Et  f ane  cum  video  propofitiones  lib.  V.  demonflratas 
fuiffe  ab  Euclide  per  proprietatem  eque  multiplicium  Jext * definitionis, 
perjuaderi  non  poffum  eundem  Euclidem  3 . & 4.  definitiones  tn  eodem 
libro  appofutffe,  qup  fupsrfiue  omnino  funt,&  ordinem  perturbant.  Nam 
in  prima  definitione  quid  fit  pars  declarat . Ia  fecunda  , que  fint  magni- 
tudines aliarum  multiplices , & atque  multiplices . T crtio  loco , in  5.  de- 
finitione, declarat  proprietatem,  per  quam  antecedens  magnitudo , com- 
parata confequeuti , dicitur  habere  rationem  ,feu proportionen  5 curru 
jcilicet  qualibet  multiplex  antecedentis,  excedit , ^qualis  eft , 
aut  deficit  a quacunque  multiplice  conlequentis . Quarto  loco 

ait. 
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tui,  w 6.  def.  Dicuntur  in  eadem  ratione  eFe  prima  ad  fecunda* 
vr  rertia  ad  quar  ram,  cum  qualibet  eque  multiplicia  antece- 
dentium a quibufeunque  eque  multiplicibus  coficquentiuro 
vtrunque  ab  vtroqne  vna  deficiunt,  vel  vni  cqualia  lunt,  vel 
vna  excedunt . Et  in  bis  duabus  poflremis  definitionibus , quid  fit  pro- 
portio , & quid  fit  proportionalitas  aperte  declaratur , e.r  quibus  omnes 
propofitiones  lib.  y.  oflenduntur , nunquam  fa£la  mentione  definitionis 
terti  eyiut  quarte . ' 

V er i fimi  le  etiam  e fi  definitiones  4.  & 6.  duas  dislinttas  non  effe , & 
feparatas  5 fcJ  constituere  vnicam  tantum , & continuari  dcbere,vt  fen- 
fus  fit : Magnitudines  proportionales  funt  ili? , qu?  habent  fi- 
miles  re(pcdus:&  tunc  relpedus fimiles inter  fe dicuntur, 
cum?que  multiplices  earum  habent  didam  conditionem: 

& fic  non  efl  opus , vt  oflcndatur , quod  magnitudines  habentes  fimiles 
rcfpeffus , habeant  conditionem  fextx  definitionis , nec  e contra . nam* 
hoc  in  definitione  juppofitum  fuerat  nomine  proportionalitatis  fignifi- 
c ari  debere* 

Hanc  Jcxtam  definitionem , Euclidifquc  methodum  primus  omnium* 
improbauit  jlmcttus  filius  Iofepb , qui  epifiolam  edidit  de  proportione, 

& proportionalitate  ( vt  refert  Campanus ) . Succeffit  poft  alios  Joan-  i*  ctmmen- 
nes  Baptifia  Rer,edt£lus , &■  poft  eum  ali j plures  viri  doBi , &preflan-  (t  dtfin.  1 6 . 
tiffimi , qui  aperte  pronumiant  propofitiones  lib.  y.  minimi  demonflra-  hb.V.Aucl, 
tas  effe  ; cum  originem  trahant  ab  ignoto , & obfcuro  principio  ,fcilicet 
a definitione  6.  qux  principium  f cientia  effe  nequit , ciim  fit  theorema* 
demonflratrtle , & non  fine  maxima  difficultate : & dtnfent  recipi  debe- 
re quartam  definitionem,  d qua  euidcntius  declaratur  natura  proportio- 
nali tatis  , per  fimilitudinem  refpetfus , ex  quapaffione  clari  percipitur , 
quid  Ti.agmtudines  pquales  ad  eandem  magnitudinem  habent  eandem* 
proportionem ;qma  ad  eam  habent  eundem  reJpcElum,  feu  habitudinem , 

& i cotratTaritcrque  quod  mtqualium  maior  ad  eandem  maiorem  pro- 
portionem habet , quam  minor  $ propterea  quod  refpeftus  ille  maior  c fi 
ifio,  & contra . 

Similiter  deducunt , quod  proportiones , qup  funt  exdem  vni  terti  f , 
eedem  quoque  funt  inter  Je ; cum  refpedus  fimiles  vni  tertio , inter  fe* 
quoque  fin.iles  fint . Tari  modo  aiunt  Je  euidenter  percipere , quod  fi  dux 
proportiones  fuerint  fimiles  inter  Je , quarum  vna  maior  fuerit  tertia, 
quadam  proportione : erit  reliqua  etiam  maior . Itaque  putant  Euclidis 
propofitiones  7.  g.  9. 1 o.  1 1 . 1 3 . effe  cuidcntiffima  pronunciata  lumine  » 

natur p cognita,  ex  quibus  in  evobus  theorematibus  dctnonftrattue  offen- 
dunt vera  cfie  ea , qup  in  definitionibus  6.  & S.jupponit  Euclides.  Et 
poftea  inturfiones , permutationes , compofitioncs , diuifiones  proportio* 

nurn. 
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num  , & reliquos  modos  argumentandi  in  proportionalibus , tx  diffis 
theorematibus  deducunt . *At  ego  huic  fentetittp  acquiefcere  non  poffunt) 
eo  quod  fundamentum  eius,  quod  nimirum  4.  definit,  lib.  V.  Euclidis 
( Jolitarii  fumpta  ) fit  bona,  <&■  fcientifica,  mihi  flabile  non  'ridetur , vt 
mox  oflendam . Quelibet  res  in  mente  pr (concepta  non  poteft  declarari, 
& exponi  abfque  vocabulis , ftgnificantibus  illam  rem  ; propterea  pro 
tali  declaratione  inepta  erunt  vocabula  ambigua  , confuja , & non  ex - 
preffiua  . Nam  ab  bis  auditores  non  percipient  mentem  prpeeptoris  ; <&•, 
ft  non  percipitur  ftgni fica  tus  orationis , quo  modo  fciri  poteft  an  ea  , quet 
proferuntur  vera  ftnt , vel  falfa , & an  competant  aluui  /ubieSo  i Et 
propterea  ignota  omnino  erunt . Iam  paffio  adhibita  in  definitione  pro- 
portionalitatis , quf  eft  fimilitudo  refpefhium,  quo  ad  quantita- 
tem pertinet, y/  exponitur  vocabulis  ambiguis , & obfcuris,  cum  non_> 
declaret  euidenter  quid  proportionales  ftnt,  & quare  diftinguantur  d ce- 
teris rebus , erit  ignota ; & propterea  non  erit  bona  definitio , ideft  nom, 
poterit  efic  principium /cienti  f ; quandoquidem  ne  dum  certam , & eui- 
dentem  cognitionem  non  affert , fed  potius  mcertitudinem  , &■  ignoran- 
tiantj . 

yidendum  modo  cft , an  voces , quibus  paffio  proportionalium  expo- 
nitur in  di£la  definitione  quarta , ftnt  ambigup , an  vero  notp , euiden- 

tiffimx  ftgnificationis : Vro  qua  mquifitione  animaduertendum  eft , quod 
vocabula  illa , quorum  ftgmficatus  fimplex  eft,  non  equiuocus  , v u rece- 
ptus , & vt  talis  ab  omnibus  percipitur  abque  bxfttationc,  acceptantur 
infcienttjs  mathematicis  , nec  indigent  declaratione ; ve  funt  hac  voca- 
bula : T otum,  Vottio , Aequale,  7 Maius,  Minus , Exccffus,  Defc£lus , <&■ 
alia  qitamplurima , quorum  germanam  ftgmficationem  netuo  eft,  qui  non 
intelkgat : P^eliqua  vero  vocabula,  que  non  Junt  huius  generis  non  admit- 
tuntur m mathematicis , ni  ft  prius  exprejsd  declaretur  quid  nam  per  illa 
ftgnificari  velimus,  vt  xquiuocationcs  omnino  tcllan  ur . Dico  iam,qhod 
voces  tfte : fimilitudo  reipe&uum  > quo  ad  quantitatem  perti- 
net, non  junt  prioris  generis . Nam  Euclides  tp/c  vocem  ftmilitudims  de- 
claranti in  tertio  libro  dum  ait : circulorum  Tegmenta  fiinilia  efle, 
quando  anguli  in  Tegmentis  ^quales  funt.  Et  in  lib.ri.  aliter 
e.tm  expofmt , dum  «/r:triangula,<5c  polygona  funt  fi  milia,  quan- 
do liinr  cquiangula,  <5c  circa  angulos  equales  latera  iunt  pro- 
portionalia . Similiter  inltb.  XI.  lolida  fi  milia  efle  dixit , qu$  ex 
paribus  multitudinibus  polygonorum  fimilium  cotinentur ; 
atque  conos,  & cylindros  fimiles  inter  le  efle , quorum  axes  > 
$que  inclinati  ad  ba(es,proportionales  funt  diametris  bufiii. 
Lluare  manifcflum  eft  vocem  firntlitudiuis  effe  ambiguf  ftgnificatioms;& 
uiedjenjus  horu  verborum;  fimilitudo  refpc&uum , quo  ad  quan- 
titatem 
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tltatcm  pertinet , erit  confit  ' e ftgnificationxs  { propterea  quod  fi  milia 
vocantur  ea ; quf  in  aliquo  conuemunt,  ideil , qup  habent  aliquam  iden-\ 
titatem . Nant  fimilem  habitudinem  , quo  ad  quantitatem , idefl  quo  ad 
meni uram  >' habere  dicuntur  dtio  magno  comparata  cum  duobus  paruis ; 
eandem  enim  comparationem  > feu  re'pc£lum  maiuritatii  habent  imbe, 
antecedentes  ad  luas  confequentes . Tari  modo  conuenientiam , & iden- 
titatem habent  re'pefilus  duarum  magnitudinum  paruUrum , fl  con  pa- 
rentur cum  duabus  quantitatibus  magiis . Illi  enim  re/pe  filus  fimiles 
funt  in  minor  itate . 


Non  fecus  duc  magnitudines  fimilem  re/pe  filum  inequolitatis  ad  duas 
dias  habere  poffunt:  quando  prima  maior  efl  ecunda,&  tertia  mnor 
efl  quarta . tunc  enim  fimilttudo  refpefiluum  ftruatur  in  eo , quod  imbp 
antecedentes  inequalitatis  reipefilum  habent  ad  tuas  confequentes . Iru* 
etiam  duo  tdcedentia  ad  duo  deficientia , fi  exceffus  * quales  fuerint , vel 
ambo  dupli,  vel  ambo  tripli,  &c.  fimilem  refpefitum,  quo  ad  quantita- 
tem , habebunt,  nam  conueniunt  in  exceffus , vel  defefilus  equalitatzs  ; 
neque  dici  poteft  f qualia  inter  > e ftmilia  non  effe:  & ideo  f qualitas  ex- 
ceflus,  vel  defefilus , indicat  refpc filus  efle  omnino  fimiles . 

Dubitandum  ergo  non  efl  voces , quibus  proprietas  proportion  fliuvu 
exprimitur  habere  ampliffinium  , ambiguum , &•  multiplicem  figu fica- 
tum . Quapropter  definitio  quarta  proportionalitatis  erit  omnino  imper- 
fcfila.  Nam  y fi  queram  quid  nam  demonftrari  debeat , vt  cornea  itur 
q i ituor  magnitu  ines  efle  proportionales , & non  habere  inequales  pro- 
portiones ? dicent , quod  rcjpefilus,  reu  h ibitudo , quoad  q lancit  item  per- 
tinet y magnitudinis  prime  ad  fecund  tot  denouflrari  deuet  fimi!  is  re'pc- 
filui , quo  tertia  refertur  ad  quartam . Sed  rurfus  inflo : quando , & quo- 
modo ref pe  filus  Ue  eH  fimi  is  ’fl  f An  quando  yprma  magnitudo  ma- 
ior efl  fecunda  ypariterque  tertia  u aioreflqu  irta?  An  qtt  indo  prinuij- 
minor  efl  fecunda  tertia  quoque  minor  efl  quarta  f .An  fit  prima  ma- 

ior efl  fecund  i\  tertia  vero  minor  efl  quarta ? Vel  cum  exceffus  ambarum 
antecedentium  jupra  confequentes  tquales  fu  at  inter  /e,  aut  potius , e)  n 
ambarum  antecedentium  defefilus  i confequentibus  tquales  fuerint  ? In 
his  enim  omnibus  fimiles  funt  ref  peti,  s,aut  in  exccdenti.ty.rat  in  df  cien- 
tia, aut  in  cqualitate , vel  in  equali  menfura  exceff.ium , v:l  de  felinum 
Neque  negari  potest  effe  tales  rc  pe  filus  , en  habitudines , quo  ad  quanti- 
tatem pertinet  : Scimus  tamen  huiu/modi  b ibitud ines  non  efl:  proportio- 
nales . Ergo  fi  queratur  tantummodo  fi  ml.tudo  h ibitudmum , vel  re’pe- 
filuum,  quo  ad  quantitatem  pertinet  y affirmare  poflem  magnitudines  efle 
proportionales , quando  non  funt  i & negare  poffem  alias  effe  proportio- 
nales , quando  rc  vera  funt.  Hcc  autem  erit  illa  tam  exaggerata  certitu- 
do jcienttCy  an  incertitudo,  o'  ignorantia  f 
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S erf  dicet  aliquis  exponi  debere  hanc  definitionem  4.  ex  nente  eiufien 
Euclidis  in  alio  loco  expreffa . Nam  in  20.  definitione  lib.  ni.  dicuntur 
tjfe  quatitor  numeri  proportiomtles , quando  antecedentes  funt  xque  mul- 
tiplices , vel  eadem  p.trs , aut  eedem  partes  confcquencium . Qjis  non  vi- 
det has  habitudines,feu  rcfpeftus  effc  omnino  Ctmilcs  inter  (ei  Ergo  eodem 
modo  relique  omnes  magnitudines  debent  habere  rejpsftus  fimiles  inter 
fe,  vt  iure  meriti  proportionales  fint . ■ 

"Mitto , qubd  non  propterea  excufatur  ob/curitas  definitionis  quarti 
lib.  Deinde  notandum  eft  folummodoin  magnitudinibus  commenru- 
rab  I bus  perepi  poffr  fimilitudmcm  rejpeUuum : Jt  in  magnitudinibus 
incofnmen^urabil;bus,  quando  antecedentes  non  poffunt  efle  multiplices , 
neque  pars , neque  partes  confequentfum , qua  euidentia , immo  qua  no- 
titia quis  an.maduertet  in  illx  infinitate  partium , fimilitudinem  rcfpe- 
8us,  'eu  habitudinis  ? Quapropter  fi  nulla  cogitatione  percipi potefl  eui- 
denter  quid  nam  fit  illud , per  quod  refpeflus  primi  magnitudinis  ad  fe- 
cundam (it  fimilis  re  pe  flui  tertii  magnitudinis  ad  quartam  eft  impoffi- 
bile,  vt  pr  edi  fla  definitio  4.  ab J que  alia  juper addita  declaratione  fit  ko- 
tta,&  principium  f cient ip . 

Neque  admitti  potefifententia  prt  fiant ijfimi  neoterici  Ju  floris,  qui 
Cenfet , quamquam  exprefsf,  & euidenter  declarari  nequeat , quid  nam 
fit  illud , per  quod  vna  proportio  efl  fimilis  alteri,  fufficere  tantum  , vt 
Vna  concedatur  fimilis  alteri , & denique  admittatur  in  natura  dari  pro- 
porthnalitatem . Jit  inquam  ego , quomodo  pojfum  hoc  concedere,  fi  no» 
percipio  quidnam  proportionalitas  ftt?  Et  quomodo  difiinguere  pofium 
quando  vna  habitudo , quo  ad  quantitatem  pertinet,  efl  fimilis,  vel  non , 
alteri , fi  hucufque  tradita  non  cft  paffio  prima  • & euidenter  cognita.*  , 
per  quam  fimiles  repeffus  dignofei  poffintf  Et  tandem  quomodo  con- 
cedere pofium  repertri  in  natura  rejpeflus  fimiles , quoad  quantitatem 
pertinet , filiorum  verborum  germanam  fignificationemnon  percipio  i 
Quare  fi  ignoro , an  in  natura  dentur  magnitudines  proportionales  multo 
minus  fcio  cui  fubieBo  certi, & euideter  pajjio  proportionalitatts  conue- 
niat : Et  quomodo  difiinguere  pofium  magnitudines , qua  certe  abf que 
hafitatione  runt  proportionales  ab  t)s  , que  proportionales  non  funt  i 
Quare  nullo  paflo  fciri  potefi  an  dux  aquales  ad  eandem  magnitudinem 
habeant  eandem  proportionem ; neque , quod  maior  ad  eandem  habeat 
maiorem  proportionem,  qudm  minor j & fimi  liter  ea  omnia,  qua  in  pro- 
pofitionibus  9.  l o.  1 1.  & I ?.  continentur  ignota  erunt . Et  propterea. :* 
inter  euidentijjima  axiomata  connumerari  nulla  ratione  pojfunt.  Nam 
iuxtaprpcepta  bona  logices  axiomata  exponunt  euid ent ijjlmam ,&■ per-  1 
ceptibilem  pjffionem  alicuius  fubieffi,  cuius  nomen  receptum  iam  eft.  Et 
hic  obiter  notandum  eft,  quod  propofitio  jepcima  Euclidis  rationabilius » 1 
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vt  definitio  , quam  vt  axioma  afferri  poterat  , dicendo  habitudinem  qui- 
bus dua  magnitudines  aquales  eidem  comparantur , vocentur  finales , &" 
proportionales . Sed  nihil  ex  tali  definitione  colligi  potuijict  ,vti  onfide-. 
ranti  patebit . Vanus  efl  ergo  labor  clarijjimi  huius  and  oris  in  fuo  acu - 
njfw/o  lib.  V.  de  proportionibus , qui  fada  hac  fuppofittone , quod  nimi- 
rum dentur  in  natura  magnitudines  proportionales  , que  Jcihcct  habent 
ftmilcs  refpedus , quo  ad  quantitatem  pertinet , affun.it  proportiones  7. 
8.  9.  1 0. 1 1 . & 1} • Euclidis , vt per  Je  notas  , & vt  axiomata . Deinde 
in  duobus  triangulis  a que  altis  probat  baftm  vmus  non  ef)e  maiorem , ne- 
que minorem,  quam  opus  efl , vt  ad  baftm  alterius  eandem  proportionem 
habeat, quam  triangulum  ad  triangulum : quod  oflendit  ex  didis  pronun- 
ciatis,morc  antiquoru  per  dedudionem  ad  inconueniens, mediante  comen - 
fwrab  li  proportione  triagulorum,  & baftum  c ommenfura bilium,  ed  prp- 
didus  progreffus  videtur  obfcup%t,&  imperfedus’na  tradita  non  efl  defi- 
nitio proportionalium,  per  aliquam  primam,  & euidenter  cognita  paffio- 
nem  $ quandoquidem  fimilitudo  refpeduum , quo  ad  quantitatem  perti- 
net ambigua , & obfcura  efl ; & ideo  ignoratur  an  in  natura  dentur  pro- 
portionales, & multo  magis  ignoratur,  quando  prima  magnitudo  efl  ma- 
ior, aut  minor,  qndm  opus  efl,  vt  ad  fecundam  habeat  eandem  proportio- 
nem, quam  tertia  habet  ad  quartam . Secundo  imperfedus  efl  eius  pro- 
greffus , quia  permutationes  j compofiticnes , diuifiones , &■  reliqui  modi 
argumentandi  proportional itatis  oftenduntur  folummodo  de  Imas , cr 
triangulis : & ipfe gratis  a f Sumit  idem  valere  in  rchqms  quantitatibus  , 
fc tlicet  J olidis,  angulis,  numeris , motibus , &c. 

Igitur  fi  liber  'V.  Eui  hdis  imperfedus  ed , non  erit  talis  propter  ra- 
tiones ab  atmetto,  ab  eius  fautoribus  addudas:  neque  corrcdiones  ab 

ipfts  excogitate  huic  dcfdui  opportuna  funt : alia  enim  efl  caufa  , longi 
iiuerja,  tmpcrfidion  s prpcidi  voluminis  , que  vltimo  loco  in  mediu/ic. • 
adducetur.  *• 

Accedo  ad  Clauium , qui  in  Comm.  lib.  V.  pofl.  8.  definitionem  qua- 
tit , cur  Euclides  quatuor  magnitudines  prt  portionale*  dc 
non  proportionales  per  earum  £que  multiplices  defin  uit. 
/{eipondet  6 . & 8 . definitiones  eflfe  lmpofitiones  nominum  ad 
placitum;<5t  ideo  queri  non  debet  quare  fic,  vel  aliter  propor- 
tionales magnitudines  Euclides  dcfimuit,  led  1'utficir , vt  in 
progreflu  demonftratioms, definitum  de  defminonc,dc  e con- 
tra, non  affirmetur  , mfi  demonftratiud  offendatur  definitio- 
nem traditam  liibie&o  definito  competere . Et  podcajubiungit; 
fcd  quanquam  hec  relponfio  vera  fit,  ac  propria;  tamen  quia 
non  videtur  colligi  poffe , vere  magnitudines , quarum  eque 
multiplicia  habent  illam  conditionem,  e fle  proportioiulcs.de 
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non  proportionales.etiam  fi  eas  loluin  velit  Euclides  appella- 
re proportion  iles;propterea  explicandum  eft  accuratius,  3ec. 

Sed  h(c  verba  riti  tntclligi  dcbent:nam  fi  nomen  proportionalitatis  Jo- 
lummodo illis  magnitudinibus , bibentibus  talem  conditionem  eque  mul- 
tiplicium, impofitnm  efl , & non  .ibjs  quo  modo  dubitari  potefl  an  e [dem 
magnitudines  fint  verd  proportionales  < Quare  longe  diuerfa  mihi  vide  tur 
intentio  oculat ;(ft  ni  Clauij . Exifkmo  enim  confidcraYe  voluifle  metho- 
dum , qua  bona  definit  ones  quari  debent . Et  re  vera  fi  ageretur  in  defi- 
nitione de  nomine  imponendo  tantum  , certum  est , quod  non  debet  reddi 
ratio,  qu  ire  hoc  nomine  potius,  quam  alio  aliqua  res  dc finiatur, cr  nomi- 
netur. jL  ,qut * etiam  tradar  i debet  de  clcflionc  proprietatis  rei  dc  fi  tuen- 
da , que  non  cafu,  neque  arbitrarie  i n.i  debet , cd  certis  rationibus  , ac 
leg.bus  , conuemcnter  queri  potefl,  quare  in  definitione  adhibetur  po  ius 
bec  , qua  oi  aha  proprietas . N im,  (ire  vera  non  fit  eius  proprietas  , aut 
non  fit  notijfima  omnium , aut  non  fit  expreffa  verbis  fignifii  antibus  , non 
habebit  vjum  in  /cientia , <&  nou  erit  principium  demonflrationis . Ergo, 
ficuti  non  potefl  quis  petere  quare  in  definit.  6.  Euclides  impojuit  illis 
magnitudinibus  nomen  "Proportionalium,  ita  bene]  Clauius  quprerc  pofiet 
quare  Euclides  intuli  definitione  elegit  proprietatem  illam  aqud  multi- 
plicium potius,  quam  aliam » 

Huu  dubitationi  refpondct,  quod.fi  omnes  magnitudines  e flent 
inter  le  commenlurabiles, nihil  aliud  preter  20.  propof.  lib. 
VII.  deliderari  poflc.t  jat  quia  definit.  6.  lib.  V.  complctti  vo- 
luit etiam  incommenlnrabiles  magmtuduies , qu£  illum  rc- 
fpedum  mutuum  perceptibilem  minime  habere  poflunt; 
cum  altera  alterius , neque  multiplex  neque  pars , neque  par- 
tes cfle  poflit  5 proprerea  excogitauh  Euclides  proprietatem 

J piandam  > que  magnitudinibus  proportionalibus  commen- 
urabilibus  certe  competit, &•  fuit  bfi  ,Quod  nimirum  ipfarum 
eque  multiplices  haberent  illam  conditionem  exceflus , vel 
^qualitatis,  vel  defe&us. 

Sed  huiujmodi  ratiocinium  potius  conieduram , quam  neceffitatem  in- 
ducere videtur . Ham,licet  proprietas  tradita  in  6.  definit,  lib.  I' . fit  ali- 
quid, quod  certum  fit  conuenire  magnitudinibus  proportionalibus  inter 
je  commenlur.; bilibus  , ( vt  pfemet  Clauius  oslendit  in  illis  tuis  quatuor 
propofitionibus ) non  dicentur  iurt  optimo  quatuor  incommenfurabiles 
magnitudines,  etiam  proportionales  > fi  ipfis  idem  dcmonflrctur  conueni- 
re ; propterea  quod , vt  aliqua  proprietas  fit  vmuer'alis , nonjuffic  it , vt 
folurn  oflendatur  conuenire  vni  particularium , nifii  etiam  demonflretur 
conuenire  reliquis  omnibus  particularibus Jub  vniuerfali  contentis ; quod 
oflendt  potefl  tali  exemplo . Si  quis  quareret  vmuer/alem pajfionem  com- 
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petentem  cuilibet  triangulo , & putaret  effe  proprietate  cuiuslibet  trian- 
guli habere  duos  angulos , quorum  quilibet  tertia  pars  fit  duorum  retia- 
rum . Hic  iam  oftendere  polfet  quod  prxditfa  proprietas  competit  trian- 
gulis pquilatctis  : neque  hac  de  cauta  absque  alia  demonflratione  conclu- 
aere  poterit , quod  relique  fpecics  triangulorum  , vtfunt  ambi  i gonii , & 
oxigonq  , habent  duos  angulos  , quorum  quilibet  tertia  pars  cfl  duorum» 
retiarum . 

Non  igitur  certi  affirmari  potefl , quod  proprietas  illa  xque  multipli - 
pliciurn  certi  competat  magnitudinibus  proportionalibus  inter  fe  incom- 
meniurabiltbus , non  alia  de  cau/a , niti  quia  ojlenfum  efl  commenturabi- 
libus  proportionalibus  certi  competere  xque  multiplicium  proprietatem  . 

H mu  modi  difficultates  oriri  mihi  indentur  ex  prxconcepta  opinione , 
quod  dentur  quatuor  magnitudines  mcommenfurabiles  inter  fe , quarum 
habitudines,  (eu  refpeSus  eandem  naturam  habeant,  quam  magnitudines 
proportionales  inter  fe  cotnnien'urabiles  habent.  Et  quia  imo.  definit. 
L<b.  PII.  affertur  proprietas  prima,  & euidentiffima , qua  declaratur  na- 
tura proportionalium  commenfurabilium , ex  eo,  quod  antecedentes  tunt 
{qui  multiplices  confequentium,  vel  eadem  pars,  vel  funt  exdem  partes ; 
txqua  euidentiffima  paffione  diftinguuntur  proportionales  d non  propor- 
tionalibus j & fic  percipitur,  quod  antecedentes  poffunt  effe  vnd  maiores , 
aut  vnd  minores  confequentibus ; at  eius  conuerum  non  verificatur.Non 
enim,  fi  ambf  antei  edentes  excedunt  tuas  con  fequentes , aut  deficiunt  ah 
eis,  erunt  proportionales  : poteft  enim  r.fie  prima  dupla  ipfius  fecunda, & 
tertia  qu  intupla  ipfius  quartx  ,nec  propterea  erunt  proportionale s^quan- 
doquidem  equi  multiplices  non  lunt ; &•  fic  d’cendum  cfl  de  reliquis.  Vari 
modo  percipitur , quod  exctjjus  antecedentium , fine  de  fetius  poffunt  effe 
aquales  inter  fe,  &•  etiam  inxquales,&  multoties  incomparabiles  aquan- 
do nimirum  dux  quant  tates  junt  vmus  generis , dr  alix  dup  alterius  ge- 
neris . ^it  in  magnitudinibus  incommenjurabilibus,  in  quibus  neque  mul- 
tiplicitas, neque  identitas  partis,  aut  partium  reperiri  potesl, omnes  iam 
ditle  proprietates  in  eis  haud  conlpici  poffunt . Nam  in  illa  ineffabili  con- 
gerie partium,  Jeu  potius  infinitate , incommen  urabilium  magnitudinum » 
non  poffunt  eius  proprietates  comprehendi  i Coluit  mhilominus  Euclides 
venari  proprietatem  competentem  pr {dici is  magnitud.nibus  proportio- 
nalibus inter  fe  incommenjurabilibus  i&hxc  expofita  fuitinjexta  defi- 
nitione : jed  re  vera  dici  non  poteft , quod  affignata  proprietas  natura  lia 
rei  definite  declaret , & diftinguat  a qualibet  alia  y imo  rem  difficilem» 
objeuriorem  reddit . Vrimo  enim  ignoratur , an  in  natura  reperiri  poffint 
quatuor  quantitates , habentes  talem  pa/fionem , quid  nimirum  infinitf 
xqni  multiplices  antecedentium,  fi  comparentur  cum  infinitis  eque  mul- 
tiplicibus consequentium , debeant  vnd  excedere , vel  vnd  xquari , aut 
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defuere  ab  illis . Secundo  ir.  finita  ille  ion  faraiwr.es  comprehendi  netu 
fojjunt ; & ideo  hec  pajjio  non  erit  euidentiffima , qualis  debet  effe  illa-* 
qua  principium  J cientia  conflituit . Tertii  licet  hypothetici  concedatur, 
adhuc  ignotum  eft  quidnam  ex  ambage  illa  infinitarum  comparationum, 
colligi  debeat . Nani  net  ip  c Clauius  expediti , &■  lumine  natur p colli» 
gere  potuit  ex  paffione  aqui  multiplicium  in  magnitudinibus  ccnm.cnf le- 
tabilibus proportionalitatem ; ied  coaBus  fuit  hoc  d emonflrare in  fuit 
illis  quatuor  propofttionibus . Sed  quomodo  erit  notijfima  iU*  paffio,qud 
ab( que  deriiOnftratione  acceptari  non  potefl  in  magnitudinibus  com.men- 
fur  abii  ibus  ? & que  infufficiens  iudicata  fuit  ab  iplcmet  Euclide, quando 
proportionalitatem  con.  n enjurabilen.  iteruni  lib.  VII.  defintuit.  Certum 
ergo  e fi  objeuram , & difficilem  effe  proprietatem  proportionalium  defi- 
nitionis Jextc  •,  propter  ea  quod  nedum  cuidenter  naturam  proportiona- 
lium incommenjurabilium  non  declarat , vt  20.  definit.  V II.  facit  ,Jed 
rurfus  ( quod  mirum  eft ) neque  m anifeftat  ea , qi.a  de  re  ipfa  definienda 
prpcognojccban  us . Nam  ex  eo,  quod  quatuor  magnitudinum  pque  mul- 
tiplices habent  illam  conditionem  exceffus , vel  defitius , minime  perci- 
pitur quando,  & quo  modo,  fi  antecedentes  vnd  excedant , aut  deficiant- 
d luis  conjequentibus , fint  proportionales  5 neque  fi  e.xcefius  ftnt  inter  ft 
aquales , nec  ne . Nec  demum  hpc  minima  cognitio  ex  diBa  proprietate 
colligi  poteft , quod fcilicet : ft  quatuor  magnitudines  fint  proportiona- 
les, cum  prima  excedit  fecundam , neceffario  tertia  magnitudo  quartam 
fuperare  debet ;quod  Clauius  confitetur  in  1 6 propof.hb.  V.cl emetornm  . 

Quis  ergo  dicet  Jcxtam  definitionem  effe  bonam , •&  principium  J cien- 
tia, fi  tam  objeuram  affert  cognitionem , &■  impcrft  fiam  ? Fidendum a 
modo  eft  m qua  parte  huius  definitionis  defefius  lateat.  Et  quia  in  no- 
mine tpfo  proportional  itatis  defit  Sus  nullo  p„t 1 0 reperiri  poteft , vt  di - 
£lum  eft ; Rjrmanet  ergo,  vt  m proprietate  definita  peccatum  lateat . Sed 
in  proprietate  tria  confiderari  poliunt ; quod  fit  pcffibtl  is  , & competat, 
fubte&o  definito : fecundo  vt  fit  expofita  vocibus  clare  aliquid  fignifi- 
cantibus  ; T ertto  vt  fit  proprietas  prima , & omnium  noti  fima , que  iUi 
fubictto  competunt.  Trimum  dici  non  poteft  , quia  magnitudines  , qua- 
rum xque  multipla  es  habent  ditlam  conditionem  revera  Junt  res  defi- 
nite; vt  poflea  oftendetur . Neque  fecundum,  nam  verba  fextp  definitio- 
nis exponunt  abi  que  ambiguitate  quid  fit  talts  proprietas . en.  anet  er- 
go , vt  proprietas  illa  non  fit  notifjma,  prima  omnium  , qup  illi  jnbietlo 
compe.unt . tt  re  vera  alia  proprietas  incommenjurdLilium  notior  re- 
ptnri potest , qua  naturam  proportionalium  , & ea  omnia , que  ex  20. 
propot.  Itb.VlI.  primo  intuitu  patent  mantfcfiijfimi  declarat  ; quod 
m.nimc  dici poteft  dc  proprietate  pque  multiplicium  tradita  ab  Euc  hde ; 
vt  ditium  eSt . 

Quod 
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* Quod  autem  ali d proprietas  magnitudinum  proportionalium  notior 
veperiri  pojjic  aperti  percipiet  is , qui  attenti  definitiones  fuperiAs  expo- 
fitas  confidcrauerit . Nam  fi  fuerint  quatuor  magnitudines  commensu- 
rabiles A B,C,H  E,&G , atque  pri-  » B 1 ' 

ma  A R fit  ipfius  fecunda  C quphbet  — i — i — i 1 — 1 — — 1 

partes:  ponatur  A B >e'quialtera  ip-  Dj  | 

fius  C ; par  i ter  que  H E ponatur  fe/qui-  ~ £ 

altera  ipfius  G : erunt  iam  ex  oftauaj  C 
noflrt  definitione  quatuor  pr  adi  fi  a ‘ 1 1 Tq” 

quantitates  inter  Je  proportionales  j ed  — i — 

quod  prima  ipfius  fecunda  efdem  par- 
tes efi, qua  tertia  efl  partes  quarta;  & propterea  rerpeBus,  quo  prima  A 
B refertur  ad  fecundam  C,  (inulis  cfl  re f pe  fluit  quo  tertia  H E refertur  ai 
quartam  G . Intelligatur  pofiea  qualibet  particula  F A addita  ipft  A B , 
sta  ut  con  urgat  tota  F B,  aut  commenfurabilis , aut  non,  ipfi  C . Manife • 
ftum  efl  ipfatn  F B maiorem  ejfe  quam  opus  efi , vt  ftt  <c(quilatera  ipfius 
C.  Et  propterea  F B maior  erit , quam  necejfcefi,  ut  fit  ipfius  C e f dent» 
partes  , quam  efi  H E alterius  G . Fnde  proportio  F B ad  C maior  erit 
proportione  ipfius  HEad  G , <&•  bec  omnia  confpicua  funt  ex  20.  de- 
finit. hb.  Vll.  Euclidis,  que  fupra  relata  fuit.  Deinde  ex  tertia  quantita- 
te H E auferatur  quplibet  particula  H D , cuiufcunaie  paruitatis , ita  *t 
refiduum  D E iru  ommenfurabile  fit  i pfi  G.  Manifejlum  efl  ip'am  D E mi- 
norem effe , quam  Je/quilatera  alterius  G ; & ideo  facili  negotio  quilibet 
percipiet , quod  re.  pettus , quo  D E refertur  ad  G minor  efi  illo , quo  H E 
refertur  ad  eandem  G,  idefi  .minor  efi  re'peflu , quo  A B refertur  adC  i 
fed  erat  refpeflus , quo  F B refertur  ad  C maior  illo , quo  eadem  A B re- 
fertur ad  eandem  C .Nemo  ergo  negabit  maiore  refpefiuF  B 1 e ferri  ad. 
C,  quam  D E ad  G . Quapropter  fi  fuerint  quatuor  quantitates  F B pri- 
ma , C fecunda  , D E tertia , & G quarta , ( licet  F B ipfi  C , atque  D E 
ipfi  G incommenfurabiles  fint ) dubitandum  non  efi  primam  ad  fecun- 
dam maiorem  proportionem  habere,  quam  tertia  habet  ad  quartam , ex 
eo  quod  proportio  quantitatis  prima  F B ad  fecundam  C maior  efi  ter- 
tia quadam  commenfurabiU  proportione , quam  H E habet  ad  G ; fed 
proportio  tertia  quantitatis  DE  ad  quartam  D minor  efi  eadem  comen- 
furabili  p.oportione , quam  H E habet  adG  .Et  hac  erit  proprietas  d 
qua  natura  rei  definita  aperti  declaratur  , & diflinguitur  d qualibet 
alia . Er gtfkqu.il  i euidentia  m magnitudinibus  commenfurabilions  per- 
cipitur , quando  vna  proportio  maior  efi  alia,  ac  dignofeitur , in  hilcej 
magnitudinibus  tncomn.cn  urabiltbu: , per  didam  pro prietatem  d nuu 
excogitatam . Si  ergo  euidentiffima , & omnium  prima  iudicatur  paffio 
illa , qua  inaqualitas proportionum  > in  magnitudinibus  commen' arabi- 
libus 
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tibus  declaratur  ex  20.  definit.  \ib.  Vll.  pariter  prima,  & eutdentiffl- 
ma  erit  hac  noua  pajfio  magnitudini  n inconmenfurabilium.  ,non  pro- 
portionalium . Vtrpqut  enim  per  exceffus,  aut  dcfi  Bus  proportionalium 
conmenfurabilium  declarantur ; qui  quidem  perceptibiles  omnino  (unt, 
&■  pojfibtles  , neque  procedunt  per  an  hages  illas  infinitarum  eque  mul- 
tiplicium i fed  primo  intuitu  ab/que  vllo  ratiocinio  percipi , & admitti 
po fiunt . 

Iam  ex  di8a  proprietate  non  Oroportkmalium  incommenfurabilium , 
a me  definita  deduci  potefl , qi  b,i  , fi  prima  magnitudo  excefierit  fecun- 
dam , & tertia  non  fuperaucrit  quartam , ( ut  in  appofito  exemplo  pa- 
tet) prima  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habebit , qu  dm  tertia 
habet  ad  quartam . bfam  facili  percipitur, qudd  aliqua  quantitas  maior, 
qubu  tertia , aut  ipfamet  tertia , efie  potefl  aqualis  quarte : Tonebatur 
autem  prima  maior  tecunda . Igitur  proportio prin  / ad  fecundam  ma- 
ior erit  commenfurabih  proportione  equitii  tatis  ; at  proportio  terti p ad 
quartam  non  ejl  maior  eadem  equalitatis  proportione . Ifurfus  patet 
conuerfum  huius  propofitionis  folium  efie  ; (cilicet , fi  prima  ad  fecun- 
dam maiorem  proportionem  habuerit , quin,  tertia  ad  quartam , non  eft 
r.ccefic , vt  prima  fecundam  excedat,  at  tertia  non  Juperet  quartam. Idam 
ex  primo  exemplo  percipi  potefl,  quod  tertia  proportio  con.  menfurabilis 
potefl  effe  multiplicitatis  , vt  decupla , & prima  potefl  efie  maior,  quam 
decupla  fecundp ; at  tertia  minor , quam  decupla , & maior,  quam  oClu- 
pla ipflus quartp $ licet dua antecedentes  F b ,& DE  flmul , excedant , 
aut  vna  deficiant  dfuis  conjequentibus  C ,&■  G . Simili  modo  altp  cogni- 
tiones proportionalis  m m magnitudinibus  incc»  n enfurabilibus  percipi 
po  fiunt  ea  dem  facilitate , qua  con  prehenduntur  reperiri  pofiein  magni- 
tudinibus conmctifurabilibus  , 

Tandem  flucti  natura  proportionalium  commcnfurabilum , pari  eui- 
dentia  declarari  potutfjet  per  proprietatem  affirmat iuam , ac  negati - 
icant,  dicendo : fi  prima  n.  cgi.it udo  ad  Jectmdam  non  habuerit  maiorem, 
neque  n inoreni  proportionem , quam  tertia  habet  ad  quartam  : vocentur 
cemmenjurabiles  ili p quantitates  proportionales . qua  quando  refptftns, 
quo  prima  refertur  ad  jec undam  non  ejl  maior,  neque  minor  1U0  rcJpcGu, 
quo  tertia  comparatur  quarte , necejsarid  illi  rcfpetlus  flmiles  & c qua- 
les erunt  inter  j e . c/"  fit  quando  prima  ipflus  Jec  undp  non  efl  maior , ne- 
que minor ,qudn.  opus  efl,vt  eadem  partes  fu,  qua  ta-tia  partes  efl  quar- 
te, ncceflario  an.bg  antecedentes  erunt  eedtn  partes  conjequemium  ; & 
dr finitio  proportionalium  comrr  enjurabsliun.  tam  par  affirmationem.» , 
quam  per  negationem  proprietatis  exponi  pofict.  Fiam  vtroque  modo  ex- 
ponitur quid  fit  proportionahtas,  & quare  dtfimguatur  d non  proportio- 
nalibus , Jcilicct  percipitur  quando  vna  proportio  flmilis  efl  alteri , cr 

quare 
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quare  differunt  d proportionibus  inaqualibus . 

Simili  modo  pofiqv.am  in  magn  tudtnibus  incomtnenfurabilibus  eui- 
denter  percipitur  quando,  & quare  vna  proportio  maior  eH  alia,  aut  mi- 
nor, dici  poterit:  fi  prima  magnitudo  ad  fecundam  non  habuerit  maiorem 
neque  minorem  proportionem  iticon  n enfurabilem,  quam  tertia  habet  ad 
quartam  : vocentur  Ulf  Troportionales . Et  re  vera , fi  hic  affeni  poffet 
proprietas  affirmat  iua  e fiet  eligenda ; at  quia  hoc  fieri  nequit , recipi  de- 
bet illa  , quanquam  negatiua  , dummodo  fit  euidenter  cognita.  Non  enim 
inj 'olens  ejl,  vt  negatiua  proprietates  definiantur : Euclides  enim  per  ne- 
gationem pundum , dr  lineas  parallelas  definiuit . Fndc  nihil  refert  an_> 
pro  prietas  fit  negatiua , vel  affirmatiua ; fed  fufficit , vt  euidenter  expo- 
nat naturam  rei  definit  % , id  quod  hjc  mea  definitio  perfedi  ext- 
quitur . 

lamexhac  euidentiffima  definitione  ignota  illa  proprietates  defini- 
tionum fextt , & atfauf  Euclidis  demonflr ari  po fiunt . Et  quia  percepi 
duplici  forma  Ifbrum  quirium  Euclidis  reflitui  pofie : primo  fi  tantum- 
modo proprietates  de  finitimum  Jexta  ,&oftauacum  fuis  conuerfis  dc- 
monflratf  fuiffent,  relidis  omnibus  propofitionibus  V.  lib.  vt  ab  Euclide 
tradita  Junt ) aut  fi  nulla  mentione  fada  illarum  definitionum , omnia _* 
hac  mua  methodo  expofuifiem  .&  licet  hoc  nc  dum  ob  nouitatem , fed 
etiam  propter  cui  dentiam  methodi  non  iniucundum  fore  perciperem , no- 
lui tamen  definitiones  illas  Euclidis  ommittere  $ tum  quia  in  elemen- 
tis vfu  recepta  Junt , ciim  etiam  quia  ab  ahjs , & prfeipui  ab  Ar- 
chimede in  fuis  demonftrationibus  adhibentur  . Quare  inedianu 
viam  elegi  : Nam  omnes  proprietates  proportionalium  non  per  a- 
qui  multiplices  tradidi, & etiam  paffiones  aqui  multiplicium  demon- 
jlraui : & fic  puto  hanc  precipuam  Geometri f partem  hadenus  dubiam , 
& imperceptibilem  me  rcflituiffe  nifi  forti  me  fallat , vel  propriarum  rc • 
rum  propenfio , vel  amicorum  Juturna  nobilitate, ac  dodrina  pr reflantium , 
plautus , quibus  cum  in  vniuerfa  Sicilia,  I{pmf,  Neapoli, Genue,  ac 
Florentia  quindecim  ab  hinc  annis  ipfam  comnmmcaui . 

PROPOS.  I.  THEOR.  I. 

Si  du£  quantitates  duarum  quantitatum  fuerint  eque  multi- 
plices, erunt  viciifim  vna  c<Jualcs,aut  vna  maiores,  aut  mi- 
nores . 

Sim  quatuor  quantitates , fiue  magnitudines , iluc  numeri 
A B,  E,  C D,&  F, omnes  ciufdcm  generis , «Sciit  A B tam  mul- 
tiplex ipfius  E,  quini  CDcft  multiplex  alterius  Fj  fitque  j>ri- 
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b t v t*  E ?<JuaJisf  • E)ico  A B ipfi 
-T  I -*>  y c D cqualem  eflc.  intelligantur 
A B,A  C L)  diuilc in  luas  partes. 
hT.,  ,F  Manifeftum  » tft  tot  paries  A 

» r u n ^ T ,,  G,GH,&HBcontufcriin  AB, 

.........  *■.  .K.P  fine  uIc  ccualesipf)  E,  quot  par- 

r.  t-..  tes  C 1,1  K,  «Sr  K D continemur 

*■***  * in  GD,  fiagule  eauaJes  eidem 

. F. Ergo  AG>&  C Itu  fint^qua- 

Jes  aqualibus  E,  <5c  F.inrer  fe  cuoq,-  aquales  erunt,  pariterq;  G 
H,  I K,  nec  non  H B,  <5c  K D ^quales  erunt  inter  ie.  Iani  H c- 
t Ux'x  ^ qualibus  A G»  C 1 addantur  ^quales  G H,  I K:  erunt  b rot£  A 
* H.  «5c  C K cquales  mter  fc;Et  fi  cildem  rurlus  aquales  H B,  <5e 

K Dadd.ui:ur>  erunt  tot£  A B.  & C D cquales  inter  Ic.  Quare 
quando  £ aqualis  eft  ft  etiam  A B.  aqualis  eft  ipfi  C D . 

Sit  iecundo  t maior.quam  F.  Dico  A B maiorem  e fle  ,qua 
CD. Daulis  eque multiplicibus,  vt  prius: erit  AG  maior, 

quam  C I»  eo  quod  illa  maiori  £ , 
hccvero  minori  F cquahscft.  Pari 
ratione  G H maior  erit  i auam  1 K , 
<5c  HB  maior, quam  KD.  Iam»fi 
maiori  A G maior  G H addatur , 5c 
minori  C I nunor  I K conmngatur, 
& rurlus  eiidem  eodem  ordine  aiip 
partes  in^quaks  luperaddantur,crit 
tora  A B maior , quam  C D. 

. i * Tertio  fit  t minor vquam  F.  Dico 
cExprim « ^ ^minorem  efle,qrtam  CD.Quia  Eminorelt,  quam  F. 
p.rt/  Er^o  F maior  e rit,  quam  E:  idcoque  c C D etiam  maior  erit, 

* quam  AB. 

Quarto  fit  A B aequalis  C D.  Dico  E «qualem  eflc  ipfi  F.Si 
hoc  veru m non  eft  : erit  E maior,  aut  minor,  quim  F . Ergo, 
ex  fecunda,  <5c  tertia  parte  huius , A B maior , aut  mmor  erit, 
quam  C D>  quod  eft  contra  hvpothefin . Ergo  E ipfi  F «qua- 
liseft.  . 

Quinto  fit  A B maiori  quslmC  D.  Dico  E maiorem  efle^ , 

3uam  F.  Sin  minus,  erit  E arqualis  ,aut  nunor,  quam  F.Vn- 
c,  ex  prima , & tertia  parte  huius , A B «qualis  erit , aut  mi- 
nor quam  C-  D,  quod  eft  contra  hvpothefin. Quare  E maior 
eft,  quam  F.  Vndc  patet  propofituni , , 

• - •:  ...  • • 

co- 
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Pftet,quddfi  du£  quantitates  fuerint  duarum  quantita- 
tum e^dem  partes,  erunt  vidfiim  vili  maiores,  aut  vna  oiittof- 
res,  vel  vna  aquales,  • '•  i 

Nam,  fi  ponantur  M , Sc  N eque  miHtiplices  earundem  E , 

Sc  F:  erunt  d A B ipfius  MU  atque  CD  ibfius  N eedempartes ; 

Sc  ficuti  r E maior,  vel  minor , aut.eqnal  is  eft  ipfi  F;  fic  pariter  h“‘u/  • 
M maior , velnhfirior , aur  ^qualis  ertt  ipfi  Ni  nec  non  A BcO-  1 ’ 

dent  modo  maior, vel  minor,  aut  aqualis  em  ipfi  C D. 

A • ’ * 

^ ' PROsPOS.  II.  TI4EOR.  II.  . ' *** 

• > . ■ 

In^qualium  quantitatum,*  piaijor  atl  eandem  maiorem  pro- 
portionem habet, quim  mi  nor.  Et  eadem  ad  minorem  rna- 
iorfemproportioncm  habebit , qudm  acT maiorem  incqiu»- 
iium.'.  • <)  »;  ....... 


».V. 


• \A  *l 


Sint  duc  quantitates  \B  maior , C minor , Sc  quelibet  ter- 
tia D ciufdem  generis . Dico  primd  A B ad  D maiorem  ratio- 
nem habere  quam  C ad  eadem  D,  Ex  maiope  A B intelligatnr  iftbl  ■ 
ablata  F B «malis  /pfiG.rcfiduaent  A f: » tntclligaruror fef  a 
D biforia , & biforis  fiicceffiue: ^ 
quoulq^  repefiimir  eius  pars  G» 


© 


rr»*  *••*•••••••! 

S N ,J 


qu^  minor  fit,  ouam  A F(qnod 
neri  pofle  confiat  licet  in  nume- 
ris multot  es  fra&i  adhiberi dc- 
beant):pofica  fumatur  G femel» 
aut  bis , vel  ter , Sc  fic  vlrcrius , 
quoufque  confurgat  N , ex  G 
compofita,  cju£  proxime  maior 
fit, quam  F B,  kilicet  excelTus 
ipfius  N fupra  F B non  fit  ma- 
ior, quam  vna  cius  parricula  G : 
cumque  G minor  fit, quam  A F: 
erit  excefius  ipfius  N fupra  F B minor , qudm  A F;  <5c  ideo  N 
minor  erit.quam  A Bded  maior,quim  F B,  (eu  maior,  qud  n 
C (cirn  C,5c  F B equalesfint).  V nde  erunt  qu  \tuor  quantita- 
tes A B prima , D lecunda , C tertia , Sc  Dquarta  (concipitur  b 
enim  D ,vr  lecunda , «5c  vt  quarta).  Eftque  h proportio  quanti- 

R 2 tatis 


Digitized  by  Google 


C 1 )tf.  9. 
biti»/  . 

d De/ i*. 
buiai. 


' * Corell. 

fro/.  (.  bu- 
- itu. 


tVif.jJb*. 
w itu. 


g Def*' 

bmiu j . 
h D.f.g. 
buiw 
i De/.  10. 
buiut  . 

1 


Xuct.7 • V. 


a ^ 4x . 3 . 

% btiw  . 


1 31  E VCLIDIS  RESTITVTI 

tatis  prim?  A B ad  fecundam  D maior  illa 
A2F8  B.  Cl  commenfurabili  proportione , quam  habet 
N ad  eandem  D ( eo  quod  A B maior  eft , 
qndm  N ) ; atque  e proportio  quantitatis  tcr- 
N9  Gi  * ti?  G ad  quartam  D minor  eft  eadem  com- 
T menfurabili  proportione  , quam  habet  N ad 
D(cum  C.  fit  minor»  quam  N)  Ergo  d quanti- 
D 6 tas  A B ad  D maiorem  proportionem  naber» 
qudra  Cad  D. 

Secundd  dico  eandem  D ad  minorem  C habere  maiorem 
proportionem , quam  ad  A B.  vt  prius,  fiat  N partes  ipfius  D* 

ita  vt  fit  minor  quini  A B , fcd 

y”“ 7 T "I  ^ maior , quam  C ; inteliigan- 

,r  tur  O quidem  ipfius  A B,  arque 

v®**  H ipfius  C eqdcm  partes»  quae 

N D partes  eft  ipfius  N.  Et  * quia  N 

A n""*  C . minor cft  quam  A B,eritDmi- 

* " nor  ,quimO:  parirerque  quia 

N maior  eft,  quam  C,  erit  D maior , qudm  H.  Quapropter 
erunt  quatuor  quantitates, pri  rna  D, fecunda  C»tertia  D (con- 
cipitur enim  D,vt  prima, & vt  tcrtia),&  quar- 
06  » ta  A B;/cftquc  proportio  prim$  D adfccun- 

~ Dtf  dam  C maior  commenfurabili  illa  propor- 
tione, quam  habet  H ad  C fiuc  O ad  A B ( eo 
(" • quod  Hminor,  qudm  Dr  eft  ad  C , vt  O ad  A 

N&  'Hj  ’ B) ; atque  b proportio  tertie  D ad  quartam 
y " J4  AB  minor  eft  eadem  commenfurabili  pro- 
r portione , quam  habet  O ad  AB  (eo  quod 
D minor  eft,  quam  O) . Ergo i O ad  C maio- 
i rem  rationem  habet , quam  D ad  A B.  Qu pd 

AtoB  C8  erat,  <5cc. 


P RO  P OS.  111.  THEOR.  III. 

Aequales  quantitates  ad  eandem  habent  eandem  proportio- 
nem, & eadem  ad  equales  • 


- S;nt  quantitates  ciuidem  generis  A,  B,  & C;  & A fit  qqua- 
lis  B.  Dico  A ad  C efle , vt  B ad  C.  fi  enim  hoc  verum  noo, 

cit,  aliqua  4 quantitas  reperictur  in  natura  maior,  vel  minor 
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bmitu. 


dprtf 

buiuj. 


t L I B H R III.- 

quim  A,  qiteadC  habeat  ean-  I . 

dem  raticmein , quam  B habet  A B I 

ad  eandem  C.  lntelligatur  iJJa  ' * 

cfle,  feu  vocari  D.  Et  quia  D,  & D } 

A in^quales  ponuntur,  eftque 
C aqualis  A j Ergo  D maior,  aut 
minor  cft,  quam  B,  &idco*D 
maiorem , aut  minorem  pro- 
portionem habebit  ad  C,  qidm 

B habet  ad  eandcmC,  quod  cft  impofllbile : Pofita  enim  fuit 
D ad  C,vt  B ad  eandem  C.Non  ergo  alia  quantitas  maior, aut 
minor , qudm  A,  erit  ad  C,  vt  BadC;  ideoque  ipfamct  A ad 
C erit,  vt  B ad  C . 

Secundo  dico  C ad  A , atque  ad  B eandem  proportionem 
habere . Si  enim  hoc  verum  non  cft,  quam  c rationem  habet  eu*Jf‘***~ 
CadB  habebit  Cad  aliquam  aliam  quantitatem  D.  Et  quia  tm * 

D,<5c  A mxquales  conceduntur, 5c  eft  B aqua- 
lis A : Ergo  D maior,  aut  minor  eft,  quam  B j Aaj.  B25. 

&ideddC  ad  B maiorem, aut  minorem  ra- 
tionem habebit,  quamC  habeat  ad  D,  quod  D... 
eft  inipollibile. Pofita  enim  fuit  C ad  B,  atque 
ad  D in  eadem  ratione.  Non  ergo  C ad  maio-  C 47. 

rem , vel  minorem , quam  A , eandem  ratio- 
nem habet , quam  C ad  B ; ideoque  C ad  ipfam  A eandem_» 
proportionem  habet , quam  ad  B . Qujirc  patet  propoHtum . 

PROPOS.1V.THEOR.IV.  V. 

Qu*  ad  eandem  quantitatem  eadem  proportionem  habent, 

«quales  funt  inter  fc.  Et  ad  quas  eadem  quantitas  can-  '*■ 

dem  proportione  habet,  ex  quoque  inter  fc  lunr  aquales. 

Sint  tres  quantitates  A , B,  <3c  C ; & 
pimo  A ad  C eandem  proportionem 
habeat, quam  B ad  eandem  C Dico  A 
ipfi  B aqualem  efte.  SicnimAnon_, 
cft  cqualis  ipfi  B , erit  aut  maior , aut 
minor  eadem.  Ergo  4 A ad  C maio- 
rem, aut  minorem  proportionem  ha- 
bebit, qudm  B ad  eandem  C;  quod  eft 
contra  hvpothefin . Non  ergo  A ma- 
ior eft,  aut  minor, qu&ra  B.vndeaj- 
qualiseritipfi.  Habeat 


✓ 

/ 

V 


v 
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• 1)4  E VC L.JDIS  RE9TITVTI 
Habeat  fecundo  eadem  C ad  \ eandem  proportione  m_» » 
quam  ad  B.  Dico  pariter  A pquadem  efle  ipfi  B.  Si  enim  A. 
non  eft  aqualis  B : erit  aut  maior , aut  minor  eadem . Quare_. 
b fr»f  *.  eadem  i C ad  A minorem , aut  maiorem  proportionem  ha- 
buitu.  bebit,  quim  ad  B,  quod  eft  contra  hypothefin.  Non  ergo  A 
maior,  aut  minor  eft,  ouam  B . Quare  neceflario  «qualis  erit 
• h illi.  Quod  erat  aftendendunu  p , 

Eud  f.V.  - / . -"T?  ROPOS.  V.THEOR.  V.  -JfV . 

"'..'I'  : d- ' ' 

Ad  eandem  quatitatem  tationem  habentium , que  maiorem 
rationem  habet , illa  maiojr  eft . Et  ad  quam  eadem  maio- 
rem rationem  habet,  illa  minor  eft . 

: n *■  '*  -i  J j • **  * i 

-*’•  - •**  Habeat-  -primo  A ad  C maiorem  ra- 

• • r • r tionem , quim  B ad  eandem  C . Dico 
t A ( . -B  , A maiorem  eflelpfa  B..  Nam,  fi  hoc 

- \ verumnon  eft,  erit  A,  aut  aqualis,  aut 
*r»M*  i C • minor,  quam  Bj&idcd  A* eaitdem* 
i*,<*  • ‘ ’ 1 aut  frminorem  rationem  habebir  ad 

».  c qui]T|  B ad  eandem  C . qug  funt  falla , & contra., 

hvpothefin.Non  ergo  A cqualis.Hir  minor  cft,quam  B.Qua- 
rc  ueceffe  eft  A ipfa  B maiorem  efte . 

Secundo  eadem  C habeat  ad  B maiorem  proportionem-,, 
quam  ad  A.  Dico  B iplh  A ntfitorcm-cfle.  Nam, fi  hoc  verum 
nou  eft,  erit  B,  aut  aqualis,  aur  maior,  quam  A ; Sc  ideo  C ad 
c B c eandem,  aut  d minorem  proportionem  habebit,  quam  ad 

bu,«,  Am  que  funr  contra  hvpothefuv  Non  ergo  B ^qualis , aut  irn- 

d ff.f.x.  ior  eft  ipla  A.  Quare  minorent  illa.  Qu$  erant  oftendenda . 

buiu/ 

Euchi.V.  PROPOS.  VI.  THEOR.  VI. 

Si  duc  proportiones  fimiles  fuerint  inter  fe,<Scvna  illarum 
maior,  aut  minor  fuerit  aliqua  tertia  proportione : erit 
quoque  reliqua  maior,  aut  annor  eadem . 

Sit  A ad-B,  vt  C ad  D,  & qualibet  alia  proportio  F ad  K:  Et 
primo  A ad  B habeat  maiorem  rationem , quam  F ad  K . Di- 
co C ad  D maiorem  proportionem  quoque  habere , quam 
a 9tf.  IO.  F ad  K.  Quoniam  A ad  B maiorem  rationem  habet , quam  F 
’ ad  K.  E rgo  « proportio  A ad  B maior  erit  aliqua  commenfu- 

,rabiii 


a 
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rabiE  prdportione  '*  que  ponatur  efleO  ad  K;  At  proportio  R 
ad  K.  erit  nonmaior  eadem  commenrurabili  rnnone»  eml- 
dem  O ad  K,  Dico  iam , quod  proportio  C ad  D maior  eft 
commcniurabili  proportione  O aJ  1C  Nam»  fi  fieri  potclr»  iit 
proportio  CadDnon  maior  eadem  f ' 

ratione  cbmmenturabilt  O ad  K;  , A. 
cumq;  proportio  A adB  maior  fit  ea  i 

demcommemarabi!:  proportione  O ^ 
ad  K . Igitur  A ad  maiorem  pro-  - 
portione  hebet , qudmC  ad  D » quod 
eft  contra  hypothefin.Non  ergo  pro- 
portio -C  ad  D c(Te  pote  ft  nbn  maior  ; 
ratione  comenlurabik  O ad-K  ■, ideo- 


<t. 


n-  >jTpn.  i b 7>tf. 

;rp  >J  ■ ■. 


(O. 


K, 


gue  inaior  erit  iiia  i cftque  proportio  F ad  K uon  maior  ea-  cD  . 
dem  commeniurabili  ratione  O ad  K.Igitur  «C  ad  D maiore  tui u/. 


Igitur 

proportionem  habebit»  quam  F ad  K * • . 

Secundo  quando  A adB  minorem  rationem  habet,  qudm 
F ad  K : pari  modo  oftendetur , quod  propor-  A 7 C 1 4 

tio  C ad  D mmor  eft  commeruurabili  ratio-  B 6 D iz 

ne  O ad  K,  dum  proportio  F ad  K non  minor 
eft  eadeqa  ratione  eommcnfurabili  O ad  K . F 1 © 

Vnde  C ad  D eminorem  rationem  bab^bit,  O9  1 
quam  F habet  ad  K . Quae  erant  oftendenda . K 6 ’ ; ; 

PROPOS.  VII.  THEOR<  VII. 


EucLi  1.  V 


Proportiones  , quas  ftmt  ecdem  vni  terties  firnt  easdem  quo- 
qucmtecle.  «'  -r.u.  i.  v.  . */  ; 1 ; 

. ^ . n . .*  ( * . * 4«*i  r» 


< Sit  proportio  quantitatis  A ad!B«adem,qHarCndD;Sr pa- 
riter E ad  F fit,  vt  C ad  D . D*co  effis  a ad  Bi  vt  E ad  F.  Si  hoc 
verum  non  cft , habeat , fi  fieri  poteft , a ad  B maiorem  pro- 
portionem, aut  minorem , quam  E - 
habet  ad  h .Et  quia  proportio  E ad  A* 

F eadem  luppoiita  eft  ,que  C ad  D#  B ► 

& prop<*rtio  E ad  F maior  , aut  mi-* — 
nor  cortceflh  eft  proportione  ma- 
gnitudinis A ad  B.hrgoaC  ad  ' 
maiore#  n,  aut  minoremproportio- 


0 


I - 


E 

JTm«» 

nem  habebit , qudnv  A ad  B • quod  eft  contra  hvporhefim_> . 
Erat  enim  C ad  D , vt  A ad  B . Non  ergo  A ad  B maiorem-» , 

aut 


a fnp.4. 

buim  . 
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buiai . 

cprtpi. 

buim. 


a prtp.%, 
imu/. 


1S6  E VCLIDIS  RESTITVTI 
aut  minorem  proportionem  habere  poteft , q uam  E ad  F ; & 
ideo  A ad  B erit,  vt  E ad  f . Quod  erat  oftendendum . 

/ • 

COROLLARIVM. 


A. 

B 


Confiat  ex  duabus  hifccpropofitionibus,cjuoddu£  pro- 
portiones inter  fc  fimiles,  vna  maiores , aut  vna  minores  , vel 
amb£  e^dem  erunt  duabus  alijs  proportionibus  inter  fc  fimi- 
libus.  Pofita  G ad  H,  vt  E ad  F,  quoniam  du$  fimiles  rationes 
A ad  B , & C ad  D oftenfij  * funt  vna  maiores , aut  vna  mino- 
res , vel « amb?  ecdem  rationi  E ad  F ; 
('c'')  atque  du£  fimiles  rationes  E ad  F,  <5c 
v ' G ad  H funt  vna  maiores , aut  vna  mi- 

nores, vclambgeedcm  rationi  C ad 
D.  Ergo  quando  ratio  A ad  B maior 
eft  ratione  E ad  F » etiam  proportio  C 
ad  D maior  erit  proportione  G ad  U. 
Et  quando  proportio  A ad  B minor 
cft  proportione  E ad  F , erit  pariter 
proportio  C ad  D minor  proportione 
G ad  H:  Atque  cum  proportio  A ad  B eadem  cft  proportioni 
£ ad  F , fimuiter  erit  proportio  C ad  D eadem  proportioni  G 
H . • * . 


E 


H< 


PROPQS.  VII r.  .TU EO R.  VIII. 


Si  fuerint  quatuor  quantitates  proportionales , & quinta  fit 
maior , quam  prima , & fexta  non  maior,  quam  ccrtia:  erit 
quinta  ad  lecundam  in  maiori  proportione,  quamfcxta_, 
ad  quartam:  Et  quinta  ad  fextam  in  maiori  proportione, 
quam  prima  ad  tertiani . Et,  fi  quinta  maior  Iit  fecunda,  & 
lexta  non  maior  quarta,  erit  prima  ad  quintam  in  minori 
proportione,  quam  lccunda ad  fextam . 


Sit  A ad  B in  eadem  ratione , 
quam  C habet  ad  D,3c  E fit  ma- 
ior , quam  A , <5c  H non  fit  ma- 
ior, qujm  C,  ideft  fit  H equalis, 
aut  minor  ipfa  C.  Dico  primo 
E ad  B maiorem  proportionem 
habere , quam  H ad  U . Quia  a maior  E ad  B maiorem  ratio- 
nem 
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lient  habet , quam  minor  'v  ad  eandem  B ; eftque  C ad  D , vt 
A ad  B-  Ergo  b E ad  B m«uorem  rationem  imbet',  oaam  C'ad 
X) ; led  C equalis  > aut  maior  c(t , quam  H . Igitur  C ad  c ean- 
dem D eandem  , aut  d maiorem  rationem  habet , qiiam  H ad 
D.  Quare  e proportio  E ad  B adhuc  maior  erit  proportione,. 
Had  U; 

Secundo  dico  E ad  H maiorem  proportionem  habere  qua 
A ad  C.  Quoniam  E maior  e/h  quam  A . Er-  E 7 - H 27 
go /E  ad  H maiorem  ratione  habebit » qua  a;  A 6 C ;o 
A ad  eandem  Hj  efique  H equalis.ant  minor 
ipiaC.  Igitur  eadem  A ad  Hg  eandem,  b aut  B5  D 2 y 

maiorem  rationem  habet,  quam  ad  C . Et  propterea  $ E ad 
H adhuc  maiorem  proportionem  habebit , quam  A habet 
ad  C»  . ; ■ 1 ■ ••  t ...  ■ • f 

Tertio  fit  E na  aior  fecunda  B proportionalium , Sc  Hnor» 
fitmaiorquam  D.  Dico  A ad  E minorem  proportionem  ha- 
bere, quam  C ad  H . Quoniam  F,  maior  eft,  quam  B,at  H non. 
eil  maior , quam  D . Ergo  E eadem  A a ». 
ad  maiorem  E habebit  minorem  pro- 
portionem, quam  ad  B minorem ; eft-  B L" 
queC  adD,  vt  AadB.  Igitur*  A ad  E _ 
minorem  proportionem  nabet,  quam 

f'  - .1  Y-*  Oli  ^ 1 ? 


h prep.  6. 
huin/  . «- 
frep  }. 
buiut. 
d frtp.  ». 
binus . 
e ptpp.  c. 
iurti . 

.< 

h”?  »- 

buiuf. 

SPr»P-  f- 
buiut. 
h frtp.  1. 
buiut. . 

1 prop.6, 
buiut. 
k fr*jr.  1* 

buiut.  . 

] frop  6. 
buiut., 
mpnps. 
buiut . 
npfp.t. 
buiut. 
o prep  s. 
buiut . 


Bucl.CtrtV. 

pr»p .4.  *»*« 
V. 


<E> 

C ad  D.  Sed  eadem  C ad  non  maiorem  H » eandem, aut » ma* 
lorcm  proportionem  habet , quam  ad  D . Igitur  .proportio: 

A ad  E adhuc  minor  erit  proportione  Cad  H.  Vc  propofi- 
%mi  luerat. 

PROPOS.  JX.  THEOR.  IX. 

Si  prima  quantitas  ad  fecundam  eandem  rationem  habuerit , 
quam  tertia  ad  quartam , erit  fecunda  ad  primam,  vt  quar- 
ta ad  tertiam . Vocetur  huiulinodi  argumentandi  forma 
lnuerfio  rationis » 

JH  ^ aDico  ® ac*  A.  eandem  rationem  habe- 

re, quam  D ad  C.  Si  enim  hoc  verum  non  ett,  habebit  B a J A 
maiorem,  aut  m inore  proportione, quam  D habet  ad  C ; & fi 
Lcn  Potcft>  pnmo  fit  proportio  maior.  Ergo*  proportio  B ad  1 DtfA*‘ 
A maior  ent,propoi  tio  vero  D ad  C non  erit  maior  cade  pro- 
1 ortione  comcniurabiJi(quf  ponatur  efle  quantitatis  E ad  A, 

S atque 


Digitized  by  Google 


\Deft. 


c Dtf  4. 

h.  huius. 
d Ut.fi. 
huius  . 


huius  *.• 


i Dtf.  11. 
huius. 


fjl 

A- 

E- 

B- 


EVCLIDIS  RESTITVTI 

atque  H ad  C ; ; <5c  propterea  B ma- 
' j — pr— f ior  erit,  qudm  E,  fcd  Pnon  erit  ma- 

„ L ' ior , quarti  H . Et  quoniam  E ad  A , 

I—'"  } atque  H ad  C in  eadem  fiiht  pro- 

_i  1 — - portione  comiiieiifurabili  .*  Igirur 

(ET)  E ipfius  A , atque  H alterius  C eque 
‘ ntultipliccsrvcl  cadent  pars,  aut  ce- 

dent partes  erunt ; & e corttra  c A ipfinS-E , nec  ilonC  alterius 
H eadem  pars,  vel  atque  multiplices , -aut  cedent  partes  erunt: 
AideoiA  ad  E;  atque  C ad  Hin  eadem  proportione  erunt; 
ellque  B maior,  quam  E;  at  D non  maior,  quam  H.  Igitur  r A 
ad  B proportionem  minorent  habet , quant  C habeat  ad  D , 
quod  cftabfurdum.  Suppofita  enint  fuit  AadB.vrCadD. 
Quapropter  B ad  A no  habet  maiorem  proportionem,quant 
D ad  C . Similiter  oftendetur  i quod  D ad  C non  habet  maio- 
rem proportionem , qudm  B ad  A ; <5c  ideo  B ad  A neque  mi- 
norem proportionem  habebit,  quam  D ad  C.  Et  propterea  B 
ad  A ent,  vt  L>  ad  C.  Quod  erat  ofteridendum . 


F*pfi  silex. 
fr*py.  lih. 
VJL1. 


COROLLARIVMV 


•Ju 

r. 


*7>tf,: 
huius  . 


Ex  hac  dcmonftrationc  colligitur, qu6d, fi  prima  ad  fecun- 
dant maiorem  proportionem  habuerit , quam  tertia  ad  quar- 
tam : inuertendo  fecunda  ad  primant  minorem  rationem  ha- 
bebit, quam  quarta  ad  tertiam . Ex  eo  enim,  quod  proportio 
B ad  A pofita  fUit  maior,  qudm  D ad  C,  demonftrata  fuit  pro# 
portio  A ad  Eminor  proportione  ipfius  C ad  D. 

'VrO f6s.  X.  THEOR.  X.  ' 

Siquatuor  quantitatum  eiufdem  generis  du$  antecedentes 
auarunt  confequentiunt  eque  multiplices  fuerint ; <Jt  ante- 
'l  cedens  antecedentis  tantimt , vel  confequens  confequcutis 
tantum  multiplex  fuerit:  erunt  viciflim  proportionales . 

Sint  quatuor  quantitates  eiufdem  generis,  A B quidem  ip- 
fius E, Sc  CD  ipfius  F arque  multiplices.  Et  primo  ut  E ipfius 
F multiplex.  Dico  A B ad  C D effe,  vt  E ad  F.  Quoniam  A B, 
& C D ipfarurri  E , & F eque  multiplices  funt , feftis  antece- 
dentibus in  fuas  partes , erunt  4 in  A B tot  partes  A G , G H, 
6c  H B , fingulx  equales  ipfi  E ; quot  £imt  in  C D partes  C I , 

I Rj 
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i«A 

I .K,  $c  K D,  fingulx  cqaaJes  ipli  F;  ideoque , b qtix  pars  cft  F 

i>f! us  E eadem  pw5 C**t£ 1 tp; A-  G H B C 1 KD 

fias  Ci  A,  (<  I K Ha  .dc  K-  1 — — i i — i — • — ». 

I)  ipfius  HB.  Ergo  «quoties  F F 

multiplicata  equal is  fit  ipfi  E>  , 


b Pr*t'  J. 

tutus , 


r\ 


JlUtUi. 

•t  V 


toties  C I multiplicata  ^qua- 
lis fit  ipli  A G , & toties  1K , , 

multiplicato,  efficitur,  equulis  ipfiG-H,  nec  nnu  !c  D toriesV 
nui  1 1 iplicota  effi  c i t u r gq  uaj  is  ipu  .id  B i & fic  rcli  qua  <eg  men-: 
ra,  fi  plura  extiteruu , que  totid?m  liiut  in  C D , quot  iii  A Bl!  , 

Ergo  quoties  F multiplicata  cquaits  fit  ipli  E , toties  ipfeC  I, 

1 k-  k U,  ideft  ipia  C D multiplicata  efficitur  xqualis  lpfis  A 
G.GHjH  B,  (t4  ipfi  A B . Et  propterea  C D toties  menfurae  'j  D r 
ipfam  AB,  quoties  F metitur  ipfam  E . <5t  ideo  d A B ipfius  lutat?' 
CD  tam  multiplex  eft,quam  E ipfius  F.  Vc  erat  proban- 
dum-». 

Secundo  ijfdejn  pofitis  fit  A B multiplex  ipfius  CD . Dico  ■ 
efleEadF.vt  \BadCD.Fiat  M ipfius  F tam  multiplex  , 
quam  ABdpfinsC  D,  cftque  pars  CD  multiplex  ipfinsF.Er-  texprim, » 
gor  ABadMeffi  vtC  OadF, eratautem,  vtCDadFiita  \ parte' 

B ad  E . Ergo/eadem  A B ad  duas  M > & E eandem  rationem  f prop  7. 
habet ; ideoquc  g E , & M inter  fc  equaies  fimt . Vnde  b AB  buh*t. 
ipfius  C D,  & E ipfius  F eque  multiplicos  erunt.  Quare  &c.  8 *n?  ♦* 

, butut . 

hprop.j. 
tuitu 


PROPOS.  XI.  THEOR.  XI. 


w.ij.r, 


Eiufdem  generis  partes  cum  pariter  multiplicibus  in  eadem 
fiunt  ratione . 

Sint  A ipfius  B,<5c  C alterius  D eque  multiplices, <5c  eiufdem 
generis.  Dico  A ad  Gcfle.vt  B ad  D.Si  enim  hoc  verum  non 
cft,  habeat  primo,  fi  fieri  poteft,  A ad  C maiorem  proportio- 
nem,quam  B ad  D.  Ergo  a proportio  A ad  C maior  erit;  pro-  a 2)<>yi 
portio  vero  Bad  D non  erit  maior  eadem  proportione  com-  humi  ** 
menfurabili  ( quam  intelligatur  habere  E ad  C, atque  H ad  D; 

6c  iplarum  communes  menfur?  cedens  fint  R,<3c  S ).  Quare  A 
maior  erit  quam  E, at  B non  erit  maior, quam  H.  Et  quoniam 
funt  C,  D equaies,  vel  eque  multiplices  ipfarum  R , <5c  S cum  b prop.fi 
h^  eque  metiantur  illas,  & cft  C ipfius  D multiplex.  Ergo  t R butut. 

S 2 ipfius 
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' ipfiusS,ScCipfius  D?qu£mul- 

> _£»ripliccsfunt . Rurfus  quia  E,  & H 

cquales  , vel  qqu6  multiplices 

lunt  ipfarum  R Sc  S ,Sc  R eft  mul- 
_ jy  tiplcx  ipfius  S.  Ergo*  E ipfius  H 
—«  A tam  multiplex  eft.quamR  ipfius 

S > fcu  d qudm  C ipfius  D : eft  ve- 
ro A ipfius  B tam  multiplex  , qudm  C ipfius  D : Ergo?  E 
ipfius  H tam  multiplex  c(t ,qudm  \ eft  multiplex  ipfius  B; 
ideoque/ficuti  fc  minor  eft,  qudm  A , ita  H minor  eft , quam 
B j fcd  concerta  fuit  H non  minor , qudm  B , quod  eft  abfur- 
dum , Non  ergo  A.  ad  C maiorem  proportionem  habet,  qua 
B ad  O.  Eadem  ratione  oftendetur  A ad  C non  habere  mino- 
rem proportionem,  qui  m B ad  D . Quare g A ad  C erit,  vt  B 
ad  D.  Quod  erat  probandum . 


fyd.it.  V. 


PROPOS.  XII.  THEOR.  XII. 


Siquatuor  quantitates  eiufdem  generis  proportionales  fue- 
rint, Sc  viciflim  proportionales  erunt.  Vocetur  autem  talis 
argumentandi  forma  Permutatio  rationis . 


buiut. 


bfrtp.  8. 
buiut 
Cprop.  1 1. 
buiut  ^ 

d prOp . t. 
buiUt. 
t prtp.  1 1. 
buiut 
f prop  6. 
buiut. 


Sit  A ad  B,  vt  Cad  D ; fintque  omnes  eiufdem  generis.Di- 
co  cfle  A ad  C,  vt  B ad  D . Si  enim  hoc  verum  non  eft , habe- 
bit A ad  C maiorem , aut  minoremproportion  em , quam  B 
ad  D.ht  primo  fit  proportio  maior,fi  fieri  poteft.  Ergo*pro- 
portio  A aci  C maior  erit , proportio  vero  B ad  D no  erit  ma- 
ior, eadem  proportione  commcnfurabili  ( quam  intelligatur 
habere  E ad  U, at  que  H ad  D,& ipfarum  communes  menfurc 
eidem  fint  k,  & N ) : quare  A maior  erit,  quam  E,  fcd  B non 
A K r*  erit  maior,  qudm  H;  cumque., 

• ; > •— < •— — — ■ fit  E ad  D,  vt  H ad  D.  i- Igitur 

x- maior  erit  proportio  A ad  B, 

. quam  K ad  H ; fed  * k ad  N eft , 

Hk H vt  h ad  H(ciim  ille  fint  harum 

P>  .2L,  <eideni  menfur^)  Ergo  d A ad 

B maiorem  proportionem  ha- 
bet, qudm  k ad  N 5 eft  verd  * C ad  D , vt  k ad  N ( cum  h.t  fint 
illarum  cardem  menfure ) . l?itur  A ad  B maiorem  propor- 
tionem habet,  quam  C ad  D . quod  eft  ablurdum . Suppofita 
enim  fuit  A ad  B,vtCadD.  Quapropter  A ad  C non  ha- 
bebit 
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bebir  maiorem  proportione  m , qrdm  f>  ad  I>. 

Similiter  ofrendert"- , mod  B ad  Dnon  habet  maiore  pro 
portionem, quam  A an  C & 'deo' A ad  CmequiiinorCrn  pro- 
portionem habebit,  qua  B ad  i).  Quare  ? A ad  «V  eandem  rd-  »l~ 
tionem  habebit,  quam  B h ibet  ad  . V propofirunl  fuerat. 

Vocetur  h$c  argumentandi  forma perm macio  rationis . 

COROLLARIVM. 

Deducitur  ex  hacdemonftrationc,  quod  fi  prima  quanti- 
tas ad  fecundam  habuerit  maiorem  rationem , quam  tertia 
habet  ad  quartam ; permutando  prima  ad  tertiam  maiorem 
rationem  nabebir,  quini  fecunda  ad  quartam.  Nam  ex  pofi- 
tione,quodA  ad  C habet  maiorem  proportionem,  qudm 
B ad  D , confequitur,  permutando , habere  A ad  B maiorem 
proportionem,  quam  C ad  D . 

PROPOS.  XIII.  THEOR.  XIII,  £«4.17. 

Si  coniuntte  quantitates  proportionales  fuerint,  h?  quoque 
diuife  proportionales  erunt.  Vocetur  huiufmodi  argu- 
mentandi forma  Diuifio  terminorum  rationis . 

Sint  A <5c  B , fimul  fumpte , ad  B , vt  C & D,  fimul  fumpte , 
ad  D.  Dico  A .ad  B elfe,  vt  C ad  D.Si  enim  hoc  verum  non  cft: 
habebit  A ad  B maiorem,  aut  minorem  proportionem, 
quam  C habet  ad  D . Et  fit  primo  proportio  maior  .*  Ergo  a D‘f 10* 
proportio  A ad  B maior  erit,  proportio  vero  C ad  D non  erit  buivt‘ 
maior,  eadem  proportione  conimenfurabili  ( quam  habeat 
E ad  B,  atque  H ad  Oj  <5c  ipfarum  communes  mcnlure  c^dem 
fmt  K Sc  N ) . Quare  A maior  erit,  quam  E,  fed  C non_ 
erit  maior,  quam  H . Et  quia  E,&  H eque  menfurantur  ab 
ipfis  K , & N.  Ergo  * tot  partes  erunt  in  £ , fingul$  equales  K , 
quot  funt  in  H , fingulc  equales  N . Rurfus  quia  k , N ?que  mm' 
metiuntur  ipfis  B,  & D,  tot  c partes  erttnt  in  B , fingulc  equa-  c Def^ 
les  K,  quor  limt  in  D fingulc  ^quales  N.  Quapropter,  fi  equa-  tuini. 
libus  multitudinibus  partium  contentarum  in  E,£c  H addan- 
tur equales  multitudines  partium  ipfarum  B,  & D : erunt  in 
E B,  fimul  fumptis , tot  partes  equales  ipfi  K , quot  funt  par- 
tes in  aggregato  H , D contcnrx , mcnfuratxqnc  ab  Nj & d Dt/. 
ideo  d E B erit  eodem  partes  ipfius  B,  quam  eftH,D  partes  i>mui  . 

altc- 
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EVCLIDIS  RESTITVTI 
, alterius  D.  Cumque  A maior  con- 
B .ceda  fit,  quam  E > addita  B commu- 

' “*  ni:  erit  Ab  maior, quam  EB.  Et, 

quia  C non  maior  coccfia  cft.quam 
> H, addita  D communi:  erit  C D non 
— 4 maior,  quam  H D.  Quare  * E B.nd  B 
eft , vt  H D ad  D , atque  A B maior 
effc, quam  EB.&C.L)  npneft  nu- 
ioriquaih  H‘i).  Ergo/A  B ad  B ma- 
iorem proportionem.habebit,  quamC  D ad  D,  quod  eft  ab- 
rurdum.  Erat  enim  ex  hypothcfi  A B ad  B , vr  C Dad  D. 
Non  ergo  A ad  B maiorem  proportionem  habebit,  quam  C 
ad  D.  Similiter  oftendetur,  quod  Cad  Dnon  habet  maio- 
rem proportionem,  quam  A ad  B;  & ideo  A ad  B neque  mi- 
norem proportionem  habebit,  qudm  C ad  D . g Quapropter 
A ad  B erit  in  eadem  proportione,  quam  C ha&etad  D, 
Quod  erat  oftendendum . 


COROUARIVM. 


Hioc  colligitur , quod , fi  prima  ad  fecundam  maiorem-» 
proportionem  habuerit  ,qiiam  terria  ad  quartam,  conuut- 
gendo  habebunt  prima  & lecunda,  fiinul  fumptx , ad  fecun- 
dam maiorem,  proportionem,  quam  tertia,  & quarta,  fimul 
fumprsc,  ad  quartam  . Ex  co  enim  , quod  proportio  A ad  B 
pofita  fuit  maior , quam  C ad  D , dcmonftratum  cft  A , & B 
nabere  maiorem  proportionem  ad  B,quamC,  & D ha-, 
bent  ad  D . ' 

PROPOS.  XIV.  THEOR.  XIV. 

i 4 • 

Si  d iui  f^  quantitates  proportionales  fuerint,  hc  quoquo 
coniunda:  proportionales  erunt . Vocetur  li£c  argumen- 
tatio Coniunftio  terminorum  rationis . 

• ' 

Sit  A ad  B,  vt  Cad  D.  Dico  cfle  A , B,  fimul  fumptas,ad 
B in  eadem  ratione , ac  funt  C,  D , fimul  fumptx , ad  D.  Si 
hoc  verum  non  cft,  aliqua  alia  quantitas  H,B  maior, vel  mi- 
nor, quam  A,B  habebit  ad  iplani  B eandem  rationem, quam 
C,  D ad  D.  Ergo  a d illidendo  H ad  B erir , vt  C ad  D ; led  A 
maior,  aut  minor  cft,  quam  Ei  (eo  quod  H , B mcqualis  erat 

ipfi  ' 
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ipfi  A B,  & tollitur  B communis)  Ergo  * A ad  B maiorem, 
aut  minorem,  proportionem  habet , quim  H ad  eandem  B* 
erat  autem  C ad  D,  vt  H ad  B . Igitur  e A ad  B maiorem,  aut 
minorem  proportionem  habebit , 
quam  C habet  ad  D , quod  eft  ab- 
nirdum . Suppoftta  enim  fuit  A ad 
B,  vt  C ad  D.  Nonergo  aliqua  qua- 
titas  maior , vel  minor , quam  A B 
eandem  rationem  habere  poteft  ad 
B,quam  C D habet  ad  Dj  &idco 
A , B ad  B erit , vt  C D ad  D . quod  erat  probandum  . Voce- 
tur hac  argumentandi  forma  coniundtio  terminorum  ra- 
tionis. 

COROLLARIVM. 

Colligitur  pariter,  quod , fi  quantitas  prima  cum  fecunda 
ad  fecundam  habuerit  maiorem  prnportionem  , quam  ter- 
tia cum  quarta  ad  quartam , diuidendo  prima  ad  fecundam 
mai  orem  proportionem  habebit , quam  tertia  ad  quartam. 
' Conceflum  enim  fuit,  quod  A , B ad  B habeat  maiorem-, 
propor  tionem , quam  C , I>ad  D j <5c  demonftratum  d eft  A 
ad  B maiorem  proportionem  habere,  quam  C ad  D. 

PROPOS.  XV.  THEOR.  XV. 

Si  quantitatum  aggregata  fuerint,  vt  ablat?  portiones:  erunt 
refidua , vt  aggregata.  Et  fi  portiones  proportionales  fue- 
rintraggregata  eande  rationem  habebut,quam  portiones  . 

Sk  primd  aggregatum  A,  C ad  aggregatum  B,t>,  vt  ablata 
portio  C ad  ablatam  D.Dico  refiduum  A ad  refiduum  B efle 

vt  A , C ad  B D . Quoniam  A Cad  B, . , 

D eft,  vt  C ad  D . Ergo  * permutando!  A ...  | I C j 
A , C ad  C eft , vt  B , D ad  D : Et  diui- 
dendo* A ad  C erit  vt  B ad  D:  Et  in-  r-„  ■ i r — i 
uertendo  c C ad  A erit , vt  D ad  B j Et  ' » 

coniungendo^  C A ad  A erit  vt  D B ad  B.  Et  iterum  permu- 
tando *C,  A ad  D,  Bcrit,vt  A ad  B.  Quod  erat  primum. 

Secundo  fit  A ad  B , vt  C ad  D . Dico  A , C ad  B , D efle  vt 
A ad  B,  vel  vt  C ad  D.  Qu]a  A ad  B eft,  vt  C ad  D,erit  permu- 
tando/A  adC , vt  B ad  D:  Et  coniungendo^  AC  ad  G vt  B 
D ad  D.  Et  iterum  permutando  i A C ad  B D ciit,vt  C ad  D , 

lcu> 
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feu  vr  A ad  B.  Et  fi  rurfus  fit  E ad  F,  vt  C ad  D . Quia  A C ad 
A C E ^ ^ * vr  eadem  C ad  eandem  D . Ergo 

' * *“*  rurfus  erunt  quatuor  quantitates  propor- 

B D p ticnales  A CadB  D,  vt  EadF.  &ideo , vr 
‘ * prius  A , C , E erunt  ad  B , D , F,  vt  E ad  F » 

ftu  vt  A ad  B.  Quod  propofitum  fuerat . 

COROLLARIVM  I. 

Colligitur  ex  prima  parte  huius  dcmonftrationis,  quod,  fi 
aggregata  ad  ablata  eandem  proportionem  habuerint>cruut 
aggregata  ad  refidua  in  eadem  ratione . 

Nam  conccflum  fuit  A C ad  C cfie , vt  B D ad  D : Et  dein- 
de oftenlitm  cft  A C ad  A cfie,  vt  B D ad  B . Vocetur  huiufi 
modi  argumentandi  forma  Conuerfio  rationis. 

fCHOLrrM. 

Facili  negotio  oflendetur,  quod,  fi  prima  ad  fecundam  maiorem  pro- 
portionem habuerit, quam  tertia  ad  quartam  : habebit  prima  cum  tertia , 
ad  fecundam  cum  quarta , maiorem  proportionem , qt<dm  tertia  habet  ad 
quartam ; fed  minerem,  quini  prima  habet  ad  fecundam . 

Quoniam  A ad  B , fi  habuerit  maiorem  proportionem  , quam  C ad  D, 
permutando  \AadC  maiorem  proportionem  habebit , quam  E ad  D : Et 
coniungendo  k AC  ad  C maiorem  proportionem  habebit , quam  B D ad 
D " iterum  permutando  1 A,  C ad  B , D maiorem  proportionem  habe- 
bit, quam  C ad  D . 

. f.  Rjcrfus  quia  prius  habebat  A ad  Crr.aio- 

, t ► — ~ — * tem  proportionem  , quam  B ad  D . Et  inut  r- 

tenao  m C ad  A minorem  proportionem  ha - 
,B  ^ , -P  bebit,  quam  Dad  B:  Et  coniungendo  n C,  A 

ad  A minarem  proportionem  habebit , quam 
D Bad  B:  Et  permutando  0 C A ad  D B minorem  proportionem  habebit, 
quam  A ad  Jt.  Ft  propofitum  fuerat . 

COROLLARIVM  II. 

Colligitur , qudd , fi  totum  ad  totum  maiorem  rationem 
habuerit , quam  ablatum  ad  ablatum , erit  totius  ad  totum_» 
minor  proportio,  quam  reliqui  ad  reliquum . 

Habebat  emm/  A,C  adB,  D maiorem  proportionem, 

• f • quam. 
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quim  C ad  Dj  & demonftratum  eft  A,  C ad  B,  D habere  mi* 
norem  proportionem,  quim  A ad  B . 

i 

COROLLARIVM  III.  - ’ ' - * 

• . . • i.-  ii; 

Deducitur  pariter,  quod  fi  totum  ad  ablatum  maiore  no : 
rationem  habuerit,  quam  totum  ad  alterum  ablatum:  habe-  .:>• 
bit,  per  conuerfionem  rationis,  totum  ad  eius  refiduum,  mi*' 
norem  proportionem, quam  aliud  totum  ad  fuum  refiduum. 

Fuit  enim  q A , C ad  C in  maiori  proportione , quam  BDq  Sebti. 
ad  D } de  demonftratum  eft  A , C ad  A minorem  proportio-  » t . 

nem  habere, quam BD ad  B.  hmt.v 

• t 

PROPOS.  XVI.  THEOR.  XVI.  *«*•»*.  V. 

. .11  : ; :\j}.  ;.i  .i  o »*<;  : 

Si  quatuor  quantitates  eiufdem  generis  proportionales  fue- 
rint: maxima,  & minima  rdiqitis~duabus  maiores  erunt . 

i • ' ’•  . J..*  - a 

Sint  quatuor  quantitates  eiufdem  generis  A ad  B in  eadem 
proportione,  ac  C ad  Dj  fitque  A omnium  maxima,  <5c  D mi- 
nima. Dico  A dt  D i fimul  lumptas , maiores  efle,  quam  B de 
C fimul.  Ponatur  F £ qualis  cxccftui  maxime  A fupra  G,  & FI 
fqualis  exccfliii  ipfius  b fupra  minima  D . Patet  C & F fimul 
jquales  eift  A , a tque  D & H fimul , ^quales  efle  B . Et  quo- 
niam, vt  A ad  B , ie»  ,.vt  totum  FiC  ad  totum  H D , ita  cft  C 
ad  D ablatum  ad  ablatum . Ergo  • refiduum  F ad 
refiduum  H erit,  Vt  totum  adtotum , lcilicet»  vt 
A ad  b;  led  quia  A,  vt  maxima  maior  eft , quam  . 

B : erit  quoque  F maior , quam  FI.  ( Nam  n non  A 
maior  eifet , haberet  * A ad  b maiorem  propor- 
tionem , quam  F ad  H , quod  cft  falfum : Often- 
feenim  fuerunt  A,  B,  F,  FI , proportionales ) , fi 
igitur  inqrqualibus  t , & Fi  addantur  communi- 
ter amb£  C , D fimul , erit  c fumma  quantitatum 
F,  C,  de  D maior,  quim  iumma  quantitatum  FI, 

D,dcC:  Sunt  vero  F, C,<5cD  cqualcsA.dcD 
( ciun  F C oftcnfa  fit  ^qualis  A , & D fit  communis  ) ) atque 
eadem  ratione  FL  D,  de  C squales  funt  b de  C . Quare  maxi- 
ma A cum  minima  D maiores  iunt,  quam  B,C  fimul.  Quod 
erat,  dee. 


ifi 
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COROLLARIVM  I. 


Manifeftum  eft , qudd , fi  quatuor  quantitates  proportio- 
nales fuerint , erunt  dirc&& , <3c  viciflim  vni  maiores , aut 
vni  xquales,  aut  vni  minores . 

Fuit  enim  A ad  B,  vt  F ad  H , & oftenfum  eft , d quando  A 
maior  eft  , quini  B,  non  effe  F $ qualem  > aut  minorem  ipfa^ 
U,  5c  contra.  Igitur  antecedentes  A*  «St  F erunt  vni  maiores* 
aut  vni  gquales.aut  vni  minores  confequentibus  B , & H . 
Rurfus  quia  * viciflim  A ad  F eft , vt  B ad  H . Igitur  A , & B 
funt  vni  maiores , aut  vni  squales , aut  fimul  minores  ipfis 
F,5c  H. 

• j f » * •:  • ' - 

COROLLARIVM  IL 

. Patet , fi  tres  quantitates  proportio- 

( N f t A — nalcs  fuerint, efte  duas  extremas,  fimul 

P fumptas,  maiores , quam  duplum  mc- 

n ^ Sit  enim  maxima  A ad  B . vt  B ad  C, 

>2,  h.  ■ A fiat  Ecqualis  B:  erit  A ad  E*  vt  B ad 

Q C *ideoque /maxima  A & minima-* 

C maiores  erunt,  quam  E , & B fimul  % 

ideft  maiores,  quim  duplum  medi* 

...  . \ ' . - » 

- ' 8 C H 0 4 1 ■ r 

^ | i..-,. 

Si  fuerint  trtr  quantitatis  proportionales : exceflks , 7*0  maxima  fsb 
per  At  mediam,  mater  erit  exceflu  media  fupra  minimam  . 

Sit  maxima  A ad  B , vt  B ad  minimam  C , Sitqi  N exceffus  A fnpra 
B,  Atque  0 fit  excefftts  B fnpra  C . Dico  N maiorem  efie,  quam  9 . Nam , 
vi  i totum  A ad  totum  B > ita  eft  B > ablatum  ex  A >ad  C,  ablatum  ex  B. 
Ergo  N,  tefidttum  ipfius  A , ad  0,  refiduum  alttrins  i,  Ortt , vt  totum  A 
ad  totum  B ,fine , vt  maxtma  A ad  mediam  B.  Et  ideo  h N maior  erit , 
quam  0 . 

PROPOS.  XVII.  THEOR.  XVIL 


Si  duabus  fimilibus proportionibus  commenfurabUibus  du$ 
ali$  fimiles  proportiones  commenfurabiles  continuentur, 
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termin  priores  ad  pofteriores  erunt  in  eadem  eo  mmcnfu- 
rabili  proportione . - • 1 1 '• 


Sit  A ad  B in  eadem  commenfurabili  ratione,  qnamhabct 
C ad  D j atque  B ad  E fit  in  eadem  commcniurabili  propor- 
tione , quam  D habet  ad  F . Dico  A ad  E in  eadem  rationo 
commenfurabili  effe,  in  qua  C ad  F.  Sit  G communis  menfu- 
ra  ipfaru  m A , B j atque  H fit  communis  menfura  duarum  B, 

E;  x inrelligatur*  K toties  metiri  ipfam  G,  quoties  H ipfam  a >**•  i. 

B metitur.  Ergo  * per  mutando  K toties  metietur  ipfam  H» 
quoties  G ipfam  B menfurat ; cumque  H menfuret  ipfasB,  ^trcP-  io. 
Se  E : Igitur  c K.  metitur  ipfas  B,  & E.  Rutius  quia  K metitur 
ipfam  G , fed  G menfurat  iplas  A , B . Ergo  a eadem  K.  metir  ciltj  *,l  bu' 
tur,  nedtimipfamE.fedetia  k 

ipfas  A , flcB . Poftea  intcllt- 1 r*'  f f*  M.  ] buiut 

gatur*0,qu£ toties  menfu-  : tj*.  3t 

ret ipfam  D, quoties  K tnc-  G*-, 1 'K  ■ , bunu. 

titur  & , atque  M fit  ad  O , vc  B . ' 

A ad  K , pariterque  N fit  ad  1 D 1 EI 

O,  vt  E ad  1C.  Et  quoniam-,  H 

A , Sc  M xqu£  multiplices  ^ 

funt  ipfarum  IC  dc  0 , pari.  ^ — I 

terque  E , Se  N multi-  — 1 . tDef,*:  L 

pltces lunt earundem  K,&O.Ergo/AipfiusEe?dempar-  buiui‘ 
tes  eft,  ac  M alterius  Ni  funtqne  B,  & D £que  multiplices  ca-  ? D.*f'  4‘ 
rundem  K,  Se  Q:  Igitur  f A,  & M efdem  partes  fuut  ipfarum  _ • 

B ,<5c  D;  fed  Cad  Derat,  vt  A ad  B:  Ergo*  C,  Se  Mc?dem  par-  buiut.  > 

tes  fiant  emfdem  D;  idcoque , C cqualis  eft  M.  Eodem  modo  i pnp.  4.  * 
oftendetur  F squalis  ipfi  N . Quare  A.  Gad  F erit , vt  M ad  N ; buiut. 

Se  oftcnfa  fmt  A ad  £ , vt  M ad  N . Igitur#  A ad  £ erit , vt  C k !• 
ad  F.|Qupd  erat  probandum. 

• . f 7*  -■ 


COROLLARIVM. 


huius. 
Muci.  1 1, 


Dcducieurcx  demonftratione  lanius  pnopofitonis , qubd 
duf  quantitates , que  vni  tertif  commenfurabiles  funt , inter 
(e  quoque  itant  cosnmcnlurabites . 

Nam  A,  Se  t eidem  B coinmcnturabiics  pofit£  fuerant?  eo 
quod  G erat  communis  meniura  ipfarum  A,  Sc  B ; nec  noti  H 
erat  communis  meniiira  ipfarumB  , & £:  & oilcnium ■» fait  m prep.  j 7. 
K communi  meniura  extremas  A,  & E metiri . buiut. 

T 2 PRO- 


Digitized  by  Google 


X4I  EVCLIDIS  RESTITVT1 
PROPOS.  XVIII.  THEOR.  XVIII. 


Si  fuerint  quatuor  quantitates  proportionales,  habebant  an- 
tecedentes eandem  rationem  quoq;  ad  duas  quantitates , 
eandem  proportionem  comgienlurabilem  habentes , ad 
eafdcm  conlcqucntes . 


X De/.  19. 
huius . 


b frtf.  17. 
imus. 


c pnp.  t . 
huius  . 


i Vtf  t». 
huius  . 


Habeat  A ad  B eandem  proportionem , quam  C ad  D , Sc 
habeat  E ad  B eandem  proportionem  comnienfurabilcm , 
quam  H habet  ad  D.  Dico  A ad  E e(Te,vt  C ad  H.  Si  enim  hoc 
verum  non  eft  habebit  A ad  E maiorem,  aut  minorem  pro- 
portionem , quAm  C ad  H . Et  fit  primo  proportio  maior , G 
fieri  poteft.  a Ergo  proportio  A.  ad  E maior  erit , proportio 
vero  C ad  H non  erit  maior  eadem  proportione  commenfu- 
rabili  ( quam  habeat  N ad  E,  atque  O ad  H)  ;&  ideo  A maior 

^ A.  ^ erit , quam  N , fed  C non  erit  rna- 

VT-,n  c 


H 


0 


B 


ior,  quam  O.  Et  quoniam  N ad  E, 
atque  O ad  H liint  in  eadem  ratio- 
1 ne  commenliirabili ; pariterque  E 
i ad  B , atque  H ad  D lunt  in  eadem 
proportione  commenfurabili.  Er- 
H i golNad  B eft  in  eadem  propor- 
tionc  commenfurabili , quam  O 
habet  ad  Djeftquc  A maior,  quam 
N , & C non  maior , quAm  O . Igi- 


tur c A ad  B maiorem  proportionem  habebit , quAm  C ad  D » 
quod  eft  impoflibile:  Suppofit£  enim  fuerunt  A,  B,  C,D  pro- 
portionales . Non  ergo  A ad  E habebit  maiorem  proportio- 
nem , quAm  C ad  H . Similiter  oftendetur » quod  C ad  H non 
habet  maiorem  proportionem,  quAm  \ ad  E;  & ideo  a ad  E 
neque  minorem  proportionem  habebit,  quAm  C ad  H Qua- 
re A ad  E eft,  vt  C ad  H.  Quod  erat  probandum . 


Eutl.tt.V.  PROPOS.  XIX.  THEOR.  XIX. 

Si  proportionibus  fi  milibus  pares  multitudines  proportio- 
num fi  milium  addantur  ordinate,  erunr  termini  priores  ad 
pofteriores  in  eadem  ratione.  Vocetur  talis  argumentandi 
forma,  compofitio  ordinata  proportionum . 

Sit 
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Sit  proportio  A ad  B fimilis , vel  eadem  proportioni  quan- 
titatis C ad  D » & ijs  addantur  aii?  proportiones  fimiles,  vt  fit 
B ad  G>  vt  D ad  H . Oftendendum  eft  proportionem  A ad  G , 
eandem  efle , qua:  ipfius  C ad  H • Si  enim  hoc  verum  non  eft, 
habebit  A ad  G maiorem  , aut  minorem  proportionem» 
quam  C ad  H.  Et  fi  fieri  poteft,  fit  primo  proportio  maior. 

• Ergo  «*  proportio  A ad  G maior  erit,  proportio  verd  C ad  H a Defio. 
non  erit  maior  eadem  proportione  commenfurabili  ( quam  buiut. 
.habeant  K ad  G,  & N ad  H);  Sc  ideo  A maior  erit  quam  K , at 
C non  erit  maior , quim  N . Quoniam  B ad  G eft , vt  D ad  H j 
atque  K ad  G eandem  proportionem  commenlurabilcm  ha- 
bet , quam  N ad  H . Ergo  * vt  B ad  K , ita  eft  D ad  N;  & inner-  ^pr»p.  1 1. 
tendo  e K ad  B ent,  vt  N ad  D:  eftquc  A maior,  quam  K,  at  C * 

■ non  maior,  quimN.  Ergo  d A ad  A buw.9* 

dprop  ». 
huius  . 


B 


- r~c 


" "N 

QD 

C3D 


B maiorem  proportionem  habet 
quam  C ad  D,  quod  eft  abfiirdum. 

Suppofita  enim  fuit  A ad  Ii,vtC 
ad  D . Non  ergo  A ad  G maiorem 
. proportionem  habet , quam  Cad 
: H . Similiter  oftendetur , quod  C q 
ad  H non  habet}  maiorem  proporU 
i tionem  > quam  A ad  G ; & ideo  A 
ad  G neque  minorem  proportionem  habebit , quirn  C ad  H . 

& proptercaf  A ad  G erit  , vt  C ad  H . Et  fi  rurfus  plures  alie  e 1 x' 

proportiones  fimiles  G ad  S.&H  ad  R fuceffiue  addantur,  buiut • 
lemper  eodem  modo  confiderando  tres  quantitates  A.  G,S, 
cttresalias  C,H,  Rj  vt  prius  oftendentur  compofitepro- 
jportiones  A ad  S,  & C ad  R,  fimiles  efi 

lc  .vtfuit  propofitum . Vocetur  hu-  A . . C , 

iufmodi  argumentandi  forma  compo- 
fitio  ordinata  proportionum.  Et  fi qu  i- 
dem  componentes  proportiones  con- 
tinuat? A ad  B,  B icf  G , & G ad  S fue- 
. rint  fimiles  inter  fe : Vocetur  propor-  S K 

tio  A ad  G Duplicata  proportionis  A ’ 1 1 — 1 

- ad  B,  vel  B ad  G;  atque  proportio  A ad  S vocetur  Triplicata 
vnius  rationis  A ad  B,  & Sefquialtera  rationis  A ad  G • <5c  fic  . 
fuccefliue . Si  vero  proportiones  continuate  A ad  B , ic  B ad 
G,  & G ad  S non  fuerint  ecdem  inter  fe : vocabitur  abfolute 
proportio  ipfius  A ad  S Compofica  cx  intermediis  propor- 
tionibus A ad  1>,  B ad  G,  & G ad  S. 

CO- 


K" 


N* 


D 

H 
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EVCLIDIS  RESTIT VTI 
COROLLARIVM  I. 


fpro*  19« 
buiut. 


tfnf  l9‘ 
bmus . 


h prf.f 
buiu/. 


Si  quatuor  quantitates  proportionales  fuerint  quelibet 
£que  multiplices  antecedentium  ad  quaslibet  $qu£  multipli- 
ces coniequentium  proportionales  erunt . 

Nam , fi  B ad  G eft , vt  D ad  H , & ijs  ali£  proportiones  fi- 
miles  addantur » vt  fit  A tam  multiplex  iplius  B , qudm  Cal- 
terius  D,  atque  G eadem  pars  fit  iplius  S atque  H alterius  R. 
Ergo/crit  AadS,  vtCad  R. 

COROLLARIVM  II. 

Ex  hac  dcmonftratione  colligitur , qudd , fi  pares  multi- 
tudines proportionum  continuentur  ordinati:  erit  qua;  ex 
maiori  bus  componitur  maior,  qudm  illa,  quat  ex  minoribus 
proportionibus  compofita  eft. 

Nam*  proportio  A ad  B compofita  erit  ex  proportioni- 
bus A ad  O,  & G ad  atque  proportio  C ad  D compofita^ 
critcx  proportionibus  C adfi , oc  H ad  D $ Sc  concefla  fuit 
proportio  A ad  G maior  proportione  Cad  H ;<3ccft  inuer- 
•tendoa  G ad  B,  vt  H ad  Dj  fuirque  oftenfa  proportio  A ad  B 
maior»  quam  C ad  D*.  • ' 

COROLLARIVM  Iit 

Deducitur  etiam , quod  duplicatae  proportiones  fimilium 
proportionum  ecdcin  quoq,  vel  fi  miles  funtj  & fubdupli- 
cate,  (eu  medietates  fimilium  proportionum  funt  quoque^ 
fimUcs  inter  fc & idem  dicendum  cft  de  quibulcunquc  alijs 
paribus  multitudinibus  continue  proportionalium . 

Nam  exiftemibus  tam  A,B,G  conrinue  proportionali- 
bus, quam  C,  D,  H.fi  fupponatur  A ad  B cfle»vt  Cad  D.ciun 
rationes  B ad  G , atque  U ad  H fint  cedero  proportionibus 
fi milibuS  A ad  B , <5c  C ad  D , -erunt  ex  hac  piopofitione  du- 
pl  icaratpropomoiurs  A ad  G>  & C «dJrl  ecdem  quoque  inter 
le . E contra,  fi  lupponatur  A ad  G e fle.  vVCad  H neccfiano 
earum  medietates » Icu  fubduplicata:  proportiones  A ad  B , 
& C ad  D fi  miles  erunt  i ali.is  do^  proportiones  fimiles  A ad 
B,  .Sc  B ad  G vua  maiores,  aut  vna  minores  duabus  propor- 
tionibus fimilibus  C ad  £> , <Sc  I)  ad  H non  componerenr.dK- 

plica- 
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plicatamproportioncm  A ad  Gfimilem  proportioni  duplr- 
cataCad  H,  vtin2.Corol.huiuspropofitionisoftcnAinicft. 

PROPOF.XX.THHOR.XX.  Eutl.xj.V 

Si  proportionibus  fimilibus  alif  proportiones  fimiles  pertur- 
bate addantur  r erunt  proportiones , ex  paribus  multitudi- 
nibus proportionum  compofit^ > finules  quoque  inter  fe . 

Vocetur  antem  h$c  argumentandi  forma.  Compofitio 
perturbata  proportionum . 


Sit  quantitas  A ad  B<  vt  C ad  D>&  his  proportionibus  fimi- 
libus  addan  tur  duc  ali£  proportiones  fimiles»  fcd  ordine  per- 
turbato ita  vt  fit  B ad  E,  ficut  F ad  C.  Dico  proportionem  A 
ad  E , compofitam  ex  proportionibus  A ad  B & B ad  E eande 
efle,  qu£  lplius  F ad  D;  que  nimirum  compofita  eft  ex  ijTdem 
proportionibus  C ad  D , oc  F ad  C . Et  quoniam  quam  pro- 


Q 



A 


portionem  habet  B ad  E , habebit 
aliqua  0 alia  quantitas  ad  iplam  A 
licet  ilia  fit  ignota,  tamen  quia  da- 
ri potefir,  lupponatur  efle  G.feu 
vocetur  G.Et  quoniam  Gad  A eft, 
vt  B ad  Ei  led  F ad  C eft.vt  eadem  B 
ad  eandem  £ . Ergo  * G ad  A eft,  vt 
Fad  C>  <5t  A ad  B e ft , vt  C ad  D . Ergo  t ex  compofitione  or-  ~cpr*p.  1 f. 
dinara  erit  G ad  B,  vtFadD.Poftcaquia,  vtGad  A.itaeft  bufus. 

B ad  E . Ergo  d permutando , vt  G ad  B , ita  eft  A ad  E:  Ted  vt  0 tnt-  * »• 
G ad  B , fic  foitoltenfa  F ad  D.  Igitur , « vt  A ad  E,  ita  erk  F 
adD. 

Si  rurfus  plurcs  alie  proportio- 
nes fimiles  E ad  H,<ScKadF  fuc- 
ceifiuc  addantur,  femper  eodem 
modo  confiderando  tres  qantita- 
tes  A E,  &H,&  tres  ali?  R,F>& 

D,  vt  prius  oftendentur  compofitf 

pro  portiones  A ad  H , & k ad  D fimiles  efle  inter  fe.  Quod 
erat,  &c. 


huius. 


b puf.f, 

huius. 


tfnp.j. 

bums. 


A 6 
B 5 
E 4 

H 2 


K 

F 

C 

D 


24 

12 

16 

a 


COROLLARIVM. 


v 


Similiter  proportio  compofita  ex  maioribus  proportio- 
nibus 
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«ibus  perturbato  ordind > erit  maior,  quam  ilia,  qu$ex  toti- 
dem proportionibus  minoribus  componitur . 

Nam  compofite  prop  ortiones , fiue  ordinati , vel  pcrtnr- 
{ Coroli  x.  bari  difponantur , eedein  funt  inter  fe ; <5c  propterea  ,/fi  or- 
trof  1 9.  dinara  maior  eft  aliqua  alia.eriam  perturbata  proportio  ma- 

butus.  ior  erit  eadem  proportione. 


PROPOS.  XXI.  THEOR.  XXI. 


Si  a proportionibus  fimilibus  auferantur  proportiones  fimi- 
lcs,  fiue  ordinati,  fiue  perturbati : refiduc  proportiones, 
funiies  quoque  erunt . 


® f”f-  9. 
hutvi. 
b frtf.  ip 
hutut. 


CfTOf.lf. 
bmus- 
d frtf.  *o. 

buiuj. 

e p'«f.  9. 
buiuj. . 


. Sit  proportio  cuiuslibet  quantita* 

, A , L C | tis  A ad  B , vt  C ad  D j atque  ab  his 
E r-  . proportionibus  fimilibus,  fiue  eildem 

^ * LE-J  tollantur  e^demjuoportiones,  primo 
« | 5 | ordinat^  ita  vt  fit  AadE.vt  CadF. 

Dico  refiduas  proportiones  E adBdc 
F ad  D efle  eafdem . Quia  « inuertendo , vt  E ad  A , ita  eft  F 
ad  C,  & vt  A ad  B,  ita  eft  C ad  D . Ergo  componendo  * ordi- 
nate, vt  E ad  B,  ita  erit  F ad  D. 

Tollantur  fecundo  perturbati  proportiones  c^dem,  ita  vt 
fit  A ad  E,  vt  F ad  D . Dico  refiduas  pro- 
A S C 4 portiones  tad  B,  & CadFcfleeafilcm. 

E 4 F 6 Quoniam  inuertendo  < eft , vt  B ad  A > ita 

B 6 D 3 DadC,&  vt  A ad  E,  itaeft  Fad  Dj  Ergo 

ex  d compofitionc  perturbata  * vt  B ad 
E,  ita  eft  F ad  C;8c  inuertendo » vt  E ad  B,i 
erat  oftendenduna . 


,ita  eft  C ad  F.Quod 


COROLLM1VM  I. 


Fx  tribus  procedentibus  propofitionibus  elicitur,  fi  aliqua 
proportio  compofita  fuerit  ex  aliquibus  proportionibus, 
eam  quoque  componi  ex  ijfdem  proportionibus,  quocun- 
que ordmepofitis . 

' Si  enim 
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Si  enim  proportio  A ad  B.inrcr- 
pofitis  terminis  C,  D > Sc  £ ^fit  com- 
pofita ex  proportionibus  i , 2,  3 , 
4>  eadem  erit  compofita  ex  eifdem 
proportionibus , fed  ordine  pertur- 
bato 2,  1»  4,  3,  interpofms  alijs 
terminis  F,  G , & H.Nam,/vt  A ad 
D,  ita  eft  A ad  G;  & rurfus,*  vt  D ad 
B,itaeftGad  B.Ergo*  Aad  Beft, 
vt  A ad  B alterius  ordinis. 


COROLLARIVM  II. 


ffrop.to, 
buiui . 
g prop.  xo. 
buiui . 

ij. 

buiui. 


Patet  etiam  quamlibet  proportionem  propofitam  ex 
quotlibetproportionibusj  exceptapoftrema , componi . * 

Nam  qualibet  proportio  A ad  B , interpofms  quibuslibet 
terminis  C,  D,  E>  erit  compofita  ex  proportionibus  A ad  C. 

C adD,  DadE.idcliad JB, Et  proportio  , 

M ad  S componi  quidem  po  teft  ex  toti-  T 

dem  proportionibus  . ex  quot  componi-  * , < 

tur  A ad  B ; fed  non  omnes  poflimt  eiTo  ^ 2. 

efdcm . Nam  licet  tres  priores  propor-  0 l'7?  — * 

tiones  1 , 2>  Sc  3 continuentur  in  qua-  p r 1 , 
tuor  terminis  M,N,0,&P:  tamen  po- 

ftrema  proportio  P ad  S non  erit  necef-  S ' — — 

larid  eadem , quam  habet  E ad  B , ideft 
non  erit  4 . i 


PROPOS.  XXII.  THEOR.  XXII. 

! * # 

Si  du?  quantitates  ad  duas  confequentes  habuerint  eande  ra- 
tionem ,atq;du£  ali?  ad  eafdem  confequentes  habeant  eri  a 
eandem  rationem : habebunt  antecedentes  > fimul  fumpte, 
eandem  rationem  ad  eafdem  confequentes . 


Sit  AadB,vtCadD,  atqjF 
ad  eandem  B fit>  vtHad  ean- 
dem D.  Dico  duas  anteceden- 
tes A & F fimul,  habere  ad  B 
eandem  rationem , quam  du? 


Bl 


© ® 


zpnp.y. 


C 5c  H fimul  ad  D.  Quoniam  vt  F ad  B,  ita  eft  H ad  D.  * Ergo  buiui . 

V in- 
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b frof.  19. 
hui  us  . 

14. 

huius. 
<*/'*/•  t$. 
huius  . 


tfrif.9. 
huius, 
ffrtf  9. 
huius  . 
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inuertendo,vtBadF,  ita  eft  DadHjfed  AadBcft,vt  Cad 
D : Ergo  Componendo  ordmatd  erit  >vt  A ad  F»  ita  Cad  H;  , 
Se  coniungendo  e erunt  A Se  F ad  F , vt  C & H ad  H : fed  F ad 
Berat,  vt  Had  D.  Ergo<*  ruHus>excompofitione  ordinata» 
erunt  AFfimuUad  B,vtHC,fimul  lumpt?,ad  D.Qnod 
erat  oftendendum . • T 

• C O R-OuL  L A R I V M.  ' 

•.  • • ’ **•  / t 

Hinc  patet , quod , fi  cedem  du?  antecedentes  ad  quatuor 
confequetcs  habeant  eandem  ratione:anreccdentes  ad  conle- 
quentes  non  eiufdem  proportionalitatis,  fimul  fumpt?,  pro- 
portionem eandem  habebunt . 

Nam  ex  eo,  quod  A ad  B efls  vt  C ad  D,  nec  non  F ad  B,vt 
H ad  D : fequitur  intiertcrido,  e quod  B ad  A eft«,  vt  D ad  C ; 
atqucBad  jteft , vt  D adf  H:'Et  fimilitercx  coytprbdfumma 
A,  F ad  B eft , vt  fumma  C , H ad  B . iequitur  /iuuetteado , 
quod  B ad  liunmam  A,  F eft,  vt  D ad  lummamXIH  . 

% * - • • r a 1..1  j . 

PROPOS.  XXIII.  THEOR.  XXHE 

- • "«•' .»■*/>  : ,.1 

6i  fuerint  quatuor  quantitates,  & queMbct  afieproportiona-  • 
les, commenfurabiliter  confequCntibus,  fuerint  vn  a maio- 
res, aut  f mu)  ?quales,aut  vna  minores  antecedentibus  or- 
dinat e:  erunt  quatuor  ili?  quantitates  proportionales» 

* - --i: 

Sint  quatuor  quantitates,  prima  A,  fecunda  B,  tertiaaCrdr 
quarta  D;&.inluper  quinta  G ad  B eandem  rationem  com- 
menlurabilem  habeat,  quam  lex-ta' Had  EJ^fintijuedidl? 
commcnfurabdes  proportiones,  quelibet  ex  infinitis,  que 
proponi  poffiint ; oc  quotielcumqac  G cft?qualis  prim^  A 
iitpariter  H equalis  terti?  C,  & quoties  (i  minor  eft»quam  A, 
fit  pariter  H minor,  quam  C,  Sc  quotiefcuhqueC  rmioreft , 
quam  Arepcriarur  fcrr.per  H maior,  quam  C, St  hoc  iemper 

A verificetur  in  infinitis  proportiona- 

C litatibus  commeniuraoilibus.  Dico 
.primam  A ad; fecundam  B eandem 

: ii ) proportionem  habere, quam terria 

L j C ad  quartam  D : Si  hoc  veru  m non  1 

eft , habebit  A ad  B maiorem , aut 
minorern  rationem  quam  C adD. 

Et 
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Et  fit  prim6  proportio  maior,fi  fieri  poteft.  Ergo  * proportio  a Defio. 
A ad  B maior  erit,  proportio  vcrd>  C ad  D no  erit  maior  eade 
proportione  cominentuiabili  ( qua  i ntel  ligari  r habere  G ad 
B,  atque  H ad  D)eritq;  A maior, quam  G,at  C non  erit  maio>- 
r,qu5  H.Quare  du?  quantitates  G,  & H eandem  rationem  co> 
menfurabilg  habcntes,ad  duas  conlequetes  B.  & D non  erunt 
vna  minores  antcccderibus,  quod eft  contra  hypothefin.No 
ergo  A ad  B maiorem  proportionem  habet , quam  C ad  D . 

Simili  ratiocinio  oftenaetur  C ad  D non  habere  maiorem  ra- 
tionem , quam  A ad  B ; Vnde  A ad  B non  habebit  minorem 
proportionem,  quam  C ad  D;  fed  neque  maiorem  rationem 
habebat , vt oftenium eft . Ergo * quatuor quantitates  A,  B,  £ 

C»  D,  funt  proportionales.  Quod  erat  oftendendum . • 

...  t 

PROPOS.  XXIV.  THEO  R.  XXIV. 

Si  fuerint  quatuor  quantitates,  & du?  alie  proportionales 
confcquentibus  fint  vna  maiores,  aut  vna  minores  antece- 
dentibus cxceflu,  vel  defe&u  4 prima  minori  quocunque 
dato,  erunt  ili?  proportionales . 


Sint  quatuor  quantitates  A B,  C,  D,  F,  Sc  du?  ali?  H,  Sc  O 
quamlibet  proportionem  eandem  habentes  ad  C , Sc  F , fint 
v ni  maiores,  aut  vnd  minores  antecedentibus  A B & D , ita 
vtexceflus  veldefe&us  ipfius  Ha  prima  AB  minor  fit  qua- 
cunque ailignabili  quantitate  ex  infinitis , qu?  proponi  pof- 
funt.  Dico  A B ad  C efle  in  eadem  ratione,  ac  D ad  F.  Si  enim  a ^ . 
hoc  verum  non  eft,  aliqua  * alia  quantitas  maior,  vel  minor,  buim ^ ' *’ 

3|uam  AB  in  natura  reperiri  poterit,  qu?  habeat  ad  C 
em  rationem , quam  D habet  q u 
ad  F,  8c  fit  illa, vel  vocetur  G B,  A 1 
qu? primo fir  minor,  qu4m  A 


ean- 


D 


H- 


C..9J 

□□ 


B,  deficiens  ab  ipfa  quocunque 
defc&u  A G.  Et  quoniam  H,  Sc 
0 proportionales  ipfis  C , Sc  F 
Supponuntur  efle  vna  minores 
antecedentibus  A B,  & D , ita  vt  defectus  ipfius  H 4 prima  A 
B minor  fit  quacunque  affignabili  quantitate,  poterit  efle  de- 
feftus  ipfius  H 4 prima  A B minor,  quam  A G ; Sc  ideo  H ma- 
ior erit, quam  G B,dum  O minor  fupponitnr,quam  D,eft  ve-  b prep.  g . 
toG  BadC  in  eadem  ratione  ,|ac  Dad  F.  Igitur *H  adC  *«»«/. 

V 2 ma- 
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maiorem  proportionem  habet, quam O ad F» quod efi  fal- 
fumjSuppofita  enim  fuit  H ad  C,vt  O ad  F.  Nulla  ergo  quan- 
titas minor  qudm  A B eadem  rationem  habebit  ad  C , quam 
D habet  ad  F . 


O 

»— f •— 1 1— r>— f 


Secundo  fit  G B maior,  quim  A B cxceflu  quolibet  G A . 
Et  quia  H,  & O proportionales  ipfis  C <5c  F.fupponuntur  viti 

maiores  antecedentibus  cxcefi 
fu  a prima  minori  quocunque 
dato  G A , propterea  erit  H mi* 
nor,  quim  G B . Et , vt  prius,  o- 
ftendetur  O ad  F maiorem  pro- 
portionem habere , quam  H ad 
C , quod  eft  abfurdum . Erant 
enim  ex  hypothefi  H,  Sc  O proportionales  ipfis  C,  & F.N ulla 
ereo  quantitas  maior , quim  A B , ficuti  prius  nulla  minor , 
haoebit  eandem  rationem  ad  C , quam  D habet  ad  F.  Igitur 
ipfamet  A B ad  C eandem  proportionem  habebit , quam  D 
habet  ad  F.  Quod  erat  propofitum 


COROLLARIVM. 


Confiat , quod , fi  fuerint  quatuor  quantitates , Sc  quali- 
bet aliae  ad  confequentes , eandem  proportionem  habentes » 
fint  vna  maiores , aut  vna  minores , aut  vna  aquales  antece- 
dentibus, erunt  illa:  proportionales . 

Nam  inter  quaslibet,  ideft  inter  infinitas  proportionales 
confequentibus , que  fupponuntur  cfle  vni  maiores,aut  vni 
minores  antecedentibus,  necdfario  debent  illae  comprehen- 
di, qu?  differunt  i prima  excefiu,aut  defe&u  minore  quo- 
efrtf.14.  cunque  dato;  & propterea  e ili  e quatuor  quantitates  pro- 
buiHi.  portionales  erunt . 


SCHOLIFM. 

Truter  bos  medos  y viandi,  an  quatuor  quantitates  fmt  proportiona- 
les nec  ne,  datur  hic  alius,  qui  efl  valdd  vfitatus  apud  Euclidem, & Ar- 
chimedem , 

Si  quantitas  maior , quam  prima  excefju  minore  quouis  affignabili  * 
habuerit  ad  fecundam  maiorem  proportionem,  qudm  tertia  ad  quartam , 
& quantitas  minor , quam  prima,  defeSu  minore  quocunque  affignabili, 
habuerit  ad  fecundam  minorem  proportionem , quam  tertia  ad  quar- 
tam : 
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tcm : erit  prima  ad  fecundam , vt  tertia  ad  quartam . Quoniam  quanti- 
tatis■,  habentis  maior  em, aut  minorem  proportionem  ad  fecundam,quam 
tertia  ad  quartam , excefius  , aut  dtfe&us  d prima  fupponitur  minor 
quacunque  affignabili  quantitate  ex  infinitis , qua  proponi  poffunt ; fci 
qualibet  quantitas  maior , quam  prima , aliquo  excefju  ipfam  fuperat , 
qui  minor  erit  aliqua  affignabili  quantitate . Ergo  qualibet  quantitas 
motor,  quam  prima  , habet  maiorem  proportionem  ad  fecundam,  quam 
tertia  habet  ad  quartam  quantitatem ; ideoque  nulla  quantitas  maior , 
quam  prima , habebit  ad  fecundam  eandem  rationem , quam  tertia  ha- 
bet ad  quartam . 

Similiter  qualibet  quantitas  minor , qukm  prima , deficit  ab  eade- 
fieffu  minore  aliqua  affignabili  quantitate  j & propterea  nulla  quanti- 
tas miner , quam  prima , habebit  ad  fecundam  eandem  proportionem , 
quam  tertia  habet  ad  quartam  .Cupi  ergo  d aliqua  quantitas  reperta-  j 
turin  natura,  qua  fit  ad  fecundam  ,vt  tertia  ad  quartam  ,&■  illa  non  huius ." 
poffit  efie  maior,  nec  minor,  quam  prima , licet  eiufdem  generis  fit . Igi- 
tur ipfa  metp  rima  ad  fecundam  habebit  eandem  proportionem , quatft» 
tertia  habet  ad  quartam.  > 


PROPOS.  XXV.  THEOR.  XXV.  Bud.dsf.t. 

hb.V. 

Si  «que  multiplicium  quatuor  quantitatum  multiplex  pri- 
ni? exceflerit  multiplicem  fecund?»  at  multiplex  tertia: 
non  exceflerit  multiplicem  quartae:  tunc  prima  ad  fecun- 
dam maiorem  rationem  habebit, quim  tertia  ad  quartam. 


Sint  quatuor  quantitates  A,  B,  C,  Sc  D j & fumptis  E , & F 
eque  multiplicibus  antecedentium  A,  & C,  nec  non  fumptis 

rr  a-  1 1 /'/-n  r,  flr»  mi  onfili  lll 


G,  &H  «que  multiplicibus  confequentium  B,  & D , fitque_. 

E multiplex  prime  maior , qudm  G multiplex  lecund? } at  F 
multiplex  tertie  non  fit  maior , quam  Hmultiplcx  quarta:. 

Dico  A ad  B maiorem  proportio- 
nem habere , qudm  C ad  D . Quia  E 

£ maior  eft,  quam  G , & F non  eft  yrr  ' 1 
maior,  quam  H:  Ergo  a E ad  G J 
maiorem  proportionem  habet» 

guam  F ad  H ; led  b A ad  E eft , vt  B 

adF»cu>n  fint  illarum  pars  ea-  t 

dem : Ereo  c A ad  G maiorem  ra- 
tionem nabet , quini  C ad  H : Et  „ utJ 

xurfus^Gad beibvtH ad D,cum fixit harucqu£ multiplices,  binus. 

Igitur 


BD 

ia 

m 

Hj  j | 


a . Ax.  s. 
huius. 

b ijtf.  a; 

buiuj, 
c C crell. 
frtp  ip. 
butui  . 
d Def  8. 
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e CtrtU.  i 
fr*f.i9. 
buiui . 

Luci,  con 
utrf.drf.  I 
V. 

/ 


*r*f-  %• 

buiuj . 


b Coroll.  t 
prtp  ,9. 
buiuf  . 

%.  Ctroll,  |, 

ff>f  '6. 
bmuj. 
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. Igitur  e A ad  B maiorem  rationem  habet,  quim  CadD. 

Quod  erat  offendendum . 

. ' PROPOS.  XXVI.  THEOR.  XXVI. 

t.  i • « • 

Si  prima  quantitas  ad  ftcundam  maiorem  proportionem  ha- 
buerit, quam  tertia  ad  quartam,rcperiri  poflunt  eque  mul- 
tiplices antecedentium  * atque  ali£  $que  multiplices  con- 
sequentium , quarum  multiplex  prime  excedat  multipli- 
plicem  fecund£ , ar  multiplex  tertip  non  excedat  multipli- 
cem quart$. 


Habeat  A B ad  C maibrem  proportionem , qudm  D ad  E . 
Dico  fieri  pofle  > quod  proponitur . Quon  iam  A B a d C ma- 
iorem rati ondin  habet , quam  D ad  h . Ergo  * al/oua  quanti- 
tas minor , quim  prima  A B eandem  rationem  habebit  ad 


JK 

h— 


K 


C 

HV 


DL.) 

m 

fxTI 


fecundam  C , quam  rertia  D ad 
quartam  E:  vocetur  illa  A F,  & 
Sumantur  quantitatum  A F, 
A B <Sr  I)  pque  multiplices M 
I,  M K & N,  hac  lege,  vt  K I,  ea- 
tum  differentia, maior  fit, quam 
C.  Poften  fumantur  eque  mul- 
tiplices RS  ipfius  C,  & X alte- 
rius E,  hac  tamen  lege,  Vt  R S nt  minima  omnium,  exceden- 
tium ipfam  M I,  ita  vt  exceflus  fit  minor,  aut  equalis  vni  eius 
parti  R V , feu  C;  ideoque  exceffiis  ipfius  R S , lupra  M 1 erit 
minor, qudni  I K,quc  maior  fatta  efhqudm  C:  vnde  M K ma- 
ior erit,  qndm  RS,&M  l minor  eadem  R S . Offendendum 
modo  eft  in  hifce  $qUc  multiplicibus , quod  dum  M K maior 
eft  ipla  R S,  ipfam  N,  aut  equalcm,  aut  minorem  e fle  ipfa  X. 
Qupniam  , vt  A F ad  C,  ita  eff  D ad  E > & fumpt^  funt 
duc  M 1,  & N cqu£  multiplices  ipfarum  antecedentium  A F* 
& D,ncc  non dupRS  <St  X eque  multiplices  confequentium 
C,&  E.  EigoSvtM  IadRS,itaeftNadX.  Quare  «ficutM 
J minor  eff,  quam  R S,  ita  N minor  c.  it,  quam  X:  fuit  autem 
oftcnla  M K maior, quam  R S . Igitur  quando  M K maior  eft, 
quam  R S,  non  eft  N maior, quam  X.  Quod  erat  propofitum. 


4 

PRO- 

I 
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PROPOS.  XXVII.  THEOR.  XXVIL 


Encl.dc/.6. 

V. 


Siluerint  quatitor  quantitates,  Sc  antecedtfrium  equ£  multi- 
plicia ab  £qu&  multiplicibus  confequentium.qualifcunqirc** 
fi  rh^c  multiplicatio  vtrtmqne  abvtroque,  vel  vni  cfcfi* 
ciunt,  vel  vnd  aqualia  funt,  vel  vnd  ex  cedunt,  fi  ea  liimah- 
tur,  qii£  inter  le  relpondcnt : erunt ilif  quatuor  quantita- 
tes proportionales , 

Sint  q uatuor  quantitates  A,  B,  C,  & D;  Sc  finr  E&F qua- 
cunque $que  multiplices  antecedentium  A&  Cex  infinitis 
eque  multiplicibus,  qu^  a«gharlpoflu*tj  nec  non  finr  G.& 

H qnccunque  eque  multiplices , ideft  valeant  pro  infinitis 
aliis  ?qu£  multiplicibus  conlcquen-  p 
tium  B Sc  D;&  quotiefeunque  E ma-  " — -»  t-T.  ( 
ior  eft,  quam  Gfempcr  fit  F maior,  Am  r-iQ 
qudm  H « Sc  quotiefcuqque  E cqua- 

liseflt  ipfiG  fit  pariter  F cqualis  ipli  

H,  Sc  in  quacunque  multipjjeatipnc Z — i — , 

E minor  eft , quam  G , Jemper  /it  F “ ^ H 

minor  quam  H . Dico  A ad candidationem  habere, 
quam  CadD.Si  enim  hoc  habebit  A ad  B , 

aut  maiorem,  aut  minorem  rationem , quim  C ad  D : Et  in 
quocunque  - cafu.fi  multiplex  E exccffcrit  ipfum G , ali-  a . 
quando  F non  excedet  ipfam  H.vel  fi  F excedit  ipsa  H in  ali-  JZ*  ‘ 
qua  multiplicatione,  E non  excedet  ipfam  G,  que  funt  falfa, 

& contra  hypothefin.  Non  ergo  A ad  B maiorem, aut  mino- 


rem  proportionem  habere  poreft,  qudm  C ad  D.  Quare  b A,  b Vef. 
B,C,&  D erum  proportionales.  Quod  erat  oftendendum . huius. 


X». 


s C H 0 L I r M. 


In  bis  tribus  propofitionibus  demonflratp  funt pafiiones  ilU  pulcher- 
rima proportionalium , &■  non  proportionalium , qua  inter  definitiones 
pofita  fuci  unt  ab  Euch  de . Et  ficut  haffetius  admodum  licentiosi  inter 
principia  receptp  fuerunt  be  propofitiones , fic  modo , vt  theoremata 
tam  demonfirata,  poterunt  tute  vjurpari  in  Geometria.  Eas  data  ope- 
ra in  fine  huius  libri  apponere  volui , licet  in  eius  principio  pofi  paucas 
propofitiones  demonjlrari  potui (ient , tum  quia  methodus  incfpt a per- 
turbari non  debebat , cum  etiam  quia  hic  breuiffime,  & facillimi  abf que 

auxilio 


t 
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auxilio  plurium  lemmatum  dcmonflrari  potuerunt . Sed  inierim  ani- 
maduerfione  dignum  efi  tres  addu&os  modos  inucfligandi  proportiona - 
litatem  feri  idem  velle : nam  proportiones  quantitatum  incommenfura- 
bilium } cum  minimi  exprimi  pojjint  per  determinatas  menfuras  eorun- 
dem partium  , <*r  [qui  multiplicium ; affcquuntur  tamen  per  amba- 
ges exceffuum , & defeSuum  eorundem  partium , & [ qui  multipli - 
ciwtu. 


Finis  Libri  terti  j. 


LI- 
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Eucl.  hh. 
VI. 


Poftquam  in  tertio  de  proportionibus  in  genere  egimus, 
mod6  confiderantur  proportiones  linearum , triangulo- 
rum, <5c  parallclogrammorum;  Sed  prius  aliqu?  definitiones 
declaran debent.  ' ; 

r 

definitiones;1 


I.  • '■  <•  .•  ’ - l 

Reciproca  triangula,  vel  parallelogramma  funt , cum  duo 
latera  circa  angulum  vnius  fuerint  duo  extrema , <5c  duo 
latera  circa  angulum  alterius  figur?  fuerint  duo  media 
quatuor  proportionalium . 


A 

r; 


Vt  duo  triangula  ABC  ,D  E F ,vcl 
duo  parallelogrsmm a B.G , E H erunt 
reciproca , fi  fuerit  ABadED  ,vtF  E 
adC  B : Hac  enim  ratione  angulus  B pa~ 
rallelogrammi  BG,  rei  trianguli  ABC 
continebitur  d prima  AB  quarta  C 
B ;&■  angulus  E parallelogrammi  E H,  . . 
yel  trianguli  DEF  continebitur  i fecunda  DE  & tertia  E F , quatuor 
proportionalium . • * 


; :! • II.  . ... 

Parallclogrammorum  fecundum  aliquam  redam  lineam., 
applicatorum  illud  deficere  dicitur,quod  non  occupat  to- 
tam lineam : Excedere  vero  quando  occupat  maiorem  li- 
neam redam , quam  fitea,  fecundum  quam  applicatur  : 
Excefius  verd,vei  defedus  dicitur  pars , vel  produdio 
ciufdem  applicati  parallelogrammi , quod  fuper  defe- 
dum,  aut  cxccflkm  line?  fuppofit?  deferiptum  cfi . 


X 


rt 
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hb.  i. 
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E D XX  Vt  f^aUdogramnsum  D applica- 

tum Jupcr  retiam  ^ B,  dicitur  deficiens  , 
quando  eius  latus  *A  C non  occupat  totam 
lineam  ^4.  B . Et  dicitur  exeddens,  quando 
C maius  ejl » quam  ±A..B . Diciturquc-} 
defctiusin  primo  cafu , vel  e xceffks  infe- 
cundo tipjum  parallelogr animum  C'H . 

f.  ^ . ...  • 


* / : 

A 

c 

Bl 

E 

H D 

t-t , 

i i 

t-  : 

Ji- 

B c 

. n , 


..... 

Si  ab  eodem  pun&o  diametri  pa- 
rallelogrammi  duitae  fuerint  duz 
rcctf  parallelae  lateribus  ipfitis-  paraJJelogramma.qua:  a dia- 
metro biflecantur,  vocentur  circa  diametrum  conftituta,& 
duo  illa  parallelogramma , que  d diametronon  biiTecantur ; 
vocentur  parallelogramma  complementi.; 

1 H...  fj.  .fj.  f-jy.j 

Vt  fi  in  paralUlogramswq  8 D per  pun- 
tium  Oyin  cius  diametro  C affumptum, 
dictantur  due  retia. , H OG  quidem  pa- 
rallela lateri  DC  , feu  j4  B;  atque. f QE 
parallela  latefi£  By  Vel  D Jk ; vocentur 
parallelogramma  B D , y atque  EG 


>^S>sS4p 

F 

«• 

' 

paraSelogramma  DO,&B  Otqued  dia- 
metro non  biflecantur  : appellentur  parallelogramma  complementi  .. 


PROPOS.  I.  THEOR.  I. 


i 


Triangulaj  & parallelogramntaf  eque  alta  funt  inter  fe,vt  ba- 
fes,  Et  > fi  fuerint  inter  fe  vt  bales , aquales  altitudines  ha- 
bebunt . ‘‘  .*•  -4  ' t v 

Sint  primo  duo  triangula  A B C,D  EF?quiaka,ideft  per- 

fiendiculares,  A R,  D E a fummitatibus  A 5 D ad  bales  duSc» 
inr  cqualcs  jnter  fe,  Dicio  triaiigtrfum  A B C ad  triangulum 
D EF  habere  eandem  parionc/n  , quainhafrsB  Cadbafim  E 
F.  Secetur^EF  in  quaneunque  multitudinem  partium  ^qua- 
lium, quarum  vna  fit  E I , & in  C B fumatur  S C,qu?  fit  que- 
libet multiplex  ipfiusEI:  erit^SCipfius  E F quaelibet  par- 
tes > & coniungantur  S A , ID  - Quoniam  f quoties  bafis  E I 
metitur  bafinf  E F,  toties  triangulum  E 1 D metitur  eque  al- 
tum 
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tum triangulum.  D EF » <Sc quoties  4 £ I metitur  C S i toriei  d Conii,  ji 
triangulum  D E I, metitur  ^quealtii  triagulum  AS  C.»  Ergo  i.t 

triangulu  A SC  qualibet  &ee-  ' 
dem  partes  eft  trianguli  0 E F» 
que  admodum  SC  eft  partes  al- 
terius E F . Sunt  ergo  quatuor 
magnitudines , prima  B C » fe- 
cunda £ F, tertia  triangulum  A , _ 

B C,quarta  triangulu  D E F»  & ^ E Is 

dux  ali£,  lcilicet  bafis  SC,&  . „ ..  ►*/ 

triangulum  A S C funt  qualibet, <5c  eedem  partes  confequen-  f 
tium  E F»  & trianguli  DE  F.idcft/adeashabentquamlibet,  1 Def'^l-3 
& eandem  rationem  commenlurabilem ; & quoties  S C eft  1 

f qualis  prime  B C , g neceflario  triangulum  ASC  cquale_,  3i' 
erit  cerri?  i follicet  triangulo  A B C >&  quoties  SC  maior 
eft,  quam  B C,  toties  b AS  C maius  eft,  qudm  A B C,  & cum  h Coroii.  i . 
S C minor  eft,  quam  B C,  lemper  A S C minus  erit,  quam  A pro?  ? t.i.  i 
B C.  Ergo  i prima  BC  ad  fecundam  E F eandem  rationem— > 1 PraP^i- 
habet » quam  tertia  A B G triangulum , ad  quartam  magni-  llb-  i* 
tudinem,  triangulum  D E F.  Quod  erat  oftendendum . . . / 

Secundo fmr  paraiielogramma  BH,  E Keiuldemaltitudi- 
ni&£)ico proportionalia eflebafibus. Du&is  diametris  AC, 

D F > ecuiU)  triangula  A B C,B  EFgque  alta;  & ideo  k inter  ie  k ex  Pr'm* 
erunt , vt  bales  BC,  EFjlcd  <vt  triangulum  A B C ad  trian-  f*T‘*  u,ut 
gulum  D E F,  itaiduphim  ad’ duplum , ideft  n>  parallelogram-  1 ** 
mum  B H ad  paralldogrammum  EK.Ergo  «parallelogram-  mfr0f  l6 
mum  B H ad  paraliclogrammum  E K>eritvtbafis  BCad  ub\. 
bafim  E F.  V terat  prokiandum.  . nprop.  7, 

Tertio  fir  triangulum  A B C ad  triangulum  D E F , vt  ba-  llb-  i. 
fis  B C ab  bafim  E F . Dico  altitudines  triangulorum  ?qnalcs 


AA-V 'jif 


e fle.  Si  hoc  verum  non  eft,  ipfi  D 
E F ?que  altum  fecctur  triangu- 
lum M BC  maius,  aut  minus, 
quam  ABC:  Ergo  o erit  triangu- 
lum M B C ad  triangulum  D b F» 
vt  balis  B C ad  bafim  E F;  Erat  au- 
tem, vt  B C ad  E F,ita  A B C ad  D 
E F.  Ergo p triangula M BC,&  A 

B o eandem  rationem  habent  ad  idem  triangulum  D E Fi  ii> 
ideoque  f M B C,&  A B C cqualia  funt,  pars  & totum, quod 
eft  nnpoiiitnie.  Non  ergo  alia  altitudo,  quam  ipfius triangu- 

X 2 liA 


P, 


o ex  prima 
parte  hutu t 
prop. 

P PT°p  7. 
hb-  i . 

<\prop,  4. 

3 • 


164  EVCLIDIS  RESTITVTI 
Ii  A B C fqualis  eft  altitudini  trianguli  D EF . Vnde  patet 
• * propofitum. 

Quarto  parallclogrammum  B H ad  parallelogrammum 
E Kfir,  vt  bafis  B C ad  E F.  Dico  parallclogramma  efie  equ£ 
r prtf  16.  alta.  Quoniam  parallclogramma  B H,&  EKliint  inter  lc,  vt 
1 • bales . Ergo  r eorum  dimidia  triangula  A B C , D E F (/que 

i,bi'  **'  vt  parallclogramma  ) / erunt  quoque  inter  fe , vt  bales; 
t prop.j.i.f  * ideo  * triangula  A B C,  D E F erunt  inter  fe  eque  alta.  Vn- 
U tx  tertia  de  parallclogramma  B H F $qufc  alta  erunt . Qupd  erat 
farte bui tu  oftendendum. 

frep. 

Mi?.  COROLLARIVM  I. 

*o.I. 

Hinc  deducitur , quod , fi  parallclogramma , vel  triangula 
fuerint  aqualia , <5c  eque  alta : habebunt  bafes  £ quales.  Et , fi 
^qualia  fuerint  triangula,  vel  parallclogramma  inter  fe  ,& 
habeant  bafes  aquales,  gque  alta  erunt . 

Nam  ex  prima, & fecunda  parte  huius  propofitionis,quam 
proportionem  ^qualitatis  habent  £quc  alta  parallelogram- 
ma,  vel  triangula,  eandem  habere  debent  bafes,  & ideo  bafes 
^quales  erunt:  at  ex  terria , & quarta  parte  huius  propofitio- 
nis,  parallelogramma , & triangula  funt  in  eadem  ^qualitatis 
proportione,  quam  habent  bales;  ideoque  ?qu£  alta  erunt . 

COROLLARIVM  II. 


Facile  etiam  deducitur,  quod , fi  duo  triangula,  vel  duo 
parallclogramma  habuerint  bafes  ^quales , erunt  inter  fe , vt 
altitudines . 

f£‘ T<^' it’  Nam , fi  fuper  bafibus  aqualibus  fiant  * triangula , * vel  pa- 

iprof.  31.  raJlelogramrnare&angula^qualia  prioribus:  erunt  fuper  ba- 
l,b. i.  3 ' fes  <?quales  latera , pcrpcndiculariter  eleuata , cqualia  altitu- 
dinlbuspriorumfigurarumjfi  modo  vfurpentur , vt  bales, 
quae  prius  altitudines  erant,  atq;  vfurpentur,  vt  altitudines, 
quf  prius  bafes  ^quales  erant  . priores  figura:  transformata: 
yprop.  t.  erunt  in  duas  alias  figuras  xque  altas;  & ideo/  erimt  inter  fe, 
bmut.  vt  bafes,  Icilicet,  vt  altitudines  priorum  figurarum . 

S C H 0 L 1 V M. 


Deducitur  ex  hac propofitione,  quod,  fi  duo  triangula , vel  duo  paral- 
, leltb 
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lelegrammafupn  bajes  habuerint  duo  equalia  latera , cleuatp  in  angulis 
aqualibus,  aut  aqualibus  duobus  reftis : erunt  triangula  inter  je,  rei  pa- 
rallelogramma,  rt  bafes  . /\ 

Nam  ditia  x triangula , rei  parallelogramma  erunt  aqui  alta,  b ideo- 
que  erunt,  rt  bajes . 

, Facili  negotio  ex  hac  propofitione  deducuntur  tres  prime  propofitio- 
ues,  qua  in  fecundo  libro  Jatis  prolixi  demonftrauit  Euclides . 

Sit  primo  re£la  linea  A infefta , & 

5 C Jc&a  fit  in  D . Dico  parallelogram- 
mum re  ft  angulum fubA,&BC com-  i 
prehenfum , ( ideft  cuius  bafis  eft  B C, 
altitudo  A circa  angulum  reftum ) a- 
qualc  ejfe  re  EI angulis  paraUelograms 
fub  A&BD , atque jub  A&DC  contentis . Quoniam hac  omnia pa- 
rallelogramma  re  ftangula  Junt  (qui  alta , cum  habeant  communem  al- 
titudinem mcnfuratatn  d reBa  A . Er go  c erunt  inter ] e,  rt  bafes ; fed 
bajes  B D,D  C,  fimul  Jumptx,  aquales  Junt  bafi  B C . Ergo  d reQangula 
ex  B Dtn  A,  & ex  D C in  A,  fimul fumpta,  aqualia  Junt  reU  angulo  ex 
baji  B C in  altitudine  A dubio.  Quod  erat  probandum . 

. Secundi  fupponatur  infefta  A aqualis  tota  B C,  erit  eqdem  ratione , 
paraUelogrammum  ex  AinBC  ,Jeu  exBCinCB , idejl  e quadratum* 
ipfitts  B C,  (quale  duobus  rettangulis  ex  A , JeuBC  in  B D , & ex  BC 
in  CD  fimul  Jumptis . 

T er t io  fupponatur  inJeSa  A (qualis  fegmento  D C,erit  rurjus  paral- 
lelo grammum  ex  A,  JeuDC  in  C B (quale  duobus  re&angulis  ex  A,Jeu 
C DmBD,&exD  C in  D C,feu  i quadrato  ipfius  D C . 

PROPOS.  II.  THEOR.  II. 

Reda  linea  parallela  bafi  trianguli  fecat  proportionaliter 
eius  latera . Et  reda , fccans  proportionaliter  latera  trian- 
guli, parallela  eft  eius  bafi . 

Sit  triangulum  A B C , & D E reda  paral- 
lela bafi  B C lecet  eius  latera  in  D,&  E.  Dico 
B D ad  D A efle  in  eadem  ratione  , ac  C 
E ad  E A . Coniungantur  redae  D C , E B. 

Quoniam  duo  triangula  D B E , E C D ean- 
dem bafim  DE  habent,  &funt  inter  paral-  H 
lelas  DE,  B C . Ergo  * ^qualia  inter  fe  funt , 

6 ideo  * ad  idem  triangulum  A D E eandem  -n 
rationem  habent:  fed  < triangulum  B E D ad  " 


3 Schcl. 
frtp  }o  l.l 
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triangulum  D E.  A eandem  rationem  ha-> 
bet,  qnam  bafis  R D ad  bafim  D A:  ( eo 
quod  perpendicularis , i punfto  E fuper 
rcftam  A B, communi’;  altitudo  eft  trian- 
gulorum D E B,  DEA).  Ergo  d triangu-» 
lum  D C E ad  triangulum  D A E eft , vt  B 
DnrfD  A.?  Rurfus  cum  triangulum  C D 
E ad  triangulum  EDA  fit,  vt  bafis  C E ad 
bafiiti  E A , quia  funt  ciufdcm  altitudinis: 
Ergq*/vt  B D ad  D A,  ira  eft  C E ad  E A . 
Quod  erat  primo  oftendendum. 

Secundo  fit  B D ad  D A , vt  C E ad  E 
A.  Dico  D E parallelam  eflc  bafi  B C . Si 
... hoc  verum  non  eft,  fit*  E H parallela  bafi 
RC;  Ergo,*  vtC  Ead  E A ita  erit  B H ad 
H A : erat  autem , vt  C E ad  E A , itai, 

; B D ad  D A;  Ergo, » vt  B H ad  H A,  ita  eft:  • 
BDadDA.Et  componendo  k.  in  primo 
cafu,  & per  conuerfionem  1 rationis  in- 
uerfam  in  fecundo,  atdiuidcndo  «*in  rer-“* 
tio  cafu , erit  B A ad  A D,  vt  B A ad  A H.  - 
Quare  n A D,  Sc  A H equales  erunt , pars* 
& totum , quod  eft  abfurdum . Non  ergo 
E H , led  ipla  E D parallela  eft  bafi  B C. 
erat  probandum. 

S C Hi  O L\  I y 7d. 


% . . 

Hinc  deducitur  ,.qudd  rc&eilnet  quotcunquc , fecantur  proportio- 

tionaltter  d lineis  paralleli*  inter  fc . Iji&a  linep  A B , C D , E F fecen- 
tur  d parallelis  A E,C  K,M  N,  D F . Dico  eas  proportionaliterfecari . 
Ducantur  reffa  F H 0,&C  N,  conjungentes  binapunfla  J cilionum,  & 

j ecantcs  reliquas  parallelas  in  0,  S. 
O ■ /K  ; Quia  ;n triangulo ATrlC reflaGH pa- 

o prop.  » bu-  " r — — 1 — 'B  rdlltla  eft  bafi  AC,  Ergo  ovt  A G ad 

^ ' GTri,  ita  eft  C H ad  H'7>1 : Similiter  nes 

triangulo  C7HN , vt.  C Jf  ad  H Jrl , ita-> 
eft  C S ad  S N : Et  in  triangulo  C N E, 
, E.  K N ••  ¥ vt  C S ad  S N ,ita E K ad  K N.  p Ergo  , 

q ptlp  * . vtC  H ad  H M,  /eu  A G ad  G M,  ita  eft  £Kad  KX . Toflea  q vt'G  M 

butui . ai  ME,  ita  eft  H M dd  M D i trm  triangulo  D H F ,vt  H M ad  M D, 

. ' ita 


i . * ’ 

Rl 
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ita  eft  H \ad  R^F  ,&ita  K N aci  N F in  triangulo  H F K . Ergo , rvtHt  »r»f.j-l’S 
7rl  ad  M D,Jcu  G M ad  M B,ita  eft  K H ad  N F.  Quare  patet  propofttum.  ' ; 

, COROLLARIVM. 

V » I'  ■ «.  ' • , * * 

Condat  ex  fecunda  parte  huius  propofitionis , quod  late- 
ra trianguli  proportionalia  funt  legmcntis  fadis  a parallela 
bafi  vlque  ad  verticem.  Oftenfum  enim  fuit  B A ad  A Defle, 
vtCAadAE.  , f*  \ 


■ r 


P ROPOS.  III.  THEOR.  III. 


I \ * • 

Emi.},  yi» 


• • . i y . . .*  \ - *■ 

k:2  »fecans  bifariam  angulum  verticis  trianguli  >fc- 
it^bafinv  in  eadem  ratione  J^aterum,  ira  vr  hoipolqga 
: conterminalia.  Et,  fi  bafis  fegmenta  diflcda  fint  in  ca- 
t^tionedaterum , etit  ieclus  bifaria  angulus  verticis  a 

'I  / fpy 

i * In  triangulo  A B G reda  A D efficiat  angulos  D A B , D A 
C «quales  inter  Ie.Dico  B D ad  D C efle,  vt  B A ad  A C.  Et**- 
dficfyG  A*  vt  fiat  a E A ? qualis  B A,&  iungatut  b B.  Quoni- 
am* anguli  JE»  St  A B Er,  opppfiti  lateribus  «qualibus,  B A , E 
Afummt^r fe«qualcs^  Ergocex- 
ternus  angulus  C AB  duplus  eft  an  yfr,..  A 
guli  A B E i fed angulus  C AB  du-  f"  '*%>>. 
plus  eft  etitm  anguli  DA  Bffcrgo 
duo  anguli  D a B 5c  E B A (alter- 
ni) aequales  funt}  & ideq^  A D pa- 
rallela eft  E B , bafi  trianguli  C E B . 

Quare  c B:  ibadD  C eft,  v t E feu/ei  «qualis  B A , ad  A C . 

Vt  erat  probandum.  ) 

■.  Secundo, fit  B D ad  D C,  vt  B A ad  A C.  Dico  redam  D A 
fecarc  bifapiam  angulum  B AC.  Si  hoc  verum  non  cft,alia 
reda  H A fecct  angulum  B A C bifariam . Iam  ,j?  vt  B A ad 
AC,  ira  erit  B H ad  H C:  erat  autem , vt  B A ad  A C , ita  B 
Dad  DC  j Ergo*  vt  B H adH  Cdta.eft  B D adDC;&  com- 
ponendo 'BCadHC  erit,  vt  B CadCD.ideoqueb  CH& 
C'  D equales  funt , pars  Sc  totum,  quod  eftabfurdum . Non 
ergo  aliqua  alia  reda  preter  D A lecat  bifariam  angulum 
C A B . Quod  erat  oftendendum. 


.«  ..  e.  •>  ■ 
fit  ’ 

\ . * • 

tprtfyti 

bpr«p.t>.l.l 
c pr»f.  l8s 


d pr»p.  l6i 
hi  i- 
tpr»p.t. 
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iprtp.S.Li 
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hprop.j, 
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EVCLTDIS  RESTITVTI 
PROPOS.  IV.  TH  EOR.  IV. 


Triangulorum  interfe^quiangulorum  proportionalia  funt 
latera,  que  circum  cquales  angulos : Et  homologa  funt, 
qu?  gqualibus  angulis  fubtenduimir . Vocentur  autem 
huiufmodi  triangula  Similia  inter  Ic.  / 


In  triangulis  A B C,DEFfint  duo  anguli  Ai  8c  D^qtia- 
ac»r*S  co.  les inter fe;  pariterque duo anguJiB,Sc Ecquales; vnde« tcr- 
frop.mJ.i  tjj  art^uii  C , & F ^quales  etunt , cum  fint  complementa  ad 
duos  rc&os  in  vtroque  triangulo . Dico  ede  A B ad  3 C , vt 
DE  ad  EF.&B  GadC  A,  vt  EF  ndF  D,  atque  C A ad  AB* 
vtFDad  D E (hoc  enim  modo  homologa  latera , ideft  an- 
tecedentia propoitionalitatis.fubtendunt  angulos  cquales). 
mT*  J*  Secentur*GB?qualis  DE,&  NC$quaIis  DFs&  ducan- 
c corti,  pro-  tur  * G H quidem  parallela  A C,»  atque  NK  parallela  \B. 
ptf.n  l. »-  Quoniam  eidem  angulo  A atqiialiscft  Pex<*hypothefi,<Sc 
iiprtp. if.  BGHpropter  parallelasG  H,  A C,  aqualis  eft  eidem  A.  Er- 
lib.i.  go  anguli  B G H 3c  D cquales  funt , & erant  ^quales  anguli 
B & E , atque  fubiacentia  latera  G B , D E gqualia  erant.  E r- 
eprtp.ti.  go  e B H gqualis  eft  E F . Eodem  modo  in  triangulo  N K C 
itbi.  erit  KCcqualis 'E  F.Poftea  quia  GH  parallela  eft  AC.  Er- 

f ' ' go/A  B ad  B G erit , vt  C B ad  B H : <3c 

permutandos  A Bad  BCerit,vt  G B 
ad  B H ; funtque  G B , B H cquales  ip- 
fis  D E,  E F.  Ergo,  h vt  A B ad  B C , ira. 
eft  D E ad  E F.  Rurfus  i propter  paral- 


11. 


t.buiui  • 

g p”p' 

Ub.  J. 

h pr  p 1-1.1. 
t conl.prtp. 
%.buitu . 
k prtp.it . 
hb.  }. 
)prop.i  1.1 
m prtp.  19. 
Ub.3. 


T’  k.11  17  Udll  1*  1 rlVULlUOf  tXIT 

1 lelas  A B,  N K erit  B C ad  C K,  vt  A C 
ad  C N j & permutando  E B C ad  C A 
crit,vtKCadCN,feuWvt  EF  adF 


H K C 

A B ad  B C fit , vt  D E ad  E 
D.  Ergo , m ex  compofitione  ordjnata,  erit  A B ad  A C,  vt  D 
E ad  D F . Quod  erat  probandum . 


D ( ciun  heequales  fint  illis)  j cumque 
"TF,&BCad  CA  fit,vt  EFadF 


COROLLARIVM  I. 


Patet,  fi  in  duobus  triangulis  duo  anguli  cquales  fuerint 
vcoroil.x.  duobus  angulis,  vterque  vtrique,  enc  triangula  fimilia  . 
piop.  18  .l.i  Nam  n tres  anguli  vnius  trianguli  funt  cquales  tribus  angu- 
lis 
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Iis  alterius;  cumque  duo  anguJi  vnius  trianguli  fiippo  nan- 
tur equales  duobus  angulis  alterius , erit  tertius  angulus 
aequalis  tertio.  Et  propterca  triangula  fimilia erunt . 

COROLL  ARIVM  II. 

Patet  etiam  in  triangulis  cquiangulis  latera  vniuspropor- 
tionaiia  ede  lateribus  alterius  trianguli,  fingula  lingulis, 
quibus  ^quales  anguli  opponuntur.  Pofiri  enim  fuerunt  an- 
guli A,  £>  ^quales,  <5c  B,  E etiam  equales,  nec  non  C,  F equa- 
les inter  fe;  <$c  vt  latus  A B ad  D £ , ita  oftenfum  fuit  A C.  ad. 

D F,  atque  ita  BC  ad  E F . 

PR O PO S.  V.  T H E O R.  V.  . X 

‘ : ‘ * 
t 

Si  duo  triangula  latera  proportionalia  habuerint, erunt 

^quiangula  inter  fe. 

•i  ••  f rr*  • 

In  triangulis  A BC,  D E F fit  A Bad  B C,  vt  D Ead  E F,  & 

B C ad  C A fit,  vt  E F ad  F D,  atque  C A ad  A B fit,  vt  F D ad 
D E.  Dico  triangula  eflfe  cquiangula.  Fiat  «angulus  HBC 
equaiis  angulo  E,  & angulus  H C B fiat  **• ' 

equaiis  angulo  F:  Efficietur  tergo  ter- 
tius angulus  H equaiis  angulo  D.  Qua- 
re  in  triangulis  cquiangulis  B C H , E F 
D crite  H B ad  B C,  vt  D E ad  E F ; fed 
A B ad  B C erat , vt  D E ad  E F . d Ergo 
H B,  <3fr  A B ad  B C eandem  rationem-,  \ / 
habent  j ideoque  <HB,&  A B ^quales  V'H 
inter  fe  funt.  Eadem  ratione  HC  a:- 


B b csrtll.  1 0. 

Afrop  18. 
CE  F cprop .4» 

buitu. 
Aprtf.i. 
hb.  3. 

'pr*P.U 

Ihi.  J. 


qualis  erit  AC;&cftBC  bafis  communis . Ergo  /'anguli  A , f t 
& H equales  inter  le  erunt;  erat  autem  angulus  D equaiis  an-  prop'7'  * 
gulo  "H.  Ergo  duo  anguli  A,&  D equales  inter  fe  fiint.Eadeiii 
ratione  anguli  A B C,&  E aquales  mter  fe  erunt.Qnarc  trian- 
gula ABCjDEF  cquiangula  fiuir . Quod  erat  oAcdendtun. 


PROPOS.  VI.  TUEOR.  VI. 

Si  duo  ti  iagula  vnum angulum  vni  angulo  cqualcm  habuc- 
rint  ,&  circa  equales  angulos  latera  fuerim  proportiona- 
lia; triangula  erunt  fimilia . 

V Tn 


Eud.6.  VI, 
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»7®  EVCLIDIS  RESTITVTI 
- In  triangulis  A BC,D£F  fiat  anguli  A <5t  D aquales , dc , 
vt  B A ad  A C»ita  fit  D H ad  D F.  Dico  triangula  cfle  fimi  Jia. 
Secetur  • A G aequalis  D E , <3c  A H fiat  aqualis  D F , <5t  con- 
jungatur G H; ciunquc  anguli  A,  D aquales  fint,  erunt  b duo 
triangula  A G H , D E F aqualia , cquiangula , & aquilatcra 
inter  fe5Eft  vero  B A ad  A C , \t  E D ad  D F , feu  c vt  G A ad 
A H.  ( propter  «qualitatem  ).  Ergo  d permutando  B A ad  A 
Gerit,  vtCAad  A H;  idcoquc  *G  H parallela  erit  ipfi  A C: 
ly  v V ndc/angulus  B «qualis  erit  angulo  A G H, 
/ \ fed  eidem  angulo  A G H fqualis  erat  angulus 

Q/ \Z E . Ergo  anguli  B,  <3c  fc  «quales  inter  fc  erunt  j- 

H\E  I Erant  autem  prius  anguli  A , <5c  D «quales.  Er- 
go^  triangula  A B C , D E F inter  fe  «quiangu- 
^B  C\  Ia,  dc  b fimilia  funt.  Quod  erat  oftendendum . 


CQROLLAUVM’1. 


> . .T  . 


Patet,  fi  in  triangulo  ducatur refta  linea  parallela  bafi, 
abfeindere  triangulum  illi  fimile . Fuit  enim  G H parallela  B 
C , & triangulum  A G H oftenfum  fuit  «quiangulum , ideo- 
que  k.  fimile  ipfi  ABC.  » 

COROLLARIVM  II. 

. V X 

Colligitur  etiam  fi  duo  latera  vnius  trianguli  proportio- 
nalia fuerint  duobus  lateribus  alterius  trianguli , & compre- 
hendant di&a  latera  angulos  «quales , efle  triangula  fimilia . 

PROPOS.  VII.  THEOR.  Vll. 

Si  in  duobus  triangulis  duo  latera  duobus  lateribus  propor- 
tionalia fuerint,  itavt  homologa  fint  inter  fe  parallela, & 
tendant  duo  priora  ad  eafdcm  partes,  ad  quas  tendunt  po- 
fteriora  latera , vel  ad  oppofitas $ erunt  triangula  fimilia , 
& bafes  parallele , vel  in  directum  pofit? . aut  fi  tria  latera 
tribus  lateribus  parallela  fuerint  fingula  fingulis,  erunt 
triangula  fimilia . 

In  duobus  triangulis  A B C , & D E F fit  primA  B A ad  A 
C , vt  E D ad  D F , fintque  B A & D E squidiftantes , pariter- 
que  fquidiftent  A C,  D Fi  atque  tam  An,  A C,quam  D E,«Sc 

DF  • 
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D F procedant  a pundis  A,D  verfuseafdem  partes,  aut  A B, 

AC  verfus  vnam,  & D E , D F verius  oppofitas . Dico  trian- 
gula A B C , Sc  D E F fimilia  cfle , Sc  bales  B C , E F parallelas 
effe,  aut  in  diredum  pofitas.  Quoniam  du£  redp  B A,  & B C 
fecant  vnam  parallelarum  A C.fccabunt*  quoque  reliquam  a ctr.prep: 
D F , leccnt  eam  produdam  fi  opus  eft , in  pundis  G , Sc  H : *?■ l,b- 1 • 
Pariter  C B , fecans  ipfam  A B , lecet  quoque  ei  parallelam 
D E in  O.  Et  quia  reda  G H parallela  eft  bafi  A C triaguli  A B 
C.  Ergo  i triangulum  DGH  ^quiangulum  eft  triangulo  B 
A C ;&  ideo  vt  B A ad  A C , ita  erit  B G ad  G H . Rurliis  quia  tu- 
D O parallela  eft  G B bafi  trianguli  H G B,  erit,  vt  prius,  O D rtus  [ 
ad  U H , vt  B G ad  G H ; & propterea  c O D ad  D H erit , vt  B c prtp.7. 

A ad  A C j ponebatur  autem  E D ad  D F,  vt  B A ad  A C . Igi-  hb  j. 
tur  d O D ad  D H erit,  vt  E D ad  D F;  funtque  anguli  O D H,  d P”P-  7-  ' 
& E L)  F iquales  ad  e verticem,  vel  vnus  & idem  ( propterea 
quod  DE,ODindircdumfunt,&ficD  » 

F,  H D,  atque  rede  D E , & D F tendunt  /\  E 

ad  partes  caldem  , ad  quas  dirigun-  a/  11  \/ 

tur  due  red?  A B & A C , fiue  D O nyA 

<3c  D H,  vel  ad  partes  oppofitas  ex  hypo-  £•»  -yy- — ^ f pr$p.6. 

thefi  > Ergo/duo  triangula  O D H,  E D a 

F arquiangula  lunt  mter  fe,  Sc  habent  la-  ^ gpwp.  *• 

tera  proportionalia  j & ideo*  bafis  E F / y /v  ' E iuiut. 
parallela  eft  ipfi  O H , fcu  B C j aut  i in  / y \ ** ctr • frot • 

diredum  erunt  pofit£,  fi  Ic  contingunt:  o C H ,'7  l,b' l’ 

erat  autem  triangulum  ABC  xquian-  \u'w,  4’ 

gulum  triangulo  D O H.Ergo  triangula  ABC,<ScDEFa:- 
quiangula  lunt  inter  fe,  & ideo  < fimilia . 

Secundo  fint  A B,  D E iqmdiftantes,  pariterque  A C,D  F 
sequidiftenc , nec  non  B C , Sc  E F fint  parallela . Dico  rurfus 
triangula  ABC,  DEF  efte  fimilia. nam  fada  eadem  con- 
ftrudione , oftendetur , vt  prius,  triangulum  O DH  fimile 
triangulo  BA  C.  Ducitur  vero  E F parallela  ipfi  OH  bafi  yCtnlLi. 
trianguli  D O H.  Igitur  k.  triangulum  DEF  ^quiangulum  eft  prop  6.  bu- 
ipfi  trianguloDOHjfiuetnangulo  ABC.Quodcrat,&c.  mt. 

COROLLARIVM  I. 

Conftat,  quod,  fi  duas  rede , angulum  continentes , paral- 
leli luerint  duabi:  s al;js>& omnes  tendant,  & producantur 
ad  caldem  partes,  vel  poftrem^*  ad  partes  aduerias  : erunt  an- 

Y 2 guli. 
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guli,  ab  cis  contenti , quales  inter  fe . Oftenfi  enim  ftrcnmt 
anguli  A,  Se  D squales  inter  fe,  ex  eo , quod  re&se  BA,&A 
C parallela:  erant  ipfis  E D,  Se  D F . 

COROLLARIVM  II. 

/ 

Et  fi  duo  anguli  cquaies  inter  fe  fuerint , & finguls , circa 
fingulos  angulos,  reas  lines  parallele  fuerint  inter  fc>&  ver- 
gant ad  ealdem  partes : erunt  rei iqus  re&s  linee  parallele  in- 
ter fe . Pofitis  enim  rc&is  A C,  D F parallelis  oftenfi  fuerunt 
anguli  G , E D F squales-  igitur  quando  etiam  funt  anguli  B 
A C,E  DF  squales,  erunt  duo  anguli  F DE  > & G aquales  in- 
I pnf.  1 5.  ter  fcj  & ideo  * A B,  & D E parallele  erunt . 
iik.i. 


Eutl.j.VU. 


PROPOS.  VIII.  THEOR.  VIII. 


I -S 

Si  in. duobus  triangulis  duo  latera  duobus  lateribus  propor- 
tionalia fuerint , Se  duo  anguli , homologis  lateribus  op- 

{>ofiti,  squales  inter  fe  $ atque  duo  anguli , reliquis  homo- 
ogis  oppofiti,  fint  eiufdemfpeciei:erunt  triangula  fimi- 
lia  inter  le.. 

In  triangulis  ABC,&DEFfitABad  AC  in  eadem  ra- 
ti one , atque  E D ad  D f $ Se  fint  anguli  B , Se  E £ quales , qui 

nimirum  opponuntur  ho- 
mologis A (J , D F , atque 
duo  anguli  C <5cF,  oppofiti 
reliquis  homologis  fint  ciuf- 
dem  Ipeciei , idettambo  fint 
acuti , aut  ambo  obtufi : Di- 
co triangula  A B C , & D E 


iprvp-  14. 
Itb.t. 
b prop.}. 
hb  I. 
cprop.  3. 
hb  3. 
d prop.  7. 
lib  3. 
e p:op  6. 
/utut. 


r IIIIUJI*  ruu  a v<  *»  ...J,—  — j -- 

ccturque  *AH  squalis  A B , iunganturque  refit?  C H , Se  B 
H . Qu  uniam  c as  quales  B A , Se  H A habent  eandem. ratio- 
nem ad  eandem  AC,  tftque  EI-  ad  D F»  -vt  B A ad  A 
C:  Ergo  VH  ad  d A C cft , vt  ED  ad  D F ySe  funt  angu- 
li C A H , Se  D fquales : Igitur  * triangula  A C H,  & E 
>)  F funt  equiangula,  & ideo  anguli  AHC  » & E aiqua- 
Its funt  j pariterque anguli  A CH»  Se  F funt  inter  le  squa- 
les: Erant  autem  anguli  AC  B,&F  eiufdem  fpecici;  Ergo 

quan- 
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quando  angulus  AC  Beft  acutus,  erit 
qnoqtie  angulus  \ CH  acutus,  3c  quan- 
do ilkcft  obtufus,  hic  quoque  obrufus 
erit,  & propterea  duo'  anguli  A C B , 5c 
AC  H,finrmi  fnmpti,aut  minores  erunt, 
aut  maiores  duobus  redtis;  & ideo/duas 
rcd?B  C,&  C H in  diredlum  noirerunt, 
efficietusque  triangulum  B C H .Cum- 
que duo  anguli  A B C,&  A H C cquales 
fini  inter  fe,  cum  fintfquales  eidem  an-  , 

gulo  E:  g pariterque  duo  anguli  A B H;  St  A H B fint  ^quales  ’’ 

(ciim  latera  A B,  & A i»l  cqualia  fadta  fint ) . Ergo  compofi- 
»i , vel  differentiales  anguli  H B C , & B H C ^quales  inter  fe 
erunt;  & propterea  b rcdl£  B C , & H C ^quales  erunt : fed  fa- 
Qa  fuesunt  latera  A B,  & A H cqualia,  & A C eft  commune.  /4,f‘ 
Igitur  i angulus  B A C cqualis  eft  angulo  H A C ; fed  eidem  k fnp.7. 
angulo  HAC  ^qualis  erat  angulus  D . Ergo  anguli  B A C,  i*.x. 

Sc  D fquales  fimt  inter  fe . Et  pofiri  fuerunt  anguli  A B C , 3c  1 CwM.jZ 
E aquales.  Igitur  1 triangula  ABC,&  DEF  fimilia fuut . tTOt  ^>m' 
Quod  erat  oftendendum . ,mt  • 

PROPOS.  IX.  THEOR.  IX  w 

Perpendicularis  ab  angulo  rc dio  trianguli  redlanguliadba- 
fim  dudla,  diuidit  iplum  in  duo  triangula  fimilia  toti>&  in* 
ter  fe,  & eft  media  proportionalis  inter  bafis  fegmenta , 6c 
efficit  vtrunquefegmcntum  tertium  proportionale  totius 
bafis,  & lateris  didto  fegmento  conterrainalis . 

In  triangulo  ABC  fit  angulus  B AC  redi  us,&  ab  A ca- 
dat perpendicularis  AD  ad  bafim , fecans  eam  in  D . Dico 
triangula  B A D , AC  D & B C A fimilia  effe  inter  fe  > & A 
D mediam  proportionalem  inter  fegmenta  B D,  & D C,  at- 
que C B ad  B A effe  j vrABad  B D*  pariterque  tres  B C , C 
A*  D C cffc  proportionales . Quoniam  in  triangulis  B A C, 

BD  A angulus  B eft  communis  anguli  redii  B AC,  BD  a f jo 

A aquales  funt . Ergo  « tertius  anguliis  C cqualis  eft  angulo  ' '**  ‘**{ 
BADj  idcoque \> triangula  BAC,  BDA  fimilia  funt>&  b/>r*f»V- 
circa  communem  angulum  B latera  C B ad  B A erunt  in  ea-  bumt. 
dem  ratione , quam  A B habet  ad  B D . Similiter  in  triangu- 
lis C A B»C  D A angulus  C eft  cornutus*  & duo  redii  G A B; 

. • , CDa 
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i C 1)  A funt  equales . Ergo  c triangula 
C A B,  C D A fimiiia  funt  intCr  (e  ,Ac  B 
C ad  C A eR ,vt  ACadCD.  Tandem 
in  triangulis  B A D,  A C D duo  anguli 
■■I  B A D,  & C aequales  oftenfi  lunt,<5c  duo 
D anguli  redi  BD  A,A  D C^quales  funtj. 
Ergo  d triangula  B A D,  A CD  fimiiia  quoque  inter  fe  funt, 
& latera  circa  rcdosangulostcquales  proportionalia  funt : 
Ergo  BD  ad  DA  cft.vt  AD  ad  CD.SiceninY  homologa  fub- 
tendunt  angulos  ?quales : & A D media  eft  trium  continui 
proportionalium  B D,  D A,  D C . Quare  patet  propofitum  * 

S C H 0 L 1 r M. 


St  d pundo  intermedio  date  reda  linee  eleuata  perpendicularis  me- 
dia proportionalis  fuerit  inter  fegrnenta  ipfius : tria  funda  extrema  iiL» 
(emicircuh  peripbcria  exi  fiunt. 

Sit  perptndictdaris  D media  proportionalis  inter  B D,& D C . Di- 
co per  tria  funda  B,  C femicirculi.peripkeriam  tranfire.  Si  enim  hoc 

rerum  non  efl , e deferipto  femicirculo  capiente  angulum  redum , diame- 
tro! C , tranfeat  citra,  vel  vitra  pundum  A , fi  fieri  poteft : vnde  f per- 
pendicularis ah  angulo  reda  mitior, vel  minor,  quam  U D, media  propor- 
tionalis erit  inter  B D,&DC , quod  efl  contra  hypothefin . Non  igitur 
femicirculi  peripheria , diametro  B C dej cripta , tranfit  per  aliud  pun- 
dum, qudm  per  A. 

_ PROPOS.  X.  PROBL.  I. 


Duabus  datis  redis  lineis, tertiam,  vel  mediam  proportio- 
nalem inuonire. 

■ ■ . ' -•••'  *».  • r.  • • 

, Sint  dat?  due  redae  A B , & G , ij’s  primo  reperiri  debet 
tertia  proportionalis . Super  maiori  A B dderibatur  femicir- 
culus  A DB,& ineo  a aecomodetur B 
D equalis  C minori  & a pundo  D ca- 
dat b perpendicularis  D E , lecans  A B in 
E.Dico  BE  efle  tertiam  proportionalem 
quafitam.  Coniunda  reda  AD,ccrit 
angulus  A D B in  femicirculo  redus , Sc 
ab  angulo  redo  ducitur  perpendicularis 
D E ad  bafin  trianguli  rcdanguli  A D B . Ergo  d Vt  A B ad  B 
. , y D,ita 
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D,  ira  eftDB,  feu  C ad  B Ejideoquc  B E eft  tertia  proportio-  e pr»p.  y! 

nalts  qnefita . Hb  i. 

Secundo  inter  A B ,&  C reperiri  debet  inedia  proportio- 
nalis . Ex  diametro  AB<  fecetur  B £ xqualis  C , Sc/eleuetur  l,k  l' 
perpendicularis  E D,  copleaturq;  g triangulu  redangulu  A D 
B:erunt,/>  vt  prius,  tres  A B,  B D,<5e  B E,  (eu  Ccontinua:  pro-  h 9. 
portionales . Quare  B D eft  media  quasfita.  Vt  erat  faciendu.  bu,Ul.  ’ 

PROPOS.  XI.  PROBL.  II. 

Tribus  fotis  redi  is  lineis, quartam  proportionalem  inuenire. 

Datis  tribus  redis  AB,  BC,  & A _ 

D,  debet  reperiri  quarta , ad  quam_» 

A D eadem  rationem  habeat, quam 
A B habet  ad  B C . Continuentur  in 
dire&um  A B , B C , & D A efficiat 
quemlibet  angulum  cum  CA,& 


Eucl.  i»{ 

VI, 


A ' 

d 

AB 1 

f i 

D 

..jd 

iungatur  reda  B D,  atque  * C E fiat  parallela  ipfi  B D , 8c  fe-  a Ctrtlt" 
cet  redam  A D , extenfam  in  E . Dico  D E efle  qu£tfitam_,  {r,f'l6i 
Quoniam  in  triangulo  C A £ duda  eft  B D parallela  bafiC  bl«l 
E . Ergo,  b vt  A B ad  B C , ita  eft  A D ad  D E . & hoc  erat  fal  bmm' 
ciendum-» . -* 


ABC 

: d 

G f 

, _F 

E 

PROPOS.  XII.  PROBL.  III. 

Datam  redam  lineam  fecare  fecundum  rationes  datas . 

Data  reda  linea  GE  fecari  debet  fecun- 
dum proportiones  A B ad  B C,  & B C ad  C 

D . Continuentur  in  diredum  redit  line£  A 
B,  BC,  C D,*  ponat  urque  ipfa  AD  paral- 
lela redf  GE;&a pundis  A,D ad  terminos 
G , <5c  E coniungantur  redae  line^  A G,  6c  D 

E. Qujgprimofintparallel^  inter  ie ; «5c  du- 
cantur b reda;  B F*CH  parallela  ipfis  A G , 
vel  D E , fecantes  G E in  F , & H . Patet  c re- 
dam G E fedam  efle  a parallelis  m G,  F,  H, 

E in  eifdem  proportiombus , atque  A B fe- 
catur. 

Secundo  A G>&  D E concurrant  in  K>ducanturquc  a pun- 
• .dis 


Eutt.  10. 
VI. 
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C icbcl. 

frtp.x.  bu* 
1 ut. 


Digitiaed  by  Google 


d ctrcK.t. 
fTQf.t.bU 

IUS  . 

efrop  it. 


f ffcf,  i . 

butus. 


Etiel.i) . 
VI. 


a pr*f.  ii. 
biiiu. 

bfrt/.j.l.l 


176  EVCLIDTS  RESTITVTI 
ftis  B > C ad  K.  reftc  linee  B K . C K » lecantesG  Ein  F6t  H. 
Et  quia  G F parallela  efl  bafi  A B.F.rgo  <*  triangula  A K B , & 
G K F fi  milia  funt , rdeoquc  vt  B K ad  F K ita  cft  ARad  G 
F.  Eadem  ratione  , vtcadem  R K ad  cande  m F K , ita  eft  B C 
ad  F H ; <5c  ita  etiamoftcndetnr  C D ad  H E . Quare  * permu- 
tando, \t  A B ad  B C , ita  erit  G Fad  FH  , 5evt  BCadC  D»f 
ita  erit  f H ad  H E.  Quarepatet  prepofitum . 

COROLLARIVM. 

Conftat  ex  fecunda  parte  huius  demcnftraticnis,  qudd , fi 
dua:  parallelat  fecentur  a pluribus  rettis  lineis  concurrenti- 
bus in  vno  punfto,fe&£  erunt  ill£  parallelcproportionaliter. 

C H 0 L I V 7H.  . 


Jlnmad ucrtcndum  eft  triahxc  problemata  adaptari  pofle  fpatijs  re- 
BUincis , fi  modo  fint , Del  efficiantur  paralleiogramma  yvel  triangula j 
eiujdem  altitudinis . Nam  t paralleiogramma , vel  triangula  fqud  aitas ' 
funt  inter  je , r>t  bajes . Ergo  quidquid  diHi.m  tfl  dere filis  Imas  accomo~ 
dari  ettam  potcjl  bafibus  jpaticnn;  t qualium  altitudinum ; tdeoqneip- 
f/s  fpatijs.  - T . 

PROPQS.  XIII.  THEOR.  X. 

v , 

• * • . * u 

Si  duo  triangula, vel  duo  paralleiogramma,»  abuerint  vmifn 
angulum  vni  angulo  ^qualem,  vel  fi  nui  1 fumptos  aquales 
duobus  rc&is : habebunt  rationem  compofitam  ex  ratio- 
nibus laterum,  qu*  dictos  angulos  comprehendunt . 


Sint  duo  trian gula,  vel  paralklogramma  A B C , 8c  D E F 
quorum  anguli  B>  & E aequales  fint  inter  fe,  vel  cert£ , fimul 
funipri,  equales  fint  duobus  redtis.  Dico  figuram  A BC  ad 
figuram  L)  E F ( comparando  femper  eas , qua:  ciufdem  fpe- 
ciei  funt,  fcihcet  triangula  inter  le,  aut  pamUelogramma  in- 
ter Ic  ) habere  proportionem  compofitam  cx  ratione  lateris 
B C ad  t F , & c x ratione  lateris  A B ad  larus  D F, . Fiat*  E F 

ad  K,  vt  A B ad  D E , & in  latere 
eleirato  D E iecetur  b E H cqua- 
- Jis  lateri  elauato  A B alterius  fi- 
gurq , Sc  coplcarnr  triangulum, 
vel  parallelogrammnm  H E F. 
Qupnianuiuo  triangula.vef  duo 

paral- 
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parallelogramma  A B C»  & H E F h.rbent  lateri  denata  A B. 

H Ecqualia  in  angulis  !>,&  E «qualibus,  vel  cfticientibns 
fummam  duorum  redorum . Ergo,  figura  A BC  a i emi-  c v*  /r  p. 
dem  fpeciei figuram  H HP  eandem  rationem  habet, quam  « bu.tu. 
bafisBC  ad  bafimE  F.Rurfus*  figura  F H Eadeiulitem  tpe- 
ciei  figuram  FDE  eft  vr  H E ad  D E.  cum  perpendicularis  d Pr*P-  »• 
ab  F ad  H Eduiftacdmunis  altitudo  fit  figurarum}  eft  vero  H hu,u'  * 
E,feu<ei  «qualis  A B ad  D E , vt  E F ad  K.  Ergo/figura  H E F f' 
ad  figuram  D E F eft , vr  E F ad  K . Qu^rc^  cx  compofmone  ff  rt'p  7^} 
ordinata , vt  pnma  figura  A B Ar— 7 ? f”P  in- 


ordinata , vt  prima  tigura  A B a y 

C ad  tertiam  eiuldem  fpeciei  I t%\  _ I 

~ 'IjJ  H. 


W.J. 


D E F , ita  eft  prima  reda  B C 
ad  tertiam  K.  Sed  B C ad  K ha- 
bet proportionem  compofi-  « 
tam  cx  ratione  B C ad  E P , 5e  ^ ^ ^ ^ 

ex  ratione  ipfius  E F ad  K eftque  E F ad  K,  vt  A B ad  D E Er 
go  6 proportio  figurx  A B C ad  eiuftkm  fpeciei  figuram  D E *** 

Fex  ijfdcm  proportionibus  laterum  BC  ad  E F, atque  ABad  **  J* 

D t componitur . Quod  erat  oftendendum . 

...  . PROPOS.  XIV.  THBOH  XL 

01  duo  triangula,  vel  duo  parallelogramma  vnum  angulum  ‘Tvi 
vm  angulo  aqualem,  vel  ambos  fimul  duobus  re<fti?eaua 
ks  habuerint , atque  circa  diftos  angulos  habuerint  latera 
reciproce  proportionalia,  erunt  «qualia  inter  fe . Et  fi  fue- 
^«qj^ha, habebunt  latera  circa  diftos  angulos  recipro- 

' *♦:.  •*  ’ * 

Sint  pri  md  duo  triangula,  vel  duo  parallelogramma  A B 
L,  ScD  £ F,  quorum  anguli  B,  * E «quales  fint  inter  fe  vel,fi- 
jnul  lunipti , «quales  fint  duobus  reais : <8c  vt  latus  A B ad  D 

F»rtafitFEadCB(ficenim-figur*ABC,A:D£Ffuntre- 

tiprocat,  cum  ABC  contineatur  i prima  AB  <3c  quarta.  C B aJ 
«0«  D t [ contineatur  * fccuntfa  D i,  & ttma  £ F quatuor 
rectarum  proportionalium).  Dico  triangula  ABC,  & DE 
r inter  fe  > vel  parallelogramma  «qualia  efle . Fiat  iEFadG.  w 
nABadDE.QujaEFadBCeft;  ‘ ^ ■ 

ytABadDEjdcvt  AB  ad  DE, 
ffaeft  E Fad  G .ErgocE  F ad  duas 
B C,  6c  G eandem  rationem  habet; 
ideoque  a B C , <£  G «quales  funt.  / ; \ / 

Habet «vcr6  B.C  ad  ffi  proportio-  B HC  H E 


fiem 
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178  EVCLIDIS  RESTITVTI 
ncmcompofiram ex  ratione BC ad  EFj&exratiouejipfius 
EFadG,  ideftiateris  A Bad  latus  DE.  Igitur du?  rationes 
-t  q laterum  , qua:  angulos  B,  Se  E 
j <-■  -*  continet,  componunt/propor- 

. . / D 1 tionem  equa  litatis  B C ad  G 

/ / ! f 7 Sed  g proportio  figurf  A B C ad 

/ / ; / / ciu Idem  Ipcciei  figuram  D EF 

R HC  H E T7  compofitacft ex ijidem propor- 
tionibus laterum  B C ad  E F , & A B ad  D E.  Ergo  b figura  A 
B C ad  ciufdem  Ipetielfiguram  D E F habet  eandem  squali- 
tatis  proportionem,  quam  babet  B C ad  G . Quare  patet  pro- 
pofitum . 

Sint  fecundo  triangula  A B C , & D E F inter  fe,  vel  paral- 
lclogramma  squalia,  & anguli  B,  & E fint  aequales , vel  effi- 
cientes fummam  dudrum  rectorum . Dico  A Bad  DE  cfTe 
reciproce , vt  E F ad  B C . Si  hoc  verum  non  eft,  vt  A B ad  D 
E, » ita  fiat  E F ad  B H maiorem,  aut  minorem,  quam  B C;  & 
compleatur  triangulum,  vel  parallelogrammum  A B FI.  Et 
quia  du$  figur?  AB  H,  <3t  D E F eiqfdem  fpeciei  habent  latc- 
prims  ra  reciproci  propor/ipnalia  <;i*ca  angulps  B , <5c  E . Ergo  k.  fi- 
Wms.  gura  A B H squalis  eufigur^  D E F i lecf  ex  hypothpfifigura 
ABC  squalis  erat  ipii  p E F * Ergo  figurf  A B H & A B C 
aquales  lunt  inter  fe.pars  <Sc  totum,qupd  eft  impoffibile.Non 
ergo  E F ad  maiorem , aut  minorem » quam  B C , habete  po- 
tell  eandem  rationem , quam  A B ad  D E ; idcoque  E F ad  B 
C eft  reciproci,  vt  A B ad  D E.  Quod  erat  oftcfidendum. , 


Euci.  1 6.  , COR.QELAB.lv  j J,  ,•  *! 

VI.  : . i . . v.  . > 

Patet,  fi  quatuor  redx  line?  proportionales  fuerint , efle* 
parallelogrammum  redangulum»  lub  extremis  contentum» 
cqualcei,quodfubmcdijs  continetur . Et  fi  duo  parallcior 
gramma  redangula  cqualia  fuerint  ; erit  vnum.coqtentiunu» 
‘ab  extremis,  alterum  vero  3 medijs  quatuor  relatum  prqr 
portionalium.  Namduoparallelogramma  redangula,  qucy 
rum  vnum  continetur  i prima , & quarta ; alterum  vero  a fo 
eunda,  & tertia  quatuor  redarum  proportionalium,  habent 
1 prop.  14.  circa  angulos  redos  squales  latera  reciproce. proportiona- 
lia  .Ergo i funtequalia inter  fe.Et  fi  fuerint  squ^lia , habe- 
m pr»f.  ia-  bunt  m latera  circa  redos  angulos  reciproce  proportionalia; 
kun m • idcoquc  vnum  continetur  a pruna, & quarta,  alterum  verp . i 

. *■  ’ - 1-  » fccun- 

*...■< 
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fecunda , 5c  tertia  quatuor  re&arum  proportionalium . 

COROLLARIVM  II. 

ff%  •i**«*»*t**1f«  !••*.  **4  *•*••»-:-  * * * 9 

Jk»fi  tres  re&a  Ime?  proportionales  fueriht,  rettangulum, 
fub  extremis  eoiitenturh , cquale  erit  quadfatb',  imedia  de- 
feripto . Et  fi  quadratum  cquale  fuerit  re^angulo,  erit  latus 
quadrati  m«®dmfpr6^dtnortaJe  intet  duo  latera  rc&angu- 
lum  continentia . Nam  tres  rc£fce  proportionales  poliunt  ef- 


Sucl.ij. 

VI. 


bete  Itwdijfeequalibus  continetur, ideft  n quadrato  medi?  pro- 
pewtiohaii$v  Similiter  exiftentequadrato  cquale  rcttangulo,  “*•  *• 
continebitur  quadratum  i duabus  medijs  cqnalibus,  ideft  ab 
vna  media  trium  proportionali  um . 

i*.  S?r'"'b  I i U ")  ' • • ■ •’ 

PROPOS.  XV.  THEOR.  XII; 

{\’  ■ ’ 1 VI. 

Similia  triangula,  in  duplicata  ratione  funt  laterum  homolo- 

- gorum.*,r.i  . • 


Sint  dii o triangula  A B C , & DE  F inter  fe  fimilia , quo- 
rum anguli  B , St  E fint  arquales , Se  latera  hortiologa  AB  Sc 
D E,vel  B C St  E F.Dico  triangulum  A B C ad  triangulum  D 
E F » efTc  induplicata  proportione  cuiuslibet  lateris  B C ad 
eius  homologum  E F.Fiat  • EFadG,  2frif.it . 

vt  AB  ad  DE.  Quoniam  propter  fi-  /'A  J)  buim. 

militudine  triangulorum  ABC,  St  D / \ A 
EFeft*  A BadD E, vt  BCadEFjfed  / \ /\  bfw 

vf  A B ad  D E , ita  faftd  eft  E F ad  G . / \ / \ Q T buiur. 

Igitur, « vt  B C ad  E F.itacft  EFadG.  B C E F 
Quarc^B  C ad  G duplicatam  proportionem  habet  eius, quam  *9' 
ha&et  B G ad  E F , feti  A B ad  D E . Eft  verd  * proportio  tri  an-  e' prQf,  i j. 
guli  A B C ad  ei  cquiangulum  D E F , vt  B C ad  G ( vt  poto  butut. 
compofkaex  rationibus  laterum  B C ad  E F,  & E F ad  G,  feu  f fr*f.i.l.$ 
A B ad  D E) . Igitur/triangulum  A B C ad  ei  fimilem  trian- 
gulum D E F duplicaram  proportionem  habet  rationis  cu- 
iuslibet lateris  homologi  BC  ad  homologum  E F.  Quod 
erat  oftendendum . 


[ t %o  EVCLIDIS  PESTiTVTI 

i ■ ' . * f i ; 

COROLLARIVW. 

. . ' i*.»** 

Paret  , fi  homologis  lateribus  dtiorum  triangulorum , fi- ' 
milium  tertium  proportionale  reperiatur  t ellc»  vt primum 
latus  ad  tertium  proportionale  * ita  triangula  inter  K • 

Sfrf.ii.vi.  PROPOS.  XVL  PROBL.  IV. 

« ! : 

Super  data  rc£ta  linea  dclcribere  Polygonum  dato  polygo- 
no ^quiangulum > Sc  habens  circa  angulos  annales  latera 
proportionalia  lateribus  illius,  ita  vt  data  reda  homolo4 
ga  fit  dato  lateri  Polygoni . V occntur  huiufmodi  polygo- ► 
na  Similia  inter  (e,  Sc  Xipcr  datas  retias  homologas  fi nuli- 
tcr  deferipta . - < - ; 

♦ J < h iA 

Sit  data  qualibet  figura  polygonia  CDG,  debet  fu  per  da- 
ta reda  A B deferibi  figura, cuius  anguli  finguli  «quales 
fint  fingulis  angulis  figur^  dat£,<5c  circa  angulos equales  late- 
ra fi  nt  proportionalia , ita  vt  A B homologa  fit  dato  lateri  D 
C.  Ab  angulo  C ad  fingulos  oppofitos  angulos  figur?  ducan- 
tur re&£  C E,  & C F , diuidentes  figuram  in  triangula  C DE» 
syr*/.M>  C E F,  dcCFGjjpoftea  fiat*  angulus  B A H ^qualis  D C E,  dfc 
ltkA'  HAK  cqualis  nat  angulo  tCF»  atque  angulus  K A M fiat 

aqualis  angulo  F CG,  Sc  fic  vlterius,  n plurcs  extiterint;  crit- 
. . totus  angulus  B A M cqualis  angulo  DCG.  Deinde , * vt 

bulli' lU  ^C  at*  CE  ita  ^at  BA  ad  AH»etvt  EC  ad  CF,  ita  fiat 
’ HA  ad  AK,  atque  vt  FC  ad  CG,  ita  fiat  K A adAM,' 
cprtp.  19.  & ^,c  vlterius  , n opus  eft  . Patet  * er  compofitionc  or- 
iri,.j.  ' dinata,  efle  B A ad  AM.  vt  DC  ad  CG  . Coniungan- 

tur  tandem  re&$  BH,  H K,  «Sc  K M.  Dico  figuram  AB 
M ede  quefitam . Quoniam  circa  angulos  aquales  DC  E,  Sc 
• B A H latera  D Cad  C E , & B A ad  A H in  eadem  fimt  ratio- 
d prof.6.  nc:  Fr  eo  d triangula  D C E,  Sc  B A H fimflia  Junt ; pariterque  - 
kuiiu.  triangula  F.  C F,  & H A K fimiiiaeriinr  ,&  fic  etiam  triangu- 

cPnf  *-  ia  F CG  > K A M erunt  fimilia.  Quare * anguli  C E D,  A H B 

batn.  aequales  funr,  & vt  D E ad  E C,  ita  eft  B H ad  H A$  pariterque 

aneuli  D , & B equales  funt , Sc  vt  C Dad-D  E , ita  eft  A B ad 
‘hi?!,  4*  ® H-  Rurfijs/proptcr  finiilitudinem  triangulorum  E C F , Sc 

HAK  anguli  C £ F,  A H K equales  funt>&  vt  C £ ad  E F,ita 
eft  A H ad  H K $ erat  autem  prius , vt  D £ ad  £ C , ita  B H ad 

H A* 


/ 
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H A.  Ergos  ex  compofitionc  ordinata , vt  D E ad  E F,  ira  erit  ?prtp 
B H ad  H K;  & funt  anguli  D E C,B  H Aequales,  pariccrquc  j. 
anguli  CEF.AHK  aequales  funr  oftenfi.  Ergo  totus  angu- 
lus D E F xqualis  efttoti  angulo  BHK.  Eadem  b ratione  an- 
gulus  G xqualis  erit  angulo  M,  & F G ad  G C erit,  vt  K M ad 
M & erit  angulus  A KM  xqualis  angulo  CFG,&AK  ad 

K M erit , vtCFadF  G jat»  propter  fimilitudinem  triangu-  . 
lorum  circa  angulos  aquales  E F C , & H K A > latera  b r ad  bututt 
F C,&  H k ad  k A liint  pro-  ^ 

portionalia.  Ergo  k ex  com- 

pofitionc  ordinata  Hk  ad  k " 

M erit  vt  E F ad  F G . lunt-  D,"""/ 
que  toti  anguli  HkM,  & E j / | 

FG  aquales  inter  fc( nem- 
pe  ex  aqualibus  compofiti ) 
et  fic  de  ceteris , fi  plures  cx- 
titerinc  Quare  omnes  angu- 
li figur?  AB  M aquales  lunt 
omnibus  angulis  figur?  C D 

G finguli  lingulis  & circa  angulos  ^quales  late  ta  lunt  pro- 
portionalia , quorum  homologa  funt  date  rc&f  linee  A B, 
ocCD.  Quapropter  felium  eft  , quod  fuerat  propofitum. 
Vocentur  autem  huiufmodi  polygona  AB  M,  <5cCDGfi- 
milia  uiter  l'e,i5c  fuper  homologa  latera  A B,&  C D fimilitcr 
dcfcripta . 


‘9- 


COROLLARIVM. 


/ , 


Enti,  tti 
VI. 


« Facile  deducitur,  qudd  qu$  eidem  retilinco  funt  fimilia_., 

& jnter  le  fimilia  lunt  ♦ 

..  Nam,  fi  eidem  rcltilineoC  DE  FfiatJvel  fupponantur  fi- 
milia  duo  re&ilinea  A B M,  & 11,  idefl:  eidem  zquiangula,  Sc  bums' 
in  eadem  laterum  ratione  j erunt  auoque  duo  rc&ilinea  A B m ■ 

M *.&  R aquiangula  inter  fe , <3c »»  nabentia  circa  angulos  x-  n/r  f’ 
quales  later#. proportionalia . Et  propterea  fnnilia  erunt  in- 
ter le^. 


PROPOS.  XVII.  THEOR.  XJIII. 

Similia  Polygona  in  duplicata  ratione  fnnt  laterum  homo- 
logorum . 

Sint 
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ltt  E V CLIDIS  RESTITVTI 
Sint  polygona  fimilia  R,  & S , quorum  homologa  latera_, 
fillt  A B,  F G,  vel  B C , G H,  (5ec.  Et  quia , • vt  A B ad  B C , ita 
eft  F G ad  G H.  Ergo  b permutando, vt  A B ad  F G,  ita  eft  B C 
ad  G H . Eadem  ratione  C D ad  eius  homologum  H K erit , 
vt  B G ad  GHi&fic  reliqua  latera  homologa  proportiona- 
lia erunt . Vnde  c eorum  duplicate  proportiones  ccdem  er  ut. 
Dico  figuram  Rad  figuram  S habere  rationem  duplicatam 
lateris  A B ad  eius  homologunt  F G . Ab  angulis  squalibus  B 
AEjScGFMad  angulos  squales  oppofitos  coniungantHr 
re&s lines  AC,  AD,  FH,  FK,diuidentes  figuras  R,  &Sin 
equ&  multa  triangula  , eo  quod  i figura:  fimiles  equfc  multa_, 
latera  habent . Et  quoniam  circa  angulos  equales  B , & G la- 
tera A B ad  B C,  & F G ad  G H in  eadem  funt  ratione . e Ergo 
triangula  A B C , & F G H fimilia  funt ; ideoque  anguli  B C 
A,G  H F squales  funt,  3c  A C ad  C B eft,  vt  F H ad  H G;Tan- 
dem/triangulum  A B C ad  ei  fimile  triangulum  F G H , ha- 
bet duplicatam  proportionem  eius,  quam  habet  latus  A B, 
ad  cius  homologum  F G . Eadem  ratione  quia  circa  squales 
angulos  E,  M latera  funt  proportionalia , erit  triangulum  A 
E Dadeifimilc  FMK  in  duplicata  proportione  lateris  DE 
ad  eius  homologum  latus  K M,feu  duplicata  lateris  A B ad  F 

G.  Poftea  quia  anguli  B GD,  G 
H k squales  funt , Sc  ablati  B C A 
& GHF  aquales  oftenfi  funt; 
Ergo  refidui  anguli  A C D , & F 
H k squales  funt , & erat  A C ad 
C B,vt  F H ad  H G.&  B C ad  C D 
cft,vt  G H ad  H k . ( propter  fimi- 
litudincm  polvgonorum  ) . Ergo  g ex  compofitionc  ordinata 
erit  A C ad  C D , vt  F H ad  H K ; & comprehendunt  angulos 
Squales  A C D,  & F H k ; Igitur  * triangulum  A C D fimile., 
eft  triangulo  F H k, , <5c  ad  cum  habet  proportionem  duplica- 
tam cius,  quam  habet  larus  C D ad  eius  homologum  H Kdeu 
duplicatam  lateris  A B ad  F G . Eadem  ratione  reliqua  trian- 
gula, f fi  plura  extiterint)  erunt  inter  fe  in  duplicata  ratione 
lateris  A B ad  F G : ideoque  k omnia  triangula  antecedentia, 
fimul  fumpta , ad  omnia  conlcqucntia  triangula  fimul , ideft 
fisjura  Raa  Sin  eadem  ratione  erit,  atque  vnum triangulum 
A BCad  vnum  F G H,  feu  habebit  eandem  duplicatam  pro- 
porrionem  cuiuslibet  lateris  BCad  eius  homologum  G H . 
Quod  erat  oftendendum . 
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Confiat  cx  demonftrationc  huius  propofitionis , quod  fi- 
milia  polygona  diftribui  poflunt  in  fimilia  triangula , 5c  nu- 
mero sequalia , Se  homologa  totis . Oftcnfa  enim  fuerunt  in 
Polygono  R triangula  ABC.ACD,ADE  fimilia  trian- 
gulis F G H,F  H k,F  k M in  figura  S,qu?  numero  aqualia  funti 
oc  quodhbct  triangulum  ad  fuum  correlpondens  triagu  lum 


cfle  vtRadS. 


•r*  4 


COROLLARIVM  II. 


Patet  etiam  Polygona  fimilia,  quorum  homologa  latera 
fiant  inter  fc  aqualia , cfle  quoque  cqualia  inter  fe . Et  e con- 
tra, fi  polygona  fimilia  fuerint  cqualia,  e fle  latera  homologa 
inter  le  cqualia. Quja  t cum  habeant  duplicatam  rationem  *?• 
homologorum  laterum  ^qualium,  habebut  rationem  c qua-  bmu’ 
litansjcum duplicata  ratjo  ^qualitatis cfikiat  proportionem  ™ypr‘f'  l9‘ 
Cquahtatis. 


.r 

■ .f 


i » 
\ 
> n 


i;,v;  i » 

Similirerpatet , quod,  fi  duorum  finalium  polygonorum' 
latera  homologa  habeant  rationem  , quam  duo  numeri  ha- 
bent, fcjlicct  commcnfurabilem,fiue  non, erit  primi polygo- 
ni ad  fecundum  eadem  proportio , quam  habet  quadratum 
lateris  primi  ad  quadrarum  lateris  fecundi , vel  vthtus  pri- 
mum ad  tertium  pfopertVPhal^aitt  vtprior  nunr. 
tium  proportionalem  . Nam  * proportio  prioris  i 
tertium  proportionalem  duplicata  eft  rationis  termini  primi 
ad  lccundum,  vel  fecundi  ad  tertium,  leu  duplicata  cft  ratio-: 
nis  ^tet;um  homologorum , cuius  proportioni?  laterum  ( cx 
Jia^'  propofitionc) duplicata  quoque  clt  ratio  fimilium  poly- 
g9norum^  v.cl  quadratorum,  qua’, f chm  fint  cqmangula , Se  p 144 
{quilatpra,  erqnt  fimilia  inter  lfe.  . »”  " ***  . .‘4 


erus  ad  ter-  0fnfmt9m 
termini  ad  /,*. 


PA/0‘FaS.'  XVTIJ.  THEOR.  XIV.  v 


i « 


*•  A 4.  .4.  4, 


Euel.  xx. 
> VI. 


Si  latera  homologa  quatuor  figurarum  fimilium  proportio- 
nalia fuerint : re&ninea  ipla  inter  fe  proportionalia  quo- 

o j 


Digitized  by  Google 


tpnp.tf. 

kmm. 


b C*r«tf.}.' 

r*  ‘$Xt 


huitu. 
cctrtll.  j. 


fprtp.  »• 
huius. 
gfr»p.i6. 
huius. 


i«4  EVCLIDIS  REST1TVTI 

que  erunt . Et  fi  reftilinea  fiinilia  fuerint  proportiornlia : ' 

erunt  cornui  latera  homologa  proportionalia  quoq  ue . 

Jnt  dua  figur?  R,5c  S fi  miles  inter  fe,pariterquc  du^  figu- 
rf  X,Y  fimilcs  inter  fc : & fit  primo  A B,  Intus  homologu  m fi- 
gurcR,  adC  D,  latus  homologumfigurcS,  in  eadem  ratio-  , 
ne, quam  £ F, latus  homologit  figur^X, habet  ad  latus  homo* 
rogum  G H ngurc  Y.  ,>ico  figuram  R ad  S eandem  rationem 
habere, quam X ad  figuram  Y.  Qopiam  » figura  Radeifi- 
milem  S duplicatam  propo  rtionem  ha  ■ 
\\)  bet  cius,  quam  habet  latus  AB  ad  eius 
homologum  CD  ,-pariterquc  propor- 
c ° tiofigurfXad  ei  fimilem  Y duplicata 
eft  eius, quam  fatus  E F habet  ad  homo- 
— logum  0 H . Sunt  h verd  proportiones 

-j a JLXi  duplicat?  equalium.vel  earundem  pro- 

F ^ H portionum  A B ad  C D,  atque  E F ad  G 
H e?dcm  quoque,  vel  xquales.Ergo  c proportio  ngur?  R ad  S 
eadem  eft,  qu?figur?  X ad  Y.  Quod  erat  primum . 

Sit  lecundA  figura  R ad  ei  fimilem  S , vt  X ad  ei  fimilem  fi- 
guram Y,  fintque  A B,  C D»£  F,<Jt  G H latera  homologa.  Di- 
co A B ad  C D effe,  vt  E F ad  G H . Qupniam  proportiones  fi- 
gurarum R ad  ei  fimilem  S,  <5c  X ad  ei  fimilem  Y funt  cedcm, 
fcu  ?qualcs,&  funt  * duplicat?  proportionum  homologo- 
rum laterum.  Frgo* earum  fubduplicata , fcilicct  rationes 
laterum  A B ad  C D,  atque  E F ad  G H c?dem  quoque  funt . 
Quare  patet  propofitum . 

COROLLARIVM  1- 

Hinc  facile  deducitur  artificium  (datis  tribus  figuris  rc&i- 
lineis , quarum  du?  fimilcs  inter  fc  fint ) imieniendi  quartam 
proportionalem  figuram  fimilem  relique.  Si  enim  fuerint  fi- 
gura R,  & S fimiles  inter  fe , «X  qualibet  alia  fisura  X ; <5r/vt 
A B latus  prioris  ad  C D ei  homologum  latus  alterius  figur?, 
ita  fiat  E F latus  figur?  X ad  latus  G H : poftea  g fuper  G H fiat 
figura  Y fimihs,  & fimiliter  pofita  ipfi  X.  Patet»  vt  R ad  S , ita 
cjQfe  figuram  X ad  figuram  Y . 
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COROLLARIVM  II. 
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4t  Manifcftum  eft, quod,  fi  inter  duas  figuras  fimiles  interpo- 
natur media  proportionalis  figura , que fimilis  fit  illis,  erit 
cius  latus  medium  quoque  proportionale  inter  dud  latera  ci 
homologa  extremarum  figurarum,  <5c  e contra  fi  latus  figu- 
r?  intermedi?  fimilium  figurarum  medium  proportionale 
fuerit  inter  duo  ei  homologa  latera  extremarumjerit  figura  3 

illa  media  proportionalis  inter  extremas.  Nam  *>  prima  figu-  i,  , 7, 
ra ad  fecundam cifimilcm,&lecund3  ad  tertiam  duplica-  bmm. 
tam  proportionem  habet  laterum  homologorum ; fed  qua- 
do<  ii mpl?  proportiones  e^dem  funt, etiam  eorum  duplica-  i ceroti. }. 
tf  proportiones  caedem  erunt, & contra.  Ergo  tam  figura  in- 
termedia  , quam  eius  latus  vicem  antecedentis  <5c  confe- 
quentis  obtinet. Et propterea  medium  proportionale  erit 
inter  extrema . 


PROPOS.  XlX.  THEOR.  XV.  Sufl  .4 

.....  36.  vr  i.f? 

Parallelogramma  circa  aquales  angulos , atque  circa  com-  I. 

•'  munem  diametrum  conftituta,  latera  in  diredum  haben- 
tia, erunt  inter  lcfimilia.  Et  fi  fuerint  fimilia  inter  fe , <3c 
habeant  latera  homologa  in  directum  pofita , confident 
circa  communem  diametrum.  Atque  duoparallelogram- 
ma  complementi  ^qualia  erunt  inter  fe . 

Duo  parallelogramma  A C , & E F conftituta  fint  circa 
communem  diametrum  D B G, circa  angulos  equalcs  ABC 
& E B F,  atque  habeant  latera  homologa  AB,BEindire- 
fluir.pofita .pariterquc  latera  CB,  B i*  in  diredum . Pico 
primum  parallelogramma  AC,  6:  < 1 ■ ^l. 

E F fi  milia  efie . Quoniam  reda  £ G /A.  / U 

parallela  jpfi  D Abafi  trianguli  L»B 
A,iccat  duo  eius  latera;  Igitur  «tria-  / 
gulum  AjB  D finiile  eft  triangulo  E 
BG  : Er  propterea  latera  homologa  B F C 
A B ad  0 E atque  D i ad  E G,  nec  non  D B ad  B G 111  eaddn 
ratione  erunt.  Simili  ratione  quia  F G paralle;a  eft  D C,  bafi 
trianguli  C D B, erunt  triangula  c,  D B,G  B F finnlia  inter  le, 

4c  vp/^jius  latera  homologa  G B ad  B F,  atque  D C ad  G F 

A a in 
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186  EVCLIDIS  RESTITVTJ 

in  eadem  ratione  erunt  eiufdem  B D ad 
eandem  B G . Ideoque  * A B ad  B E,  AD  ad 
E G,  D C ad  G F>  atque  G B ad  B F in  eadem 
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E>  erit  B A ad  A D.  vt  B E ad  E G,  & fic  reliqua  omnia  latera_» 
npnp.u*  oppofita.  Quapropter»  parailelogramma  A C,&  EEfimilia 
buiMt.  inter  fe  erunt . 

Secundo  fint  parailelogramma  AC,  E F fimilia,  & har 
beant  latera  homologa  A B,  B E in  diredum  pofita , & fic  la- 
tera C B,  <Sc  B Fin  diredum;&  ducantur  diametri  D B>&  E G. 
Dico  DBG  vnam  redam  e(Te . Quoniam  in  duobus  triangu, 
lis  D C B,  B £ G parallela  fiant  latera  D C-  3t  B E,  cum  A B,  B 
l6t  Eindiredumfintpofite,&' A B parallela  fit  oppofito  lateri 
D C in  parallelogrammo  C A . Eadem  ratione  parallela  luat 
latera  C B,  & E G ; iiintque/anguli  L)  C B , & B E G equales» 
propter  fimilitudinem  figurarum . Ergo*  bales  D B,*B  G pa- 
rallele funt  inter  le  5 3c*fe  tangunt  in  B.  Ergo  in  diredum^* 
funt  pofira: . 

Tertio  Dico  parailelogramma  complementi  NB.&BO 
equalia  efie  inter  fe.Quoniam  «circa  angulos  aquales  ad  ver- 
ticem E BC,  &FB  Alatera  funt  reciproce  proportionalia: 
Nam  vt  A B ad  B E,  ita  oftenfa  eft  B ad  B F . Ergo  k paral- 
klogramma  N B,&  B O ^qualia  funr.Qux  erant  oftendenda. 

“•  «I‘  PROPOS.XX.PROBL.IV. 

Ad  datam  redam  applicare  parallelogrammum  fquale  re- 
di lineo  dato,  in  dato  angulo . 

Sit  figura  redilinca  R S , & cmelibet  reda  data  A B , angu- 
lus datus  C . Debet  ad  redam  AB  applicari  parallelogram- 
mum  cquale  redilineo  R S in  angulo  C.  D.finbuatur  rcdili- 
neun)  in  triangula  II  & S , & fiat  * parallelogrammum  l>  E F- 
aquale  triangulo  R in  angulo  E equaliipfi  C,  par  iterque  fiat 
parallelogrammum  G L iquale  triangulo  S.  cuius  angulus 
H cqualis  fit  eidem  angulo  C:  Pofteaifiat  angulus  B A K. 
equaus  angulo  C , &,  c vt  B A ad  D 1: , ita  fiat  F E ad  A M <5c 
compleatur  parallelogrammum  A N : Similiter  fiat,  vt  N M 
— • ad 
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ad  G H , ita  L H ad  M K > & complea- 
tur parallelogrammum  M O.  Quo- 
niam d duo  parallelogramma AN.& 

D F circa  angulos  squales  A , <5c  E ha- 
bent latera  reciproce  proportionalia ; 
igitur  ^qualia  iunt  inter  lc  ,•  eft  vero 
triangulum  Rfadum  cqualc  parailc- 
logrammo  D F . Igitur  parallelogram- 
mum  A N equale  eft  triagulo  R . Rur- 
fus  e quia  propter  parallelas  AB.MN 
eft  angulus  externus  K M N cqtialis  in- 
terno ,&  oppofito  angulo  A, eftque  angulus  H «qualis  an- 
gulo C,  fiue  A . Igitur  duo  anguli  H , & K M N squales  funt 


pterea  duo  parallelogramma  AN  &MO,  ideft  parallelo- 
grammum K A B O «quale  erit  duobus  triangulis  R & S,  fi- 
ue redilineo  dato : Eftque  applicatum  ad  redam  A B in  an- 
gulo squali  ipfi  dato  C.  Fadum  eft  ergo  Problema . 


b'*t' 

burnt. 


r 4. 
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COROLLARIVM. 


E"cl .44. 1 


- Patet  qua  ratione  ad  datam  redam  applicari  debeat  paral- 
lelogrammum squale  triangulo  dato,  in  dato  angulo . 

Applicatum*  enim  eft  ad  redam  A B parallelogrammum  g 
A N squale  triangulo  R in  angulo  A squali  angulo  dato  C.  *«'«'• 

PROPOS.  XXI.  PROBL.  V. 

Datis  duobus  polygonis  tertium  deferibere , quod  fimile  fit  IX* 
vni,  <5c  squale  reliquo  datorum . 


Sint  dats  due  figurs  redilines  R » & S . Debet  conftrui  fi- 
gura , que  squalis  fit  figura:  S , at  fimilis  fit  figurs  R- Super  *tnp.io. 
quolibet  latere  A B figurs  Rfiat»  parallelogrammum  AD  ku,ui- 
Squale  ipatio  R in  quolibet  angulo  B A C;  & produda  A B b frcf-  1 f • 
in  E fiiper  B D in  angulo  EBu,  qui  Aqualis  erit  interno,  &. 
oppofito  B A C,  fiat  ‘ parallelogrammum  B F cqualc  lpauo  ia* 
S.  Patet  parallelogramma  A D,<3t  BFefte  inter  ealdeuipa-  dw»  I0 
ralicks  A £ , C F . Poftca  in§er  duas  redas  A B , & B t * fiat  tw» ‘ 

A a 2 media  * . , 
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is S EV  CLIDIS  RESTITVTI 

media  proportionalis  G H , fuper  quam  fiatrrffgura  X fimilis 
ipfi  R , ita  vt G H fir  latus  homologum  ipfi  \ B . Quoniam 
R<5c  X funtfigur?  fnniles , /habebit  R ad  X duplicatam  ra- 
tionem eius,  quam  habet  larus  AB 
ad  eius  homologum  G H;  fed^  A B ad 
B E duplicatam  rationem  habet  eius , 
quam  liabct  A B ad  mediam  propor- 
tionalem G H . Ergo , b vt .A  B ad  B E > 


& 
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ita  eft  figura  R ad  figuram  X ; fed  i 
rallelogrammuni  A O ad  paralie 
grammam  B F eft , vt  bafis  A B ad 
fim  B E (citm  fint  inter  eafdem  parallelas ) Ergot.  figura  R 
ad  figuram  X eft,  vt  parallelogrammum  A D ad  parallelo- 
grammam  BF;  eft  vero  parallelogrammum  \Dequalcfi- 
gur£  R , <5e  parallelogrammum  B F equ  ile  lpatio  S . * Ergo 
figura  R ad  figuram  X eft,  vt  figura  R ad  figuram  S;  ideoque 
figura  "» X cqualis  eft  fpatio  S ><5c  fada  fuit  figura  X fimilis  ip- 
fi R . Qupderat  faciendum . 


S C U 0 L I V Drl . 


Tat  et , quod  propof.  1 4.  lib.  11.  Euclidis  pars  eft , & comprehenditur 
in  hac  vmucrfaliffima  propofitionc . ibi  enim  precipttur , vt  quadratur» 
efficiatur  aquale  cuilibet  J patio  rettilineo;  hic  vero  fiue  Hjit  quadratum , 
. fiue  Tolygonutn  cuiufcunquc fpeciei , deferibi poteft  figura  X aqualis  ipfi 

S,.&  fimilis  alteri  R* 

. * • •••'•  H n ; y ; : • /r 

Buct. Jf,  PROPOS.  XXII.  THEOR.  XVII. 

7*111*  .*  r ' , ; :i  r-ii  . 

Si  in  circulo  du&e  fuerint  dux  red?  linee , fc  fecantes : paral- 
lelogrammum reftangulum»  comprehenfum  fub  Tegmen- 
tis vnius,  equale  erit  ei , quod  fub  fegmentis  alterius  conti- 
‘ netur,  re&angulo.  Et  fi  rcdangula  fub  legmentis  duarum 
redarum,  fe  lecantium,  ^qualia  fuerint:  circuli  peripheria 
per  quatuor  terminos  illarum  tranfibit . 

In  circulo  A B F duc  rede  linee  dudx  A E B , & D E C fe 
fecent  in  E ( fiue  ambe  lecent  au#uli  peripheriani  in  duobus 
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pun flis,vt  in  prima,  & fecunda  figura,  fine 
vna  A EB  cam  fecet  in  duobus  punflis  A 
6z  B , altera  vero  recta  DEC  tangat  ean-  A/ 
dem  peripheriam  in  vno  punito  i lignis  D, 

& C expreflfo,  vt  in  tertia  figura?  fiue  ambe 
circulum  tangant*  vt  in  quarta  figura)  .Di-  q\ 
co  parallelogranjmum  reftangulum » con- 
tentum lub  vnius  Tegmentis  A E,&  E B,equale  elfe  reflangu- 
lo,  lub  alterius  Tegmentis  D E ,&  E C contento.  Coniungan- 
tur  reflas  \ C , D ^ Quoniam  duo  anguli  E — 

DB.&EAC, cquales iiint , quia  aut <* fimt 
in  eodem  Tegmento  C F B,  vt  in  prima,  & Te- 
cunda  figura,  aut  b angulus  E D B continetur 
a tangente  E D.&  lecante  B D,  reliquus  verd 
angulus  t A C in  alterno  iegmeto  B F C exi* 
ftit,vt  in  tertia  figura,  aut  c ambo  anguli  a 
tangentibus , & eadem  Tccante  contenti , ae- 
quales Tunt  ei , qui  in  alterno  Tegmento  B F 
C effici  poteft , vt  in  quarta  figura ; Tuntquc 
anguli  i AEC  , & DE  B ^quales  ad 
verticem,  vel  vnus,  & idem.#  Ergo 
duo  triangula  AEC,&  DEB  fimUia 
Tunt  ; &jdcQ , vt  A E ad  £ C,  ita  eft  D E 
ad  E B.  Quapropter /parallelogramum 
» reflangulum,  Tub  prima, & quarta  pr  o- 
portionalium  contentum , ideft  rectan- 
gulum  A E B,  aiquale  erit  reftangulo  D 
E C,quod  ifecuda  ,&  tertia  continetur. 

Secundo  du£  refle  A E B , & D E C , fe  fe- 
tantes in  E , efficiant  reftanguia  A E B , & D 
E C ^qualia  inter  lc;&  per  tria  punfla  A,C,  B 
ducatur*  circuli  peripneria.  Dico  eam  tran- 
fire  per  punflum  D . Si  enim  hoc  verum  non 
eft , tranTeat  per  H citra , vel  vitra  punflum 
D.  Ergo  b rcCrangulum  H E C cquale  erit  re- 
ftanguio  A E B;  Ted  erat  reflangulum  DEC 
equaJc  eidem  reftangulo  A E B-Qu^rerc- 
flangula  hl  E C , & DE  C ^qualia  time  inter 
fe,  pars,  5c  totum;  quod  eft  impofttb  ile . Non  ergo  circuli  pe- 
ripneria  ACBtranfitper  punflum  H . Quapropter  per  pun- 
fla A,  B,  C,  D tranfibit . V t erat  propofitum . 
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Manifcftumeft  in  primo  cafu, fi  A B fiicr it  diameter  circu- 
li,& C D perpendicularis  ad  A B,efle  quadratum  perpendicu- 
laris D Ecquale  redangulo  A E B , lub  fegmentis  diametri 
i pnf.%.1. i contento.Nam»  diameter  A B fecat  perpendicularem  C D bi- 
k J4.  fariam  in  E.ideoquc  k quadratum  D E ecjualecrit  redangulo 
hb.i.  D EQfcdexhacpropofirioneredangulumAE  B^qualeeft 

redangulo  DEC.  Ergo  quadratum  ipfius  DE  equale  eftpa- 
raiielogrammo redangulo  A E B. 

COROLLARIVM  II.. 

✓ 

Confiat  in  tertio  cafu , quod  rcdangulum  A E B , fub  teg- 
mentis fecantis  contentum,  aquale  eft  quadrato  tangentis  E 
D.  Quja  figna  C,  D exprimunt  vnum  pundum  contadus ; <5c 
J4'  ideo  i redangulum  C £D  equale  eft  quadrato  vilius  equa- 
y'u-  UumED,velEC 

, ....  » , • ru- 

COROLLARIVM  III. 

Similiter  eonftat  in  quarto  cafu , quod  quadrata  tangen- 
tium A E , & E D ab  eodem  pundo  cadentium  equalia  mnt , 

& tangentes  AE.ficED  equales  iiint  i etiam  i eo  quod  figna  * 
mpr*p.  14.  A,  B vnum  pundum  contadus  exprimunt,  & fic  C,D.  Quare  ' 
M,  1.  ' ‘ redangula  » A E B,  & C E D^qualia  funt  quadratis  A E,  & D 
E;  & propterca  ( ex  coroll.  2.  prop.  1 7.  huius  ) tangentes  A £, 

D E Aquales  erunt . 

COROLLARIVM  IV. 

Patet  etiam,  quod  fi  quadratumE  D equale  fuerit  redan- 
gulo  A E B , neceflarid  E D tanget  circulum  in  D $ eo  quod 
a txfecun-  reda  E D non  incidit  in  peripheriam  circuli  per  A,  B,&  pun- 
d*  i*nc  bu  dum  C,leu  D dcfcripti.nifi  in  vno  pundo  tarum,  quod  »ali- 
ius  prope/,  guis  D , C exprimitur . Qnare » E D non  fecat , fed  tangit  cir- 

o cor. prop.  cu|um. 
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4 l 

Similiter  conflat  ab  eodem  pundo  externo  non  plures, 
quam  duas  redas,  tangentes  circulum, duci  pofle,  eo/»  quod  ppmp . 4. 
ab  externo  pundoEdua:  reda;  tantummodo  aquales  inter  <»*.*. 
ieducipoflunt. 


COROLLARIVM  VL 


Patet  etiam,  quod,  fi  i pundo,  extra  circulum  pofito.du» 
redta:  equales  in  circulum  incidant,  quarum  vna  nt  tangens  » 
altera  quoque  tangens  erit . 

r & H 

S C H 0 L I V M. 

Si  per  verticem  diametri  circuli  quotcunque  re-  /f/^7  'N 
as  linea  ducantur  ,fecantes  circuli  peripheriam  \ 

& redam  ad  diametrum  perpendicularem : erunt  ( y 1 

omnia  rcBangula,  contenta  Jub  tegmentis  cutusli-  \ /' , 

bet  duBarum  inter  [ummitate,&peripheriam,atq;  Cv  v.  / 
perpendicularem  interceptis,  aqualia  inter  re  . jj  / 

In  circulo  «4BC, cuius  diameter  DjlE  A “ 

ducatur  a if  £ perpendicularis  ad  diametrum  \ 

D ^A,  e awfecam  in  E ;&■  per  verticem  du-  / //  'V 

cautur  quorumque  rcBf  linea  B yA  H,C  yAG,  pj/ / \ 

D Eyjecantes  circuli  peripheriam  in  B,C,D,  /V'./  J 

& perpendicularem  in  H,G,E.  Dico  rcBan-  X G\/  _ J 

gula  DyAE,CyAG,&ByAH  aqualia  e(fe_j  -£  C\oT 
inter  fe . Coniunguntur  rcBp  BD,&CD.  Quo-  — 

nium  duo  anguli  E-AG,&  D-AC  ad  verti-  **  1 

ccm  o aquales Junt,  aut  vmtm  angulum  efficiunt;  . * 

pa-  u er  que  angulus  rcBus  E f qualis  efl  angulo  D li 

C yA  iiic fenucirculoreBo  .J  Ergo  duo  triangula  f /l'\  '"v  d 

G E , D yA  C /imilia/kiit ; ideoque  D jt  ad  ( / j \ p 

C efls,  vc  G .A  ad  yA  E . Quare  c rcBangulum  C j / j j n 

•A  G , ‘ub  intermedifs  proportionalium  conteri-  B j J e 

tum , £ quale  erit  rcB angulo  DyA  E,  rub  txtre-  / f 

mis  comprehsnfo . Eadem  ratione  triangula  E jl  ' D S h‘ 

H ,&•  ByAD  fenilia  erunt  x&t reftnngilMU. H G E 

EUH 
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EVCLIDIS  RESTITVTI 

B AH  pqualc  erit  rettatigulo  DAE.  Et  prc- 
pterca  omnia  rcliangula  B AH , C A G ,& D 
A E f qualia  erunt  inter  Je . Quod  erat  proban- 
dunLi.  , 

PROPOS.  XXI 1L  PROBL.  VI. 


Datis  duabus  redis  lineis, in  alteraearum 
pundum  intra  , aut  extra  reperire.,, 
quod  efficiat  duo  Tegmenta , inter  que  reliqua  fit  media., 
proportionalis.  Oportet  autemmedictatem  rcdeline?, 
tntra  quam  pundum  fignari  debet,  non  minorem  cfle  re- 
liqua . 

Sint  du?  red?  line?  AB.&C  debet  reperiri  pundum  intra 
redam  lineam  A B,vt  in  primo  cafu, vel  extra  eam  in  dire- 
dum  vt  in  fecundo , ita  vt  reda  linea  C fit  media  proportio- 
nalis inter  fada  Tegmenta ; fed  in  primo  cafu  oportet , vt  fe- 
miffis  ipfius  A B non  minor  fit,  qua  C.  Super  diametro  A fc  B 
fiat  circulus  A E B , cuius  centrum  G ; <3c  <»  i termino  B duca- 
tur B D perpendicularis  ad  A B,  feccturque  b B D ?qualis  ipfi 
C . Poftca  4 termino  D f in  primo  cafu  ) ducatur  c reda  linea 
D E parallela  ipfi  A B,qu?  non  cadet  extra  circulum,eo  quod 
femiflis  ipfius  A B , ideft  radius , fcu  altitudo  femicirculi  A B 
fupponitur  ?qualis,aut  maior  qua  C.ieu  qua  perpedicularis  B 
D;  & propterea  DE  tanget, aut  fecabit  circulu  in  E:  at  in  fecu- 
do  cafu  coniungatur  reda  DG  ad  centrum  circuli , fecans 
peripheriam  cius  in  E.  Deinde  «f  fecetur  reda  B H ?qualis  ipfi 
D E,  coniunganturque  red?  E H , D H . Quoniam  in  duobus 
triangulis  E D H,  & B H D fada  iuntduo  latera  B H , & D E 

equalia , atque  latus  HDcft  com- 
mune, & anguli  comprchenfi  E D 
H , & b H D' aequales  funt  inter  fo 
( eo  quod  in  primo  calii  c funt  alter- 
ni inparallciisD  E,6e  B Ajin  lecun- 
do  vero  cafu  /funt  ad  bafim  trian- 
guli iloicclijDG  H;proptereaquod 
radijs  equalibus  G B , G E adduntur 
cquales  B H , E D ) . Igitu  r.?  ba  fis  E 
H eoualis  cfl  B D , feuCjpariterque  angulus  DEH  cqualis 
cli  angulo  D B H redo ; idcoquc  b H b perpendicularis  cft  ad 

D £> 
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£>E;  & proprerca  in  primo  cafu»  E Hlecatperpcndiculantcr  h eP  »T* 
qiioquc  diametrum  B A equidiflanrem  ipfi  D E ; at  in  fecun-  l‘b  1 • 
do  cafu  k H E continget  circulum  in  pundo  E.  Igitur  *paral-  kcore*  *• 
lelogrammumredangulum  A H B equale  efl  quadrato  red? 
linee  H E;&  ideo  »H  E,  feu  ei  sequalis C media  proportiona-  frDp 
lis  ent  inter  tegmenta  A H,  & H B.  Vtpropofitum  fuerat . buiui. 

m toroll.  %i 

COROLLARIVM  I.  w.iv  ' 

bmuf . 

Si  data:  fuerint  du$  red$  linea:,  quarum  vna  fit  media,  reli- 
qua vero  equalis  fit  aggregato  extremarum  trium  propor- 
tionalium;vtraque  extrema  reperiri  poteflex  primocafu  hu- 
ius propofitionis . 

COROLLARIVM  IX  • 

Conflat  etiam,  quod  darareda  linea  fecari  pote  fi , vrre- 
ftangulum  lub  eius  tegmentis  contentum  equale  fit  dato 
quadrato  ;ted  oportet  >vt  latus  dati  quadrati  non  fit  maius, 

-quam  femiffis  dat£  redx  lincte . Nam  in  primo  cafu  huius 
propofitionis  polita  fuit  C non  maior,  quam  femiffis  A B 6c 
fadum  fuit  rcdangulum  A H B aquale  quadrato  ipfius  C. 

COROLLARIVM  IVI. 

Patet,  quod , fi  duarum  linearum  redarum  vna  fit  media, 
reliqua  vero  fit  differentia  extremarum  trium  proportiona- 
lium; vtraque  extrema  reperiri  potcfl  ex  fecundo  cafuhuius 
propofittoms. 

COROLLARIVM  IV. 

Conflat  etiam,  quod  data  reda  linea  produci  potefl,vt  re- 
dangulum,  excedens  fub  pioduda,  & cius  produdione  con- 
tentum,  equale  lit  cuilibet  dato  quadrato . Padum  enim  fuit 
redanguium  A H Bcquale  quadrato  cuiuslibet  red<£  C da- 
te, in  tecundo  calii  huius  propofitionis . 

PROPOS.  XXIV.  PROBL.  VII. 

^•Vie 

Ad  datam  redam  lineam  dato  redilineo  fpatio,  equale  pa- 

Bb  ralie- 
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194  F. VCLIDIS  RF. STITVTI 
raJlclogrammum  applicare  deficiens  , aut  excedens  paral- 
lelogrammo, quod  (unile  fit  alteri  dato : oportet  autem_, 
quando  parallelogrammum  deficiens  applicandum  eft, 
datum  fpatium  maius  non  cfie  parallelogrammo , iuper 
dimidia  deferipto,  quod  fimile  fit  parallelogrammo  dato . 

Sit  datum  quodlibet  fpatium  re&ilineum  C,5c  parallelo- 
grammum D,  atque  retta  linea  A B;&  iuper  eius  medietate 
E B fiat  «parallelogrammum  i F fimile  ipfi  D.  Debet  ad  re- 
dam A B applicari  parallclogrammum  cquale  fpatio  C,<5c 
dcficicns(in  primo cafu )*.aur  excedens(in  fecundo  cafuj 
parallelogrammo  1 quod  fimile  fit  ipfi  D:fed  necc(Teeft,:n_, 
primo  caiii , vr  fpatium  C non  fir  maius  parallelogrammo  E 
F . Fiat  * parallclogrammum  R fimile  ipfi  E F , & cquale  (pa- 
tio C,  fitque  K Scius  latus  homologum  ipfi  E b : Et  quia  in 

r ~ Gv Vt  Pr^ni°  calu,  ponitur  fpatium  C , fcu 

V10-!  Wm  \ ei  cquale  parallelogrammum  R non 
maius  parallelogrammo  E F . c Ergo 
latus  K S cquale"  aut  minus  erit  late- 
re ei  homologo  E B , (cilicet  medie- 
tate ipfius  A B.  Quare  reda  A B d fc- 
cari  potclt  in  H.ficuti  in  fecundo  ca- 

— . fu  r produci  poteft , vt  rcdangulum 

A H Ii  aquale  fir  quadrato  rede  K S . Poftea  a pundo  H du- 
catur /H  N parallela  ipfi  I B,  que  lecabitur^a  GB  diametro 
parallelogrammi  in  N,  &per  N ducatur  <>ON  S parallela  ip- 
fi A B,  extendaturque  quoulque  conucniat  • cum  A S , paral- 
lela ipfi  B O F,  in  S.  Et  quoniam  k quadrarum  ex  H B a 1 re- 
dangulum  B FI  A eft,  vt  B H ad  H A ( cum  habeant  commu- 
nem altitudinem  H B);  cftquci  parallelogrammum  H Oad 
parallclogrammum  S H , vt  bafis  B H ad  b.  fim  H A . m Ergo 
parallelogrammum  H O ad  parallelo- 
gran  mum  S H eft  > vt  quadratum  ex  B 
H ad  redangulum  BH  A,  feu  » ad  ei  $- 
/•.  jH  quale  quadratum  rede  K S.  Eft  autem 
-J  parallelccrammum  t F ad  parallelo- 
3 'N  grammum  HO,eic  fimile  circa  diame- 
trum communem  G BN  >vt/>  quadratum  cx  E B ad  quadra- 
tum ex  B H.?  krgo  ex  compofitione  ordinata  parallelos  rnm- 
nuim  E F ad  parallclogrammum  SHeft,vt  quadratum  ct 
LB  ad  quadratum  rede  K.S  >fcd,  rvt  quadratum  ex  F Bad 
* qua- 
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quadratum  red£  KS,  ita  eft  parallelogrammum  E Fad  pa- 
ralieiogrammum  R,  feu/ad  huic  £ quale  Ipatium  C . » Igitur  (prtp.3.1.) 
parallelogrammum  t F eandem  rationem  haberad  paralie-  1 »rof  r 
logrammum  S H.  atque  ad  fpatium  C;idcoquc  « applicatum  u PTef- 
p ir  illelogrammum  S H equalc  eft  (patio  dato  C ; * atque  de-  *'*•  *' 
ficit  in  primo  cafu , & excedit  in  Fecundo  in  figura  H O , que 
fimilis  eft  ipfi  E F,  lcu  *.  paralielogrammo  dato  D . Quod  erat  z cor  ‘ frtf- 
faciendum.  i&  buiut. 

PROPOS.  XXV.  PROBL.  XIII. 

tsr  ^o.  V I* 

Propofitam  redam  lineam  terminatam  fecare  in  duo  Teg- 
menta, quorum  vnum  medium  proportionale  fit  inter  to- 
tam, Sc  reliquum  Tegmentum.  V ocetur  autem  reda.fic  fe- 
da,  fecundum  extremam , & mediam  rationem  diuifa . 


Data  reda  A BTccari  debet,  vr  proponitur. « producatur  ipfp.13. 
reda  A B in  C,vt  ipfa  A B fit  media  proportionalis  inter  pro-  *“»■/ 
dudam  A C , eiulque  produdionem  B C ; lecc  turque  b B D bPrV  *• 
equalis  BC:  erit  C A ad  A Bvt  AB  , 

ad  J C , feu  c ad  ei  equalcm  B D : Sc  B tly rof‘ J* 

diuidcndo<<C  B,I?u«  ei  aqualis  DB  1 — *• *«  dp,op  **, 

ad  ii  A erit , vt  A D ad  D B $ <5c  pro-  ^ C Lb  3. 

ptcrcafegmcntum  B D erit  medium  J- 

proportionale  inter  totam  \ B reli- 
quumque  eius  tegmentum  A D.  Quod  erat  faciendum.Vo- 
cetur  reda  A B hac  ratione  leda  in  u , diuifa  fecundum  me- 
diam <5t  extremam  rationem . 

COROLLA  R*I  V M. 

Patet,  quod  fi  reda  linea  (eda  fuerit  extrema,  Sc  media  ra- 
t ioue , atqj  ex  maiori  ems  fegmento  detrahatur  tegmentum  • 
imnus:erir  maius  Tegmentum  (edum  extrema,  & media  ra- 
tione, cuius  Tegmentum  maius  cft  illa , que  pr.ioris  linee  mi- 
nus fegnaentum  erat,  fida  en  m fuit  tora  C A ad  A B , Vt  A 
B ad  B C . & ideo  ex  h vc  propofitione  reda  A C (eda  erit  in 
B extrema , media  ratione,  cuius  ninus  Tegmentum  erit  B 
C : poftea  feda  fuit  R O «qualis  ipfi  B C ; 5c  oftenfa  fuit  reda 
A Bledi  extrema  <Sc  media  ratione  in  D. 

*Bb  z PRO- 
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PROPOS.  XXVI.  THEOR.  XVIII. 

Si  duarum  redarum  linearum , in  eadem  ratione  diu  i ft.ru  m , 
vna  fit  leda  extrema  de  media  ratione;  altera  quoque  fi- 
militcrfedaerit.  Et  fi  duerede,  fingulefcdg  fuerint  ex- 
trema, & media  ratione ambe in  cildeni rationibus  ledo 
erunt. 

Sit  A B fedain  E 'extrema,  & media  ratione,  cuius  maius 
Tegmentum  A E ; & vt  B A ad  A E , ita  fit  D C ad  C F . Dico 
— C.  D in  F ledam  quoque  efle  extre- 

-A.  i i -,B  ma , & media  ratione . Quoniam  B 

A ad  A E eft , vt  D C ad  C F : Ergo 
F D diuidendo*  B E ad  £ A ,eft  vt  D E 
r ' G*  C,  adFCj&inuertendoAerit  A E ad 

E B,  vtC  Fad  F D.  Et  quia  A B fe- 
da  cft  in  E extrema,  & media  ratione : Ergo  c A E ad  E B cft , 
vtB  Aad  AEjTed  vtB  A ad  A E , ita  erat  D C ad  C F.d  Ergo 
D C ad  G F eft , vt  A E ad  E B ; fuit  autem , vt  A E ad  E B , ita 
C Fad  FD:  Ergo,  r vt  D C ad  C F,  ita  eft  C Fad  FD.idcoquc 
C D in  F fccatur  extrema,  & media  ratione . 

Secundo  fint  ledg  due  rede  A B;<5c  C D ambe  extrema , & 
media  ratione  in  E>&  F.  Dico  eas  lecari  proportionaliter.  Si 
hoc  verum  non  eft, fit  C G ( maior, vel  minor,  quam  D C ) ad 
C F,  vt  B A ad  A £.  Ergo,  vt  didum/eft , ficuti  A B in  £ , ita 
erit  G C in  F leda  extrema , & media  ratione ; idcoqueg  rc- 
dangulum  F G C aquale  erit  quadrato  media  proportiona- 
lis G F j fied  ex  hypothefi  C F erat  media  proportionalis  inter 
F D,  & C D . Ergo  b parallelogrammum  rcdangulu  mFDC 
aquale  eft  quadrato  eiuldem  C F . Quare  parallerogramma 
redangula  F G C;  & F D CcquaJta  inter  ie  erunt,  pars , & to- 
tum, quod  eft  impofiibile . Non  ergo  aliqua  G C maior , vel 
minor » quam  D C habere  poteft  ad  C F eandem  rationem , 
quam  B A ad  A E , ideoauc  iplamct  D C ad  C F erit , vt  B A 
adAE. Etdiuidendo/BEadE  A crit,vtD  F ad  FC,&km- 
uertendo  A E ad  E B erit  j vt  C F .ad  F D.  Quare  patetpropo- 
fitum . 


CO 
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LIBER  IV. 

COROLLARIVM.  Eu*  5. 

XUL. 

Ex  his  duabus  prOpofitionibus  dcducitilr , qnod , fi  alicui 
redc  linee  fecundum  extremam. Sc  mediam  rationem  diuife, 
addatur  retta  cqualis  maiori  fegmento : compofita  linea  fe- 
cundum extremam , Sc  mediam  rationem  lecatur , & maius 
regmentum  eft , qua:  a principio  reda  linea . nam  in  propofi- 
tione25.feda  fuit  AB  in  D extrema media  ratione, & 
addita  B C squali  maiori  fegmento  B D , erat  B D , fcu  ei  s- 

2ualis  C B ad  B A vt  A D ad  D B : vnde  tam  A B in  D , quam 
! A in  B in  eadem  ratione  fecantur  ; & proptercacx  hac  26. 

fropofitione  reda  C A in  B extremo , <5c  media  ratione  fcca- 
itur,  ficuti  A B in  D extrema,  & media  ratione  feda  erat. 


Finis  Libri  quarti . 
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DEFINITIONES. 

I. 

/ 

Figura  re&ilinea  infcribi  in  circulo  dicitur , cum  finguli  eiut 
anguli  tangunt  circuli  penpheriam.  Et  circunferibi  dici- 
tur circulo,  cum  lingula  figure  latera  tangunt  circuli  peri- 
pheriam . 

n. 

E contra  circulus  infcribi  dicitur  in  figura  re&ilinea , cum 
circuli  peripheria  tangit  lingula  latera  figurg.  Et  circun- 
feribi dicitur,  cum  circuli  peripheria  tangit  omnes  angu- 
los figurg . 

yt  reftilinea  figura  ABC  D dicitur  inferipta  cir- 
culo, cuius  radius  A E , quando  finguli  anguli  A-,  By 
C,  D tangunt  periphertam  circuli . Et  figura  F N di- 
citur circunrcripta  eidem , quando  fingula  eius  latera 
F G,G  N,N  K,  K F tangunt  peripheriaut  circuli  itu 
pun&is  B,  C,  D,  A . 

E contra  ij  fdcm  pofitis  circulus , radij  E A , erit 
inferiptus  in  figura  FGN  K,  & circunjcriptus  figura  ABC  D. 

Archimedis  AXIOMA. 

de  spber*  , 

vrvU.i.  s_  ^ tcrminis  rca?  linee , fubtendentis  arcum  alicuius  circu- 
li , ducantur  dug  rc&e  lineg,  concurrentes  extra  circulum, 
Sc  tote  extra  ipfum  pofitae , vel  limilimodo  ducatur  vna 
curua  linea : erunt  linea:  coprghcndentes  maiores  periphe- 
ria comprehenla ; fubtenfa  vero  reda  linea  minor  erit  ea- 
dem  peripheria,  fcu  curua . 


Sit 
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LIBER  V. 

Sit  enim  circuli  periphcria  A E C,  fubtenja  vero 
refla  AC,&  curua’A  B C , atque  duo.  tangentes 
circulum  A D,C  D,  concurrentes  in  D,  & extra» 
circulum  cadentes . Mamfeflum  efl  re  fiam  A C mi- 
nore cfie  peripheria  A E C,nec  non  curua  A B C,cu 
refla  fit  omnium  breutffima  :&•  A E C minorent» 
tjje  quam  A B C,&  AB  C minorem  effc , quam  A 
DC  .eo  quod  AEC  miniis  recedit  a reffitudinca , 
quam  ABC,& hfc minus,  quam  ADC . 

PROPOS.  I.  PROBL.  I. 

A d datam  redam  lineam,  atque  ad  eius  pundum , angulu m 
deferibere,  qui  quinta  pars  fit  quatuor  redorum . 

Ad  datam  redam  A B.atque  ad  eius-pundum  B angulus  ef- 
fici debet,qui  fit  quinta  pars  quatuor  redorum.  Sccetur*  re-  * f”P-  »s, 
da  linea  A Bextrema,<5c  media  *ationc  in  C,cuiHs  maius  ieg- 
mentum  fit  A C;&  centro  A,  interuallo  A B circulus  B D de- 
fcribatur , in  quo  applicetur  ,h  reda  BD  aqualis  maiori  fcg- 
mento  A C.  Dico  angulum  A B D e Aequae  litum . Iungantur  c'  *" 
rede  A D,&  C D. Quoniam  c tres  reda:  B A,  A C,  & C B pro-  4. 
portionales  sur,<Sc  eft  B D ^qualis  AC,  atqjradius  A D ^qualis  d fnf.  6. 
A B.  Ergo  in  triangulis  A B D,  & D B C circa  ^quales  angu-  tik.  i. 

Ios  A D B , & B.  lubtenfos  i radijs  arqualibus , eft  A B , feu  ei 
aequalis  \ D ad  D B,vt  D B ad  B C . Quare f angulus  C D B a:-  e PrtfA. 
qualis  eft  angulo  A ; & £ft  A C ad  C B,  vt  B A ad  A C , fcu  vt  (.'*• 4- 
A Dad  D B:  Ergo/angulus  A D B,  feuci£qualisB»dupIuseft 
anguh  C D B , leu  anguli  A . Ergo  qualium  partium  angulus  1 ’ 4‘ 
Aeftvna,crit  B dux  partes, &D  pariter  du£.  Quare  anguli  «prept  t. 
A,  B,«5c  D,fimulfumpti,(quiscqualcs  funtduobus angulis  uu.i. 
redts  ) xquales  erunt  quinque  angulis , quo- 
rum quilibet  aqualis  eft  ipfi  A;ideoque  angu- 
lus A qumrapars  erit  duorum  redorum.  Sed 
quam  proportionem  duplam  habet  angulus 
Bad  angulum  A,  eandem  habent  quatuor  re- 
di ad  duos  redos : Er  permutando  <•  angulus 
B ad  quatuor  redos  erit , vt  angulus  A ad 
duos  redos;  i ed  angulus  A quinta  pars  eft 
duorum  redorum.  Ergo » angulus  B quinta  pars  eft  quatuor  i De/ i i j 
redorum.  V t erat  propofitum . 

CO- 
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Hinc  patet , qua  ratione  triangulum  Ifofceliiim  coiaftitni 
debeat,  in  quo  quilibet  angulorum  ad  bafiin  duplus  lit  anguli 
verticalis . 

PROPOS.  II.  PROBL.  II. 

Angulum  reperirc , qui  fit  quintadecima  pars  quatuor  re&o- 
rum_>fc 


Edici  debet  angulus,  qui  fit  vna  pars,  earum,  qualium  qua- 
tuor  redti  in  quindecim  partes  ^quales  diuidutur.Fiat  a angu- 
lus A B Cduplus  vnius anguli  trianguli  ^quilateri.  Et  quia, 
vt  duo  recti  ad  quatuor  redtos , ita  elf  angulus  vnius  triangu- 
li equilateri  ad  angulum  ABC,  vtr^que  enim  rationes  funt, 
uibduplf  ;«x  permutando,  *vt  duo  redi  i ad  vnum  angulum 
trianguli  equilateri , ita  iirnt  quatuor  redii  ad  angulum  A B 
C:  cftcvero  vnus  angulus  trianguli  arquilateri  tertia  pars 
duorum  rediorum:  Ergo  angulus  ABC  tertia  pars  eft  qua- 
tuor  redtorum.  Fiat  rurlus  angulus  t.  B D terria  pars  quatuor 
aqualis  ipfi  A B C . Et  quia  e anguli  omnes 
cjrca  pundlum  B aquales  funt  qua- 
tuor rcduis,  iuntq;  duo  anguli  A B C , C B t > dug  tertie  partes 
quatuor  redioru,erg0  rc]jqUUS  angulus  ABD  terria  pars  quo- 
.A  que  erit  quatuor  re&oru.Poftea  fiant/anguH 

B H ® E, E B F,  F B G,G  B H qui  finguli  xquales 

“351  fint  quinta:  parti  quatuor  rcclorum  rerit , vt 

antea, quintus  angulus  H B A equalisprio- 
ribus , & quinta  pars  quatuor  rectorum . Et 
/F  G \ quonia-angulus  A B F *qnalis  ell  angulo  A B 
G,cum  vrerq?  cqualis  fit  duabus  qu nuis  qua- 
tuor rcftorumt  Suntquc  duo  anguli  A B C,  & A B O xquales 
quoque.  Ergorefidui  anguli  CJBF,&  DBG  cqualcscrunr. 
Deinde  quia  ab  cqualibns  angulis  A C B , C B I>  a ut  e nui- 

tur cquaies  anguli  A13  F.,<5cFBG:  Ergo  refiduus  angulus  E 
B C cqualiseft  duobus  refiduis  angulis  C B F,  St  U B D ; liinr 
vero  olienfi  anguli  C B F,  & G B D cquaies  inter  fe.  Ergo  ait- 
giilus  E B C duplus  efl  anguli  C B F i & torus  angulus  E B F 
triplus  cil  anguli  C B F . Eadem  ratione  tam  angulus  A BE, 

quam. 
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quim  A B H, quam  H B G , <5c  quam  F B G cqualis  eft  triplo 
anguli  C B F . Quare  omnes  anguli  F B F,  £ B A,  A B H,  H B 
G,GB  F,Iimul  liimpti,  quinquies  fuminam  trium  angulo- 
rum ^ qualium  vni  C B F > iddl  decies  <Sc  quinquies  angu  lum 
CBF  continebunt.  Et  propterea  anguliis  C BF,  decies  Sc 
quinquies  fumptus, aquatur  angulis  omnibus  cirCa  pundum  g cwB.i . 
B>ideft*  quatuor  redis.  Quod  erat  faciendum^  V"t-  ‘J-Ft 


U \ 
. * ? 


I 


PROPOS.  III.  PROBL.  III. 


Eucl.  1.6.  u. 
1 5 *6.  IV- 


Inrra  datum  circulum  triangulum  dato  triangulo  arqui angu- 
lum? Sc  polygonum  ^quilatcrum , Sc  ^quiangulum  trium , 

Suatuor . quinque , Sc  quindecim  laterum » Sc  quodlibec 
iud,  quod  ex  continua  duplicatione  laterum  eorundem 
polygonorum  confurgit,  infcribere . Vocentur  autem  hu- 
iufmodi  figur*  xquilaterx  > Sc  xquiangulx:  figura:  Regu- 
lares . 


c coraB.t. 
(rof.4l.  4. 


In  circulo  B C D > cuius  radius  \ B inferibendx  funt  figur<£ 
imperat*.  Et  primo  triangulum.quod  fit  xquiangulum  dato  l6' 
triangulo  Z X Y.  Abicindatur  * circuli  fegmentum  BDC,  b f 
capiens  angulu  in  xqualemipfi  angulo  Y,  & iungatur  reda  B u[,  f’ 
C,&  m oppofita  parte  abicindatur  fc  leg- 
mentum  BC  D,  capiens  angulum  aqua- 
lem angulo  X,  Sc  coniungantur  reda»  B D , 

Sc  C D.  Patet  angulum  D equalcm  efie  an- 
gulo Y , Sc  angulum  C «qualem  eflfe  ipfi  X ; 
ideoquee  triangulum  inferiptum  circulo 
B C D squiangulum  erit  triangulo  dato 
Z X Y . / >* 

Secundo  pro  triangulo  a:quilatero,  Sc  x- 
quiangulo diuidentur , ( vt  inprsccdenti  fadum  cft  ) omnes 
ad  ccntrum’ idc^  quator  redi , in  tres  angulos  B A C , 

G A D , & D A B qui  finguli  fint  xquales  terti*  parti  quatuor  d pTOp'  1 °* 
rectorum pro  quadrato  vero  fiant  d quatuor  anguli  ad  cen-  M’ 
trum BAC>CA  D, D AE.&E  AB, finguli  ^quales quar- 
te parti  quatuor  redorum , leu  redi ; Atque  pro  pentagono  lprtp 
fiant  'quinque  anguli  B AC.CAD.DAe.E  AF,&  F A B,  TPZ  \ 

finguli  equales  quinte  parti  quatuor  redoruimTandem  pro  kiiu/.  ' 

qu.n  tidecagono  ad  centrum  fiant/quindecim  anguli  B A C, 

GAD,  D A £>E  AF,  &c.  finguli  xquales  dccimxquint* 

* C c parri 


i. 
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parti quaruor  rodorum.  Madifefttim  cft 
m qualibet  ex  his  dmifiontbds  angulos  cir- 
ca centrum  diftnbui  in  partes  cqualcs.  At 
in  omnibus  producantur  radii  A B,  A C>  A 
D,  &c.  vfque  ad  circuli  peripheriam  in^ 
pundis  B,  C,  D,  &c.  Sc  conjungantur  rede 
BCiCD.D  fc,&e.quonlqu£ complean- 
tur figura:  . Oftendendum  eft  omnia  prs- 
dida  polvgona  efTo  equilatera,&  equian- 
gula . Qjpniam  omnes  anguli BAC.C 
A l>,&c.  verticales  ad  centrum  Aequa- 
les fadi  funt , & radi)  omnes  lunt  pariter 
^quales.  fcrgog  omnia  triangula  ilbtcelia 
BAC, CAD, DAh, &c. lunt  fnnilitcr 
equalia,  £que  alta,  & equiangula  inter  Te, 
& eorum  bales  BC,  C »>,  DE,  &c.  eoua- 
les  erunt . Quare  figura  BC  D E i Scc. 
cquilatera  erit . Et  quia  anguli  omnes  ad 
bales  ifofceliuin , vt  lunt  BCA.ACl), 
/&S  I _ C L>  A,  A ii  E,  i5cc.  cquales  oftenfi  lunt : 
r Ergo  bini  binis  ^quales  erunt  jideoque_> 

1 ' angulus  B C D ^qualis  erit  angulo  C D E, 
-&  fic  reliqui  omnes.  Quare  quelibct  fi gu- 
raBC  u E <5cc. circulo  inl'cnpta,cquun- 
p'  " £ gula  cft,  Sc  xquilatera . 

Poftea  patet, quod  fi  in  qualibet  ex  didis  figuris  diuidantur 
omnes* anguli  ad  centrum  bifariam, & rurllis  bifariam,  Sc  fic 
vlterius , atque  in  peripheria  circuli  redx , lubtendentes  z- 
quales  angulos  ad  centrum,  ducantur  quoulque  figura:  com- 
pleantur , deferiptx  erunt  aliae  figura:  xquilaterx , & xquian- 

gulx  i Sc  fic  in  triangulo  xquiiatero 
ex  bibartita  diuifione  trium  angulo- 
lorum  BAC,  C A D.  L>  AB  conliir- 
get  figura  hexagona  » fecundo  figura 
duodecim  laterum , tertio  figura  vi- 
gintiquatuor  lateru,&  fic  vltcrius.ln 
quadrato  vero  ex  bipartita  diuifione 
angulorum  ad  ccntiu  coiurgit.figura 
odo  laterum, poftea  lexdecim, poftea 
duonun  Sc  triginta , &c.  At  in  penta- 
gono confurgit  primo  figura  decem  laterum,  poftea  vi^mti, 
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poftea  quadraginta  laterum, dcc.Tandem  in  quintidecagono 
conlurgit  figura  triginta  laterum  > poftea  fcxaginra  , &c.  qua: 
omnes , vt  prius  cftendentur  arquilaterrc  , & aquiangula: , \ t 
eft  imperatum.  Vocentur  autem  Ivuiuimodifigurieicquilatc- 
rae,  <5c  a:qnianguls , Regulares  liguic . 

COROLLARIVM  L ’ 

Manifeftum  eft  re&as  lineas  omnes, quae ducuntur  a cen-i 
txo  circuli  ad  angulos  polygoni  regularis, circulo  inferipti, 
arquales  cfle  inter  ic,  & bifariam  lecarc  angulos  figur*;  eo 
quod  radij  funt  eiufdcm  circ  uli . 

. COROLLARIVM  II.  ' 

Rurfas  re&e  omnes , qua:  a circuli  centro  pcrpendiculai  i- 
ter  ad  latera  polygoni  ducuntur, cquales  funt  inter  fejeo  quod 
in  circulo  polygoni  latera,  equalia  inrer  fe,*diftant  ^qualiter 
a centro  ; & propterca  centrum  circuli  erit  quoque  centrum 
polygoni  iulcripti . Vocentur  autem  huiufmodi  perpendicu- 
iares  Radij  figure  regularis. 

COROLLARIVM  III. 

» | ‘ 

Conftat  etiam  polygonum  regulare  diftribui  in  tot  trian- 

fula  iiolcclia  sequianguia.&  aquilatera  inter  fe,  verticem  ha- 
entia  m centro  circuli  quot  iiint  polygoni  latera . 

COROLLARIVM  IV. 

Manifeftum  eft  etiam  quodlibet  polygonum  equilaterum, 
circulo  inlcriptum,  cfle  quoque  ?quiangulum.  Nam  k latera 
^qualia  auferunt peripherias  cquales  ideoque,Uiibtendunt 
angulos  cquales  ad  centrum  Sc  propterca , vt  in  hac  propofi- 
tionc  di&um  eft,  efficiunt  figuram  ^quiangulam. 

SCH0L1V7A. 

Facile  deducitur,  quod  latus  hexagoni  regulans  aquale  eft  radio  cir- 
culiyin  quo  figura  in  iripta  cft.Nan  he  xagonum  dntidttur  m in  jex  trian 
gula  ijofcdia , verticem  habentia  in  centro  circuli , <&■  figur*  ,&eft  qui- 

C c z libet 
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hb.i. 


k ceroll.  i. 
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libet  angulus  ad  centrum  tertia  pars  duorum  reflorunr.eo  quod  fex  / qua- 
les anguli  ad  centrum  auatuor  reflisfunt  aquales.  Ergo  n reliqui  duo  an- 
guli ad  baftm  cuiuslibet  trianguli  ijojcelts  aquales  Junt  duabus  tertijs 
duorum  re  florum.  Et  propterca  o quilibet  eorum  tertia  pars  erit  duorum 
re  florum . Quare  triangulum  quodlibet  eorum,  in  qua  diflribuitur  he- 
xagonum eft  equi  angulum ; idecque  p e qiilaterum  erit . & propter  ea  la- 
tus trianguli,  J eu  circuli  radius,  aqualis  (ritbaji , /eu  lateri  hexagoni . 

Notandum  efl  non  e/fe  adhuc  repertam  artem  de/cribendi  intra  circu- 
lum polygonum  regulare  luiu/cur.que  multitudinis  laterum , vt  heptago- 
ni,  nonecagoni , vndecagoni , &c.&  propterca  -vocabimus  polygona  re- 
gularia, fuperius  expofita  ( breuitatis  gratia ) : "Polygona  regularia  uot * 
dcfcriptionis . 

PROPOS.  IV.  PROBL.  IV. 


Circulo  dato  triangulum  dato  triangulo  aequiangulum  ,& 
quodlibetpolygonum regularenote dcfcriptionis  circun- 
lcribere. 


b prtp.  it. 
lib, i , 
c Crcll  i. 
ftof  1 1 . 

hb  i 

dprep.  ij. 
lib  1. 
e prtp  16. 
lib.i 

f c«r  1 .prop 
7 f-4- 


Sit  datus  circulus  ABC,  cuius  centrum  F . debet  circa  ip- 
fnm  frhnonliim  amuiagulum  dato  triangulo  Z X Y, 

& quodlibet  polygonum  re- 
gulare notedeferiptionis . In- 
feribatur  a triangulum  ABC 
fquiangulumipn  triangulo  Z 
XY,  aut  polygonum  tot  late- 
rum, quot  petuntur  5 & a cen- 
tro F ducantur  b perpendiculares  F O,  F R,  F S,  &c.  luper  la- 
tera A B,  B C , &c.  que  fecent  peripheriam  in  punitis  O R, 
S,  &c.  & per  hec  punita  ducantur  c circulum  tangentes,  H G, 
G K &c.quoulque compleantur  figur? circunlcript£  jcumq; 
eildcm  tangentibus  (/perpendiculares  lint  ijdem  radij , « ergo 
A B,&GH  parallela:  crunr , pariterque  B C , H K , St  fic  reli- 
qua: squidilhbunt:  ideoque  f efficient  angulum  G H K cqua- 
lem  angulo  A B C . Et  fimiliter  aneulusGoftendctur  equa  Jis 
angulo  A>  & angulus  K cqualis  oitendetnr  angulo  C , & fic 
reUqui.  Quare  triangulum,  circunfcriptum  circulo  GHK, 
equiangulum  eft  triangulo  dato  ZXY.& figura  circunfcri- 
pta  G FI  K N cquiangula  eft  ; cum  cius  anguli  equales  fint  an- 
gulis figur?  regularis  infcript*  ABCE. 

C Poftea  in  polygonis,  duitis  rcitis  F G,  & F A,quia  in  trian- 
gulis 
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gulis G O F, & V G F duoj latera GO,&GV ecqualia  iiint , 
cum  fint  latera  equalium  quadratorum  ex  tangentibus,  ab 
eodem  pundo  du dis , & radij  F O , F V , inter  fe  cquales , at- 
que latus  F G commune : Ergo  b anguli  OGF.&VGF  funt 
inter  le  cquales;  Sed » reda  F A diuidit  quoque  bifariam  figu- 
rc  inlcriptf  angulum  B A E , & eft  angulus  B A E ^qualis  o- 
flenliis  angulo  H G N-'  Ergo  eorum  femifles , lciliect  anguli 
H G F,  Sc  B A F cquales 
funt;eftque  HG  paral- 
lela ipfi  B A;  Ergo  k G F 
parallela  eft  ipfi  A F , <St 
conueniunt  in  F : / Ergo 
vna  & eadem  reda  linea 
eft  F A G , ex  centro  per 
angulos  vtriulque  figu- 
ra: tranfiens . Eadem  ra- 
tione rede  linee  erunt 
F B H F C K,  FDM.&F 
E N , qu£  d centro  per 
angulos  vtriulque  figu- 
ra extenduntur . Deinde 
quia  B A parallela  eft  H 

G , bafi  trianguli  H F G : Ergo  m A B ad  G H eft , vt  B F ad  F 

H . Eadem  ratione  B C ad  H K eft , vt  eadem  B F ad  candente 
F H;  ideoque , « vt  B A ad  H G,  ita  eft  B C ad  H K : & funt  an- 
tecedentes B A,  & b C aquales  in  polygono  inlcripto  regu- 
lari . Ergo  e Sc  conlequentes  H G & H K ^quales  lunt  inter  le. 
Eadem  ratione  relicma  latera  K M,  M N , N G ^qualia  erunt 
inrer  fe.  & ipfis  G H,  H K . Quare  figura  G H K N fquilatera 
eft ; fed  prius  erat  cqu  iangula . Ergo  p figura  circunlcripta  G 
H K N regularis  eft . Quod  erat  faciendum . 


g coroll.j. 
prop.xi.1.4 

h prop.  7. 
lib  1 . 

1 conti  I. 
prop.  j . bu- 

1141. 


k certli.  2. 
prop. 7 i-4- 
1 cor. prop. 
U.l.  I. 


01  Conii  1 » 
prop  < .1  4* 
n prop  j.l  j 

o coroll  r. 
prop.  lt>.  l.j 


P pfop. 
huius. 


COROLLARIVM  I. 

Patet  etiam,  quod  red^  omnes  extenf^  d centro  circuli  ad 
angulos  figure regularis  circunlcriptq.diuidnntangulosfi- 
gure  bifariam  . Oftcnfum  enim  fuit  redam  F G lecare  angu- 
lum figure  H G N bifariam . 


CO- 
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Paret , quod , fi  omnes  anguli  ad  centrum  circuli , vei  cius 
periphcriadiftributa  fuerit  in  quotlibet  partes  aquales  terna- 
rio plures,  & re&c  pun&a  daii fionuin  coniungcntes , intra 
circulum  ducantur,  nec  non  rcd?  circulum  tangentes  paral- 
lele redis  coniundis  producantu  r:  deferipta  erunt  duo  poly- 
gona regularia  parium  laterum  fimilia  inter  fe , alterum  cir- 
cunfcriptum,  alterum  vero  circulo  infcriptum  . Eritque  cir- 
cunfcriptum  ad  infcriptum, Vt  quadratum  radij  vnius  ad  qua- 
dratum radi)  alterius  ■ Se  vt  quadratum  red£  linee  ex  centro, 
vique  ad  angulum  circunfcript?  figur?  ad  quadratum  radij 
circuli  .Duaf  enim  fuerunt  in  hac  prope fitione  tangentes 
G H,H  K,&c.  parallelg  lateribus  Ali,  B C ,&c.  & oftenia 
fuit  figura  G H M ^quiangula  figur?  A B C D , & latera  circa 
angulos  equales  in  eadem  proportione  ^qualitatis  j & rurfus 
latus  H G ad  A B fuit,  vt  G F ad  circuli  radium  F A,  vel  vt  ra- 
f yrop,  18.  dius  O F ad  radium  F P.  Et  proptcrca/fupcr  his  lateribus  pro- 
lib.  porttionalibus  erunt  figur?  fi  miles,  & fimiliter  pofite  G H K 
M ad  ABCD,  in  eadem  ratione , quam  habet  quadratum  ex 
F G ad  quadratum  'radij  F A, vel  vt  quadratum  ex  O F ad  qua- 
dratum ex  F P . Vocemur  autem  huiuhnodifigur?  (,  breuita- 
ris  gratia  jcirculo  adferipte . 

S C H 0 L 1 V M. 

Duo  polygona  regularia  partum  laterum  fimilia  fiunt  inter  fie . 

* 

Habeant  duo  polygona  regularia  J B D ,&  G H N f quales  multitu- 
t S cboi.  i . dtnes  laterum . Dico  polygona  efife  inter  ic fimilia . Quia  t omnes  anguli 
}rcp.  s.l.i,  jnterni , tam  polygoni  J B D,  quam  polygoni  G H N junt  aquales  tot  bi- 
nis reilis  C demptis  quatuor ) quot  fiunt  cius  latera  : Suntqhe  ex  hypotbc- 
1 ■ ''°\  s" / i ^ tot  ^atera  m Huot  ‘n  a^tero polygono . Ergo  u omnes  anguli polygo- 
^ ‘ " * 1 niJBD , fimuljumpti : c quales  fiunt  omnibus  angulis  polygoni  G H N, 

* fimul  ftimptis  '.fiummp  vero  prxd.il orum  angulorta m unoquoque  poly- 

gono regulari difilnbutx  junt  in  angulos  aquales  (eum  regulare  polygo- 
num fit  equiangulum ) : Ergo  quilibet  angulus  J polygoni  J B D f qualis 
cfl  cuilibet  angulo  G polygoni  G 11 N . Cumque  circa  prxdt&os  angulos 
y pr-y,  \f,  e quales  latera  habeant  eandem  rationem  {qualitatis  ( cum  regulare  po- 
ha , i . lygonum  fit  f quilatcrum  ) . Ergo  x polygona  regularia  JL  B D,G  H N fi- 
mi l i. i inter  fie  Junt . PRO- 
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PROP  OS.  V.  PRO  BL.  V. 


Eucl  p,  14, 
IV. 


Circa  quodUbct  polygonum  regulare  circulum_, 
delcribere . 

Sir  quodlibct  polygonum  regulare  A B D.  Debet  circa 
ipfum  deferibi  circulus.  Dacia  reda  A C,  circa  triangulum_» 

A BC,  delcrib.itur  a circulus,  cuius  centrum  Ojdc  coni unga-  iScb  frcP • 
tur  reda  linea  B D . Et  quia  in  duobus  triangulis  A B v. , de  D tM‘im 
C B duo  latera  AB  & DCcqualia  limt, ciiinfint  latera  regu- 
la r is  figurs,  delatus  B C eft  commune,atque  anguli  A B i . & 

D C B aquales  liint  inter  fe:  hrgo  * anguli  B a C , <Sc  g D B a’-  f/"** 4* 
quales funt  inter  le,  de  infiitunt  fuper  cadent  reda  BC,  ad 
caldem  partes  conftiruti  : Ergo . circun-  A. 

ferentia  circuli,cuius  centrum  O.per  tria 
puncla  A,  b de  C duda,  tranfibit  quoque 
per  quartum  pundum  D.Eadem  ratione  B/ 
peripheria  circuli,  cuius  centrum  O,  que 
tranfit  per  tria  punda  B,  C de  D.tranfibit 
quoqj  per  pundum  E , de  fic  per  reliqua . 

Q__are  d circulus,  radio  O A delcriptus , A~Defi, 

dumin^r^US Crit  P°^^ono  DE. Quod  erat  facien-  buiui 


cprtp.ii. 
Itb.  >. 


COROLLARIVM. 

Paret  idem  pundum  Oefle  centrum  circuli  ,Se  polygoni 
regulans,  m eo  mlcnpti, pundum  intermedium  cqu&  renio- 
tum  ab  omnibus  angulis  eius . k ^ 


PROPOS.  VEPROBL.  VI. . 


EutLi.i.i} 

IV. 


Intra  triangulum  , «Se  intra  quodJibet  polygonum  regulare 
circulum  micribere . b 


Sit  quodlibet  triangulum, aut  polvgonnm  regulare  A RC. 

Di-oct  mlcnbi  circulus  in  his  figuris.  Er  primo  in  triangulo 
lecentur  » anguli  A,  dc  B bifariam  a redis  A D , de  B D , qua:  a pmp.u.  1 

con- 
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b prop  II. 
lib.i. 


c prop.  xj. 
lib.i. 


dprtp.  ». 
huius  . 
e prtp.  i o. 
lus.i. 


fprep.tj. 

hb.i. 


S 'Dtf.t. 
huius. 


Eucl  8 
XUI. 


EVCLIDIS  RESTITVTI 

concurrent  intra  triangulum,vt  in  D,  b a quo 
cadant  perpendiculares  DE,  DF,&  DGfu- 
per  trianguli  latera.  Quoniam  in  triangulis 
D B F . Sc  D B E duo  anguli  ad  B equales  fadi 
funt , & duo  anguli  ad  E Sc  F funt  redi  cqua- 
les  quoque, atque  latus  D B eft  commune, & 
oppofitum  redis  angulis:  Eigof  DFatqua- 
p,  p C lis  cftipfi  DE.  Eadem  ratione  in  triangulis 
DEA  ,&  DG  A , erunt  latera  D G , & D E ?qualia  inter  le . 
Quare  aquale  s erunt  tres  perpendiculares  D F , D E , «5c  D G 
inter  fe,  qu?  funt  diftantie  pundi  D a lateribus  trianguli . 

Secunddin  polygono  regulari  circunfcribarur  4 circulus, 
cuius  centrumD  .Et  quia  in  circulo  A B N reda:  linea:  appli- 
cat? A B , B C , C N , &c.  funt  inter  fe  ?quales : ergo  • equali- 
ter  diftant  d centro  D;  ideoque  dud?  perpendiculares  D G,D 
£ , D F,  Scc.  ?quales  erunt  inter  fe , vt  asquales  erant  in  trian- 
gulo. Et  centro  D radio  D Ei  delcripto 
circulo  E F G , tranfibit  neceflarid  per 
punda  F , G , &c.  & contingct/latera 
figurarum  in  pundis  E , F , G , &c.  eo 
r quod  radij  D E,  D F , D G,  &c.  perpen- 
■yM-  diculares  funt  ad  latera  A B , b C , &c. 
Quare  ^ circulus  E F G mferiptus  eft  fi- 
gurx  ABC.  Quod  erat  faciendum  . 

COROLLARIVM. 

Patet  idem  pundum  D efle  centrum  circuli , atque  pun- 
dunueque  remotum  a lateribus  polygoni  regularis  circulo 
inferipti . 


PROP0S.  VII.  THEOR.  I. 

In  pentagono  regulari  duasredc  linea:  fubtendentes  angulos 
figur?  le  mutuo  lecant  extrema, & media  ratione;  <5c  maio- 
ra illarum  legmenta  ?qualia  erunt  pentagoni  lateri . 

Sit  pentagonum  regulare  A B D,  & duc  reda:  linea:  A C , B 
E fubtendant angulos  figure  A BC&BXE,«Scle  lecent  in 
H . Dico  tam  C A , quam  E b fecari  in  H extrema , Sc  media 
ratione,  & earum  maiora  legmenta  C H , & E H aqualia  efle 

cuili- 


Digilized  by  Google 


/ LIBER  V.  . 209 

cuilibet  lateri  pentagoni  B A . Defcribatur  « circulus  A B D 
circa  pentagonum . Quoniam  * in  quadrilatcro  B E D C , cir- 
culo inferipto  duo  oppofiti  anguli  C B E,  & D,  fimul  liunpti, 
(quales  liant  duobus  redis:  eftque  c angulus  B C D (qualis  an- 
gulo D in  regulari  pentagono : Ergo  duo  anguli  E B C , & B 
C D,  fimul  lumpti,  (quales  funt  duobus  redis;  ideoqued  du( 
red(  B E,  & C D fune  inter  fe.parallel?.  Eadem  ratione  C A > 
& D E parallel(  lixnt . Qugre  * CHED  -d 
parallelogrammum  erit , in  quo  latera  y 
oppofita  C H,&  D £ (qualia  erunt,  & fic 
H E ipfi  C D,vel  cuilibet  B A (quale  erit 
Poftea  quia  anguli  B A C , & A t B infi- 
ftunt  peripherijs  aequalibus  B C , & A B : 
ergo  / anguli  B A C , & A E B (quales 
funt ; eftque  angulus  A B E communis : 

Ergo  g triangula  E B A , & A B H fitnilia 
funt ; idcoque  E B ad  B A erit , vt  A B ad  B H : fuit  autem  o- 
ftenfa  H E cqualis  ipfi  B A . Ergo  b tota  B E ad  H E eft , vt  H 
E ad  H B ; idcoque  < B E leda  eft  in  H extrema , <5c  media  ra- 
tione , cuius  maius  fegmentum  H £ (quale  eft  ipfi  B A lateri 
pentagoni . idem  concludetur  de  fubtenfa  C A . Quare  patet 
propofitum . 

S C a 0 L I F M. 


ipref. 
b tu  ut. 
b frop.  i f.! 
IU>.  ». 
c prop.  j, 
buiui. 

d pttp.  1 6. 
tib  i. 
e pr*p.t6,- 
hb.  i. 


i ttrcll.  t . 
frop- 17. 
lib.t.j 
g "T »11.  u 

pr°P- 4.  J 

lib.  4. 
h frop.  3.(3" 
7-1-}. 
'Pr°P.  if. 
«*.  4. 


Si  in  pentagono  tres  re&p,  angulos  fubtendentes , p quales  fuerint , c tr 
i ntcrmedia  jecuertt  eollutcrales  extrema , & media  rationc,quarum  ma- 
iora J egmenta  ad  eajdem  partes  aqualia  fint  baft , atque  vtrinque  relin- 
quat portiones  f quales : erit  tale  pentagonum  regulare . 

In  pentagono  ABC  DE  fint  tres  Jubcenip  C A,  B E,  A D aquales, & 
fubtenfa  B E jecet  A C,ADmN,0  extrema  & media  ratione , vt  ma- 
iora j egmenta  C N, DO  pqualia  fint  C D , atque  EO  ,BN  fint  pquales . 
Dico  pentagonum  A B D regulare  effe . Quoniam  m triangulo  AC  0*1- 
fojceuo  propter  p qualitatem  laterum  AC,  AD  1 ‘ 

eft  ha  Jis  C D pqualis  maiori jegmento  C N late- 
ris A C extrema , &■  media  ratione  diuifi . Er- 
go , vc  in  yropofitione prima  huius  oflen.um  eft, 
erit  unguUi  AC  D duplus  anguli  verticalis  C 
A D.  Eadem  ratione  angulus  A DC  duplus  erit 
anguli  C AD.  Circunjeribatur  o um  circulus 
triangulo  A C D,&c  lecentur  anguli  AC  D, 

AD  C infartam  d ‘rettis  C 2,DX,  qua  Jecent 

Dd  feri- 
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periphcria  in  punitis  Z,  X;  & coniungantur  rciix  X,  X C,  D Z,  Z 
& XZ,  patet  angulos  C A D,C  D X,X  D C Z , Z C D ad  peripbc- 

d cordi  t . riam  circuli  aquales  effc , & ideo  d peripherie  abfcifia  , <£r  c rcSa  fub- 
frtp  1 6.  tenf*  aquales  erunt : vndc  f pent  agonum  AXC  DZ  regulare  erit , g <jr 
1 *•  fubtcnfa  X Z aquilis  erit  ipfis  .AC,  AD,  ideoque  ipft  B E ; hfccab/tque 

e cor  . prop.  jUitcnras  ^c,AD,&  vicilfim  ab  eis  iccabitur  extrema , dr  media  ra- 
f cor  4 \rop  r‘one  ’ & ma‘ora  'tgmenti  equilia  erunt  ipfi  C D , O'  tntcr /e ; dr  i ideo 
S.°buiui  r minora feginenta  X N,  0 Z equilia  erunt ; fed  ex  hypothefi  R E JimHitcr 
g cor.  prop . fecabat  ea/dcm  fubten'  as  A C,  A D in  N,0,Ergo  X Z tranfit  per  pur.Ua 
\ 8 Mb.t.  N,  0 ;&  propterea  ablata  portione  N 0 communiter  ab  pqualibus  B E , 

h prop.  y.  XZ  erunt  dua rcfidut  BN,0 E tquales  duabus  refiduis  XNyOZ  fmntl 
bu,Mt-  fumptis  >&BN  fcmijfis  priorum  equulis  erit  X N /emtjfi  p nSleriorum : 
i r*f  »6*  quare  punitum  B cadet  in  X . Et  eadem  ratione  punitum  E cadet  in  Zi 
4 ^ c*r(  1 -vndc  figura  ABD  E,  & A X D L (ibi  mutuo  i ongrilent ; &■  ideo  figura 
‘ * ‘ A BCD  £ regularis  quoque  erit . Quod  erat,  «£rc. 

*f-9.  propos.viii.theor.il 

Alii. 

Si  figurarum  regularium  eodem  circulo  infcriptarum  lateri 
hexagoni  addatur , vel  tollatur , latus  decagoni:  efficietur 
reda  linea  extrema,  Sc  media  ratione  feda.maiufque  cora- 
pofit£  legmentum  erit  hexagoni  latas,  & maius  ieg men- 
tum diminute  erit  latus  decagoni . 


In  circulo  A B C fit  reda  linea  A B latus  decagoni  regula- 
ris, Sc  ci  in  diredum  addatur  B E ^qualis  radio  ciufdem  cucu- 
a Scb  prop . ii,  & proinde  * ^qualis  lateri  hexagoni  regularis  eidem  circu- 
3- humi.  1 o incriptibilis . Dico  redam  A E iecari  in  B extrema , & me- 
dia ratione,  cuius  maius  legmentum  erit  E B.  Ducantur  rede 
bprop.  3.  cx  centro  D A,  D B , & L>  E . Quoniam  b angulus  ad  centrum 
bumt.  A D B,  cui  fubtenditur  A B latus  decagoni  regularis,  decima 
pars  e fi;  quatuor  redorum,fiue  quinta  pars  duorum  r.do- 
rum . fijHtque e trcs  anguli  trianguli  ifolcelij  A D B cquales 
duobus  redis : Ergo  quilibet  angulus  D B A ad  bafim  aqualis 
dprop  eftdtfabus  quintis  duorum  rcdorum}&  propterea  angulus 
lib  i.  ‘ DBA  duplus  eft  anguli  A D B . fed  d angulus  A B D externus 
in  triangulo  D B E cqualis  eft  duobus  internis, & oppofitis  an- 
e prop. 6.1.  i gulis  B D E,  Sc  E ( qui  < funt  aquales , cum  fubtcnfa  latera  E B, 
D B ^qualia  fint , fada  enim  fuit  E B gquaUs  radio  circuli ). 
Ergo  aenius  A B D duplus  eft  anguli  £,vti  prius  duplus  erar 
1 aimili  AD~B  & propterea.anguli  E , &:  B DA  aequales  inter  fe 

funt. 
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Tunt,&  eft  angulus  A communis  :/Ergo 
duo  triangula  EDA.&DBA  fmiilLi 
Tunt,  ideoque  E A ad  A D eft»  vt  D A ad 
A ii ; cftque  E ii  ^qualis  radio  D A : Er- 
go ficut  prius  A D » ita  nunc  E B media 
proportionalis  erit  inter  E A , & B A j 
proptereaque^  E A fe&a  erit  in  B extre- 
ma,».^ media  ratione,  cuius  maius  teg- 
mentum erit  E B latus  hexagoni,  & B A 
minus  Tegmentum  latus  decagoni  regularium  in  eodem  cfr- 
CUlo  inlcriptorum.  ...  ^ 

Secundo  ex  latere  hexagoni  E B,  fiuc  ex  radio  circuli  aufe- 
ratur reda  B H aqualis  ipfi  B A lateri  decagoni  eiufdem  cir- 
culi . Dico  E B fccari  in  H extrema , & media  ratione , cuius 
matus  Tegmentum  erit  B H latus  decagoni . Nam  ex  E B ma- 
iori Tegmento  ipfius  E A , Teftar  extrema , Sc  media  ratione , 
tollitur  B H tegmento  minori  B A cqualis . Ergo  b ipfa  b E Te- 
catur  quoque  extrema , <5c  media  ratione , cuius  Tegmentum 
maius  erit  B rl.  Quod  erat  oftendendum . 


f tot  Z.prop. 


8 pr»f.  1 U 

tth.  4. 


n ctr.  prtf. 
1 5 l. 4. 


S C H 0 L 1 V M. 

Si  line(  reda  diuiff  extrema , & media  ratione  fuerit  maius  fermen- 
tum latus  hexagoni, erit  reliquum  fegmentum  latus  decagoni  regularium, 
ab  eodem  circulo  comprehenforum ; & fi  minus  fegmentum  fuerit  latus 
decagoni,  erit  reliquum  latus  hexagoni:  Et  fi  maius  fegmentum  fuerit 
latus  decagoni,  eru  tota  latus  hexagoni. 

Stt  reda  C jLBfed a extrema,  & media  ratione.  Et  primo  CB  ■''ce- 
mentum maius  fit  latus  hexagoni : Secundo  C B fegmentum  minus  fit  la- 
tus  decagoni : Tertio  B C fegmentum  maius  ~ . 

fit  latus  decagoni . Dico  m primo  cafu  B A ef-  p! -A. 


% 


E_ 


C ISA  U 


/e  latus  decagoni ; in  fecundo  vero , & tertio  « 

B erit  latus  hexagoni . Si  hoc  verum  non* 
eft  fit  B E latus  decagoni  m primo  cafu,&  la-  _ 
tus  hexagoni  in  fecundo , & tertio  cafu : erit  " 
reda  \ C B E td»  extrema , & media  ratio- 
ne ; fed  ex  hypotbefi  C B „ 4 jecatur  extrema , media  ratione : k Ergo 
ambas  Jecdntur  w eade  c ratione : iceoque  C B ad  B E erit,vt  C B,ad  B A.  1 pr*p,\  l.  j 
j Optare  1 B E,  & BJL  f quales  Junt , pars  & totum , quod  eft  impoffibilcLa. 

Quare  patet  propofiturn . 


1 prtp.  8. 

kuius. 
k prtp  i$. 


Dd  2 


PRO- 
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Jrcbim.  PROPOS.  IX.  PROBL.  VII. 

prop.i.  l.X. 

defphdr.v  Circulo  dato  adfcribcre  duas  figuras  regulares  inter  fe  fimj- 
eyiwiro.  jes>  -ta  yt  circunfcnptc , Vel  infcripta!  differentia  a circulo 
minor  fit  quacunque  magnitudine  propofita . 

Sit  datus  circulus  ABC>&qu?libetfuperficiesX  cuitif- 
cunqueparuitatis.  Dcbmt  circulo  adferibi  imperate  figuro 
Circunfcribatur*  circulo  ABC  quadratum  E H , & ad  con- 
tadum  A coniungatur  radius  D A;&  vt  fidum b quadratum 
aquale  (patio  Xvnacum  quadrato  E H eft  ad  quadratum  E 
H>  ita  enat  quadratum  radij  A D ad  quadratum  red a:  line?  D 
G>  & ducatur  a i pundo  G reda  G N perpendicularis  ad  dia- 
metrum . fecans  peripheriam  in  N > feccturque  e fcmicirculi 
peripheria  A C B bifariam , <5c  rurlus  b.firiim,  & fic  femper, 
quoufque/arcus  \F  minor  fit,  quam  AN;  ht  fecerurg  ar- 
cus A O cqualis  A F,  coniunganturque  reda  F O,  que  b feca- 
bitur  a radio  A O in  K bifariam, & perpendiculariter.Et  quia 
tres  red?  S a»F  K,  N G perpendiculares  funt  ad  radium  D A, 
erunt*mter  fe  parallel? : cadit  vero  pundum  F inter  extre- 
mas parallelas  A S , G N > eo 
quod  arcus  NA  maior  cft,qua 
F A : Ergo  pundum  K cadit 
inter  punda  A , & G ; & pro- 
pterea  reda  DK  maior  erit, 
quim  D G ; & ficut  A F meti- 
tur iemiperipheriam  A F B» 
ita  k O F duplum  ipfius  A F 
metietur  totam  circuli  peri- 
pheriam. Diftribuatur  iam  to- 
ta circuli  peripheria  in  partes 
C F>  F O > O P , P Q^& c.  inter 
fe  cquales  ; & comungnntur 
reda;  line?  C F > F O , O P , P 
Q^&c.  atque  * ijs  parallele  du- 
cantur tangentes  S R > R S , T 
L>&c.  quoulque  compleantur 
figure  w regulares  fimiles , circunfcripta  SRTV, infcripta 
vero  C F O P B.  Patet  figuram  S R T V ad  figuram  C F O P 
B cUc»  vt  quadratum  radij  illius  D A ad  quadratum  radij  D K 
^ huius* 


a ptop.\. 
bunu. 
b prop.it. 
i 4- 

c cor t.  prop 
1 8.1.4. 
d prop.  io. 
1. 1. 

e cor.  prop. 

ffcb.prop 
»7./.*. 
g cor.  4. 
frop-ib  l.%. 
hprop.19. 
t.i. 

i prop.  1 4. 
l.l. 


k Ax.i.  1.3. 


1 tu.  prop. 


m cofog.  1 

troP  4.  hu- 
tui. 
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huius ; fc<In  idem  quadratum  ex  D A ad  quadratum  ex  ma-  n pmp.t. 
iori  D K minorem  rationem  habet , quam  ad  quadrarum  ex  3- 
minori  I)G.  & vt  quadrarum  ex  DA  ad  quadratum  ex  D 
G,  ita  eratliimma  fpatii  X , & quadrati  E H ad  quadratum  E 
H:  Ergo  e figura  SRTV  ad  figuram  CFO  P Bminorcm_»  6 * 
p roportionem  habet , quam  funima  (patij  X & quadrati  E *'*’  ' 

H ad  quadratum  E H;  Et  diuidendo/» differentia  figurarum-»  l4/.3 
S R T V»  & C F O B , ad  figuram  C F O B minorem  propor-  q pfp.  ». 
ttonem  habet,  quam  fpatiumX  habet  ad  quadratum  EH  ? /.?. 
habet  f vero  idem  fpatium  X ad  inlcriptam  figuram  C F O B 
maiorem  proportionem,  quam  ad  circunfciiprum  quadra- 
tum E H , ( ciun  hoc  maius  fit  illo ) : Ergo  differentia  figura-  ‘ 
xum  S R T V,  & C F O B ad  figuram  CFO  B minorem  pro- 
portionem habet » quim  Ipatium  Xad  eandem  figuram  in- 
fcriptam  C F O B ; ic  propterea  t differentia  figurarum  S R T 'tpnp-  s 
V,  & C F O B minor  erit  lpatio  X . Cumque/ circulus  ABC  . 

maior  fit  figura  inlcripta  C F O B,&  minor  figura  circunlcri-  * 'Axt0'  ■ 
ptaSRT  V : erit  exceffus  figtir^  circunfcriptc fupracircu-  ,ut’ 
limi,  vel  defefhts  figur?  infeript?  ab  eodem  circulo , minor , 
quam  fit  differentia  figur?  circunfcripta  S R T V , 8c  inlcri- 
pt?  CFOBj  Sed  differentia  harum  figutarum  adferiptarum 
minojj  oft?nfa  eft  magnitudine  X . Igitur  differentia  circun- 
lcpjpt?  figurc  S R T V , vel  inicripte  C F O B ab  eodem  circu- 
loAuC  ,mmor  eft  quacunque  magnitudine  propofitaX. 

Quod  erat  faciendum . 


PROPOS.  X.  THEOR.  III. 


Muthl 

XII.. 


Que  in  circulis  polygona  fimilia , fiue  circunfcripta  inter  fe , 

J iu£  inlcripta  inter  fe,  funt  in  duplicata  ratione  radiorum . 

Sint  duo  polygona  fimilia  A B D , & F G K inlcripta , fiue 
circunfcripta  circulis,  quorum  centra  R & S.  Dico  infcnpta 
inter  le,  fiue  circunlcripta  inter  fe  habere  proportionem  du- 
plicatam rad>orum  eorundem  cirquloruin.  Et  primo  inin- 
icriptis ducamur  rc&c  A C , H F (ubtendentes  angulos  squa- 
les B & G,  & coniunganmr  radijR  A,RBSF,3tSG.  Quo- 
niam circa  angulos  «quales  B , & G latera  ABadBC.ScFG  a 6 
ad  G H funt  proportionalia  ( propter  fimilitudmem  figura-  * 
rum  - Ergo  » triangula  A B C , & F G H fimilia  funt,  ideoque  b prtp.ij; 
anguli  A C B > & F H G ? quales  lunt  $ led  * anguli  ad  centrum  Iji.  %. 
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21 4 EVCLIDIS  RESTITVTI 
R,*Sc  S dupli  funt  angulorum  ad  peripheriam  A C B,3c  FHG: 
Ergo  anguli  R,  & S qquales  liint»  & circa  eos  latera,  (eu  radij 
circuli  liint  in  eadem  ratione  cqtfalitaris . Ergo  * triangula  A 
li  R.  & F G S fimilia  funt;  proptcrcaque,  d vt A B ad  G F»  ita_, 
erit  radius  A R ad  F S : & c eorum  duplicatq  proporriones  eg- 

dem  quoque  erunrhabet/vero 
polygonum  A B fc)  ad  polygo- 
num F G K duplicatam  ratio- 
nem lateris  A B ad  eius  homo- 
logum F G . fcrgo  g proportio 
polygoni  A B D ad  polygonnm 
...  . _ , ,.  FG  K duplicata eft  proportio- 

nis radij  A R ad  radium  FS. 

Secundo  in  figuris  circunferiptis  ab  angulis  ^qualibus  A , 
& F - atque  ab  qqualibus  B , Sc  G ad  centra" iung  antur  rcdFc  A 
R,  F Si  B R G S-  & ad  conta&us  N O.X.Z  radiy coniuneanmr 
N R,  O S , X R.  Z S . Quoniam  * duf  B N , B X ^ quales  lunt , 
cum  fint  latera  aqualium  quadratorum  ex  tangentibus  ab  eo* 
dem  piindodudis,*  duo  radij  N R,  X R aquales  ouoouc, at- 
que R B communis:  fcrgo « in  duobus  triangulis  B N R k y 

R lunt  duo  anguli  RBN,  & RBX  aquales,  ide<  oue  angu- 
lus R B N lemTlfis 
erit  anguli  ABC. 
Eade  ratione  an- 
gulus R A N fe- 
nuffis  erit  anguli 
B A E:  pariterque 
inr  eliqua  figura 
angulus  S G O le- 
nullis anguli  po- 
Jveoni  F G H jnec  non  angulus  S F O lemiflfc  erit  anguli  G F 
M.Ef  quoniam  duo  anguli  R A N 3r  S FOequalesliint.cunt 
fint  femines  angulorum  eoualium  B A E 1 A G t M ; 8c  fc  lunt 
duoanguli  refti  ad  N-  & Ocqualcs  Ergo  1 duo  triangula  A N 
R,&r  FOS  fimilia funtddeoauew  A Nnd  F'Ocrit,vr  N R ad 
OS.  Eadem  ratione  duo  triangula  B N R • & G OS  fimilia 
erunt , idcoque  » B N ad  G O erir , vt  eadem  N R ad  candent 
O S:  Quapropter*  du?  A N>  & N B fimul  ad  duas  F 0,<5t  O G, 
ideft  latus  A Bad  F G:  erit  vt  radius  N R ad  radium  OS  ,pSc 
eorum  duplicare  proportiones  ecdcm  quoque  erunt.  Quare, 
vt  prius,  polygonum  A BD  ad  polygonum  FG  K habebit 

pre- 


;t<J27 
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proportionem  duplicatam  eius,  quam  habet  radius  NRad 
radium  O S.  Qjod  erat  propofitum . 

• OROPOS.  XI.THEOR.  IV.  Mud  jj- 

VI. 

In  eodem,  vel  ecmalibus  circnlis  anguli  ad  centrum,  flue  ad 
peripherias , & lepores  eandem  rationem  habent  cum  pe- 
' ripheri  js,  quibus  infiftunt . 


In  eodem,  vel  in  circnlis  gqualibusfintprimo  duo  anguli 
ad  centrum  A BC,&  EBG,infiftentes  peripherijs  AC ><3c 
E G.Dico  eandem  rationem  habere  arcum  \ C ad  EG> 
quam  hibet  angulus  \ B C ad  angulum  t B G . Sccetur  « ar- 
cus  E G bifariam, & rurfus  bifariam , & fic  fuccefliui  fnbdiui  b ^ 
dantur  arcus  intercepti  ^quouique  perueniarur  ad  arcum  E prcf 
M,  qui  minor  fit  quocumque  arcu  aflignabili ; Et  ( in  arcu  C ccordi.  4. 
A fumatur  arcus  CS  multiplex  ipfiusEM,itavtciusexcc£- 
Ius,  vel  defeftus  S A ab  ipfa  A C fit  ^qualis,  aut  minor,  qudm 
EM,  <St  ideo  minor  quacunque  data  ntagnftridme;  Et  coniun- 
gantur  radi)  B M , B S.  Quoniam  a quoties  arcus  E M metitur  d emll. 4.' 
arcum  E G,  toties  angulusEBM  menluratangulumEBG,  trotAi^*i 
parirerque  quoties  arcus  E M menfurat  arcum  C S,  totiesau- 
gulus  EBM  menfurat  angulum  SBC:  Igitur  «arcusSC  ese- 
de  partes  erit  arcus  E G,qucmadmoduan2u!usSBCeft  par- 

... »1  r n • iCi rin  1: a a *Ww#  !• 


runc  pater  projwfirum).  At  li  fircus SC maior efts miam  g coron  lm 
A C , ncceffano  angulus  SBC , maiori  peripheri?  mfittens,  prop.ij.l.l 
erit  maior,  quam  angulus  aBC;  Et  fi  arcus  S C minor  fue- 
rit , quam  AC, erit  angulus  SB  C mittor  angulo  ABC.  Qua- 
re fiant  quatuor  magnitudines  arcus  • 0 

A C prima  at  fecunda  eft  arcus  b G;  - - 
angulus  ABC cft  tertia., <5? angulus  \^\G 

E B G cft  quarta  5 & infuper  due  ali.C  jrC:  f.  \ 
magnitudines, fcilicct  arcus  SC,&  / 
angiilusSBC funtecdem partes con-  l'  '(r  Vi  1 / 
fisquenrium,  ideft  ad  eas  habent  ean-  ' Vy...  / 

dem  proportionem) «Scfunt  vna  ma-  V 

iores  , aut  vnd  minores  antecedenti-  \w  | 

buSjita  vt  cxcdTus,aut  defeftus  a pri-  G h prap.  »4; 

ma  minor  fit  quacunque  aflignabili  quantitate . Ergo  * arcus,  l-S> 

AC 


:on-  l \ V J 

:an-  V Wv  / 
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it 6 E V CLIDIS  RESTITVTI 
A C ad  arciim  F,  G eft , vt  angulus  A B C ad  angulum  E B G ; 
quod  erat  oftendcndum,.  1 .i 

Secundo  fine  ad  peripheriam  duo  anguli  ADC,  ScE 
D G infiltentes  pdripherijs  A C,<S!  E G eiufdem,vel  equalium 
circulorum.  Dico  angulum  A DC  ad  angulum  E DG  efle,vt 
arcus  A C eft  ad  arcum  E G. Fiant  anculi  ad  centrum  ABC, 
& E B G.  Quja*  angulus  ADC  lenullis  eft  anguli  ad  centrum 
A B C,  & angulus  E D G femiffis eft  anguli  EBG;  Ergo, k 
vt  angulus  A B C ad  angulum  E B G , ita  eft  angulus  A D 
C ad  angulum  E D G;  fed,  Vt  angulus  A B C ad  angulum  E B 
Gura  eft  peripheria  A C ad  peripheriam  E G ( ex  prima  parte 
huius) Ergo Gvt angulus  ADCad  angulum  ED  G,itaeflf 
peripheria  A C ad  perpheriam  E G.  quod  erat  fecundum . 

Tertid.in  eode,  vel  edualibus  circulis  dico  fedorem  A B C 
ad  fedorem  E B G habere  eandem  raripnem  , quam  arcus  A 
C,  qu?  eft  bafis  illius , ad  arcum  E G * que  eft  bafiis  alterius  fe- 
doris.fada  fuperion  conftrudione,  ea  omnia , qu?  dida  fu.it 
de  angulis  ad-centrum  inteliigantur  dida  de  fedoribns.  Qua- 
propter»» fedor  S B C erit  e?de  partes  fedoris  E BG  , quem- 
admodumangulus  S B C partes  eft  anguli  E B G , feu  arcus  S 
. C eft  partes  arcus  E G.Inlupcr  »•  arcus.SC  arcu  AC,atqjledor 
1 S bC  ledore  ABE  vna  maiores, aut  vna  minores  erunt. Quare 
1 funt  quatuor  magnitudines  arcus  A C,  arcus  £ G . ledor  A B 
C,  <Sc  ledor  E B G , atque  duc  ali?  fcilicet  arcus  S C , dc  ledor 
.SBC  funt  e?dem  partes  confcquentium , Icihcet  ipfius  ar- 
cus E G,  & ledoris  E B G , que  denominantur  a numero  ex 
continua  bipartit  ion  f eomequent,ium  orto-,  <5c  lunt  vna  ex- 
cedentes, vel  vna  deficientes  a prima,  Sc  tertia,  icilicet  ab  ar- 
cu AC.,  & a fedorc  ABC.  cftquc  exceflus  ipfius  S C i prima 
’ .A  C , Vel  defectus  minor  quolibet  dato  f Ergo  «arcus  A C ad 
arcum  EG  eandem  rationem  habet,quam  lector  A B C ad  fc* 
dorem  E B G.  Quod  erat  poftremo  loco  oftendcndum. 

COROL  LAR  1 V M I. 

Patet  in  eodem,  vel  ?qualibus  circulis  fcdores  efle  inter 
fe,  vt  funt  .uiguli  ad  centrum,  fedores  continentes./»  Nanu 
ambe  proportiones  c?dem  lunt , proportioni , quam  habent 
arctis,  quious  infiftunt . 


LIBER  V. 


C.OROLL ARIV;M  II. 
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Manifeftum  quoque  eft,  vrCuuc  quatuor  ycdi  ad  anguium 
in  cetro  circuli , ita  die  totam  circuli  peripheriam  ad  arcum 
illi  angulo  fubtenfirm ; & itaellc  circulum  ad  Pedorem  ab  il- 
lo angulo  contentum . Nam  > vt  angulus  redus  in  centro  ad 
quemlibet  angulum  in  centro , *ita  eft  quarta  parsperiphe-  q (j;  ptWi* , 
ri?  totius  ad  arcum  fubt$(um  reliquo  angulo,  & r ita  eft  quo-  part. hlliu/- 
que  fedor,  qui  quarta  pars  cft  circuli  ad  (edo rem  a reliquo  1 te,ua 
angu  lo  contentum . Et/ antecedentium  quadrupla  ad  eadem  *’***'';  r 

coniequentia  proportionalia  erunt,  (cilicet  tota  circuli  perb  'ccre  ‘ 1 / . 
pheria  ad  arcum  reliquo  angulo- (ubtcn(iim,&  circulus  to-  fr0?'  9'  3 
totus  ad  fedorema  reliquo  angulo  contentum  eandem  ra: 
tionem.  habebunt  j quam  quatyor  redi  ad  angulum  ad  ccni 
trum_».  ' .... 


XII. 


a prtp.f.  bt(- 
ius . 


P R CVPrQS.  X 1 1.  THEOR.  V.  ; 

Circuli  inter  fe  fftnt  in  duplicata  rattone  radiorum . 

, ^ . l ‘ , i,,.’,  . *«*.  ■ * 

Sint  duo  circuli  R Sc  S,eorumque  radij  AE&F  K,  quorum 
tertius  proportionalis  llr  X.  Dico  circulum  R ad  circulum  S 
habere  diipltcat.am.p.rpportione  eius, quam  habet  radius  A E 
ad  radiunvf  K «(eu  pandem , quam  A E habet  ad  X . Adfcri- 
bantur  « cjrciilo  R duo 

fiolvgoiu  regularia  fimi- 
ia.A  B C.p-A  M N.p  P, 
ita  vr.  (.xclIiIu-  figure  M 
N O Pc  sQjcr,:ptgj^pra 
circuifi,<5c  :efcdus  %ur£  1 
AB.lb  uilct-iptgab  eo-  r 

dem  c.rcuio  R minor  fif  - 
quacunque  magnitudine 
propoli  t a, Pcficaiadicri-  . 

bantur  circuio S du?  figure  F G H I , & QO  V T fimiles  ipfis 
figuris  A B C D,  & M N O P:eruntc  fimiles  figur?circunicri-  f 
pt£  M N O P,  & QO  V T inter  fe,  nec  non  luniles  figure  m- 
ltriptcr  ABCD,&  F G H I inter  ie  in  duplicata  ratione  radij 
E A ad  radium  K F , (eu  d vt  A E ad  X.  Et  quoniam  circulus  S j fr  p - 
minor  cft  polygono  TOVei  circunfcnpto . Jygopolygo-  hb.  3.  ; 

E e num 


b cordi.  t,' 
pr vp  4 .buius 


c prtp  10. 
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ai g EVCLIDIS  RESTITVTI 
efrep.i  l.j  nurai  M N O ad  circulum  S maiorem  proportionem  habet, 
quam  ad  polvgonum  T O Vj  habet  vero  polygonum  M N O 
ipr$p.6.l. 3 ad  polygonum  QO  V eandem  proportionem , quam  A E ad 
X . Ergo  /polygonum  M N Ck(  ideft  quantitas  excedens  cir- 
culum R cxceffu  minore  quocunque  dito) maiorem  pro- 
portionem habet  ad  circulum  S,  quam  A E adX.  Similiter 
quia  circulus  S maior  eft  polygono  ei  mlcripto  FGH;  Er- 
g prip- 1.  °0|  polygonum  ABC  ad  circulum  S minorem  proportio- 

ni i.  nem  habet,  quam  ad  polvgonum  F G H : Habet  aurem  poly- 
gonum A B C ad  polygonum  FCiH  proportionem  eandem, 
h pr*p.  6.  quam  A E ad  X . Ergo"*  polygonum  lnlcriptum  A ii  C ( mi- 
m»  }•  nor  circulo  R detedu  mihbn  quocunquc  dato  ) minorem_« 
proportionem  habet  addrCuluin  S,quam  A E ad  X ; ldeo- 
fcM.pff.  * ue , circulus  R ad  circulum  S eandem  duplicatam  propor- 
tionem  habebit  radij  A E ad  radium  F K . Quod  erat  offen- 
dendum . ' 


Arcbim.de 
arcui  mat. 

fur»pr»f.i 


PROPOS.  XIII.  TH£OR.  Vt. 

Circulus  aeqiialis  eft  triangulo,  cuius  bafis  aqualis  eft  peri- 
pheriae  circuli , altitudo  vero  aequalis  radio  circuli  - 


a fnp.  9 . 
buiui . 


b prtf.  ii. 

lib.  i. 
cprop. 
lib  I. 
d coteU.l. 
prep.i.  bu- 

i ut . 


Sit  circulus  X , cu- 
ius radius  X B,de  tria- 

fulumri  KM , cuius 
afis  KM  aequalis  fit 
integrae  penphcri^  A 
BD,6c  altitudo, lcu 
perpendicularis  H K 
aedualis  iit  radio  cir- 
' culi  X B . Dico  circu- 
S M Ium  aequalem  cff<L. 
triangulo  H K M . Adfcribantur  « circulo  X duo  polygona 
regularia , & fimilia  E F G extra,  & A B C intra  iplum , ita  vt 
differentia  eorum  i circulo  minor  fit  quacunque  magnitu- 
dine propofita . Poftea  b duda  X O perpendiculari  a centro 
ad  latus  figurae  inferipta:,  & coniungantur  reda  XF  , X E ot 
X A,  do  fiat  KN  ?qualis  perimetro  circunlcnpti  polvgom 
EFGI,&k  S ^qualis  perimetro  figur?  A bCD,3c  Rka- 
qualis  perpendiculari  X O , & coniungantur  reda  H N , & R 
S . Quonian**  polygonum  regulare  EFG1  diuiditur  intot 
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triangula  ifofceliaa:qnalia  inter  Ce,  verticem  mcenrro  X ha- 
bentia , quot  ftmtqiUjS  latera  -Munt  verodida  triangula  aeque 
alta , quia  eorum  altitudines  funt  radi;  aequales  ipn  X L , lcu 
H K . Ergo  t polygonum  E F G I cft  tartti  multiplex  trianguli 
E X F,quam  perimeter  eiufdem  polygoni  eft  multiplex  vnius 
larens  E F > led  K N cft  aequalis  perimetro  E F G I didi  poly- 
goni. Ergo >/vt  KN  adEF^itaeft  polygonum  EF<jIa«i 
triangulum  E X F ; led  g triangulum  KHN  ad  triangulum  E 
FX  C cum  habeant  «quaks  altitudines,  fcilicet  perpendicu- 
lares X L,  & H k ) $ft,  vt  bafis  k N ad  bafim  E F.  Ergo b poly- 
gonum Jb  F»G  J , & triaqgulum  H k N eandem  rationem  ha  - 
oentad  triangulum  EXF,ideoqueiilla  aequalia  funt  inter 
fc.  Deinde  k quia  re£be  lineae  inflex*  1 E L , extra  circulum_j 
cadentes, maiores  fuat , qudm  arcus  1 A L : Ergo  perimeter 
figurae  F G Imaior  erit  qu^m  tota  peripheria  circuli  X com- 
prchenfi  5 led  k N squalis  pofita  fuit  perimetro  E F G I , <§t  K 
M cquaiisperipheri^circuli  X . Ergo  k N maior  eft,  quam  k 
. ^£,Sed  triangula  H k NA  H k M funrxque  alta.  Ergo  i trian- 
gulum H k N maius  erit  triangulo  H k M , ficim  polygonum 
E F G 1 maius  eft  circulo  X.  Similiter  oftemfetur  polygonum 
A B C D aquale  triangulo  R k S , « eo  ouod  bafis  K S equalis 
ponitur  perimetro  didi  polygoni , & altitudines  R k , & X O 
iunt  etiam  arquaies;  eftquc «perimeter  polygoni  ABC  l) 
infcnpu,  leu  ei  «qualis k S minor  peripheria  cuculi  X,  feu  ei 
arquaii  k M , & alntudo  R k , leu  X O minor  altitudine  H k , 
icu  radio  X L . Ergo  triangulum  R k S minus  eft  triangulo  H 
k M , ficuti  polygonum  v B CD  minus  eft  circulo  X . lam_> 
rquiftpolvgoiaum  t E G «quale  fit  triangulo  H k N w5c  trian- 
gulum H k N maius  fit  triangulo  H k M . Ergo  circunfcripta 
figura  F E G ( qua;  eft  maior  circulo  X excefiii  minori  quo- 
cunque  dato)  cft  quoque  maior  triangulo  H k M . Similiter 
cum  figura  A B L»  aqualis  fit  triangulo  RKS.&  triangulum 
R k S minus  fit  triangulo  H k M . Ergo  inlcripta  figura  A B 
quxnvmor  eft  cuculo  X detedu  minori  quocunque  da- 
to ) eft  quoque  minor  triangulo  H k M.  Et  propterca  • circu- 
lus X «qualis  eft  triangulo  H k M . Quod  erat  oftendendum . 

COROLLARIVM. 
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Patet  triangulum,  cuius  bafis  ^qualis  fit  perimetro  cuiusli- 
bet figur?  regulans , <k  altitudo  «qualis  fit  perpendiculari  a 

E c z centro 
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EVCLIDIS  RESTITVTI v 
centro  figur£  ad  eius  latus  duftc  aquale  effe  ei$ehi  regulari  fi- 
gure . Oftenfum  enim  fuit  triangulum  H’K  N i fitibciw  didas 
conditiones,  «quale  polygono  regulari  E F G I.  1 


PROPOS.  XIV.  THEOR.  Vlir 


i, 


Peripherie  inter  fe  eande  m rationem  habeilt  ,'quam'radi/  eo- 
rundem circulorum . * i,  , .:  • : *•  1 ’ :;;i" 

'•  : <:  *i"U  n:. 


Sint  circuli  R,&  S,  quo- 
mim  radi/  R AVS  C.  Dico, 
‘vt  radium  R A ad  radium 
i:i:  SC,itaeffepeHpheriam_» 

% A B A ad peripheriam  CD 
C.lntelligatur  triangulum 
V , cuius  bafiis  F G aequalis 
fit  penpherue  A B A , & 
altitudo  E F «qualis  fifra- 


dioR A. Similiter  intelligatur triangulum X .cuius  bafisK 
M eq  ualis  fit  peripheri?  C D C,&  altitudo  H K fqualis  fit  ra- 
dio S C . Patet  a triangulum  V ^qualem  efle  circulo  R > atque 
triangulum  X eflc  cqualem  circulo  S,  ideoque  triangulum 

V ad  triangulum  X erit,  vt  circulus  R ad  circulum  S . Et  quia 
circulus  * R ad  circulum  S duplicatam  rationem  habet  eius, 
quam  habet  radius  R A ad  radium  S C : Ergo  d triangulum-, 

V ad  triangulum  X duplicatam  rationem  habet  eius , quam_, 
habet  R A ad  S C , feiu  duplicatam  rationem  eius  quam  ha- 
bet altitudo  E F ad  altitudinem  HK(  cum  R A , E F mter  le , 
&SC,  HK  inter  fe  ^quales  fadx  fint)cumqiie/ proportio 
trianguli  V ad  triangulum  X fit  compqfita  ex  ratione  lateris 
E F ad  latus  H K,  & ex  ratione  bafis  F G-ad  bafirn  K M,einn-» 
fint  circa  angulos  reftos  F,  K,  equales:  Ergo^  proportio  bafis 
F G ad  bafirn  K M eadem  eft,  qiiam  E F habet  ad  H K , * leu 
quam  R A habet  ad  S G . Eftque  F G aqualis  peripherie  A B 

~ " 1 petipheria  A B A 

, quam  radius 
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Si  I{->  & S fuerint  dito  pnlvgiw rrgAma fimilia}Conflat>  quod  eorum 
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perimetri  (unt  proportionales  rettis  perpendicularibus  ex  centris  ad  eo- 
rum latera  dulhs . Hoc  enim  ex  hac , & prae  edenti  dcmonjlration  c , at- 
que cius  corollario  facili  concluditur . 

PROPOS.  XV.  THEOR.  VIII. 

Hb,V.  ■ 

Si  duorum  circulorum  legmenta  comprehendant  angulos  q- 
quaies  > erunt  Tuis  circulis  proportionalia,&  inter  le  ratio- 
nem habebunt  duplicatam  TubtenTarum,  vel  radiorum , & 
eorum  peripherie  erunt  inter  Te , vt  TubtenTas,  vel  vt  Radi;» 

V ocentur  autem  huiusmodi  Tegmenta  fimilia . 

Sint  duo  circulorum  legmenta  A B C > & F G H , in  qui- 
bus anguli  B , Sc  G fint  aquales.  Dudis  radijs  E A , E C , O F 1 

Sc  O H.  Dico  Tegmentum  A B G ad  circulum  A B C D efll*,vt 
Tegmentum  F G H ad  circulum  F G H K>  & Tegmenta  ABC, 

& F G H efle  in  duplicata  ratione  radiorum  E A , <5c  O F , vel 
TubtenTarum  A C , Sc  F H ; & peripherias  A B C , F G H elfe , 
vt  A C ad  F H . Quoniam  anguli  B , Sc  G ponuntur  ^quales  : 

Ergo  s eorum  dupli  ad  centrum  E , & O aquales  erunt , ideo- 
que*quatuor  redi  adangulos  cqualesE , <5t  O eandem  ratio-  ^ 
nemhabcbuntjled,evtquatuor  redi  ad  angulum  E,itaelVj  p' 
circulus  B A C ad  ledorem  AEG  A,atque  cfiam,vt  quatuor  c ar«U.  i. 
redi  ad  angulum  O,  ita  cft  circulus  G F H ad  Tcdorem  F O H pnp  1 1. 

F.  Ergo,  d vt  circulus  B A C ad  ledorem  A E C A ita  erit  cir-  **»««/. 
culusG  FH  ad  Tcdorem  FOHF-'  Et  e permutando  vtcircu-  tiprop.  7. 

. Ius  A B D ad  circulum  F G K ,ita  erit  Tcdor  A £ C D ad  ledo-  1 J 
rem  F O H k:  led /circuli  iiint  inter  Te  in  duplicata  ratione  ra-  *(if 1 r°f' 1 x* 
diorum  E A ad  O F.Ergo*  Tedoresin  eadem  duplicata  ratio-  t‘ ’ ll# 
ne  radi j B A ad  O F erunt.  Sunt*  vero  triangula  A E C,&  FO  buius. 

H fimilia  (cum  lint  iTolcelia , Sc  habeant  verticales  angulos  %pnp.i.l.i 

E,  & O ^quales):  Ergo  » triangulum  E A C ad  triangulum  O F h prop.+.l.* 
H duplicatam  rationem  habet  eius,  quam  habet  radius  EA  ' Pr0P • **• 
ad  O F , vel ihbccnla  A C ad  F H.  Quare , k vt  ledor  F.ADC 

ad  ledorem  O F K Fiita  eft  triangulum  E A C ad  triangulum 
O F H:  Vnde  1 refiduum  Tegmentum  A C D ad  Tegmentum—-  f f' 

E K.H  erit  in  eadem  ratione  ledorum,  vel  circulorurh  ;Sc  i 
proptcrca m reliquum tegmentum AB Cad  Tegmentum FG  mpr*p  ij. 
Hent  quoque  Ln  eadem  ratione  circuli  A Bl>ad  circulum—- 1 i. 

F G H , » Teu  in  duplicata  proportione  radi;  E A ad  radium  O nprop.7.1 3 

F,  vel  iubtcnle  A ^ ad  Tubteniam  F FI . 
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222  EVCLIDIS  RESTITVTI 
Tandem  quoniam  anguli  ad  centra  AEC,&FOH  equa* 
les  funt . Ergo » tota  circuli  peripheria  A B C A eft  ad  arcum 
ADCvt  funt  quatuor  redi  ad  angulum  AEC,  fiue/eix- 

2ualem  angulum  FOH'  pariterque  tora  circuli  peripheria  F 
!HF  ad  arcum  FKHeft  in  eadem  ratione  , ac  funt  qua- 
tuor redi  ad  angulum  FOH.?  Ergo 
vt  circuli  peripheria  A PC  A ad  ar- 
cum A D C ita  erit  peripheria  circuli 
F G H F ad  arcum  F K H.  Et  r permu- 
tando circuli  peripheria  A B D ad 
circuli  peripheriam  F G K eft  > vt  ar- 
cus A D C ad  arcum  F K H,/ideoquc 
refidua  peripheria  AB  C ad  refiduam 
F G H erit,vt  tota  ad  totam;fcd  t tota  peripheria  A B D ad  to- 
tam peripheriam  F G K eft,  vt  radius  E A ad  radium  O F,  fiue 
vt  fubtenfa  A C ad  fubtenfam  F H ( eo  quod  fuit  A C ad  F H , 
vtE  A ad  OF)  Ergo*  peripheria  ABC  ad  peripheriam  FG 
H eft  vt  fubtenfa  A C ad  redam  fubtenfam  F H fiue  vt  radius 
A E ad  radium  F O,  vt  fiair  propofitum.  Vocemur  autem  teg- 
menta A B C,&  F G H capientia  angulos  cquales  B,&  G inter 
fc Similia. 


COROLLARIVM. 

1 ‘ 

Patet  ex  hac  propofitione,  quod  in  circulis  inequalibus,  vt 
funt  peripheri? , qu£ funt  bales  angulorum  ^qualium  ‘ad  cen- 
trum, fiue  ad  peripheriam  ita  funt  circulorum  integr^  peri- 
pheri?  inter  le.iniuper  circuli  lunt  inter  lc , vt  icdores  ab  z- 
qualibus  angulis  comprchenfi . 

ftpi.uiw.  PROPOS.  XVI.  THEOR.  IX. 

l.l.C.f. 

In  quolibet  triangulo  maior  angulus  ad  minorem  habet  ma- 
iorem rationem , quam  latus  maiori  angulo  oppofitum  ad 
latus  oppofitum  angulo  minori . 

In  triangulo  ABC  fit  angulus  C maior , <St  angulus  A mi- 
nor. Dico  angulum  C habere  maiorem  proportionem  ad  an- 
£uhun  A , quam  latus  A B habet  ad  latus  B C « Dcfcribatur 
bt»r*«.4.  circa  triangulum  circulus  A BC,&  lecctur  arcus  BC  vtcun- 
frof.ii  l.t  que  mEjht*  fiat  arcus  BD  squalis  BEjiunganturquercd^  li- 
nee 
£ 
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neeCE,B  E*  A £),BD.  Et  quia  e arcus  A D B , cur  maior  an- 
gulus C infifl't,*maior  eft , quam  B E C , & arcus  B D » & B E 
lunt  (qualesiErgo  refiduus  arcus  A D maior  erit  refiduo  arcu 
CE,&  ideo  d angulus  A B D maior  erit  angulo  C B E.  Fiat  < ia 
angulus  A BO  (qualis  minori  angulo  E BC : Igitur  angulus 
AB  D maior  erit  angulo  ABO.&  ideo  ^ “ 

reda  BO  lecabit  redam  AD  in  pun- 
do  O polito  inter  A,  & D,  & ideo  pun- 
dum  Ocrit  intra  circuli  fegmentum  A 
DB.  Uelcribatur/iain  per  tria  punda’ 

Aj  O.  «Sc  B circuli  peripneria  A O B.ca- 
det  illa  intra  fegmenrunT  A D B;  Et 
auoniam  in  triangulis  A O B , <5t  C E B 
quo*  anguli  O A B,  E C B equalcsfunt 
( eum peripherijs  squalibus  BD.  fit  BE  infifhnt);  pariter- 
que  duo  afcguli  OB  A , E BC  funt  squales : Ergo  b reliqui 
anguli  AOB,  fic  CEB  (qualesemnr ; proptereaque  «peri- 
phena  A O B ad  peripheriam  B E C erit , vt  fubtenla  A B ad 
redam  lineam  B C ; cft  vero  fc  arcus  A D B maior , quam  ar- 
cus A O B , eo  quod  hic  ab  illo  comprehenditur . Igitur  * ar- 
cus A D B maiorem  rationem  habet  ad  eundem  arcum  B C, 
quam  arcus  A O B ; fic  ideo  « arcus  A D B ad  arcum  B fc  C 
maiorein-rationem  habebit,  quam  reda  linea  A B ad  redam 
B C.  Eteft  * angulus  B C A ad  angulum  B A C,  vt  arcus  A D 
B ad  arcam  B EC.Ergo  • angulus  B C A maiore  rationem  ha- 
bet ad  angulum  B a C,  quam  liibtenfa  A B habeat  ad  redam 
lineam  lubteniam  B C.  Quod  erat  oftendendum. 
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PROPOS.  X Vll.  THEOR.  X. 


Inter  duas  figuras  fimiles  regulares,  vel  circulos , aut  fedores 
fnniles,  medium  proportionale  eft  triangulum , cuius  alti- 
tudo (qualis  eft  radio  vnius , bafis  vero  (qualis  eft  perime- 
tro alterius. 


Sint  due  qualibet  figure  regulares  fimiles  inter  fe,  vel  duo 
fedores  fimiles,  aut  duo  cuculi  R:  fit  S,  quorum  radij  R B fic 
SE ; Sito;  triangulum  redanguiu  G H Mcuius  altitudo  G H 
squalis  rit  radio  SE  vnius  figurcS,  fic  bafis  H M cqualis  fu  B 
A C perimetro  figure  R.Dico  triangulum  G 1*1  M medium_» 
proportionale  efle  mter  figuras  R ,^5c  S .*  Fiat  altitudo  N H bpnpyUt 

(qualis 
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cqualis  radio  R B,&  bafis  HO  ^qualis  peri- 

r-  metro  E 1)  F>  <Sc  iugannir  te&e  N M , & G 

I ? | O . Quoniam  i 11  fimilibus  figuris  regulari-1 
~ - bus  vel  m lectoribus  fimilibus,  aut  circulis? 
R,  & S,  !>  vt  radius  R B ad  radium  S E,ira  elt 
perimerer  A B Cad  perimemini  D E F:di- 
que  N H equalis  R15,&GH  cqualis  SE; 
atque  H M gqualis  pcrimctroA  BC  nec 
non  HO  aqualis  DKF.c  Ergovt  NH  ad 
GHjitaeft  M H ad  HO;fed<*  vt  alritudo  N1 
Had  G H.ita  cft  triangula, N H M ad 
G H M ( cum  habeant  eandem  ba- 
fimH  M);&,evt bafis  M H adba- 
fim  H O,  leu  / vt  N H ad  G H,  ita  dt 
ttiangdlum  G HM  ad  triangulum  G 
H O . trgo  tr  'angulum  G h M me- 
dium proportionale  eft  inter  duo 
triangula  N H M , & G H O?  efi  g vc4 
ro  triangulum  rc&angulum  N H M 
hprop.jl.}  |q-  i o H arqualc  figura:  R,  cum  contineatur 

• a radio:  & perimetro  dnflcficur^Ry 
pariterque  triangulum  G H Ocfl:  aquale  figurarS:  Igitur  *Vtr 
figura  11  ad  triangulum  GHM,  ita-cft  triangulum  G h M ad 
figuram  S:  & proprerea  triangulum  GHM  mcdium-propor* 
. • tionaleeftinternguraSRj&S.Qupderatoftcndendumi  - 

S c H 0 L I V M. 

Hic  dmonftrari potefi  pulcherrimum  theore- 
ma , cuius  prima  pars  ex  Sncllio  , Jccutida  verd 
ex  Gallico  dejurrpta  efl . Inter  figuras  regulares 
circulo  adjeriptas , infcripta  duplo  laterum  nu- 
mero media  proportionalis  est . Et  circulus  me- 
dius proportionalis  eji  inter  duas  regulares  fimi- 
les  figuras,  quarum  ww  fit  cinunj cripta  circulo ; 
altera  viro  ei  ijopirtmetra . . tir  ..ii.  Ji- 

l In  ciri  ulo  BG  F primo  a adferibantur  dux  fi- 
gura rigidares  fin  tles  C D,&EH,vt  latera  he- 
ri ologu  fim  parallela ; 6"  u Je&is  peripherus  f» 
internodiis  bifariam  injcrihatur  figura  regula-- 
ris  B LC  F duplo  laterum  numero . Dico  figuram 
regulanda  B LGF  mediam  proportionalem  effe 
inter  adjeriptas  figuras  CD,.Cir  E II . Duciitnr 

radius 


\ 

o 

«1 

i 

H 
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radius  jt  B,  ficcans  latera  parallela  adfcriptarum  figurarum  perpcndicu- 
laritcr , <&■  bifariam  ( vt  in prop.  $.& 4.  huius  ditium  efl ) m B , & 0; 
comungaturquc  retia  A C,  qua , c vt  ditium  efl , tranfibit  per  angulum  c prop.  I . 

£.  Et  quia  d triangulum  CBAad  triangulum  eque  altum  E B efi,vt  bf‘ut- 
bafisC  A ad  bafim  E U ,■ /ede  polygonum  C D ipfius  trianguli  C BU, 
atque  polygonum  BEGF  ipfius  trianguli  E B equi  multiplicia  funt . f ‘j  * t ‘ 1 * 
Igitur  1 polygonum  C Dad  B EG  F efl,  vtC  ad  radium  circuli  E^i  ; y 7 1 ^ 
fed  g figura  circunfcripta  C Dad  infcriptam  ei  fimilem  E H efl,  vt  qua-  g ctroll.  1 . 
dratum  ex  C jl  ad  quadratum  ex  radio  circuli  Ejl,  /eu  h in  duplica-  prop.  ^.bu- 
ta  ratione  lateris  C A ad  A E.  Ergo  i figura  BEGF  media  proportio-  ,u/- 
na  lis  efl  inter  figuras  adfcriptas  C D,&  EH . hprtf.  1 7. 

Sccundd  habeat  polygonum  regulare  perimetrum  aqualem  cirem-  . 4* 

ferenti  f circuli  BGF,&fit\  fimile  circunfcripto  polygono  CD.  Dico  ' ** 
circulum  BG  F medium  proportionalem  efie  inter  figuras  C D,&  l{.Quia  f J 

figure  regulares  C D,&  B^fmt  fimiles:erit  k triangulis  reti angulu  d Bod  y fnfA  7, 
radio  circuli , /cu  figura  C D,&d  perimetro  figura  /eu  circunferen-  buiui. 
tu  B G F ei  (quali  contentum , medium  proportionale  inter  ditias  figu-  1 prop.  13. 
ros  ;jed\  hoc  triangid  um  pquale  efl  circulo  BGF . Ergo  circulus  BG  F bu,ui. 
medius  proportionalis  efl  inter  figuras  C D,dr!{.  Quod  erat  ofieniendii. 

*PROPOS.  XVIII.  THEOR.  XI.  £«/.47.1. 

Ji.VI.. 

In  triangulis  re&angulis  quelibet  figura  re&ilinea,  vel  circu- 
laris luper  hypothenula  deferipta  aqualis  efl:  duabus  figu- 
, ns  luper  lateribus,  rettuin  angulum  contincntibus>delcri- 
ptis,  quae  illas  fnmiesfmt,&  funiliterpofitce . 


Sit  triangulumABC  re&angulumin  A,3c  fuper tribus 
eius  lateribus  delcnbantur  qu^lioet  tres  figura;  X,  R,  & S in  • 
ter  ie  fnniles , & fimilitcr  pofitae» 

Ilue  fitu  circuli,  fiue  le&ores,  fiue  Nx\-A 

feg*  nenta , fiue  zona: , fiue  figurae 
rectilinex.  Ollendendum  eft  figu- 
ram X luper  hypothenufam  bC 
delcriptam  f qualem  effe  duabus  £ 
figuris  R , & S illis  fimilibus,  & fi- 
nuliter  delcnptis  luper  lateribus 
B A,  3c  A C.  Ducatur  - ab  angulo 
reflo  A perpendicularis  A D fu- 
per B C .Munifeftumcft*  CB  ad 
£D  duplicatam. rationem  habere  cius , quam  habet  CB  ad 

Ff  RAj 


11. 
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226  E VCLIDIS  RESTITVTI 
B Ajpariterque  B C ad  C D duplicdtam  rationem  habet  eius» 
quam  habet  B C ad  C A . Et  quoniam  * X ad  R,citm  ftnt  ficu-* 
r?  fimiles,  <Se  frmiliter  pofita:,  duplicatam  rationem  habet  ia-, 
teris  B C ad  eius  homologum  B A : fcrgo  X ad  R cft , vt  C B 
ad  B D.  Eadem  ratione  figura  X ad  figuram  S eandem  ratio* 
nem  habebit»  quam  BCadCD  : Ergo < figura  X ad  duas  fi- 
guras R , & S eandem  rationem  habebit , quam  B C ad  duas 
BD.&DC  fimul  fumptas  ; ied  B C equalis  cft  duabus  B D * 
& D C.Ergo/figura  X equalis  cft  duabus  figuris  R,&  S fimul 
lumptis . Quod  erat  oftendendum . » 


PROPOS.  XIX.  THEOR.  XII. 

• - ; •'  » • , V ,1  m\  \ •/  * ' 

Si  fuper  duabus  redis  lineis  ftiper  earum  aggregato , atque^ 
media  proportionali  intereas  defcrtbantur  figura*  cir-cula- 
res,  vel  redilinese  fimiles,  Sc  finuiiter  pofittejerit  figura  ex 
aggregato  aqualis  aggregato  ambaru  figurarum  ex  illisre- 
dis  cu  duplo  figur^  ex  media  proportionali  inter  eatdern . 

r * - a *■»  < 

• - t 

Inter  reflas  lineas  AB,  B C fit  media  proportionalis  D B, 

2ua:  perpendicularis  fit  ad  eas  in  dlrcdum  politas , & A B , B 
i,  corunque  aggregatum  AC»  atque  BD  fint  radij  circulo- 
rum R,  S,  M,  & Z,  aut  ledorum,  au  r zonarum  fimilium,  aut 
figurarum  regularium,  vel  certe  fint  liibtenfit,  vel  latera  ho- 
mologa figurarum  circularium,  vel  rcdilinearum  fimilium. 

jy  i Dico  figuram  M ex  aggregato  dcicri- 
ptam  arqualem  efte  aggregato  dua- 
rum figurarum  R i & S , cum  duplo  fi- 
gura: Z . Super  diametro  A.  C defcri- 
batur  lemicirculus  \ L )C;&  quia  D 
“n  ’ S/  B perpendicularis  cft  ad  AC,  & eft 
\^JXl  / media  proportionalis  inter  AB,  A B 
Plr  C: Ergo*pufidum  Oin  peripheriam 
cadit  r comungantUrque  rede  A D,  Sc 
DC,  fuper  quas  deferibanturfigurx  X»& Y fimiles  ,&  funi- 
litcr  pofita:  figuris  R,  S-  M,  & 25 . Quoniam  in  triangulo  A D 
Cb  redangulo  in  D cquchbet  figura  M , fuper  hvpothenuia 
A C delcripta,  aequalis  eft  duabus  figuris  illi  fimihbus  X , Sc  Y 
luper  lateribus  A D,  & D C finuliter  delcriptis,  lcd  * in  trian- 
gulo A B D redangulo  in  B figura  X luper  hypothenufa  A D 
delcripta  cqualts  eft  duabus  figuris  R,  & Z iUt  fimilibus,&  fi- 

nulitcr 
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militer  politis  fuper  lateribus  A B,  & D B • par  it erque  in  tria- 
gulo  D B C ce&angulo  in  B figura  Y 1'uperDC  dclcripra  x- 
qualiseft  duabus  figaris  Ulffi ovilibus  S,  fle  Z>  &:  (imilifcr  jv.-fi- 
tisliiper  CB,&  D B.  Ergo  fi  gura  M xqualis  eft  figuris  illi  fi- 
m:iibus»& fimilltcrpofitisR  >•&$,&  duplo  figurc Z • Quod 
erat  oftendendum . 

. ■ 4 . J. 

COROLLARIVM  I. 

.-v  i M v i r a i o ;« 

Manifeftum eft,  quod, fi  du?  rerte  line? dat?  fuerint  ?qua- 
les  inter  le:  eritfigurariupcr  aggregato  earuin  cleienpta.qua- 
drupla  figur? cx  raa  datarfi , que  fit  illi  fimilis,flc  fi  tuditer  de- 
fcnpta.  Nana» quando  A B,  & B t fiant  inter  ie  equaies.,  ent  B 
D,  medraproporticmalis  inter  eas,  ^qualis  ipfi  A B , vel  B C » 
flepropterea  » figura  Z^qualis  erit  hgurx  11,  vel  S.Vndcfigu-  «wrett.»; 
r?R.S,cuitv duplo  fignreZ  fimullumpre  ,equaiesemncqua-'  froP17 1 * 
druplo  figurc  R ;eft  vero  in  hac  proporttionc  oftenfa  figura 
M cqualis  fidutis  Ru  5,.<5c  duplo  figurc  Z.  Ergo  figuraM  qua- 
drupla eft  figur?R,  vel' S . 

.TIjV  ,;i  o . H •'  \Y  ' •< y • q •*  • • 

CO  ROLLARIVM  II.  EucL  4,IL 

- ; : a»  ..  b ;iu/'  a v*. " ’t  !c  . ’.:i.  v t 

Et,  ii  duc  figurc  futuiMit  qriadiiata.erit  quadratiim  ex  aggre- 
gato cquaicidiu^ius qaatlnuisex  datis  rcc2iiis.v  & duplo  pairal-  f j 
ielugramnmerJtaiguli  lhb  datis  reftis  contenti . Nam/ qua-  huius. 
drar .x tu nt  figurc  li  mi  1 es^cu  m >ftn  treg udare s:  vnde  ex  hac  pro- 
pofitione , quadratum  M aequale  erit  duobus  quadrar-isR , & g conii. tk 
Svndcumduplo  quadrati  Z;fed£  quadrarum Z cquale  eft  prop.n-l.* 
t ct&mgulo  ph  ra  I Ici  ogr  a m mo,  A/ii  G(  eo  quod  perpendicu- 
laris B l> iucdui  proportionalis  eft  iheef  A ii*  flcBjE)x.Bcga 
quadratufixM ?x  aggregato  ?qualfe  eft  duobus  quadratis  R , 
oc  S ex  redbsdans  vna  cum  duplo  tc&angoli  A fiCliib  redtis 
datis  contenti,  u : ..  vL  , . ■ -i  y.  1 


COROLLARIVM  III. 


n ■ . . : . i '*  il.-j  y.  , . 

Et  fi  dide  figur?  fuerint  ciucnli,  fc&orcs  ,aur  re&iliiree  re- 
gulates  fundes , fignra  ex  aggregato  cqualis  erit  duabus figfts 
ris  ex  dans  reftis  fi  milibus  iliivna  cum  duplo  trianguli  rc Sa- 
guli contenti  a radio  vmus , & perimetro  alterius  figuraru  ex  h Pr»p  1 7. 
datis  reaisdekriptaru.Naiii  b triangulfixeftangulu  contentu  buim. 
...  f f -2  a ra- 
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d radio  figur£  S , <Sc  perimetro  figur^Reft  medium  propor- 
i nreU.  i.  tionale  inter  figuras  fimiies  R , & S ; eft  vero  • figura  Z media 
prof.iv.l  4,  proportionalis  inter  figuras  R»  S,co  quod  A B»  B L) , B C pro- 
portionales funtjatque  figura  M equalis  eft  figuris  R,&  S vnd 
cum  duplo  figure  Z . Ergo  figura  M equalis  eft  figuris  R , & S 
illi  fimilibus , vna  cum  duplo  trianguli  re&anguli  contenti  a 
radio  figure  S,  & perimetro  figure  R.. 


COROLL  ARIVM  IV. 

* , . ♦ » - , r 

* « j ^ 1 'i  t ; ' " ' 

Tandem  exiftentibus  quibufeunque  figuris  fimilibus , & fi- 
militerpofiris  fuper  datis  re<ftis,&  earum  aggregato  deteri- 
ptis-‘ erunt due  figur?  luper  datis  rcdlis  defcripte  fimullum- 
k ex  fror.i4.pte  ifoperimetre  figure  ex  aggregato  earundem . Nam  > k.  vt 
fXiybutiu  radij,  feu  latera  homologa,  itaYunt  inter  fe  perimetri  figura- 
, rum  fimilium : eftque  figure M latus  A C equale  latenbus> 

PrT  6 1*,  « homologis  A B,  & B C figurarum  R * <5c  $ . Ergo  /perime- 
” ' ter  figure  M equalis  eft  perimetris  figurarum  R,  & S . . 

• PROPOS.  XX.  THEOR.  tflll. 

f ~ ^ i f *r 

, . i . * ' 

Si  fuper  duabus  re<ftis  lineis*  fliper  earum  differentiajatque  fu- 
per  media  proportionali  » inter  eas  defcribanrurfigure  cir- 
culares * vel  reftilince  fimiies  * & fimijliter  polit®.’  erit  figu- 
ra ex  differentia  equalis  differetie  duarum  figurarum  ex  il- 
lis reftis  a duplo  figure  ex  media  proportionali  inter  eal- 
dem_».  • 


Sit  re£ta  A B maior»  & B C minor,eanmq;  differentia  A C, 
& in  femicirculo  ADB  deferipto  fuper  A B ,elcuata  fit  per- 
pendicularis CD»&  du&a  D B.  atque  fuper  AB,  B C,  A C , B 
D,C  D defcripte  fint  quflibct  figure  circulares,  vel  reftihncc 
fimiies  & fimiliter  ponre^r  in  pr^ccdeti  propalitione  lactum 
eft.  Dico  figuram  M ex  differentia  A C deferiptam , equalem 
effe  differenti®  inter  fummam  figurarum  R,  & S ex  inarquali- 
. . - - ■ • - * " D 


VUV  U111W1UIUO'  inivi  

bus  dercriptarflj&  duplum  figure  Z ex  me- 
a frtf  9.I.4  dia  a proportionali  B D inter  A B » <5c  B C . 

Quoniam  * figura  R ex  fumma  ipfarum  A 
CT&  C B ^qualis  eft  fumme  figurarum., 
S,  M,&  duplo  figur?Y  ex  media  propor- 
tionali inter  A C,&  C B.  Ergo  addita  com- 


# • 
tu  IUI. 
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muni  figura  S : erunt  figurae  R , & S , fimul  fumpt£,  ?qualcs  fi- 
gurse  M duplo  figura:  Y,&  duplo  figura:  S,fimnJ  lumptis . Sed 
in  c triangulo  re&angulo  B C D,duplum  figure  Z cx  hvpothe-  c prtj>.is. 
nufa  equale  eft  duplo  figur?Svna  cum  duplo  figure  Y.  Igitur 
du?  figur?  R,&  S, fimul  fumpt?,?quales  funt  figure  M vna  cu 
duplo  figure  Z;  & ablato  comuniter  duplo  figure  Zrcrit  figu- 
ra M ex  differentia  A C,  ?qualis  exccfiiuduaru  figurarum  R, 

& S fupra  duplu  figure  Z ex  media  proportionali  inter  A B,& 

B C.  Quod  erat  oftendendum . 

COROLLA  RIVM  I.  Bucl.j.ll. 

< ■ * 

.Manifeftumeft , fi  didefigur?  fuerint  quadrata  > efTe  qua- 
dratum < fuper  differentia  datarum  linearum  defcriptum,  ae- 
quale diffcrentie  inter  duo  quadrata  fuper  eifdem  lineis  de- 
feripta , & duplum  parailclogrammi  redanguli  fiib  datis  re- 
dis lineis  contenti:  . . . .. 

Namex  hac  propofitionc  quadratum  M <:quale  eft  excefi 
fui  duorum  ei  fimiliumquadratorum  R,  & S lupra  duplum_*  , 

quadrati  Z^icd  i quadratum  Zxquale  eft  redangulo  A B C , V 
( eo  quod « D B media  proportionalis-  eft  inter  redas  A B , & 

B C propter  perpendicrflareDC).  fcrgo  quadratum  M?qua-  F 
le  tft  exccfiiii  quadratprum  R,  & S iiipra  duplum  redanguli 
ABC. 

-I  ' ' * * ^ 

COROLLARIVM  II. 


Et , fi  dide  figure  fuerint  circuli,  fedores,  aut  rediline?  re- 
gulares fimiles:  figura  ex  datarum  linearum  differentia  ^qua- 
lis erit  exceffui  duarum  figurarum  fimilium  illis  fuper  datis 
lineis  delcriptarnm  fupra  duplum  trianguli  redanguli  con- 
tenti 4 radio  vnius , & perimetro  alterius  figurarum  ex  datis 
redis  deferiptarum . 

Nam/triangulu  redangulu.contentumd  radio  figur^S,  & i j. 

perimetro  figure  R,  eft  mediu  proportionale  inter  figuras  fi-  huius. 
miles  R,  &S,&ideo^  aquale  rrit  figure  Z.Et  eft  figura  M?-  g %; 
qualis  differenti?  inter  figuras  R,S,<5t  duplu  figure  Z ex  media  tnf  1 8-  h 
proportionali  inter  A B,  & B C,  ex  hac  propofitione . Ergo  fi-  4 j5” 
gura  M eft  aqualis  excefTui  duarum  figurarum  R,  S fupra  du-  4;  '3' 
pium  trianguli  redanguli , comenti  £ radio  figura:  S , & peri- 
metro figura:  R . 

CO- 
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COROLLARIVM  III. 

■ i 

' ' * * ..  * v.  . . . 

Tandem  in  quibufcunque  figuris  /unii ibus*  & fimiliter 
politis  lhr£er  datis  redis  iiners,  & carum  differentia:  crir  peri- 
meter  figtirc  maioris  maior  perimetro  figurae  minoris , & ex- 
ceffus  xqualis  erit  perimetro  figura:  cx  differentia  datarum-» 
h ctroli.  4.  defeript?.  Nam  * perimerer  figurx  R>ex  hvpothenuia  trian- 
prop.ig.  guliredanguli  A DBequaliseft perimetris  figurarum  M,<5c 
bmus.  g ex  £'cgmcntis  delcriptarum . Quare  excefiiis  perimetri  figu- 
*“  r’  rx  R maioris  flipra  perimetrum  minoris  figdr^  Sequalis  eft 

perimetro  figur?  M ex  differentia  datarum  deferiptx . 

( 

PROPOS.  XXI.  THLOR.  XIV. 


: r -j . 


.1  • 

b 

r • • . i 


i prop , 
butut. 

b frop, 
butut. 


19. 


te, 


y m w.i  >i,n  > 

Si  fuper  aggnigato,  Sc  differentia  duartim  inxqu  alium  reda- 
jrum  linearum  • atque  fuper  media  proportionali  inter  eas 
deferibatitux  figlrt?  circulares » vel  cedilme^  fimiies , & fi- 
militcr  pofit?:  erit  figura  cx  aggregato  cqualis  figur?  ex 
differentia  vna  cum  quadruplo  figura  cx  media  propoi^ 
nonali  inter  caedem.  *.!*  j«r  ti  ;•<!  «bonp 

; 1 - T ■ 1 - . - i ■ 7 J'  j ' >:'»  - 

. .Sit  rurfusireda  linea  A Rmaiar,:&BCxruiior‘.»&’  fit  B B 
xqualis  minori  BCjerit  AC  aggregatum,  & differentia  A 
D>  fitque  b E media  proportionalis  inter  AB,&BC,&lu- 
. per  eas  dclcript£  fint  figurx  circula- 
res , vel  rcdilinec  fimiles , & fimilitcr 
pofiri;  R,  S,  M.  N,  & Z.  luco  fi  guri  m 
Mex  aggregato  aqualem  effc  figura 
£ N ex  differentia  , vna  cumquadruplo 
figurx  Z ex  media  proportionali  in- 
ter A B , & B C . Quoniam  « figura  M 
ex  aggregato  ipiarum  A B > & B C x- 
quaJisvft  liguri*  R , & S cum  duplo  fi- 
gura Z ;>atquc  b duc  figure  il  >.&  b cqtiaicis  innt  figure  N cx 
differentia  A D vnicuni! duplo  figttrg  Z.  btao  figura  M c- 
qualis  eff  figure  N , qbadrupio  figue?  Z,liraui  iumptisi 
Quod  erat  offendendum . * 


-3M- 


' CO- 
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COROLLARIVM  I.  Eud.t.lU 

Manifcftum  eft,  quod,  fi  dida:  figura;  fuerint  quadrata, erit 
quadratum  ex  aggregato  x quale  quadrato  ex  differentia  da- 
tarum linearum  delcripro , vni  cum  quadruplo  paralello- 
grami  redanguli  fub  inxqualibus  redis  datis  contcnti.Nam 
quadrata  R,S,  N.  M,  <5c  Z lunt  figurae  fimilesj  & ideo  ( ex  hac  , 

propofitione)  quadratum  M xquale  erit  quadrato  N vnd 
cum  quadruplo  quadrati  Z media:  proportionalis  BE  inter 
inaequales  redas  A B,  & B C;  eftque  c parallelogrammum  re-  c Coroli. ». 
dangulum  ABCa*quale  quadrato  Z.  Ergo  quadratum  M 
f quale  e 11  quadrato  N vna  cum  quadruplo  redanguli  ABC. 

i . t i \ ' 

COROLLARIVM  II. 

Et , fi  dida:  figurc  fuerint  circuli,fcdores,aut  redilinex  re- 
gulares fimiles:  erit  figura  ex  aggregato  cqualis  ei  fimili  fi- 
gurx  ex  differentia  datarum  linearum  deferipta  vna  cum_» 
quadruplo  trianguli  redanguli , contenti  a radio  figure  cx 
vna  datarum,  & perimetro  figure  cx  altera  datarum. 

Nam  d triangulum  rcdangulum, concentum  a radio  figurg  17‘ 

5 , & perimetro  figur?  R , eft  medium  proportionale  inter  fi-  u>ui ' 
miles  figuras  R , & S , feu  < cqunle  eft  figur£  Z cx  media  pro-  e Ctr9n,  j. 
portionali  inter  A B,  B C : Sed  figura  M cqualis  eft  figuris  N » f „p  , i.hb. 

6 quadruplo  Z . Ergo  figura  M squalis  eft  figurgNvnacum  * 

quadruplo  trianguli  redanguli , contenti  a radio  figur^S,  & W..j. 
perimetro  figure  R . • ' ' 

* . • 

COROLLARIVM  III. 


Tandem  qualefcnncuie  fint  figurc  fimiles, & fimiliter  pofi* 
te  R,S,M,N  ’ erit  exceflus  perimetri  figure  M ex  aggregato 
lupra  penmctrum  figurc  N ex  differentia  datarum  linearum» 

£qual  is  duplo  perimetri  minoris  fig-ure  S . 

Nam/cxcdTiis perimetri  figure  M fupra  perimetrum  figu-  f c»n>il.  j. 
re  R eft  peruneter  figur^  S;  Et  exceflus  perimetri  figurc  R fu-  frot- 
pra  perimetrum  figur^N  ^qualiseft  perimetro  figurc  luper  tM,% 

B D , fiuc  luper  ei  squalem  B C delcnpre ; ideft  perimetro  fi- 
gurs S.Quare  exceffus perimetri  figurs  M fupra  perimetrum 
figurc  N squalis  eft  duplo  perimetri  figure  S . 

PRO- 
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Si  fuper  duas  reftas  lineas  incquales , atque  fuper  media  pro- 
portionali inter  aggregatum,  differentiamque  earundem , 
defcribantur  figura:  circulares , vel  rettilinec  fimiles,  <5c  fi- 
militerpofita::erit  differentia  figurarum  ex  in^qualibus 
reftis  lineis  deferiptarunt  cqualis  figura:  ex  illa  media  pro- 
portionali dclcript? . 


M.i. 

b prop.  10. 
f.4. 


C pTOp  9-1. 1 

d prtf*  10. 
llb.  4. 
e prop.  16) 
lib • 4> 

Uef.i.  l-i- 


«*• 

h prtpll* 

i coroll-  i 
prtp  iy.l- 
k prop.  I». 
l.f* 

1 drf.i.l.l 
m cortU  | . 
prop.  IJ. 
t.  4 . 
n frtp.x  1. 
brtiai. 


Sint  dua»  re&x  A B maior  > Sc  eius  portio  A C , Sc  * ipfi  A 
C addatur  D A a:quaiis  maiori  A B,  erit  D C liimma , Sc  C B 
differentia  iplarum  AB,&AC;  ponaturque  * CE  mcdta_» 
proportionalis  inter  D C , & C B ; & fuper  A B,  A C,  C E de- 
lcripta:  fu pponantur  figurae  R,  S,  & M circulares , vel  re&ili- 
nea:  fimiles,  dcfimiliterpofit^.  Dicoexceflum  figura:  Rfu- 
pra  figuram  S equalem  effc  figura:  M,  ex  media  proportiona- 
li C E.Secetur  «CB  bifariam  in  C-,Sc  F G fiat  media  propor- 
tionalis inter  A.  G,G  B;&  e fu- 

f>er  FG  deferibatur  figura  O 
imilis>&  fimiliter  pofitaip- 
fis  R , S , & M . Quia /D  B ad 
eius  dimidiam  A B cft,  vt  C B 
ad  eius  lubduplam  tiG:Ergo 
permutando^  D B ad  B C cft , 
vt  A ii  ad  BGjfc&diuidendo 
D C ad  C B eft,vt  A G ad  G B. 
Qu^re*  earum  fubduplicata:  rationes  ECadCB,  & F G ad 
G li  exdem  erunt  (cum  tres  D C , C E , c B proportionales 
lint,  pariterque  tres  A G , G F ,G  B fint  proportionales  ).  Et 
iterum  pcrmuiando  t C ad  F G erit,  vt  C B ad  B Gj  cft  vero 
C b dupia  iplius  G ii:  Igitur  1 1 C dupla  eft  ipfius  F G . Er  pro- 
ptereu  m figura  M quadrupla  erit  figur£  Oj  cumque  » quadru- 
plum f gur^-  O ex  media  proportionali  inter  A G Sc  G B iit  ex- 
teffmngurc  Rex  aggregato  lupra  figuram  Sex  differentia.» 
earuiiucm  A G , Sc  C B v cum  C G equahs  fafba  fit  ipfi  G B). 
ignui  figura  M eft  exceiliisfigur^  R iupra  figuram  S . Quod 
eiatoitendeiidu.il. 


CO- 
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Mani  felium  eft  differentiam  duorum  quadratorum  e qua- 
lem cffe  parallclogrammo  redangulo  contento  liib  differen- 
tia, aggregato  laterum . Nam  quadrata  funt  figur?  fimiles; 

&c  ideo  , ex  hac  propolitionc , exccflus  quadrati  R iupra  qua- 
dratu Sarqualis  eff  quadrato  M ex  E C media  proportionali 
inter  aggregatum  DC,& differentiam  C B eorundem  late*  i 
rum  A B,  A C deferipto ; fed  quadrato « M xqualc  eft  paral  o ctroli  x. 
lelogrammum rc&angulum D C B,ciim  hoc  ab  extremis;  prcpi^i.^. 
illud  vero  ex  media  trium  proportionalium  D C , C E , C B 
fo&a  fint . Ergo  exceffus  quadrati  R fupra  quadratum  Sa:- 
qualis  eft  re&angulo  fub  C B differentia  laterum,  & fub  D C 
aggregato  eorundem  B A,  & A C contento , - 

s C H 0 L i v m. 

Et,  fi  ditia  figura  fuerint  circuli,  fetiores , aut  retiilinea  regulares  fi-  ‘ 

■miles ; erit  differentia  figurarum  aqualis  triangulo  reti  angulo  contento 
a differentia  radiorum,  & ab  aggregato  ambituum  ear undem  figurarum. 

Super  aggregato  DC,&  differentia  C B ipfarum  BA.AC  deferipto: ! 
fnppon  mtur  duo:  figura  N,  & Qfimiles  ipfis  l{,  S,  M . Et  p quoniam  am-  P ccr«#-4. 
bitus  figura  N c.v  aggregato  ipfarum  D A ,fcu  BA,&AC  aqualis  efl  f,r'r’  l9‘ 
aggregato  ambituum  figurarum  & radius  jigurp  S>e.\  differen-  *mut’ 

tia  earundem  B A,  A C deferipte  p qualis  efl  differenti f radiorum  figu- 
rarum F{i  07"  S,  co  quod  B A , A C,C  B,  aut  funt  r adi j,  aut  latera  Iromo-  _ 
loga  earundem  figurarum  q proportionalia  radijs.Troptcrea  triangulum  ?, 
reti  angulum , contentum  fub  ambhu  figurp  N , & factio’ figura  erit  bu,*,. 

contentum  fub  aggregato  ambituum , & di  fferentia  radiorum  figurarum 
I{,C?S . At  r triangulum  reti  angulum  contentum  d radio  figura  Q,  & eprop.  1 7. 
amb  tu  figura  N e quale  e fi  figura  M , cum  ambo  media  proportionalia. 
fint  inter  fimiles  figuras  N , & (f.  Et  ex  hac  propofitione  e fi  M exccffus 
figurp  fijupra  figuram  S . Ergo  triangulum  reti  angulum  contentum  fub 
MgSreZM0  ambituum , & dtffa  entia  radiorum  figurarum  l{_,  & S p quale 
tfi  different i e earundem  figurarum  . 

P ROPOS.  XXIII.  THEOR.  XVI.  * £»19.10. 

1 i* 

Si  fuper  duabus  reftis  lineis  inaequalibus , & earum  aggrega- 

to,atque  differentia  delcripta:  fuerint  quadibet  circulares, 

Cj  g vel 
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velrc&ilinex  figurx  inter  fe  fi  mil  es  ,<5t  fi  militer  pofitx  : 
erunt  dux  figurx  cx  aggregato , «5c  ex  differentia,  fimul 
fumptx,?quales  duplo  figurarum  ab  incquaiibus  lineis  da- 
tis delcriptarum . 

S 

Super  duabus  redis  lineis  inxqualibus  A B,  & B C , <5t  ea- 
jmYj  3g2rc23to  A b , earumque  differentia  A D fint  deleri- 
pte  quelibet  circulares , aut  redii  tncc  inter  le  fiimlesiigur? , 
&fimiliterpofit?R,S,M,  &N.  Dico  duas  figuras  M ex  ag- 
ereeato,  & N ex  differentia  datarum,  fimul  lumptas,  equales 
r ® effe  duplo  figur?  R vna  cu  m duplo 

...-■jlC; ^ J~'  1 J w 


figur?  S , ex  datis  lineis  defcripra- 
J>;^r  rum . Quoniam  * figura  M equalis 
‘V-  rvgr...-^  5 eft  figure  Nvna  cum  quadruplo 

**'  - fpatij  medij  proportionalis  inter 

••—i  r R,  & S : Ergo  addita  communiter 

fisura N. erunt fisure  M.  & N equales  lix lpatijs.lciliccr du- 
X fisurae  N&  quadruplo  med,| propornonal.s  mrer  figuras 
R,  & S ; funt  b vero  figur?  R , & S ex  uicqualibus  redis  A B , 
n r^frrintr  pauales  fisure  N ex  differentia  vna  cum  duplo 
racd^ro^Talu  mfcr  figuras  R , & S : Ergo  duplum  fi- 
sura A,  vna  cum  duplofigureS  pquale  eft  i)  dem  lex  Ipa- 
riis  frilircr  duulo  fisurpNvna  cum  quadruplo  medii  pro. 
Xrfiou 1 s inreV figuras!  & S . Quare  figure  M.  & N ex  ag- 
gregaro. & differentia deferipte ?qurles  lunt  duplo  fisure  R 
vna cum  duplo  fi  gurf  S,  qu{  ex  inpquahbus  dat.s  rcSu,  A B. 
&BC  deferibuntur . Quod  erat  oftendendum . 

PROPOS.  XXIV.  THEOR.  XVII.  e 

Si  fu  per  tota , & fuper  fegmentis  redeline?  extrema  > ac  me- 
dia rdtione  dmifx  deferiptx  fuerint  figure  circulares , vel 
redilinee  fimiles  inter  fe,  & fimiliter  pofitx  ,*  gue  ex  rota , 
& minori  tegmento  vt reque  fimul  tv.pl?  lunt  figure  cx  ma- 
iori fegmento  defeript? .Et  fi  du?  figuie  ex  tota , & ex  mi- 
nori fcgmentotriplcifucri.it  cius,  que  ex  maiori  tegmen- 
to deferibitor:  erii  tota  reda  luiea  leda  extrema , ac  media 

ratione  - 

Sit  reda  A Bfeda  extrema,  & media  ratione  in  C,  cuius 
fegmentum  maius  AC:  & delcript?  luit luper  A B,  AC,  & C 
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B tres  circulares,  aut  rcdilincc  figurc  R,  M,  & S inter  Te  fimi- 
les,&  fimiliter  pofitc.Dico  figuram 
R cx  tota,  vna  cum  figura  S,  ex  mi- 
nori fegmento , triplam  effc  figur? 

M ex  maiori  fegmento  dcfcripta:. 

Quoniam  fuper  duas  redas  inequa- 
les  B , & B C , atque  carum  diffe- 
rentiam AC deferipte  (unt tres figur^R, S&M fimiles, 3c IT-  a 
militer  pofitf : Ergo^du^figure  R,  & S fuper  incqualibusrc-  buiui. 
dis  A B , B C defcnpr^  aquales  funt  figura:  M ex  differentia-# 

A C,  vna  cum  duplo  fpatij  medij  proportionalis  inter  figuras  t,  conti.  ». 
R , Sc  S : Eftque  * figura  M media  proportionalis  inter  figuras  pr»p.u.i * 
R,&  S ei  fimiles  tpropterca  quod  tres  red?  A B , A C,C  B pro- 
portionales funt.  Ergo  figur?  R,  & S ^quales  funt  triplo  figu- 
rae M . 

Sccundd  fint  figur?  R,  Sc  S ex  tota  A B , & minori  fegmen- 
to C B,fimulfumpta:,  triplae  figura:  M illis  fimili,<5c  fimiliter 
pofite  ex  maiori  legmento  A C.Dico  redam  A B ledam  efte  c 
in  C extrema,  & media  ratione . Quoniam  c dug  figur^  R , & 

S equaies  lunr  figura:  M.  ex  differentia,  vna  cum  duplo  medij 
proportionalis  inter  R,  <5c  S ierant  autem  duc  figurx  R , <5c  S 
fquaies  triplo  figur?  M:  Ergo  triplum  figura:  M aquale  eft  fi- 
gura: M, vna  cum  duplo  medij  proportionalis  inter  figuras  R» 

« S ; <Sc  ablata  communi  figura  M , erit  duplum  figura:  M q- 
quale  duplo  medij  proportionalis  inter  figuras  R , & S ; ideo- 
que  figura  M gqualis  erit  Jpatio  medio  proportionali  inter  fi-' 
guras  ei  fimiles  R , & S . Quare  d figurarum  R , M , S tria  ho-  d cmll. 
mologalarera  A B,AC,&C  B proportionalia  cruntidt*  pro-  pnp. m^-4. 
ptereareda  AB  leda  erit  in  C extremi  ,&  media  ratione.  *£"/•-»• 
Vt  erat  propofitum . ‘ 


PROPOS.  XXV.  THEOR.  XVIII. 

Entl.6. 

Vral 

Si  fuper  aggregato  totius  & minoris  fegmenti , atque  fupet 
maiori  legmento  rede  linex  extrema , ac  media  ratione  di- 
uifx,  d . icnptf  fuerint  figur?  circulares , vel  redilinee  fimi- 
les , de  fimiliter  pofii£,  qu£  ex  aggregato  delcribirur  figura 
quintupla  eft  cius,  que  ex  maiori  fegmento deferibitur.  Et 
li  figura  ex  aggregato  "totius,  & minoris  fegmenti  dclcri- 
ptaqumtujla  fueriteius,  qu£  ex  fegmeto  maiori  deferibi- 
tur: ent  tota  reda  linea  diuiia  extrema,  & media  ratione. 

G g 2 Sit 
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216  EVCLIDIS  RESTITVT1 
Sit  reda  linea  A B feda  extrema , & media  ratione  in  C , 
cuius  fegmentum  minus  C Bjproducaturque  B D aqualis  mi- 
nori fegmento  C Bjatque  fuper  A D aggregato  duarum  A 5» 
& B C , atque  fuper  differentia  earum,  leu  maiori  fegmenro 
A C , fade  fint  quclibet  figurc  circulares , vel  redilineg  R , <Sc 
Mmter  fe  Ii  miles,  & li  militer  pofue.  Dico  figuram  R qumta- 
plamefie  figur?  M.Quoniam*  figura  R ex  A l> aggregato  in- 
fqualmm  rectarum  A B , & B D , leu  B Gequahs  eft  figuro  M 
ex  AC  illarum  differentia  vna  cum  quadruplo  fptnj  medii 
proportionalis  inter  figuras  fuper  inequales  AB.Sc  B C,que  fi- 
miles  fint,  Sc  fimiliter  pofity  ipfis  R,  & M . Eftque  * figura  M 
media  proportionalis  inter  figuras  ei  fimiles  fuper  A B , & li 
C fimiliter  deferiptas  ( cum  reda  A C media  proportionalis 
fit  pofita  inter  A B > & B C ) . Ergo  figura  R quintupla  eft  fi- 
gur$  M . . 

Secundo  fit  figura  R fuper  aggregato  totius  A B , Sc  feg- 
menti  CB  defcripta,quintupla  figurc  M fi  milisipfi  R,que 
fuper  earum  differentia  AC  fimiliter  defcribitur.  Dico  re- 
dam A B fedam  effe  extrema  ,& 
A C B 3>  media  ratione  in  C,  cuius  minus 

tvt  ' '}  fegmentum  erit  C B.  Quoniam  c fi- 

\ gura  R ex  aggregato  deferipta  c- 

’ * qualis  eft  figur?  M ex  differentia.» 

vna  cum  quadruplo  fpatii  medii 
proportionalis  inter  figuras  fimiles 
eis . & fimi  liter  pofitas  fuper  redas  A B , & B C ; & ex  hvpo- 
thefi  figura  R gqualis  eft  quintuplo  figur£  M:Ergo  quin  tuplu 
fignre  M aquale  eft  figur^M  vna  cum  quadruplo  didi  lpatii 
medii  proportionalis}& ablata  comum  figura  M--  erit  quadru- 

i)lu  figure  M cquale  quadruplo  didi  fpatii  medii  proportiona 
isjideoq,-  figura  M ^qualis  erit  Ipatio  medio  proportionali  in- 
ter figuras  ei  fimiles  fuper  AB,«Sc  BC  fimiliter  deferiptas; 
proptereaque  d tres  redg  B A , A C , 5c  C B proporrionalei 
erunt;(Sc  e A B leda  erit  in  C extrema, <3c  media  ratione.Q^J 
erat  oftendendum . 

PROPOS.  XXVI.  THHOU  XIX. 

Si  fuper  aggregato  minoris , & femilfis  maioris , atque  fuper 
femiffc  maioris  fegmentorum  eiufdem  rede  linee  extre- 
ma, ac  media  ratione  diuilc , defeript?  fuerint  duf  circula- 
res i 
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res  i aut  redilinec  figure  inter  fe  fi  miles , & fimiliter  poli- 
te : que  ex  aggregato  dclcrib.tur  figura  quintupla  ’ft  eius, 
q'ii£  ex  femifle  maioris  legmenti  deferibirur.  Et  fifiguia_. 
cx  aggregato  minoris  fegmenti , & femifle  maioris  quin- 
tupla fuent  figur£,que  ex  femifle  maioris  legmenti  deferi- 
birur:  erit  tota  red.i  linea  diuifa  extrema,  & media  ra- 
ti ono.  . 

Sit  tota  reda  B A ad  A C , vt  A C ad  minus  Tegmentum  C 
B i & leda  fit  A C bifariam  in  D ; atque  fuper  B D aggregato 
fegmenti  minoris  BC,&  L)C  femifle  maioris ; nec  non  fu- 
per DC  femifle  maioris  deferiptg  fupponantur  qualibet  fi- 
gur  e R,  & M circulares,  vel  rediimeg  fimiles  inter  le,&  fimi- 
liter  pofit£ . Dico  figuram  R qumtuplam  eflfe  figur?  M.  Scce-  1 prop  g.l  1'. 
tur C B bifariam  in  E . Etquia*DCadCEeft,vt  ACdu-  t>pr»pn. 
pium  prim?  ad  C B duplum  lecundc ; & eft  A B feda  in  C ex-  1 • 
trema,  & media  ratione . Ergo  cL)t  quoque  in  C fecatur  cx-  4 f,op'  i6‘ 
trema , & media  ratione , cuius  Tegmentum  minus  erit  CE.  '** 
Cumque  fint  deicript?  duc  figure  limiles,  & fimiliter  pofite, 

R quidem  fuper  D B aggregato  totius  D E , & E B , feu  E C 
minoris  legmenti;  atque  figura  M fuper  maiori  Tegmento  d > 
D C . Ergo  d figura  R quintupla  eft  figur?  M . Quod  erat  pri-  b„lu,t  * • 
mum_>. 

Secundo  fit  figura  R,  fuper  D B aggregato  fegmenti  mino- 
ris C B,  & D C lemiifis  delcripta,  quintupla  figure  M 1U1  fimi- 
li  fuper  D C femifle  maioris  legmenti 
A C fimiliter  dclcnpt? . Dico  redam  ^ 
totam  A B ledam  efle  inC  extrema, 

& media  ratione.  Seda  * C B bifariam 
in  E .Qiiya  figura  R liipcr  aggregato 
totius  D E , & minoris  legmenti  C E , 
feu  b B delcripta, quintupla  ponitur  figure  M.fimil  i prforiifir  f 
per  maiori  Tegmento  D C fimiliter  delcriptc.Ergo/reda  D E 
111 C lccatur  extrema,  & media  ratione;  fed  \g  vt  D C ad  C E , ^ ?rop  i 
ita  eft  A C dupla  prim£  ad  C B duplam  fecund^ . Ergo  & reda  \,b  i' 

A B quoque  fecatur  in  C extrema, & media  ratione, cuius  fcg-  h prop.t6. 
mentum  minus  eft  C B.  Quod  erat  oftendendum_j . M +• 

TROPOS.  XX  VII.  THEOR.  XX.  *• 

Alii* 

Si  fuper  aggregato  femiffis  totius, eiufque  fegmenti  maioris 

atque. 


Digitized  by  Google 


Ut  IVCLIDIS  RESTITVTI 
atque  fu per  eadem  femifle red£ linee  diuife  extrema,  ac 
media  ratione , delcripte  finrdueouelibet  figure  circula- 
res, vel  redilinec  fiiniles  inter  fe,  & fimiliter  pofite;  quae  ex 
aggregato  dclcnbitur  figura,  quintupla  eft  eius,  que  ex  fe- 
mifle  totius  delcribitur , figure . Et , fi  figura  ex  aggregato 
femiilis  totius  reda:  lmee, eiufq;  feemeti  maioris  quintupla 
fuerit  figur£  ei  fimili,  que  cx  femifle  totius  fimiliter  deferi- 
bitur:erit  tota  reda  linea  diuifa  extrema, & media  ratione. 

r 

Sit  reda  linea  A B feda  in  C extrema,  & media  ratione,  cu- 
ius Tegmentum  maius  A C;&  produda  fit  A D equalis  medie- 
tati totius  A B ; atque  fuper  D C aggregato  feemenri  maioris 
A C,  & D A lemifle  totius ; nec  non  fuper  D A femifle  totius 
dcfcriptgfupponantur  dn^figur^  circulares-  vel  redilinecR, 
&M  fimiles  inter  fe,& fimiliter  pefite . I ice  figurrn  Rex 
aggregato quintuplam  effe  figur^  M ex  femifle  totius  deferi- 
a prtp.  9 *•»  pt? . Secetur  «AC  bifariam  in  E , & quia  b D A ad  A I-  eft , vt 
b ?TOt' 1 '•  B A duplum  prim?  ad  A C duplum  fecundx-c  vel  vt  A C ad  G 
crtp  m B,  cum  fit  AB  feda  inC  extrema,  ac  media  ratione.  Ergo 
Vb.7.  B quoque  in  A extrema , ac  n edia_, 
d proj>.i6  -j-n  A.  £ C 32  ratiore  lecatur  cuius  legn  entum 
itb, 4.  ^ .)  ' 1 ’ minus  efl  A E . Cun  oue  du?  figurx 

y fimiles,  & fimiliter  pc  fite.R  quidem 

'' deferipta  eft  Iuper  aggregato  totius 

A E,  eiufque  nunoris  fegnienti  E C, 
vel  A F,  i & figura  M deferipta  eft  iuper  eius  maiori  tegmen- 
to D A . Ergo  <•  figura  R qumtupla  eft  figurx  M . Quod  erat 
tpnp.tf.  primum. 

kuiu/.  Secundo  figura  R fuper  D C aggregato  ipfius  D A femifi 

fis  totius  A b,  & (egmenti  maioris  A C.  dclcripra  .qumtupla 
fit  figurx  M ilh  fimili  liiper  D A lenulle  totius  A B fimiliter 
delcriprx . Dico  totam  redam  lineam  AB  ledam  e fle  in  C 
extrema , & media  ratione . Secetur/ A ( bifariam  in  E . tt 
fpr»f.9.i.t  qUoniarn  figUra  R npeiDC  aggregato  tonui  b E,  ciulque 
legmenti  minoris  E C,  vel  A t deferipta,  qumtupla  eft  figu- 
rx Mei  fimili  Iuper  differentia,  vel  maiori  legmcnto  DA 
g pr*p.*i.  Scripta; : Frgo^  D E lecatur  in  A extrema,  & media  ratio- 
t ne ; led,  b vt  D A ad  A E , ita  eft  B A dupla  primx  ad  A C du- 
n U*  P^am  fcciind^.  Ergo  i fimiliter  rcaa  A B lecatur  in  C'  extre- 
tj.'op.x6.  ma,&  media  ratione,  cuius  maius  legmentum  eft  A C.Quod 
M.*.  erat  oftendendum . 

PRO- 
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PROPOS.  XXVIII.  THHOR.  XXL 

Si  fuper  tribus  lateribus  trianguli  ambligonij, atque  fuper  me- 
dia proportionali  inter  latus  circa,angulumobtufum,eiuf- 
que  produdionem  vfque  ad  perpendicularem  aboppofito 
angulo  cadentem,  deferibantur  figura:  circulares,  vel  redi- 
Jinee  fimiles , & fi  militer  pofitx : erit  figura  ex  latere  obtu- 
fum  angulum  fubtendente  cqualis  fumme  figurarum  ex  la- 
teribus obtufum  angulum  ambiencibus,vna  cum  duplo  fi- 
gur£  ex  illa  media  proportionali  defcript£ . 

In  triangulo  A B C fit  angulus  C B A obtufusA * ab  angu-  a prtpm , u 
lo  Cduda  C Dpei  pendi  culari  fupra  ABfecante  eam  inD.  tib  i. 

Pa  tet  b perpedicularem  C D cadere  extra  triangulum  ad  par-  b ceroli.s, 
tes  acuti  anguli  CBD>  & fiate  B E media  proportionalis  frop.it.Ui 
inter  A B,  & B D,  & fuper  lateribus  AC,  B C,  A B,  B E,  A D,  c W 10 • 
~ B D,& CD  defcnpt^fint  quelibctfi-  '4* 
gura:  circulares,  vel rediline?  X,  S,  R, 

Y,M,Z,  &N  inter  fefimilesA  fimili- 
Sy/  j i ter  pofitx . Dico  figuram  X ex  latere,, 
r*  / | fubtendete  obtulum  angulum  deferi- 
/ 7X?f  $ 1 ptam,  xqualemefted  abus figuris  R, 

/ y / / i &Sex  lateribus  continentibus  angu- 

I^/ ij:  lum  obtulum , vni cum  duplo  figura: 

• ' v**.*lLr ‘ u'2  f Y ex  B E media  proportionali  inter  A 
\.  ./  B,  & B D.  Quia  in  triangulo  A D C re-  . 

dius  eft  angulus  D . Ergo  d figura  X a:-  bumu r8* 

qualis  eft  duabus  figuris  M A N ; led 
figura  e M ex  A D aggregato  redarum  A B , & B D aqualis  e , 
eft  duabus  figuris  R A Zcx  eifdern  redis  delcriptis,vna  cum  b,,tus. 
duplo  figura:  Y,  ex  media  proportionali  inter  A B 5c  B D-  Er- 
go figura  X xqualis  eft  figuris  R , Z , St  N cum  duplo  figura? 

Y : Sed/figtira  S cqualis  eft  duabus  figuris  Z , & N ( propte-  f prop  t8. 


rea  quod  in  triangulo  CBD  redus  eft  angulus  D):  Ergo  fi-  huius. 
gura  X cqualis  eft  duabus  figuris  R A Svna  cum  duplo  fi- 
gura: Y ex  media  proportionali  inter  latus  A BA  produdio- 
nem  eius  B D vfque  ad  perpendicularem  C D.  Quod  erat  o-  ‘ 
ftendendum. 


CO- 
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E VCL1DIS  RESTITVTI 
COROLLARIVM  I. 


M.miftftumeft,  fi dift.T figura: fuerint  quadrata  e (Te  qua- 
drntrni  ex  latere  fiibrendentc  angulum  obtulum  cquale  duo- 
bus quadratis  ex  lateribus  d:ftum  obtulum  angulum  ambien- 
tibus , v na cun/ duplo  parallele gran  mi  reftangujifub  vno 
latere  circa  obtulum  angulum>&  lub  cius  produftionc  vlque 
ad  perpendicularem  aboppofito  angulo  cadentem . 
gcoroll.t.  Nam  g parallelogramum  reftangnlum  A E D TQuale  eft 
prtp.n.i.*  quadrato  Y ex  B E media  proportionali  inter  A B>&  B D,  c ft- 
que  quadratum  X cquale  quadratis  R-  & S,  & duplo  quadrati 
Y (ex  hac  propofitione,  cum  quadrata  fint  inter  fe  fi  milia): 
Ergo  quadratum  X gqualeeft  quadratis  R,6c  S,  <5c  duplo  re- 
ftanguii  p>arallelogrammi  A B D . 

COROLLARIVM  II. 

, i 

Et  fi  diftx  figurae  fuerint  circul;,fcftores , aut  reftilinec  rc- 
guiares  fimiles" & fimiliterpofite,  erit  figura  ex  latere  fubten- 
dcnre  angulum  obtufum  squalis  duabus  figuris  ex  lateribus 
obtulum  angulum  ambientibus, vna  cum  dup»lo  trianguli 
rcftanguli  contenti  fiub  radio  figura:  ex  latere  circa  angulum 
obtulum,  & lub  perimetro  figur?  ex  produftione  ciufdem  vf- 
que  ad  perpendiculari m ab  oj  pofito  angulo  cadentem , dc- 
Icnptc.  • » 

h prop  1 7.  Namfctriagulumreftangulu  contentum  fub radio  figura: 

buiM.  R t 3.  penmetro  figurc  Z eft  medium  proportionale  inter  fi- 
guras  regulares  fimiles,  vel  circulos  R , & Z , & ideo , equale 
fr!™»  t eft  figurc  Y, que  pariter  media  pioportionalis  eft  inter  figuras 

o'7  rop.^.'  R>&  Z,  cum  latera  A B,B  E,  & B D pri  portionalia  fint.  Quare 
ht>!  s.  ’ figura  X cqualis  erit  figuris  R,&Svna  cum  duplo  trianguli 
reftanguh  lub  radio  figurg  II, & perimetro  figur.x  Z contenti. 

PROP.OS.  XXIX.  THEOR.  XXII. 

Si  fuper  tribus  lateribus  cuiuslibet  trianguli,  atque  fuper  me- 
dia proportionali  inter  latus  c;rca  angulum  acutum , eiul- 
qt  e tegmentum  vlque  ad  perpendicularem  ab  oppofito 
angulo  cadentem  , dclcriptc  1'uermt  queiibei  figurc  circu- 
Jarcs,  vel  rcftrlincg  fimiles  inter  le , v5c  liuulrter  pofirc  $ erit 
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fignta ex  latere  acutum  anguiutn  fubtendentc  cqualisex- 
ceflui  duarum  figurarum  ex  lateribus  eundem  acutum  an- 
gulum continentibus  fnpra  duplum  figur*  ex  illa  mediali 
proportionali , 

1 , , ’ • ' ' ■ . - 

In  triangulo  A B C iit  angulus  B acutus  ;Sc  ftiper- latus  A a 
B acutum  angulum  continens  cadat  ab  Pppofico  anguloC 
p expendicu  lari  s C D,  iccansi  latus  A B ad  partes  acuti  anguli  b ceroU  3 • 
in  DjoccB  E fit  media  proportio-  /'«/.«s./.* 

n alis  inter  B A ,<5c B D , & fu  per  A C “,lE|  cMp.i  0. 

C,  A B, BC,EB,  AD,DB,<3tCD 
fiant  figura:  quadibet  X,R,S,M,Z,Y , 

& N circulares , vel  rcdilinc^  fimi- 
lcs,«3c  fimiiiterpofire.  Dico  figuram 
X ex  latere  fubtcncknte  ^ngulum_»  : / ^ 
acutum  B,fqualem  efle  exceffuidua 
rum  figurarum  R,&  S ex  lateribus  VM' 
acutum  angulum  continentibus  fu- 
pca  duplum  figur?  Y ex  media  pro- 
portionali E B.  Quoniam^  in  triangulo  A C D redu.r  eft  an-  ^ P**/-  **• 
guius  D.  Ergo  figura  X^qtialis  eft  figuris  M»  & Nj  & figura  X bu,"*‘ 
cum  duplo  figura  Y,erit  Aqualis  figuris  M A N cumduplo  fi- 
gura Y;  ied  figuris  R,  Z aqualis  eft  figura  M ex  differentia  la- 
teru  A B,  DB,cu  duplo  figura  Y ex  media  proporrionali.Ergo  l#* 

figura#  Xvnacu  duplo  ftgur?  Y^quatur  tribus  figuris  N,  R,  fpT$p-lt 
A Z i eft  vero/figura  S ^qualis  figuris  N>  & Z ( cum  in  trian-  hui»,. 
gulo  C D B angulus  D redus  fit ) . Igitur  figura  X v na  cu  m_,  1 . 
duplo  figur^  Y ^qualis  eft  duabus  figuris  R>  &S>  & ablato 
communiter  duplo  figur?  Y : erit  figura  X faualis  exceftui  fi- 
gurarum R^  A S fupra  duplum  figur?  Y . Vt  fuit  propofitum , 


COROLLA RIVM  I.  ; £«/*,; 

X i • •» 

Manifeftum  eft , fi  didf  figur?  fuerint  quadrata , elte  qua- 
dratum laterisacutum  angulum  fubtendentis  cquale  excef- 
fui  duorum  quadratorumlatcrum,  acutum  angiilum  conti- 
nentium liipra  duplum  parallelogrammi  redanguli  fub  vno 
latere  circa  angulum  acutum,  Sc  fub  eius  fegmeto  ab  eodem 
acuto  angulo  vXque  ad  perpendicularem  ab  oppofito  angu- 
lo cadentem,  cqnrenti . Nam^ parallclogrammum  redan-  g c6rou  ». 
gulum  A B D cquale  eft  quadrato  Y ex  media  proportionali  pro»  4. 

'**  ‘ Hh  • ' 1 inter  ' 


Digilized  by  Google 


Mati.  48. I. 


\ 

hfrtf.  17. 
butai. 


i conii,  t. 
pnp.ii.1.4. 
cr  prop.  4. 
M.j. 

Muci.  i». 
Xill. 


i 


242  EVCLIDIS  RESTITVTI 
inter  A B,& B D.  firgo  ex  hac  propofitionc  defe&us  quadrati 
Xfqualis  eft  differenti?  duorum  quadratorum  R , & S i du- 
plo parallclogrammi  re&anguli  A B D . 

COROLLARIVM  II. 

Patet  ex  his  duabus  ptopofitionibus,  quod  fi  fuper  tribus 
lateribus  trianguli  deferiptae  fuerint  tres  figur?  fimiles , 6c  fi- 
militer  pofita:,  quarum  vna  aequalis  fuerit  reliquis  duabus  fi- 
mulfumjptis:  triangulum  erit  re&angulum.  Nam  fi  acuran- 
guhim  eft,  vel  obtufangulum : erit  figura  ex  latere  angulum 
acutum, vel obtufum  iubtendente m?qualis  duabus  figuris 
reliquis.  Quod  eft  contra  hvpothefin.  M\\  . - i' 


COROLL“ARIVM  HI. 


r 4.:‘f . 


Et,  fi  di&x  figuras  fuerint  circuli, fetores, aut  re&ilinei  'fi* 

f;ura  regulares  fimiles  terit  figura  ex  latere  acutum  ahgu- 
um  fubtendente  atqualis  differentia;  duarum  figurarum  ex 
lateribus  acutum  angulum  continentibus  a duplo  trianguli 
redanguli  contenti  lub  radio  figura:  ex  latere  acutum  angu- 
lum continente , & fub  perimetro  figura:  ex  fegmento  eiuf- 
dem  laterisab  angulo  acuto  vique  ad  perpendicularem  ab 
oppofito  angulo  cadentem , deferipta: . Nam  b triangulum., 
reaangulum  contentum  fub  rad  10 figura: R,&  perimetro 
figura:  "Z  medium  proportionale  eft  inter  figuras  fimiles  re- 
gulares, vel  circulares  R 5 & Z ; ideoque » squale  erit  figurae 
1 . Quare  figura  X «qualis  eft  diftfcrentix  duarum  figurarum 
R,& Sd  duplo  tfianguiixectaguli  contenti' a radio  figura*  R> 
& perimetro  figuriZ . “ - 

PROP  OS.  XXX.  TH E 6 R. ;X X 1 1 1. 

Si  fuper  lateribus,  altitudinibus  ?&  radijitrianMfil/>i?c  hexa- 
goni regularium  ab  eodem  circuli  cohiptendhlbmm  de- 
Icriptx  fuerint  quxhber  "figura:  ciHculares , vel  reftilinex 
inter  fe  fimiles  ,&  fimiiiter  pofitfc  : erit  figura  ex  latere., 
trianguli  tripla  figura:  ex  latere  hexagoni  lefquitertia  fi- 
gura; cx  eius  altitudine , <Sc  duodccupla  figura:  radii  eiufi 
dem  trianguli , aqualis  fi^iirx  cx  altitudine  hexagoni , Sc 
quadrupla  figurae  cx  radio  hexagoni  dcfcript? . 

In 
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In  circino,  cuius  radius  D Ainfcripta  fint  triangulum  A B 
C,  & hexagonum  A L B C reguJ  aria , & radius  A L) , qui  <»  ie-  t coroii.  t. 
cat  angulum  B AC  bifariam,  fecabit  * quoque  arcum  BCin  p'op.j.bu - 
E , «5 c iubtenlum  latus  B C bifariam  , & pcrpcndicularitcr  in  iut  ■ 

H , & propterea  AUE diameter  erit ; ducatur epoftea  D G ^pfp.ig. 
perpendicularis  fuper  BE,  iungaturque  BD,  & ponantur  ,l’ 
quelibet  figurg  circulares,  vel  re&ilinee  fimiles  , & finulitcr  ni"*'11' 
poAte.M  quide  fuper  trianguli  latere  A B , N fuper  hexagoni 
latere  B E , X fuper  trianguli 
altitudine  A H,Z  fuper  trian- 
guli radio  L)  H , R fuper  he- 
xagoni radio  D G.Dico  figu- 
ram M equalem  efle  figura: 
ex  altitudine  hexagoni , 3c 
quadruplam  figura:  R,  & tri- 
plam figur?  N , & lefquiter- 
tiam  figur?  X , atque  duode- 
cuplam  figure  Z. Quoniam 
duo  <i  anguli  E B A, A F B re- 
ftisut  m femicirculisEB  A, 

5c  f A B . Ergo  * A B erit  di- 
ftantia  laterum  A F , B E x- 
quidiftantium  in  hexagono, 

& ideo  A B erit  altitudo  hexagoni . Poftca  quia  /triangulum 
DBExquilarerumeft,  enti  perpendicularis  D G d vertice^  fr<  buiuu 
ad  bafim  f qualis  perpendiculari  BHiemifli  lateris  BC,vel  *coraU 
A B trianguli  A B O & bafis  D E le^a  erit  bifaria  in  H i eftq; 
radius  A D cqualjs  D E . Ergo  A H altitudo  trianguli  tripla  *.  /.». 
erit  ipfius  H E,  vel  D H radij  rriaguli,  & i propterea  qualium  1 c»r»u.  j. 
partium  figura  Zeif  vna , erit  figura  X partes  nouem,  atque  p'»p.i  7. /.4 
figura  N partes  quatuor  ( eo  quod  B E latus  hexagoni  equalc 
eit  radio  circuli  D E duplo  ipfius  D H>  Ruriusquia  in  trian- 
gulo A B E ab  angulo  k refto  B perpendicularis  B H fiecat  ba-  k W-  *<>• 
fnn  A E m Hj  igitur  / F A,  B A , & A H proportionales  funt  j A1* 

& propterea  m figura  M.  ad  Xcrit  in  duplicata  ratione  late-  1,4 

rum,  ideft  » vt  E A ad  A H,  leu  vt  quatuor  ad  tria , vel  vt  duo-  7 fnf'  ‘7* 
decim  ad  nouem:  cft  vero  D G leimflis  ipfius  A Bjergo  0 qua-  10. 
lium  figura  M efl:  duodecim  , erit  figura  R tres  partes , & ea-  l.  . 
tunde  erat  figura  Z vna  pars.Igitur  figura  M ex  latere  triangu-  o cvrell.^. 

Ii  ,&  ex  altitudine  hexagoni,  duodecuplacftfigur^Z,<5c  tripla  ?‘UP'1 7-1-* 
figure  N,&  quadrupla figur?  R,&  leiqmalteraVigurf  X.Qupd  . 
erat  offendendum . Hh  2 CO- 
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COROLLARIVM. 

Confiat  cx  hac  ptopofitione, quod  circuli  diameter  fefqui- 
tertiaeft  altitudinis  trianguli , <3c  quadrupla  radij  eius  , & cir- 
culi radius  eft  fublefquialter  altitudinis  inferipti  trianguli  re- 
gularis , & duplus  radij  eius . Oftcnfa  enim  fuit  diameter  A E 
icfquitertia- ipfius  AH,& quadrupla ipfius D H , atq;  radius 
DE  duplus  triangularis  radij  D H , & lubfefquiaifer  altitudi- 
nis H A . _ 

i 

PROPOS.  XXXI.  THEOR.  XXIV. 


Si  fuper  lateribus  altitudinibus,  & radijs  quadrati trianguli,  * 
hexagoni  regularium  ab  eodem  circulo  comprehenforum 
fiant  quaelibet  figur?  circulares, aut  re&ilinec  fimiles,  & fi- 
miiiterpofite:  erit  figura  ex  latere  quadrati  dupla  figurx 
ex  latere  hexagoni  lubfelquialtera  figur^  ex  latere  trian- 
guli, quadrupla  figut£  ex  radio.quadrati,  oftupla  figurc  ex 
radio  trianguli  » dupla,  lupertripartiens  tertias  ngurf  cx  ra- 
dio hexagoni»  j(iibfei<3U  ia  Itera  figur^  altitudinis  hexa- 
goni,  & fubfefquioftaua  figur£  altitudinis  trianguli . 


In  circulo,  cuius  radius  E A inferiptum  fit  quadratum  A & 
C D,  cuius  radius  E H,  & defeript?  fint  quclibet  figur£  circu- 
lares , vel  reflilincc  fimiles , & nmiliter  pofit£>M  quidem  lu- 
per  quadratilatere  A B , vel  altitudine  eius , X liiper  radio  E 
W,  & N fuper  circuli  radio  A E,  fit  alie  ijs  fimiles  ngurc  fuper 
lateribus,radiis,  fit  altitudinibus  trianguli  hexagoni  m eo- 

dem circulo  inlcriptorum  .Oftendfcndumcft  figiiraniM  ha- 
bere ad  reliquas  figuras  proportioncscxpofitas.Gonumga- 
zexfff.i.  tur  refla  EB.  Quoniam  «angulus  AEB  ad  centrum  qua- 
buiut.  drati  reflus  eft,  & caditab  angulo  reflo  perpendicularis  h H 

b prep.i  L*  puper  bafim  A Ream  * diuidens  in  E bifariam,  cum  ex  ccnti  o 
cirrcuri  ducatur.  Er  goc  reda  E A media  proportionalis  eft 
inter  A B,  A Rjpomcrquc  reto  E H media  proportionalis 
eft  inter  equalia  tegmenta  B H,  H A ; & propterea  E H equa- 
. „ Iis  erit  femiffi  ipfius  A B : vnde  d figura  M cx  W er^^U  J**1 

icorM-\  erit  quadrupla  ngure  X ex  radio  emidem  } panterque  c figu- 
\Z1  u “ M ad  d (fmikm  figuram  N eri,,  vt  B A ad  crus  fi^uplam. 

4 A H;  & propterea  qualium  partiumligura  M 
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figura  X partes du£,Sc figura Nexra-  ^ 
dio  circuli,  fcu /ex  latere  mferipti  he- 
xagoni regnkiris,  erit  partes  quatuor; 
fed  g qualium  figura  ex  latere  hexa- 
goni cft  quatuor  partes,  fuit  figura  ex 
eius  altitudineduoderim,  & figura  ex 
cins  radio  tres  partes , atq;  ear  undem 
fuit  figura  lateris  inferipti  trianguli 
regularis  duodecim  partes,  & figuraex  eius  altitudine  partes 
nouem,  & figura  ex  eius  radio  vna  pars  - Igitur  figura  Mcx 
latere  quadrati , feu  ex  eius  altitudine  quadrupla  erit  figuras 
ex  eius  radio,  dupla^figurx  ex  latere  hexagoni, fubfefquialtc- 
ra  figura  altitudinis-eius , dupla  ihperbipartiens  tertias  figu- 
rx  ex  radio  eiufdem,  atqne  lubfefquiakera  figurx  lateris 
trianguli , o&upla  figurx  radijeins , <5c  liibfeiquiottaua  figu- 
rx  ex  altitudine  eiuidem  trianguli. Qiye  erant oftendenda.,*  . 


f/cbel  pnf\ 
3 buiuj.. 
gprop.}o. 
buim. 


S C H 0 L I y Mv 


* • ' 

Latus  inferipti  quadrati  medium  proportionale  cH  inter  aggregatum 
lateris  inferipti  hexagoni  & lateris  inferipti  dec agoni , atque  duplum  la- 
teris injtripti  dccagoni . ■ 

Nam*  re  ft  a compoflta  ex  latere  hexagoni  ,&  latere  decagoni  in  eo-  Ipnp.  s. 
dent  circulo  deferiptorum  jecatur  extrema,  & media  ratione , cuius  ma-  buiut. 
tus  Jegmentum  eflt  latus  hexagoni . Ergo  ^ paralleiogrammum  reffangu-  itoreil  ». 
Ium  Juh  aggregato  lateris  decagoni , & lateru  hexagoni  r & fub  duplo  pr»p. 1 4.1.*, 
lateris  decagoni  tquale  efl  duplo  quadrati  ex  latere  hexagoni . Sed  ex 
bac  propofttione  quadratum  circulo  inscriptum  duplum  efl  quadrati  ex 
latere  hexagoni . Ergo  quadratum  circulo  inferiptum  c quale  efl  reUan- 
gulo  paralleLogrammo  contento  fub  aggregato  laterum  decagoni  & hexa- 
goni , dr  fub  duplo  lateris  decagoni ; ideoque  k latus  inferipti  quadrati  V cortlLs. 
medium  proportionale  cft  inter  aggregatum  l aterum  decagoni , & hexa-  tT*l *» 
gom } atque  duplum  lateris  decagoni  . 


PROPQS.-XXX.il.  THEOR.  XXV. 


EutU  ic. 
XIII. 


Si  fuper  lateribus  pentagoni , hexagoni , <3c  decagoni  regula- 
rium ab  eodem. circulo  comprehensorum  fiant  quelibet 
figur?  circulares,  aut  re&iline^  fimiles,  & fimiliter  pofit£ : 
ent  figura  ex  latere  pentagoni^  qualis  duabus  figuris  fimul 
supns  ex  latere  hexagoni , 3c  ex  latere  decagoni  deicri^is  . ^ 
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In  c ircn  Io  A C B fit  A B latits  infic  ripti  pentagoni , E A la- 
a/c  bclfrof.  tus  inlcripti  decagon  i regularium  , & rsdms  DB  erit  larus 
3 . butui.  inferipti  hexagoni,-  &fiupcr  his  lateribus  deficriptc  fintqueii- 
bet  circulares,  vcJ  reftilinee  figurefi  miles,  & funiliter  pofitc, 
M quidem  fuper  A B,  R fiuper  D B,  & S luper  E A.  Dico  figu- 
ram M aqualem  efle  duabus  figuris  R-&S  funul  li  mpris 
b cor.  frop.  Seccrur  b arcus  A E fubtentiis  a 1 a tere  decagoni  bifaria  in 

cVxlroM  H’  ficutif  arcus  A B in  E fixius  fuerat  bifariaim  eritque  arcus 
bu,us  A H quarta  pars  arcus.  A B,& tertia  pars  arcus  B H,&  iun- 
d prof.  io.  gatur  radius  D H fecans*  bifariam,  & perpcndiculariter  latus 
decagoni  in  O,  & A BinK.'iunganturqueEK;BE,<5c  diame- 
ter A C.  Quoniam  in  triangulis  A O K , & F.  O K circa  angu- 
los redos  gquales  ad  O fiunt  duo  late  ra  A O , & E O qquaiia , 
e pnpA.l.t  & O K commune.  Ergo  r angulus  K £ H equaiis  cft  angulo  K 
tprop.n.  A HA/^quales  quoque  funt  anguli  EB  A,&  E A B,ctunin- 
fiftat  peripherijs  squalibus  E A,B  t,  ergo  anguli  A E K,  A B E 
^quales  fiunt,eftqj  angulus  BAE  comunis  in  triangulis  BEA, E 

g ctrtU.i.  ii  - R A:£rgo^  inter  fe  funt  fi- 

prop.A.i.4.  ^ \ milia.  Quare  B A ad  A E 

erit , vt  E A ad  A K , ideo- 
que  b figura  Mad  ei  fiimi- 
lem , & fimiliter  pofitii  fi- 
guram S erit  vt  B A ad  A 
'K.  Rurfus  quia,  vt  arcus  E 
A i decima  pars  cft  totius 
Peripherie  A BC  A.itaar- 
cus  £ A H lemiflis  illius  dfi- 
cima  pars  cft  fcmiperi- 
pheria:  ABC,&  eft  arcus 
B H triplus  arcus  A H.  Er- 
go qualium  partium  arcus 
1 certli,  4.  A BC  cft  decem  erit  B H tres , & B C lex  partes  ; ideoquear- 
tnpro£ ili  cus  B C duplus  erit  ipfius  arcus  B H;&  i angulus  C D B duplus 
ilm  ' ’ erit  anguli  B D H;  led  m angulus  (.  DB  ad  centium  duplus  eft 

n coroii.i,  anguli  B A Cad  peripheriam : Er  go  anguli  B D H , & D A B 
fr§p. 4.1.4.  aquales  inter  fe  fiunt*  & angulus  B cft  communis.  Ergo  » duo 
triangula  A B D , & D B K fimilia  liint ; proprereaque  A B ad 
o coroll  3.  B D erit,  vt  D B ad  B K . Vndc  0 figura  Ai  ad  ei  fimilcm , <5t  fi- 
prop.  1 7.1.4  militer  pofitani  figuram  R erit , vt  A B ad  B K-  erat  autem  fi- 
P tor.  prop.  gura  eadem  M ad  figuram  S,  vt  eadem  refta  A B ad  A K . Er- 
i.  go/^  figura  M ad  ambas  figurayRj&Sfiuuiiliiinpras  em , vt 

redta 


joogle 


Digitized  t 


• : L r B E R.  Vh  , 247 

redaB  Aad»eda$BK,&AKfimul  fumptasjeftqueBAsc-  ' 
quali$duab(trBK,JC  A.  Ergo*  figura  M cx  latere  pentagoni  <!««£.». 
^qualiseft  dqa^isftgurisR  ex  latere  hexagotUi&Scxiateie 
dccagoni  fimul fumpt is.Qupcferat  oftendcnduin * ' 

' - ’■ 

PROPOS.  XXXI1L  THEOR.  XXVI. 

Si  luper  latere  hexagoni»  pentagoni, & fubtendente  angu- 
lum pentagoni  in  eodem  circulo  inferiptorum  fint  deferi- 
pta  quelibet  figur?  circulares,  vjdredilinee  fimiies , & fi- 
militer  pofit£ : erunt  figurc  ex  latere  pentagoni , & ex  fub- 
tendente angulum pentagoni»fimul fumpt£>  ^quales  quin- 
tuplo  figura:  cx  latere  hexagoni. 

In  circulo,cuiusradius  E A,fint  A B,&  B C duo  latera  peta- 
goni,&  reda  A C fubtendat  angulu  pentagoni,  atqjdcfcript® 
fint  quelibet  circulares,  aut  rcdihneefigpr^  fimiies,  & fi  mili- 
ter pofit^jM  quidem  fuper  rf4icf&A>  iuie  a latere  hexagoni , 

Rfuper  AC,&Sfuper  A B.  Dicol]o;masR,dcSfimulfum-  3'  *tm4' 

pras  cquales  efie  qujntuplofeure  \1.  Producatur  diameter  j, ex pnp  . 

AED.& coniungatur  reda  C D.Qiiomam  b arcus  A B quin-  buuFt  F'i 

ta  pars  eft  totius  per  ipheri?  A BD  AErgo  qualium  partium 

peripheria  circuli  ABDAtft  decem  erit  peripheria  A B due 

partes, & peripheria  AB  C quatitor; 

ied  earundem  partium  femicirculi 

peripheria  A C D eft  quinque:  Ergo  /y'  /i-.  \ \ \ 

peri pheria  C D eft  vna  pars  decima»,  J i \ \ 

totius  peripheri?  circuli,  & propter-  j/\  ^ \ 

ca  e reda  C D erit  larus  inferipti  de-  l\  /W  E j I cexptipj'. 

cagoni regularis.  Ponantur  iam  fi-  \\  //'■  / / ****». 

gur$  X , & Z fimiies  ipfis  M , R & S , \A//  / J 

atque  fimiliter  pofit?  fuper  diame-  .// 

rrum  AD,&  luperlatus  decagoni 

C D . Quoniam  d angulus  A C D in_.  d 

cmicirculo reduseft;  Ergo* figura X ex  hypothenufa  aqua-  l %' 
is  eft  duabus  figuris  R Z fimul  <umptis;eftqucy  figura  X qua-  * 

Irupla  figure M (cima  diameter  D A dupla  fit  radi}  A E ) : Er-  t c*„u.  3. 

dure  figura  R > & Z fimul  fumpts  ^quales  funt  quadruplo  pr»p. 17.1.4 
igur^  M . Et  addita  communiter  figura  M erunt  tres  figura 

RiZ, 
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IHI»’.  R, Z, & M, fimul  ftimpt$, xquales quintuplo  figere  M>*fed 
iilm.  duabus  figuris  Z cx  latere  decagoni,  & M cx  latere  hexagoni 

^qualiseft  figura  Sex  latere  pentagoni  5 Ergo  duf  figur?R»  . 
de  S arqualcsdiuit  tribus  figuris  R , Z ,&  M.  Et  propterea  dua: 
figurae  R , & S aquales  erunt  quintuplo  figura:  M . Quod  erat 
oftendendivm . • , . <, 

» • « *.»•>/  • *.  1 < « • 4 ' • 
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fiwi.XI. 
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S E X T V S. 


I:  ....  / 


Cum  in  qqi/iquC[  procedentibus  ljbrif  elqmertja  plana  tra- 
dita fint,  nedum  per  fe  vtilia,  & Icitu  iucimda  , fed  etiam  om- 
nino neccflaria , vt  paffiones  lipidorum , fiue  corporum  per- 
cipi poflint : confequentcr  dementa  prima,  & ftmpl^a.cpr- 
poru  m tradentur , initio  fumpto  a definitionibus  mote  geo- 
metrico . 

? 1 N J T'1  ° E *r.i!bo«->;H 

• A T A i'  I 'J  J\ 

Solidum,  fiue  corpus,  eft , quod  longitudinem,  latitudi- 
nem^ profuiiditatem  habet,  cuius  extrema  funt  fupcrficies. 

• 1 ./ . /i  u »,rr  >r  Oitfj 

» 11* 

Solidus  angulus  eft  concurfus  plurium,  quim  duorum  an- 
gulorum planorum, ? non  iq  eodem  plano  confiftcntium  ad 
vnumpun&um.  . . 

.T  T I 

Vt  fi  fuerint  plures,  quam  dux  reti*  A D,BD,CD , concurrentes  m 
D,  & non  m eodem  plano  tacentes , anguli  plani  AD  B ,B 
D C,&  C D A,  non  in  eodem  plano  exiftentes , & concur-  . 

rentes  m D,  efficiunt  angulum  Jolidum  D . Et  fiquidem  an- 
gult  plani  conjhtuentcs Jolidum  angulum  D fuerint  tres  vo- 
cabitur talis  j olidus  angulus  triangularis  > fi  quatuor  qua- 
drangularis, & fic  viter  tus . 

- j 

III.,  ‘ 

Solida  re&ilinea , qua:  ^quiangula  inter  fe  funt , Sc  omnia 
latera  circa  angulos  lolidos  equales  proportionalia  habent  • 
vocentur  fimilia . ’ 

iv.  .r  .< 

Solida  figura  genita  ex  reuolutione  femicirculi  circa  dia- 
metrum cius  quiclcentem,quoufque  redeat  ad  locum , i quo 
moueri  ccpcrat ; vocetur  Sphera.  Et  diameter  quiefeens, vo- 
cetur Axis  lphcr^r.  Et  centrum  Ipherc  erit  idem , quod  femi- 

Ii  *'  circuli.  '* 
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- ip-f  B E R V h })i 

loco  rcHobitiotyS  ipfius  ptcjfla  in  rctfu m C D falcem 
ia  aliquo  pundo  ms  P In  fler  pqndum  £ ; dr  tunc  q 
planum  ipjum  yd  U>qvo<( pc.r  duo  punda  P,tTE  tran-  ^ r jf  - 
fit  aeceffurtoper  redas  cr.infi/tk,  quando-  | \A  T t> 

quidem  reda  luiea.  £D  non  potefi planum  ipjum  con-  { D i 

tingere  in  duobus  putidis  D,  &■  £ *.&  extra  ipf  um  exi-  * "‘"‘'H 

Herc- 

* .(PUdi  OS.  I THEOR.  I.  ' ! : JWi^ 

Si  duo  pknafc  mutudfecent, 'communis  eorum  ftdio  reda 

..  linea  eft , 

, • #•»  - - *'•  rx  <*  • f 

Puo  plana  A B C P , & E F p fe  fe- 
cenc*  in  lanea  NO.  Drcolineani  NO^ 
redam  effe.  Sumantur  duo  qu^jibet** 
punda  N & Ov,  qu^  in  linea  communis  ^ 
fediomsexiftant.adcft  laceant  in  vtro- 
que  plano,  «Scdpundo  NadOcomun-  ' 
gutqr  .reda  linea . Quia  * reda  & O pla- 


« 4xie,  i. 
'huius. 


• \ 


r.'[ 


~ k de/ i i. e. 


„ ^ _ _ p a Y##!  (t_ 

no  AC  congruit,  in  quo punda  N , & O exiftunt,  alias c ndn 
vndcqnaque  plano  A C congrueret  reda  linea  • Pariter  re- 
da N Qplano.  F G congruit , in  quo  pariter  punda  N , dfO 
exiftunt . Ergo  reda  N 0;in  vtroque  plano  AC&LG  iacet, 
c lique  communis  lcdio  eorundem  planorum  linea  vnica_i  d a»U.  i, 
( afias  d plana  fe  fecantia  haberent  legmentum  commnne_,,  humi. 
aut  <•  lolidam  figuram  comprehenderent : ergo  reda  N O eft  >e  •*•••  *• 
coniinupis  ledio  eqruudem  planorum . <^tyre>  &c.  huius. 


P R O P O S.  I L rT  H E O R,,  fo 


Buel.+.X  I 


» • t . » r , . • 

Si  reda  linea  incidens  in  comunem  fedione  duarfi  redarum 
iij^earum.perpendiculans  iiierit  ad  vtranque, illa  perpendi-  < 
culans  cru  ad  omnes  redas  lineas , a quibus  illa  tangitur  ,■ 
quaque  in  plano  per  duas  illas  redas  lineas  dudo,lunt'J  V c- 
cetur  talis  peda,  lublums  Ercda,feu  Perpendieuiarisdd 
planum  lubicdum . 1 

D115  red?  line$  C D , F E in  plano  M N exiftentes  fe  feccnt 
in  pundo  B , «5c  reda  A B elficiat  tam  angulum  ABC',  quam 

1 i 2 angu- 
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VCLIDIS  RESfrlTVTI 

angulum  A B F redum.  Et  ducatur 


* ar.prop. 

*>»/».  18. 
*V 

g frtf.  t». 
.J. 


„ . ^ - f . ^ A «S.  .V  I IV  I * ~ ^ VWMVIM  AHKLO.  VJLlUlIlUl/tl 

ifrf.U.  i G^>£'7  ™ angulorum  CBF.  Dico  redam  A 

0 .*'  / ^^.  L^p  S e^c  quoque  perpendicula  rem  ad 
/y  BK,Secentur*»GB,3cH 

K|  D B equales  inter  fe , iungaturquc  H 

b em'  V1  v -oj  iNV  p 'T  f G,  Iccans  B K in  K > atque  i>  H G ic- 
P r '9-i.i  ri-i*—- r — ! — 'cetUr  bifariam  mO,  coniimgan- 

c cor  e -torque  rede  O B»  A G,  A O,  A K,  A H.  Quia  in  triangulo  ifo- 
fcclio  B H G bafis  G H bifariam  fecatur  a reda  B O;  Ergo*  O B 
perpendicul  aris  eft:  ad  H G . Poftea  quoniam  in  triangulis  A 
GB.AHB  duo  latera  G B.  & H B cqualia  funr  ,dc  A B com- 
d >»/4.1.1  mune,  angulique  A B G.  A B H funr  redi : Ergo  dA  G»  A H 
equales  inter  le funt ; eftqiie  trianguli  ifofcehj 6AH  vbafis 
e "r.prtp.  0 H feda  bifariam  in  Oa  reda  A O igitur <■ ip/iJAQ  per • 
» i.  *.  pendiculariscft  dd  bafimG  H.  Et  quia/in  triangufd  A»  H 
fp'»p-i  8.  redangulo  in  B, quadrato  A H cqualia  funt  duo  duadrata  A 
' ■**  B - B H » funtqueg  quadrato  B H equ  ilia, duo  quadrata  B O > 
g^«f.  ii.  o H > chm  angulus  O redus  fit : Ergo  quadrato  A R cqualia 
funt  tria  quadrata  A B,  B O . St  O . Similiter  tri  triangulo 
' AOH  redangulo  in  O eidem  quadrato  A H cqualia  funt 
duo  quadrata  AO  O H.  Igitur  tfia quadrata  A B,  B G>  OH 
t • cqualia  iunt  duobus  quadratis  OH,  O A-Sf  ablato-communi 
h coroll  t quadrato  OH, erunt  duo  quadrata  A B.BO  cqualia  quadrato 
proj>.i9.i  j A O:  & propterea^  angulus  A B O redus  erir.  Qupre  fi  rede 
1 • ‘ B k & B O coincidpnt,erit  angulus  A B k redus^fi  vero  noni, 
i prop. 1 8 . coincidit , additdcbtnmurii  quadra roOKjcrtirtt'  duo  qua- 
lib  s.  drata  A O,  O k > ideft  • quadratum  K A ( propter  angulum  re- 

dum kOB)-a:qualiitribusiqukdrilis)  kOijOB»  B A;fcd  fi- 
militer  duobus  quadratis  k O , O B a:quale  eft  quadrat  uni  K 
B ( propter  angulum  redum  K O B ) j Igitur  quadratum  k A 
\ coroll  *,  «qoaTe  eft  duobus  quadratis  KB,  B A;Seproptereak  angui  ns 
frop.i9,l.f  A B k redus  eft : Quare  reda  linea  A B perpendicularis  eft  ad 
qamiibct  redam  Blc,  quae  a pundo  B ducitur  in  plano  M IS?  . 
Quod  erat  oftendendum.  Vocetur  ipfa  reda  A B Perpendicu- 
laris ad  planum  M N>  quodper  redas  C D,  F t ducitur . 


PRO- 


2S3 


LIBER  VI. 

* . t • * *.  j » J • . , 

:•  PROPOS.  III.  THEOR.III.  .WjX I. 

' ' ' t 

Si  reda  linea  incidens  in  communem  fedionem  trium  re  da- 
rum  ad  lingulas  perpendicularis  fuerit:  ille  tres  redx  linex 
in  vnofunt  plano.  .• 

* • • • ■ • .■  . . * 

Reda  linea  A B incidat  in  B , & efficiat  cum  tribus  B C»B 
D,  B E»fe  tangentibus  in  B,rcdos  angulos . Dico  tres  redas  B f 
C,  B D»  ii  E in  vno  plano  efle . Si  enim  B E non  iacet  in  plano 
C H , quod  per  redas  C B , <5c  B D duci  po- 
teft , producatur  * planum  HC  quoufquc 
.lecetfr planum  per  redas  AB.BEexten- 
-iumun  reda BG. Quoniam  A B peniror 
Dcrpend  icblaris  ad  duas  B C , B D*  Ergo  A 
B perpendicularis  eftadredam  BGpofi- 
. tam  in  eodem  plano  per  redas  B C,  B D ex- 
tenfo;ied  crarqnoque  A B perpendicularis  ad  B E > Sc  iacet  B 
ILinplano  A BG.  Ergo  duo  anguli  redi  ABE,&*\BGx-  " 

, quatesiimt  inter  fe , pars  Sc  torum»  quod  eft  impoffibile.Non 
ergo  reda  B E extra  planum  C H iacet;  ideqque  reda:  B C , B 
j D>  B E in  vno  fnne  plana . Qupd  erat  oftendendum . 

. * • r . 

PROPOS.IV.THEOR.IV.  Sud.  s.er 

18.  XI. 

Si  in  quolibet  plano  per  redam  lineam  ad  fubicdum  planum 
perpendicularem  extenfo  ,rcda  eidem  perpendiculari  pa- 
ri rallela  duda  fuerit:  eritjlla  perpendicularis  quoque  ad  pla- 
, .f  num  fu  biedum.  Vocetur  autem  fublimeplanu  Eredum» 

» leu  Perpendiculare  ad  planum  fubiedum . 

Sit  reda  C D perpendicularis  ad  planum  E G , Sc  per  C D 
dudum  fit  quodlibet  planumC  D B , Sc  in  eo  duda  fit  AB  pa- 
rallela ipfi  C D . Dico  redam  A B ad  idem  planum  E G per- 
pendicularem effe.  lungatur  reda  B D.  & in  plano  E G duca-  * proj>.  to. 
tur  reda  «HB  perpendicularis  ad  redam  B D,  & coniungdn-  /*1  • 
tur  rede  H D,  H C,&  B C . Quoniam  reda  C D perpendicu-  ^froP-  *• 
laris  eft  ad  planum  E G ; Ergo  * C D efficiet  redos  angulos  lg 
cum  redis  lineis  D B > Sc  H l)  in  eodem  plano  extenfis  ad  ter- 
minum  Djideoquecin  triangulo  CHDredangulo  in  D erit  dprop.  x9. 
quadratum  C H cquale  duobus  quadratis  C D , Sc  D H y ^ led  i.  j. 

qua- 
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Bucl.  7.XI. 


2H  E VCEIDIS  RESTITVTI 

quadrato  D H equalia  lunt  duo  quadrata  H B , <5c  B Dfpro- 
prcrea  quod  angulus  H B D rcdus  Factus  dft).  Igitur  quadratu 
HC  cqualc  cft  tribus  quadratis  HB  BD,<5t  DC;eft  vero  quadra 
tumBCcajualcfduohusquadrarisBD,  ScDCfeo  quod  an- 
gulus C 1)  B redus  cft); Hrgo  quadratum  H C aiquaie  eft  duo- 
bus quadratis  H B - & B C ; <Sc  proprerea*  in  trianguloC  B H 
angulus  H B C redus  erit  , led  factus  fuit  angulus  H B D 
redus:  Igitur  neda  H B -perpendicularis  eft  ad  duasBD,&: 
• "B  C;.do/cede  BC>.&I»  F>  tacent  in  eodem  plano  parallelarum 
A B,  tfc  C D,m  quo  ipuuda  B > C,  & D exiftunt : Ergo*  reda  H 

B perpendicularis  quoque  eft 
ad  redam  B A,  quann  eodem 
plano  C B D exiftit  • tft  b etiam 
angulus  A B D redus , ciim  re- 
liquus internus  :CD  B , & ad 
caldem  .partes  parallelarum  fit 
quoque  redud::  Ergo  reda  A B 
perpendicularis  eft  -ad  duas  re- 
das B D > & B H Concurrentes 
in  B;  Et  propterea » A B perpcndiculariserit  ad  planum  E G, 
quod  per  regias  BD  & BH  ducitur  . Quod  erat  oftendea- 
dum.  Vocetur  quodlibet  planum  CD  B t‘udum  perrodam 
C D perpendicularem  ad  fu  b i edum  planum.  Eredum  ,fcu 
Perpendiculare  ad  idem  planurri  E G . 

CORO  L L A RIVM.  1 . 


r 

a. 

S/ 
,.v  . 

y/ 

O 

'E  ? 

’ / / 

1 

D/ 

Eud.6.X\. 


- tRcda  linea  duo  piirida  cQftiungens  in  duabus  parallelis 
fumpta  in  eodenvplano  parallelarum  iacet.  Sumpta  eium_» 
fuerunt  punda  B C in  parallelis  A B D ,&  oftenia  luit  re- 

da B C in  plano  parallelarum  A B,  C D lacere . 

PROPOS.  V.  THEOR.  V. 


j 1 


Si ducftedead idem plahum  perpendiculares  fuerint, paral- 
lelf  erunt  inter  fe . • ■ > . 

1 J 

2 t»r  pr*pA6  Sintduerede  B A,  & D C perpendiculares  ad  planum  E G. 
l,„ , _ r Dico  redas  B A,  & D C parallelas efte . Si  enim  B A no  cft  pa- 
rallela  DC,in  apiano  D(JA,4pundo  A ducatur  AH  parallela 
buiut . • ‘ipft  C D,  Si  b per  redas  A H»  & A B extendatur  planum  fecans 
■*  . >.  lubic- 
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fubiedum  c planum  E G in  reda  N A K.  Ef  quia  D C perpen-  c Pr§P-  «■ 
dicularis  eft  adplanum  E G:Ereo  d ei  paraHcla  H A perpendi-  bu,uj- 
cularis  quoque  erit  ad  planum  E G .igitur 'angulus  H A k re- 
diis  erit;  led  B A perpendicularis  quoque  eft  ad  planum  E G . **'’ 
Ergo  angulus  B A k redus  quoque  eft;  de  _ ^ 

funt  anguli  B A K , & H A K in  eodem  plano  ^ ^ 

B A k:  igitur  totus  angulus  B Akcqualiseft 
angulo ,H  A IjYue  parti , quod  cft  abiurdum. 

Non  ergo  ali  a reda, quam  B A cfle  poteft, pa- 
rallela ipfi  D C.  Quare  patet  propofitum . 


B 

DI 

N 

h!  ° 

/ lc 

ea 

e fr*f. 

buiui. 


C o R O L L A R I V M I. 


£«ci.i*.XX 


Hinc  coaftar  ab  eodem  pundo,fiuc,  in  fublimi,fiuein  fu-  v 

bicdoplano  \ vnatn  tantum  redam  jineamqacrpendicularc  m 
efle  pofft  ad  1'ubiedlim  planum.  Si  srumdup  A B,  A H ad  pla- 
num EGperpendiculareseffepoflerttiiatefleparalIdf,eflent 
ex  hac  propofitione,  & 1'e  1'ecarent  in  A>qdo*cft  impoftibilc. 

S _ E:<cl  Dtf. 

C O Jl  O L L A R I V M II.  o . 4 tPprop.ji, 

Conflat  ex  his  duabus  propofitionibus  >>qu<6d  in  quolibet  Xi: 
plano  ad  fubiedumplanum  ersdo  omnes  re d£  line^ , que  in 
eo  exiftentes  pcrpendiculariter*ad  cAraunem  planorum  fc- 
dionem  ducuntur»  iiint  quoque  perpendiculares  ad  lubie- 
ftum  planum. Et  illa,qu?  a pundo  lublhni  einfdem  plani  ere- 
di ducitur  perpendicularirer  ad  fubiedum  planum  cadet  in 
c6mimem  planorum  le&ionem . Nam ,/ vt  planum  aliquod 
DC  Acen  len  debeat  perpendiculare  ad  planum  fubiedum  u,u,‘ 
EG,  necdTe  cft,vt  extendatur  per  aliquam  perpendicularem 
ad  planum  lubiedunnvt  per  C Dj& tunc  ^quclibet  redaA  . l6 

BcumACcommuui  lectione  efficiens  redum  angulum  B * 

AC,  erit  quoque  parallela  ipfi  DC,  eo  quod  reliquus  inter- 
nus D C A redus  quoque  eft . Vnde  ex  propofitione  quarta 
A B quoque  erit  perpendicularis  ad  planum  liibiedum  E G . 

Si  vero  d pundo  lublirni  B , exiftente  in  plano  B D C , eredo 
ad  fubiedum  planum  E G , cadat  B A perpendicularis  ad  pla- 
num liibiedum  > pundum  callis  A exiftet  in  reda  A C com- 
muni fedione  planorum  j eo  quod  oftenia:  liant  dua*  perpen- 
diculares B A,  & D C parallela  inter  le  in  hac  quinta  propo- 
fitione,  & ideo  reda  B A exiftet  in  eorie  plano  credo  C D B, 
in  quo  nimirum  exiftit  communis  planorum  fedio  A C . 

PRO- 


Di 


£5« 


EVCEIDIS  R E STITVTI 


I •*. ' 1 ■> 

Enel.ii.ii 

XI. 


■I J 


• i 


, 'PROPOS.  VI.  PROBL  L 

• • ;*•  ♦ , ♦ * ' ^ , • J , ♦ *,  J 

A dato  pundo  in  fublimi , aut  in  fubiedo  plano  pofito » du- 
cere redam  lineam  perpendicularem  ad  iubiedunv  pla- 


num_. . 


ipofl.  i.  er 

fTQp  I. 
bumt. 
bprtp.  t. 
btuut 
cprtp.v». 
tr  1 1 i. 1. 

d prop  io. 
l.i. 

C pefi  % btf 
i ut. 

iprop.XQ. 
er  i i.tit.i. 

g prtp.i. 
buiui. 
h prtp  4. 
bittxi  . 


cero il  »• 
prop.  l.bu- 
1 ut . 

Eud.f.Xl 


Sit  quodlibet  planum  EG : Debet  a pundo  A indidopla- 
no*aut  in  (itblimi  pofito  duci  reda  1 inca  > quae  perpendicula- 
ris fit  ad  iiibiedum  planum  EG.  Perpundum  Abducatur 
quodlibet  planum  ABDC.  fecans  b iiibiedum  planum  E G 
in  reda  B C»  atque  c in plano  A B C D d pundo  A ducatur  A 
F perpendicularis  ad  redam  B C t & d in  plano  E G a puncto 
interfedionis  redarum  BOA  F clueatur 
H K perpendicularis  ad  eandem  B C;  tan- 
dem in  plano  per  rcfta&F  A & H K e ex-c. 
tenfo  ducatur/i  pundo  A reda  AOper- 
— , pendicularis  ad  redam  HK.  Dico  AO 
<w  perpendicularem  eife  ad  planum  E G. 

.It  Quoniam  reda  BC  perpendicularis  eft  ad 

duas  redas  F A,  & H K.  fe  iecantes  primo  in  A,  fecundo  in  F: 
f rgo^reda  BC  perpendicularis  eft  ad  planum  per  redas  F 
A,&  H Kdndum:  atque  * planum  E G ex- 
tenfum  per  eandem  perpendicularem  B C 
erit  quoque  eredum  ad  idem  planum  : ergo 
i diciflim  planum  per  redas  F A,H  K.  dudum 
perpendiculare  erit  ad  planum  E G;  & reda 
A O exiftens  in  plano  per  F A , H K extenfo 
vucitur  perpendiculariter  ad  H k corum_» 
communem  fedionem . Ergo  » reda  A O 
oerpendicu  laris  eft  ad  planum  E G j quod  faciendum  erat . 

PROPOS.  VII.  THEOR.  VI. 

Si  due  rcdcline?  vni  tertie  parallele  fuerint,  no  in  eodem  pla- 
no exiftentes,  inter  fe  quoque  parallele  erunt . 

• . Sint  rede  A B.&  C D parallel?  eidem  ro de  E F , & non  fint 
omnes  in  vno  plano . Dico  redas  A B , & C D inter  ie  parallc- 
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laseflfe.  A quolibet*  pundoGredf  E F ^ ^ 

ducantur  in  planis  equidiftantiumredf  -js~ h. 

iine£  G H & G K perpendiculares  ad  ean-  j\  p » 

dem  E F-qu^feceuroppofitas  parallelas  * | /q  ,• 

in  H,&  K.dccoiugatur  reda  H k.Quonia '/ 

eadem  reda  linea  EG  perpendicularis  C K I> 
eft  ad  duas  redas  G H , G k;  ergo  • F.  G *. 

perpendicularis  eft  ad  planum  G H K ;eft  vero  A H parallela  bu,ut * 
ipfi  E G . Igitur  c A H perpendicularis  quoque  eft  ad  planfi  H 
G K . Eadem  ratione  C i > equidiftans  eidem  E G perpendicu- 
laris quoque  erit  ad  planum  H G K ; cumque  du$  red^  AH,  dir«  • 
& C K fint  perpendiculares  ad  planum  HGk<|  erunt  A H & buiJii  ’*  1 
C K inter  fe  parallelf.Quod  erat  oftendendum. 

i ' 

PROPOS.  VIII.  THEOR.  VII.  Eud.l9. 

XI. 

Si  duo  plana  fe  mutud  fecantia  per  duas  parallelas  dudaJ 
fuerint  .elficient  communem  ledionem  vtriqne  ipfarum 
equ  diftaniem.  Erfia  bo  plana  perpendicularia  fuerint 
ad  litbiedum  planum  5 & communis  eorum  ledio  ad  pla- 
num fubiedum  perpendicularis  erit . 


Primd per  duas  redas  pquidiftantes  D C<5t  F H duda  Hnt 
duo  plana  AC  BF  te  fecatia  m reda  linea  AB.Dico  A B paral- 
lelam effe  vtrique  iplarum  D C,  & F H:  Si  enim  hoc  verum_> 
no  eft.m  duobus  planas  AC, A Ha*pundoc6muni  Afedio-  acor 
msA  H ducantiir,  A O quidem  parallela  ipfi  DC,&  A Kpa- 
rallela  ipfi  F H . Et  quoniam  A O , F FI  parallelf  funt  eidem  D 
O erum  inter  fe  parallela  quoque  jdt  fuit  A K eidem  F H pa-  . 
rallela.  Ergo  <■  A O , & A K parallela:  funt  inter  fe,  & fe  fecant  buiHt 
in  A quod  eft  impoftibile.Non  ergo  alia  =-x- 
reda  linea  prfter  A B communis  plano- 
rum lcdaonis , efle  poteft  parallela  vtri- 
que  cquidiftantium  D C,  F H . 

Secundo  plana  A C»A  H perpendicula- 
ria ad  liibiedum  planum  E G , idque_> 
lecaria  in  BC,  BH  le  mutuo  fecet  in  recta 
A B.Dico  A B perpendiculare  efle  ad  pl  i- 

numEG  . d quibuslibet*  punctis  C>& Hin  planis  erectis  du-  cfro^\°- 
cancur  perpendicularesC  D , H F ad  communes  lectioncsB  f’V'  V 
C,B  H: crunt/taiuDC,  quam HF  perpendiculares  ad  pia- 

K k num 
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pprtp.l'  num  1'ubiectum  E G;&  proptereag  D C,&  HFparallele  erunt 
huius  inter  fe ; ideoque  per  eas  ducta  plana  A C,  B F eiRcient  com- 
h ex  prima  munem  lectionem  A B parallelam  cuilibet  ipfacum  C D ; led 
par  buims . erat  j)C  perpendicularis  ad  planum  fubiectum;crgo  A Bph- 
iprap.4.  norum , communis  fcctio  perpendicularis  quoque  ent  ad 

. fubiectum  planum  E G,  vt  luerat  propofitum . 


a prep.  6. 
baius . 


d prop.x. 
huius. 


tprap.i  7. 
l-s. 


f prtp.%. 
huius . 

g prop.  16. 


PROPOS.  IX.  THEOR.  VIII. 

Si  ad  duo  plana  eadem  retia  linea  perpendicularis  fuerit.om- 
nes reda:  linee  inter  le  parallelae  leda:  ab  illis  duobus  pla- 
nis, erunt  aquales  inter  le . Vocentur  illa  duo  plana  paral- 
lela inter  fe . 

Sint  duo  plana  A B,  & D C , & vna  tantum  linea  M O per- 
pendicularis fit  ad  vtrumque  planum, & dux  qua-Lbet re- 
dae Bnea  EF,G  H parallela  inter  (e  fecentur  vtnnque  ab 
eifdcm  'planis  in  pundisE , F»G , H.  Dico  redas  E F , oc  G 
H squales  efle  inter  fe.  A punctis  E,  & G 4 ducantur  re- 

dx  EK-,  GN  perpendiculares  ad  reliquum  planum  CD,& 

coniungantur  redx  K F.  N H - K.  N,b 
H..  «St  E G . Quoniam  rectae  M O , «St  E 
k perpendiculares  funt  ad  planum  C 
D : Ergo  rect?  M O , E k.  par  ilicis 
funt  inter  fe , & earum  vna  O M per- 
pendicularis eft  ad  planum  A B : Ergo 
reliquae  k E perpendicularis  quoque 
erit  ad  idem  planum  A B . Eadem  ra- 
tione recta  G N , que  perpendicularis 
ponitur  ad  planum  C D erit  quoque^ 
ad  reliquum  planum  A B perpendicularis  jQuare  du?  recte  E 
k & G N perpendiculares  quoque  erunr  ad  rectas  contiguas 
E G , & K N in  eildem  planis  exiftentes . Et  propterea  * Ipati- 
um  rectangulum  E GN  K parallelogrammum  em, cuius 
orpofita  latera  E K G N raualia,  & parallela  eriuit;  nec  mm 
duo  latera  E G,  K N parallela  erunt  A «qualia . lam  cum  per 
duas  parallelas  E G,  & K N ducamur  duo  plana  E H.&  N F fe 
fecantia  in  rcctaF  H : errr/F  H parallela  ipfi  E G i«cd  pofu| 
fueram  duai  E F . & G H parallela:  inter  le . Ergoj  Ipanum  t 
G H F parallelogramum  eft , cuius  oppofita  latera  E F , & G 
H aequalia  erunt . Eadem  ratione  relique  omnes  recta:  para 
leis  ipfis  E F,  vel  G H fect?  i planis  A B , & C D oftendeneui 


• 

'b\ 

rb 

bprtp.  f. 
huius. 

bC 

'prop.*, 

huius. 

% 

/! 
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cquales  inter  fe,  Sc  ^quales  ipfis  E F.G  H.Qupd  erat  oftenden- 
dum.  Vocentur  iam  duo  plana  A B , CD  paralida  inter  fe , & 
qualibet  recta  M O perpendicularis  ad  vtrunque  planum  vo- 
cetur Diftantia  eorura . 

COROLLA  R1VM  I.  2?*d.i<s.XI 

Patet , fi  recta  linea  ad  vnum  qquidiftantium  pIanorum_j 
perpendicularis  fuerit , eflTe  quoque  perpendicularem  ad  reli-  • 
quum.  Et  fi  duo  plana  parallela  lecentur  ab  alio  plano,  elfo 
comuncs  eorum  lectiones  parallelas . Et  qualibet  recta  linea 
aut  planum  fecans  vnum  ?quidiftuntium  planorum  fecabit 
quoque  reliquum . 

Nam  recta  linea  E K ducta  fuit  perpendicularis  ad  planum 
C D;  & oftenfa  fuit  perpendicularis  ad  reliquum  planum  A B 
parallelum  ipfi  C D . pariterque  fectiones  E Q , F H , facte  i 
plano  quolibet  E H m planis  parallelis  A B , & C D*often& 
fuerunt  parallel^  inter  (c. 

Rurfus  fi  quelibet  recta  linea  E F fecucrit  planum  A B in  E, 
potent*  per  E duc  E k perpedicubris  ad  planum  CD>&  pia-  h fr»p%6. 
nun%.per  redas  LK  & fcFextenfumneceflario  Iecabit  pia*  bumt. 
iiumC  Din  aliqua  reda  per  pundunikextenfa.<ideoque  re-  • , 

Ctx  k F,  E F conuenient(  cuna  angulus  k redus  fit  angu- 
lus k fc  F fit  acutus  contentus  a kE  perpendiculari  ad  planum  ‘f*/*  *?• 
AB,  &ab  fc  f,quar  non  lacct  m dido  plano)  vnderedaEF, 

8c  quodlibet  planum  per  jpfam  dud  um  Iecabit  quoque  re- 
li quum  cquidiftantium  planorum  C l? . 

. r * . r . 

COROLLARIVM  II.  ■ Euci.u. 

Xi. 

Confiat  etiam  duo  plafta  parallela  > fciliqet  ad  quae  eadem 
reda  Irnea  perpendicularis eft,  nunquam  concurrere. 

Nam  infinite  produdis  parallelis  planis  A B , <Sc  C D vbiq; 
poteft  duci  aliqua  reda  ItUea  G N>  qua:  perpendicularis  fit  ad 
vtru  mque  planum,  Sc  ^qualis  ent  vni  perpendicularium  E k. 

1 -.i ’ t i>. 

PROPOS.  X.  THEOR.  IX.  E«ci.t».v 

15  XI. 

Si  duatrede  linee  fe  mutuo  tangentes  ad  duas  redas  fe  tan- 
gentes fuerint  parallela:,  illse  angulos  ad  caldem  partes 

Kk  2 ver- 
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vergentes  aquales  comprehendent.  Et  plana,  qua  per  il- 
las ducuntur  : parallela  erunt . 


a pnf.g,  • 
huius . 

b »r.  prtp. 
i6.liy.\, 
CCOToll  1. 
frop.j.  I 4. 
dprop.j  1. 1 


Sint  dua*  refta  A B , A C fe  tangentes  in  A parallela  dua- 
bus re&is  D E,  D F in  alio  plano  exiftentibus,  &r  Ic  tangenti- 
bus in  D.  Dico  primo  ad  eaf- 
dempartes  politos  anetilosB 
A C,  & E D F equales  efle.  Du- 
catur * a pun&o  A ad  planum 
E D F perpendicularis  A FI  in- 
cidens in  punflu  H , a quo  uu 
plano  E D F ducantur  * rcfta: 
Hk  parallela  lpfi  DE»<SeHN 
parallela  relique  D F . Patete  angulum  k H N equalern  «.  flo 
angulo  E DF ; SecemuH  poftea  H k cqu  hs  A B ,&  HN  x~ 
qualis  A C , & conjungantur  recte  B C , k N > B k > C N . Ft 
quoniam  dite recrc  ACF1N parallele  lum eidem  D F : Er- 
go*-A C,  & HN  inter  fe  parallele  funt,  & erant  equales  .•  igi- 
tur/parallelogrammum  eft  AFNH;&  ideo  CN  equaiis 
eft,  S c parallela  ipfi  A H . Eodem  modo  A B , H k ^quales  in- 
ter fe  Hint , equidtftant,  cum  fint  parallele  eidem  D E: Er- 
go vt  prius  B k pqualis  eft»&  parallela  eidem  A H;<5c  propter- 
ca  C N.  Sc  B K equales  inter  fc,  & b paralie]?  erunt . . Vndto 
parallclegiarmirn  erit  BCNk.«5c  eius  latera  oppofita  BC, 
k N parallela . & equalia  inter  fe  erunt . Quare  in  triangulis 
A B C,  FI  K N nedum  A b • H K conales  luat , atque  A C , H 
k /ro/>.7.t  i N ?quales,  ied  etiam  bales  B C , K N tunt  cquales ; t ideoque 
angulus  B A C arqualis  erit  angulo  KHN;  led  prius  erat  an- 
gulus E D F irqualis  eidem  angulo  KHN.  Igitur  anguli  B A 
C,  & E D F equales  inter  fe  funt . 

Secundd  dico  plana  B A C,  & E D F,  que  per  eafdem  rectas 
ducuntur  clTe  parallela  inter  Ic.  Nam  recta  A FI  ducta  eft  per- 
pendiculariter  ad  planum  E D Fi  & ideo  * efficit  in  eo  angulos 
A H N,&  AHK  rectos, & fpatia  A N & A ICqua:  oftenfa  fuot 
parallelogramma,  erunt  *»rectangula.  Qua  re  anguli  HAC, 
H A B recti  erunt  ? ideoque  « eadem  recta  A H perpendicula- 
ris etiam  erit  ad  planum  A B O &: propterea » plana  A B C,D 
E G parallela  erunt.  Vt  erat  propolitum . 


tprop.7. 
huius. 
i prop  »7. 
Ubi. 
EPrer-7. 

huius, 
hpup.  7„ 
huius, 
i prop  »7. 
t i. 


1 prtp.%. 
huius, 
tn  cor  prop, 
3s  l i. 

VpTup.X, 

buius. 

Ofrop.g, 

huius. 


co- 


Digitized  by  Google 


LIBER  VI. 
COROLLARIVM. 


261 


Facili  negotio  per  datum  punctum  extra  datum  planum 
duci  poteft  planum  ^quidiftans  plano  dato . 

Si  enim  per  punctum  A duci  debeat  planum  gquidiftans  da- 
HP  P^anPL  UFi' ducenda  eft  A H perpendicularis  ad  planum  p prop  6 , 
E D F,or  q a puncto  A fuper  recta  H A debent  eleuari  due  per-  buimt. 
pendiculares  C A,&  B A,  iuper  planis  NHA.K  H A, que  non  ‘l  fT0f 
fint.m  directum  pofrta ; erit  r recta  H A perpendicularis  ad  l l 
planum  anguli  BCD,  & ducta  prius  fuitperpcndiculariter  ad  r.p,of  x‘ 
planum  E D F . Ergo/, erit  planum  anguli  B A C ammdilhns  „ 

plano £ DF.  - . - ......  IL. 


IO. 


PROBOS.  XI.  THEOR.  X. 


Eucl.17.  XI 


Si  du^  recte  linee  planis  parallelis  lecentur»in  eafdem  rationes 
lccabuntur.  - * . 

' . ^ 1 

Du£  recte  A B > Sc  C D * duc  in  eodem , vd  diuerfis  planis 
quomodocunquepofir^ fccentur  apianis  inrer  le  paraUcfis 
E F,  G H»  k M in  punctis  A O,  B.  G,N,D.  Dico  eas  lecari  pro- 
portionaliter , ideft  efle  A O ad  O B vt  C N ad  N L> . Coniun- 
gantur  recrc  AC,  B D > & A D , qu^  occurrat  plano  G H in_. 
puncto  R,  <5c  a puncto  RadO.dcN  recte  OR.RN  iungan- 
tur.  Quoniam  planum  trianguli  A C i)  lccatur  d duobus  pla- 
nis parallelis  E F,  G H , 

r 


Ergo  a eorum  comu- 
»es  lectiones  A C,R  N 
parallele  erunt , ideo- 
quetvt  A R ad  R D , 
ita  erit  C N ad  N D.Si- 
militerquia  planum_> 

trianguli  DA  Blecatur  a duobus  planis  GH  KM  inrer  fepa- 
ralielis:Ergo  c eorum  communes  fectionesj > B,  O R inter  fe  c w-PrtP  9 
parallela:  erunt , ideoque  d vr  A R ad  R D , ita  erit  A O,  ad  O . 

B ;oftenfa  aurem  fuit  CN  ad  ND  in  eadem  ratione  eiufdem  aprop " * 
A R ad  eandem  R D . Ergo  <■  A O ad  Q B erit,vt  C N ad  N D.  c . 
Quod  erat  oflendendum  . rei’ 


acer  frttf. 
9 

b/rc/i- 1.I.4 


PRO- 
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I PROP OS.^I I.  T k E O R.  X f. 

Solidi  anguli  triangularis  duo  quilibet  cius  plaiii  anguli  ter- 
tio lunt  maiores. 

Sit  triangularis  folidus  angulus  A conflans  ex  tribus  angu- 
lis  planis  B AD>DAC,&C  A B.  Dico  duos  quoslibet  an- 
gulos B A D,&  D AC,  fimul  litmpf  os, maiores  efle  tertio  an- 
gulo B AC.  In  piatio  pir  B A CdudVo  fiat  «angulus  B A Ex- 


qualis  angulo  B A D . & fiquidem  A E ca- 
^ir  fuper  A C , paterduos  angulo^  B A D , 
DAC  maiores  efle  angulo  B A C . Quan- 


do  vero  A E cadit  inter  red^s  B A,  A C,in 
.•r;  «3  E-  C 're&is  A B,  A C fiimantur  duo  ouxlibct 

^ — -zjT  pun&a  B , & C , & iungatur  redh  B C,  fc- 
B eans  interceptam  A E in  E • Ar  qu  nudo  re- 

^x//  / ftaAE  cadit  extra  angulum  B A C,d  gno- 
C X/£  libetpundtoE  redfx  A E coni  ungatur  re- 
£ta  E B,iecans  interceptam  redfam  A C in 
b frop.i‘1 1 C,  Et*  fecetur  A Dequalis  E A ,iunganturque  refre  linee  B 
D,DC,3c  DE.  Quoniam  circa  equalcs  angulos  B A D B A 
cprop.A  Jbiuntkrera  A D,  A Ecqualia,  <5e  A Bcomune.  fcrgoetnart- 
gulorumbafcsBD>BExqualeslbnt.  Quare  CEerir  d ffe- 
dp  op.it.  jcnfiaciHopumjfatcrum  BD,BC;&propterea*  in  triangulo 
ibi..  ..  b £>  c laterum  differentia  C E minor  erit  bafe  C D j cumque 
in  triangulis  D Al.EAC  duo  latera  A D-  A E fint  ^qualia, 
,,  Sc  A Ccommune,  & bafis  BCmaior  baleC  t :'ergo*angu- 
oi  i.  fr°P'  lus  D A C niaior  erit  angulo  E A C j led  erant  anguli  B A D, 
axto.i.i  i B A E xquales.  igitur /liimma  vmus  equalium  angulorum 
B A D,  <5c  maioris  in^qualium  DAC  maior  erit  angulo  B A 
C,  qui  eft  1'umma  vnius  equalium  B A E , & minoris  m^qua- 
lium  E A C in  primo  catu,  vel  eorum  differentia  m lecundo. 
Quare  patet  propofitum . 


Sacl.il,  XI 


PROPOS.  XIII.  THEOR.  XII. 


Omnis  folidns angulus  fub minoribus, quam quatuor  rectis 
angulis  planis  continetur . 


Sit  angulus  lolidus  A contentus  quotcunquc  angulis  pla- 
~ nis 
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nis  B A C,  C A D»  DA  £>  E A F,F  A B.  Dico  eos  omnes  fimul 
fumptos  minores  efle  quatuor  planis  angulis  rectis.*  Ducatur  a pojl.  r.  er 
planum,  fecans  omnes  rectas  angulum  A continentes , vt  ef-  1 
ficiatur*  figura  rectilinea  BCDEF  tot  laterum , quot funt  hw-1* 
plani  anguli  1'olidum angulum  A continentes,  Sc  fumpto  in-  bu,u,‘ 
tra  polygonum  B C Equodliber  punctum  G , ab  eo  ad  angu- 
los omnes  polygoni  ducantur  rectae  GB,  GC,  GD,GE,<5c 
G F-  Et  quoniam  polygoni  latera  B C,  C D,D  E,  E F,  F B funt 
bales , nedum  triangulorum  verticem  habendum  in  G ; led 
etiam  triangulorum  verticem  in  A habentium.  Ergo  tot  lii  nt 
triangula  verticem  habentia  in  G,quot  funt  ea.qup  verticem 
in  A habenti  fed « cuiuslibet  trianguli  tres  anguli  funt  squales  ^ 1 * 

duobus  rectis . Ergo  squali  numero  rectorum  squales  erimt 
'anguei  omnes  trianeuloru  verticem  in  G habentiu ; atque  an- 
guli ornnes  triangulorum  verticem  in  A habentium  .Et  pro- 
pterea  anguli  omnes  triangulorum.» 
yerticem  in  G habetium,  fimul  fum- 
pti , squales  erunt  angulis  omnibus  > 
fimul  fumptis  triangulorum  verti- 
cem habentium  in  A . Poftca  d in  an- 
gulo fojido  triangulari  B duo  plani 
anguli  F B \ , C B A maiores  erunt 
angueo  C B F j ideft  maiores  erunt 
duobus  angulis  F B G , C B G ><3c  fic 
rpliqui  omnes . Qiyre  omnes  anguli , qni  funt  ad  bales  trian- 
gulorum verticem  in  A habentium , fimul  fumpti , maiores 
erunt  omnibus  angulis,  qui  funt  ad  bafes  triangulorum  verti- 
cem in  G habentium ; ideoquc  refidui  anguli  omnes  vertica- 
les > qui  fohdum  angulum  A eiKchmt-.  minores  erunt  refiduis 
ojnmbus  aululis , qui  in  G verticem  habent;  fed  * anguli  om-  e conii. ». 
nes,quiiuG  verticem  habent,quatuor  angulis  rectis  funt  ac-  pr»p^j. 

?[uales.  Igitur  anguli  plani  omnes , qui  folidu  A componunt,  ‘-1  • 
nnui  fumpti>quatuor  rectis  minores  erunt.Quod  erat  often- 
dendum . . . u u < « , ' ‘ \ 

PROPOS.  XIV.  PROBL.  II. 

Eucl^i.Xl 

Ex  tribus  angulis  planis, quorum  duo  quilibet  tertio  fint  ma- 
iores > & tres  fimul  quatuor  reflis  minores  finr , foiidum_r 
angulum  conftituerc . 

• . •* 

Sint  tres  anguli  A,  B,C,  qui  fimul  fumpti  fint  minores  qua* 

tuor 
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In  circulo  A C B fit  A B latus  infc ripti  pentagoni , E A Ja- 
tfcbolpnp,  tus  infcripti  decagoni  regularium  , & radius  DE  erit  latus 
3. buws.  infcripti  hexagoni; <5t  lupcr  his  lateribus defcriptc  fmt qucli- 
bet  circulares,  vel  redilinee  figurcTi  miles,  & fimiliterpofitf, 
M quidem  fuper  £ B,  R lupcr  DB,&  S liiper  E A.  Dico  figu- 
ram  M squalem  efte  duabus  figuris  R - & S fimul  li  mpris . 
btor.pnp.  Secctur  b arcus  A E fubtemus  a la  tere  decagoni  bifaria  in 
H,  ficuti«arcus  A 15  in  E lectus  fuerat  bifariam*  eritque  arcus 
A Hquarta  pars  arcus. A B ,«5c tertia  pars  arcus  B H,  & iun- 
gatur  radius  D H fecansrf  bifariam,  & perpcndiculariter  latus 
decagoni  in  O,  & A B in  Ksiunganturque  E K;  B E,dc  diame- 
ter A C.  Quoniam  in  triangulis  A O K. , & E O K circa  angu- 
los redos  gquales  ad  O funt  duo  late  ra  A O , & E O equalia , 
tpnpA.iA  & O K commune.  Ergo  r angulus  K £H  equaliscft  angulo  K 
tpTop.17.  A HA/^quales  quoque  funt  anguli  EB  A,&  E A B,cumin- 
fiftat  peripherijs  qqualibhs  E A,B  E,  ergo  anguli  A E K,  A B E 
Squales  funt.eftqj  angulus  BAE  comunis  in  triangulis  BEA, E 


19.1.1. 

C ex  prop. 3 
butui 


d pro/, 


#.». 


19. 


g cortli.  1. 
prtp.4.1.4. 

h cortli  .3. 
pnp.lj.l.4 


irxprtp.  3. 
buiut. 


yprofio, 

hs- 


K A:£rgo^  inter  fe  funt  fi- 
milia.  Quare  B A ad  A E 
erit , vt  £ A ad  A K , ideo- 
quefc figura  Mad  ei  fimi- 
lem  , & fimiliter  pofita  fi- 
guram S entvt  B A ad  A 
K.  Rurlus  quia,  vt  arcus  E 
A 1 decima  pars  eft  totius 
peripheriq  ABC  A,  ita  ar- 
cus £ A H femiflls  illius  dt- 
cima  pars  eft  lemjperi- 

gherix  ABC;&  eft  arcus 
H triplus  arcus  A H.  Er- 
go qualium  partium  arcus 
1 cortli.  4.  A B C eft  decem  erit  B H tres , A B C lex  partes  ; ideoque  ar- 
prll  i i."  cus  ® ^ duplus  erit  ipfius  arcus  B 1 angulus  C D B duplus 
/.1.  " erit  anguli  B D H;  led>»  angulus  c D B ad  centium  duplus  eft 

ncoroll.i.  anguli  B A Cad  peripheriam : Ergoanguli  BDH,&DAB 
/rtp.+.l. 4.  a;quales  inter  fc  liint;  & angulus  B eft  communis.  Ergo»  duo 
triangula  A B D , & D B K limilia  liint ; proprercaque  A B ad 
o conii  1.  ^ ^ crit’ vt  D Bad  B K . Vnde»  figura  Alad  ei  fimilcm  >&  fi- 
prop.  1 7.1*4  n *hter  pofitam  figuram  R erit , vt  A B ad  B K:  erat  autem  fi- 
p cor.  prop.  gura  eadem  M ad  figuram  S,  vt  eadem  reda  A B ad  A K . Er- 
x\.t  j,  go p figuraMad  ambas figurayR , & S fimul fiumpras erit , vt 

reda 
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re&iaB  A adredasBK,*  AKfunuI  fumptasjeftqueB  A a:-  'I  . < 
qualis  duaburB  K,  K A.  Ergo  q figura  M ex  latere  pentagoni  S nnlLu 
equaliscft dqsbus  figuris:  Rex  latere hexagoni,&Sexiatere  j 

dccagoni  fimulfuihptis.  Quod erat  oftendendum . >' 

•• 

- ^ * ' > * ' * . S ’ ' * ' • * • ** 

PROPOS.  XXXIII.  THEOR.  XXVL 


S i iuper  latere  hexagoni,  pentagoni,  & fubtendente  angu- 
lum pentagoni  in  eodem  circulo  inferiptorum  fint  de  feri- 
ptx  quelibet  figur? circulares » v.el  redilme?  fimilcs , & fi- 
militer  polite : erunt  figurc  ex  latere  pentagoni , & ex  fub- 
tendente angulum  pentagoni, fimul  fumpt?,  equales  quin- 
tuplo  figura  ex  latere  hexagoni. 

In  circulo, cuiusradius  E A,fint  A B,&  B C duo  latera  peta- 
goni,&  reda  A C fubtendat  angulu  pentagoni,  atqjdefcriptse 
fint  quelibet  circulares,  aut  reftij^iccfigpr?  fimilcs,  <5c  fimili- 
ter  pofit^jM  quidem  fuper  latere  hexagoni , 

R fuper  A C , & S fuper  A R4Di<#^gmas|l , & S fimul  fum- 
ptas  equales  c0e  quirrtuplo  figu^$J^jPrpaucatur  diameter 
AED,& coniungatur  reda  C IXQiionMn  b arcus  A B quin- 
ta pars  eft  totius  Peripherie  A B D A:Ergo  qualium  partium 
peripheria  circuli  ABDAeft  decem  errt  peripheria  A B duc 
partes,*  peripheria  ABC  quatuor;  ‘ 

led  earundem  partium  femicirculi 
peripheria  ACDeft quinque:  Ergo 
peripheria  C D eft  vna  pars  decima_*  p 
totius  Peripherie  circuli,  & propter-  ^ 
ea  «reda  CD  erit  larus  inferiptide- 
cagonl regularis.  Ponantur  iam  fi- 
gure  X , <Sc  Z fimilcs  ipfis  M , R & S , 
atque  fimiliter  polit?  fuper  diame- 
trum AD,&  luper latus  decagoni 
C D . Quoniam  d angulus  ACDirn, 
femicirculo  reduseft;  Ergo  < figura  X ex  hvpothenufa  tequa- 
lis  eft  duabus  figuris  R,Z  fimul  fumptisjeftquey  figura  X qua- 
drupla figurc  M (cimi  diameter  D A dupla  fit  radij  A E ):  Er- 
go dux  figura:  R , & Z fimul  fumpta:  equales  funt  quadruplo 
figur?  M . Et  addita  communiter  figura  M erunt  tres  figura: 

RiZ, 


a /cbt.frtf. 
3. buiut. 

bex 

buiut. 


c exfrif, 
buiut. 


d frpf.to. 
l.t , 

efrtp.  18. 
buiut. 
fc*i '»ll.  j. 
fTOf.  17J.4 
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iprtf  n',  R,Z,&M>firtiul  finnpt?, ecquales quintuplo  figure  M jg fed 
duabus  figuris  Z ex  latere  dccagoni,  & M ex  latere  nexagoni 
^qualis  eft  figura  S ex  latere  pentagoni  5 Ergo  du£  figur?  R 1 • 
& S xqualcs-lunt  tribus  figuris  R » Z , & M.  Et  propterea  dua: 
figurae  R , & S ^quales  erunt  quintuplo  figura:  M . Quod  erat 
oftendendiwn . , , , ^ 
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S\. 


.1 


* • 1 ■ l '•  >.'ith  ( - .liJi1  ,y.<>  » ._• 

•S‘:-£-;'X  T V S.  - f ^ ‘'i 

•i'  : i . u i:  .w  , 


Suti,  XI. 

o i 


Cum  in  quipqu^  pr^cedontibusl^bri^elc^menja  plana  tra- 
dita fint,  nedum  per  fe  v tilia,  & icitu  iucunda , fed  etiam  om- 
nino neceflaria , vt  pafliones  foedorum , fiue  corporum  per- 
cipi poftint : canfeguentcr  elcmentaprima»  6c  fimp^ia.c^r- 
poru  m tradentur , initio  fumpto  a definitionibus  .mote  g^o 
metrico . 


T.T 


«I 


DE  FINITIONE  S-  : . 


bouojH 


• A T A r*  ( ) I y A- 

Solidum,  fiue  corpus,  eft , quod  longitudinem,  Iatitudi- 

ncm,&  profunditatem  habet,  cuius  extrema  funt  fupcrficies. 

• ' • «;»..•>>*'  v-'i  (\  n f [•;  /;  o.ufi 

m i 1 i 

Solidus  angulus  eft  concurfus  plurium,  quim  duorum  an- 
gulorum planorum, ? non  iq  eodem  plano  confiftcntium  ad 
vnumpundumi  ' - ‘ • 

T LI 

Vt  fi  fuerint  plures , quam  du&  rrfhe  A D,  ED,C  £>,  concurrentes  in 
Dt  &■  non  in  eodem  plano  tacentes anguli  plani  D B ,B 
D C i & C D xAi  non  m eodem  plano  exifi entes,  & concur- 
rentes m Di  efficiunt  angulum  Jolidum  D . Et  fiquidem  an- 
guli plani  conjlituentes  Jolidum  angulum  D fuerint  tres  vo- 
cabitur talis  j olidus  angulus  triangularis , fi  quatuor  q\ta- 
dr  angularis,  & fic  viter tus . 

I I 1 . ' . . v...  , * 

Solida  rc&ilinea , qua:  gquiangula  inter  fe  funt , Sc  omnia 
lacera  circa  angulos  lolidos  equales  proportionalia  habent  i 
vocentur  fimiiia . ’ ' 

I V.  .r 

Solida  figura  genita  ex  reuolutione  femicirculi  circa  dia- 
metrum cius  quieicentem,quoufque  redeat  ad  locum , a quo 
moueri  ceperat ; vocetur  Sphgra.  Et  diameter  quiefeens, vo- 
cetur Axis  iphcr£.  Et  centrum  Iphcrc  erit  idem , quod  femi- 

Ii  ' circuli. 


Digitized  by  Google 


K 


VF,;v  - tfl 

loco  reuolHtioqis  ipfius  ipcfilct  in  retiam  C D /altem 
ia  aliquo  punch  cius  t)  p\  t»cr  pqnffum  E ; & tunc  q 
planum  ^p/HTq^tiyfMpxr  duo  punita  Prtir  E tran- 
fit  necefiarip^r  petfas  'frydB  trwfibtt,  quando-  j A ? 
quidem  reili  linea  EI?  tum  fotefl planum  ip/umcon-  { v 

tingere  in  duobus  punit  ts  D,$rE  extra  ipfum  exi-  F 

Here.  _ ' 

' . PROPO  S.  I.  THEO  R.  I.  Euc/.S.XL 

Si  duo  plana  fe  mutuo  fccent,  communis  eorum  fedioceda 
. linea, cftf  . V ' • 

Puo  plaog  A B C D > & E FG  fe  fe 
cent«inknca  NO.  Drcolineam  NO 
redam  efie.  Sumantur  duo  qualibet  /v 
punda  l^J  Sc  0„,  qu?  in  linea  con\ftiunis  ^ 
fcdioms  exiftant > ideft  iaceant  in  vtro- 
.quejdano » & ipundo  N ad  O coniun- 
.gatiar^cda  Imea . Quia  * reda  O pla- 


.i  .\  £ 


b de/  |i.f . 
.« «*•*•*. 


no  A C congruit,  in  quo  punda  N > & O exiftunt,  alias  c ndn  \aiut, 
vqdcquaque  plano  AC  congrueret  reda  linea  .Pariter  re- 
da N Oplaao  F G congruit , in  quo  pariter  punda  N , drO 
exaltum . Ergo  reda  N Oin  vtroque  plano  A C St  L G iacet, 
cllque  communis  fedio  eorundem  planorum  linea  vnica_>  d4n«.  i, 

( alias  d plana  Fe  lecantia  haberent  legmentum  commnnej,  humi. 
aut  f lofidam  figuram  comprehenderent : ergo  reda  N O eft  >«  **'*■  »• 
coqanuqiis  ledio  eortiudem  planorum . C^upre,  &c.  bmut. 

PR-OPOS.  II.THEOR,  II.  ;V  ; ^ Buci+Xl 


Si  reda  linea  incidens  in  comunem  fcdionc  duarfi  redarum 
Irnearum  perpendicularis  iiierit  ad  vtraoque,illap>erpendi- 
cuiariscruauoninesredaslineas>aquibus  illa  tangitur, 
quaque  m plano  per  dqas  illas  redas  lineas  dudodunt'1  Vo- 
cetur talis  peda  liabimus  Ereda,fcu  Perpendicularis dd 
planum  fuoiedum . i 

Duf  rcd$  line$  C D , F E in  plano  M N exiftentes  fe  feccnt 
in  pundo  B , «3c  reda  A B eificiat  tam  angulum  ABC,  quam 

I i 2 angu- 
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angulum  A B F redum.  Et  ducatnr 
a pundo  B in  plano  NM  quelibet 
C ^r<"'  y'//-.  pKT  reda  BK, cadens  intra  quemlibet 
U AN  angulorum  C BF.  Dico  redam  A 

a B e fle  quoque  pcrpendiatlarcm  ad 

[7\ ^ redam  B K , Secentur  * G B , Sc  H 
Ki  d B equales  inter  fe , iungaturque  H 

•p  JYVt  p r , G, lecans  B K in K , atque iHG li- 

■**  1 cetUr  bifariam  inO,  coniungan- 

turque  rede  O B.  A G,A  O,  A K,  A H.  Quia  in  triangulo  ifo- 
fcelio  B H G bafis  GH  bifariam  fecatur  i reda  B OjErgo*  O B 
perpcndicul  aris  eft  ad  H G . Poftea  quoniam  in  triangulis  A 
G B , A H B duo  latera  G B-  & H B equalia  funt , & A B com- 


* l. x.  pendicularis  eft  ad  bafim  G H.'  Et  quia/in  triangulo  AB  H 
fpnp.i  8.  redanguloinB,quadrato  A H equalia  funt  duo  dtiadrata  A 

• * *•  B B H , furitque-^  quadrato  B H equalia, duo  quadrata  B 0> 

n.  OH» cum  angulus  O redus  fit : Ergo  quadrato  A H equalia 
funt  tr  iaquadrata  A B , B O - O H • Similiter  in  triangulo 
( AOH  redangulo  in  O eidem  quadrato  A H aqualia  funt 
duo  quadrata  AO  OH.  IgitUt  fria  qtridfata  A B,  B O»  OH 
s „• , . equalia  iunr  duobus  quadratis  OH>'C>  Av&  ablato  communi 

h cordi  t 9uadrato  OH,erunt  duo  quadrata  A B.B  O cquahaquadrato- 
frop.i9.i  i A O:  & propterea k angulus  A B O redus  crir.  Qugre  fi  rede 
B k & B.O  coijicidpnt>erit  angulus  A B k rcdusrfi  vero  noitl. 
j prop.ii.  coincidit » addit<5cbrnmiini  quadraro  OK>crttrtt'duo  qua- 
Ub  s.  drata  A O,  OJk , ideft  • quadratum  K A ( propter  angulum  re- 

• r ' - dum kOB)«qualiitnbusuuhdralis) fcQvQB» B A ; fed  il- 

militer  duobus  quadratis  kO.OB  a:quale  eft  quadratum  K 
B ( propter  angulum  redum  K O B figitur  quadratum  k A 
ItcoroUt.  «quale  eft  duobus  quadratis  KB,  B A ;Sc  propterea  k angui  ns 
prop.i<),  i.%  a Bk  redus  eft:  Quare  reda  linea  A B perpendicularis  eft  ad 
qamlibct  redam  Bis  qua:  a pundo  B ducitur  in  plano  M ^ 
Quod  erat  oftendendum.  Vocetur  ipfii  reda  A B Perpendicu,- 
laris  ad  planum  M N>  quod per  redas  C D,  F t ducitur . n 


PRO- 
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J . « - 

• PROPOS.  III.  TH  EOR.  III.  -MjX I. 

Si  reda  linea  incidens  in  communem  fedionem  trium  re  da- 
rum  ad  fingulas  perpendicularis  fuerit:  ille  tres  redx  linex 
in  vno  funt  plano . 


Reda  linea  A B incidat  in  B , & efficiat  cum  tribus  B C,B 
D>  B E>fe  tangentibus  in  B.redos  angulos . Dico  tres  redas  B 
C,  B.D,  B E in  vno  plano  effe . Si  enim  B E non  iacct  in  plano 
C H*,  quod  per  redas  C B , & B D duci  po- 
teff  .producatur «planum  HC  quoufquc 
fecet  b planum  per  red as  A B , B E exte  n- 
lunvm  reda  B G . Quoniam  A B pon.rur 
DcrpendicularisadduasBC,B  D:f  Ergo  A 
B perpendicularis  efl  ad  redam  BGpofi- 
« tam  in  eodem  plano  per  redas  B C,  B D ex- 
tenfo;led  erat  quoque  A B perpendicularis  ad  B E , <5c  iacet  B 
E in  plano  A BG.  Ergo  duo  anguli  redi  ABE.&  A BGx- 
quales  furit  inter  fe  , pars  & totum;  quod  efl  impoflibile.Non 
-ergo  reda  B E extra  planum  C H iacet;  ideoque  redae  B C > B 
* Di  B E in  vno  funt  plano . Qupd  erat  offendendum . 
iOl  < m.-  < .... 

PROPOS.  IV.  THEOR.  IV.  Bud  a.er 


a pojl.t.bu. 
ha.  • 
b propt  I . 
buiut. 

C prop.i. 
buiui. 


18.  XI. 


Si  in  quolibet  plano  per  redam  lineam  ad  fubiedum  planum 
perpendicularem  extenfo  , reda  eidem  perpendiculari  pa- 
: rallcla  duda  fuerit:  eritjlla  perpendicularis  quoque  ad  pla- 

. .•  num fubiedum . Voceturautem fublimeplanu Hredum» 

. feu  Perpendiculare  ad  planum  fubiedum . 

Sit  reda  C D perpendicularis  ad  planum  E G , & per  C D 
dudum  fit  q jodlibct  planumC  D B , 6c  in  eo  duda  fit  AB  pa- 
rallela ipfi  C D . Dico  redam  A B ad  idem  planum  E G per- 
pendicularem effe.  Iungatur  reda  B D.  & in  plano  E G duca-  • prtp.  io. 
tur  reda  <*  H B perpendicularis  ad  redam  B D,  & coniungan-  l l • 
turredeHD.  HC,<5c  BC.  Quoniam  reda  CDperpcndicu-  £/"/>•  »• 
Iariseftad  planum  EG;Ergo*CD  efficiet  redos  angulos  lg 
cum  redis  lineis  D B , <5c  H l)  in  eodem  plano extenfis  ad  ter-  ^ 
minum  D ; ideoque  c in  triangulo  C H D rcdangulo  in  D erit  a fr0p . ,g. 
quadratum  C H cquale  duobus  quadratis  C D > & D H ; led  L j. 

' qua- 
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quadrato  D H equalia  funt  duo  quadrata  H B , & B Dfpro- 
ptcrca  quod  angulus  H B D rcdusfactus  cfl).  Igitur  quadratu 
HC  aquale  eft  tribus  quadratis  HB  BD,<5c  DC;cft  vero  quadra 
UimBCcqualciduohusquadratisBD.&DCCeo  quod  an- 
gulus C D B reftus  cft);hrgo  quadratum  H Ca*quale  eft  duo- 
« cortll.i.  bus  quadratis  HB,&  B C ; 6c  proprerea  * in  triangulo  C B H 
prop.19.t-f  angulus  H B C redus  erit  , fed  fadus  fuit  angulus  H B D 
rectus:  Igitur  reda  H B 'perpendicularis  dt  ad  duasBD,& 
r Mxiom,  4.  p C;jfio/<tefie  B C,.(5s-fijl>iaccntin  eodem  plano  parallelarum 
a'“u‘  ‘ A B,  «Sc  C D»m  quo  Ipmida  B ,C,  & D exifrunt : Ergo g reda  H 

B perpendicularis  quoque  cll 
ad  redam  B A,  qua:  in  eodem 
plano  C B D exiftit  • tft  b etiam 
angulus  A B D redus , cum  re- 
liquus mcernus  iCD  B , & ad 
ea  Idem  -panes  parallelarum  fit 


g prop.l. 
huius, 
kprop.  11 


A. 

X.:' 

//  . , 
• ,*  J 

C 

'e  j 

> 1 

' / / : 

r~rf 

D/ 

quoque  redu^ : Ergo  reda  A B 
perpendicularis  dt-ac 


1 prop.l. 
huius. 


, t :^idduas  re- 

das' B D » & B H rfoncurtentcs 
in  B;  Et  propterea » A B perpcndiculariserit  ad  planum  E G, 
quod  per  redas  BD  & BW  ducitur  . Quod  efat  oftenden- 
dum . Vocetur  quodlibet  planum  CE)  B dudum  per  rudam 
CD  perpendicularem  ad  lubiedum  planum  , Eredum  ,fcu 
Perpendiculare  ad  idem  pilanum  E G . 


£hc!.7.XI. 


CORO  L L A R I V M. 


- „Reda  linea  duo  piinda  cqniungens  in  duabus  parallelis 
fumpta  in  eodenvplano  parallelarum  iacet.  Sumpta  eium_, 
fuerunt  punda  B C in  parallelis  A B ,X,  D > & oltenia  tmt  re- 
da B C in  plano  parallelarum  A B,  C D tacere . 


EucU-W- 


PROPOS.  V.  THEOR.  V. 


11  Si  ditorcdcad  idem  pkuium  perpendiculares  fuerint , para  1- 
del?  erunt  inter  fe.  • ■ - , 


a t9r 


t , Sint  due  rede  B A,  & D C perpendiculares  ad  planum  E G. 
• -n.,^  e n a <ir  rt  n 1 1 i (T%  Ci  n a m a 


lllf  t<  Dico  redas  B A,  &DC parallelas  efle.  Si  ennn  B Anoeft  pa- 

{yfo/ti.  rallela  D C,iiM  plano  DCiA,ipundo  A ducatur  AH  parallela 


hums  ' ijpfi  CD,«St*fer  redas  A H>&  AB  extendatur  planunxfecans 
f c < lubic- 
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fubiedum  c planum  E G in  reda  N A K.  Et  quia  D C pcrpcn-  c fr*P-  * < 
dicularis  eft  adplaham  E G:Ergo  d ci  parallela  H A perpendi-  bJ*,us- 
cularis  quoque  erit  ad  planum  E G:igitur'  angulus  H Ak  re-  f ^re/'4 


diis  erit,*  (cd  B A perpendicularis  quoque  eft  ad  planum  E G 
Ergo  angulus  B A k redus  quoque  eft  5 <3t 
funtanguliB  A K,& H A K in  eodem  plano  " Tr\ 

B A k:  igitur  totus  angulus  B A k equalis  eft  : ~iq 

angulojtl  A frfue  parti , quod  eft  ablurdum . Y1  j 

Non  ergo  aliare&a.quam  B A efle  poteft,pa-  | q 

rallela  ipfi  D C.  Quare  patet  propoli  tum . £ A.% 

; C O R O L L A R I V M L 


buiui. 
e fr»p.  ». 
butus. 


*:  Hinc  coiiftar  ab  eodem  pondo , fiuein  fublimi , fiue  in  fu-  \ 

biedo  plano  » vitam  tantum  tenftaraibieampcxpendiculare  m 
cffepoflfc  ad  lUbicdUm  planum.  Si  enim  dup  A B,  A H ad  pla- 
num E G perpendiculares  efle  pollent, intef  leparalldp,eflent 
ex  hac  propoTitionc,  A le  lecarent  in  A>qi}o*eft  impoffibile. 

■ Isi ; S*cl  Dtf. 

COROLLARIVM  II.  ;>  4 '<?>»?.  & 

Conftatexhis  duabus  propofitionibiis><u*od in  quolibet  Xl* 
plano  ad  lubicdum  planum  e redo  omnes  re 61  e linep , que  in 
eo  exiftentes  perpcndiculanter*ad  edraunem  planorum  le- 
Qioncm  ducuntur > limt  quoque  perpendiculares  ad  lubie- 
dum  planum.  Et  illa>qu£  a pundo  lublimi  eiufdem  plani  ere- 
di ducitur  perpendicularirer  ad  fubiedum  planum  cadet  in 
c6muncnt  planorum  fedionem . Nam  ,/vt  planum  aliquod  : ?'**-*• 
DC  Acen len  debeat  perpendiculare  ad  planum  fubiedum  bMIUI' 
E<3,  necdle  cft.vt  extendaturper  aliquam  perpendicularem 
ad  planum  fubiedum»  vt  per  C Ds&tunc^quelibet  redaA  ‘ 6 

B cum  A C communi  Iedione  efficiens  re  dum  angulum  B * 

A C,  erit  quoque  parallela  ipfi  D C , eo  quod  rcliquusinter- 
nusDCAredus  quoque  eft.  Vnde  ex  propofitione  quarta 
A B quoque  erit  perpendicularis  ad  phrai  m liibiedum  E G . 

Si  vero  a pundo  lublimi  B , exiftente  in  plano  B D C , eredo 
ad  fubiedum  planum  E G , cadat  B A perpendicularis  ad  pla- 
num fubiedum , pundum  callis  A exiftet  in  reda  A C com- 
muni Iedione  planorum  j eo  quod  oftcnla*  lunt  dua*  perpen- 
diculares B A,  & D C parallela:  inter  le  in  hac  quinta  propo- 
fitione, & ideo  reda  B A exiftet  in  eode  plano  eredo  C D B, 
in  quo  nimirum  exiftit  communis  planorum  fedio  A C . 
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f ) 


Eud.ii.it 

XI. 


PROPOS.  VI.  PROBL.  I. 


■j 


3 pojl.  I.  tiT 
prtp  I. 
bmuj. 
bfrap.  |, 
btuut 
cprop.i*. 
& i\  l.\. 

«I  prop.io, 
l.i. 

e ptfi.%  bu * 
f«s. 

iprap.  io. 
V i i.W.I. 

gW'  '»• 

huius. 
h prtp.  4. 
btttus  . 


A dato  pundo  in  fublimi , aut  in  fubiedo  plano  pofito  > du- 
cere redam  lineam  perpendicularem  ad  lubiedum  pla- 
num_..  . 

Sit  quodlibet  planum  E G : Debet  a pondo  A in  dido  pla- 
no, aut  in  fublimi  pofito  duci  reda  linea1»  quae  perpendicula- 
ris fit  ad  iubiedum  planum EG.  Perpundum  Abducatur 
quodlibet  planum  ABDC,  fecans  i Iubiedum  planum  E G 
in  reda  B C,  atque  ©in  plano  A B C D d pondo  A ducatur  A 
F perpend  icularis  ad  redam  BC,<5t^m  plano  E G a pundo 
inrerledionis  redarum  B C,A  F ducatur 
H K perpendicularis  ad  eandem  B Q tan- 
dem In  plano  perredasF  A & H Kvex-c. 
tcnfoducatur/apimdo  A reda  AO  per- 
pendicularis ad  redam  H K . Dico  A O 
perpendicularem  efle  ad  planum  E G. 


-m  ut  '1 1 -ii»,  ifriii  u' 

, B\  P 

r 

\li  .... 

H 

^ \ / -1* 

G 

C . f 

taroil  i. 
prop.  5.  hu- 
ius . 


.11.  Quoniam  reda  BC  perpendicularis  eft  ad 
duas  redas  F A,  Sc  H K.  fe  iecantes  primo  in  A,  fecundo  m F: 
Ergo^reda  BC  perpendicularis  eft  ad  planum  per  redas  F 
A,  & H K dtidum  5 atque  b planum  E G cx- 
tenfum  per  eandem  perpendicularem  BC 
erit  quoque  eredum  ad  idem  planum  : ergo 
diciflim  planum  per  redas  F A,H  K dudura 
perpendiculare  erit  ad  planum  E G,Sc  reda 
A O exiftens  in  plano  per  F A , H K extenfo 
vucitur  perpendiculariter  ad  H k eorum_, 
communem  fedionem . Ergo  » reda  A O 
ucrpendicu  laris  eft  ad  planum  E G 5 quod  faciendum  erat. 


£ud.9.Xl  - PROPOS.  VII.  THEOR.  VI. 

<. 

Si  due  rede  line?  vni  tertie  parallele  fuerint,  no  in  eodem  pla- 
no exiftentes, inter  fe  quoque  parallele  erunt . 

Sint  rede  A B-&  C D parallel?  eidem  red^  E F , & non  fint 
omnes  in  vno  plano . Dico  redas  A B , & C D inter  ie  paralle- 
las 
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Ias  efle . A quolibet*  pundo  G red^  5F  A H ^ 
ducantur  in  planis  ^quidiftantnun  red? 
line£  G H & G K perpendiculares  ad  ean- 
dem E F.  que  fecenr  oppofitas.  parallelas 
in  FE&  K>&  coiugatur  reda  H k.Quonia 
eadem  reda  linea  EG  perpendicularis 
eft  ad  duas  redas  G H . G k;  ergo  * F.  G 
perpendicularis  eft  ad  planum  G H K ;eft  vero  A H parallela 
ipfi  E G.  Igitur  c A H perpendicularis  quoque  eft  ad  pianti  H 
G K . Eadem  ratione  C i > cquidlftans  eidem  E G perpendicu- 
laris quoque  erit  ad  planum  H G K ; cumque  du£  red^  A H , 
&CK  fint  perpendiculares  ad  planum  H G k ferunt  AH<5c 
C K inter  Te  parallclf.Quod  erat  oftendendum. 


*pr*p.  10. 
I.i. 


bprop.  *. 
buiut. 

cPrtP- 4- 
buiut. 

iprop.  j. 
buiut. 


PROPOS.  VIII.  THEOR.  VII.  Euci,lg. 

XI. 

Si  duo  plana  fe  mutud  fecantia  per  duas  parallelas  dudi_, 
fuerint  .elficienr  communem  ledionem  vtrique  ipfarum 
cqu  diftanrem.  Et  fi  a bo  plana  perpendicularia  fuerint 
ad  1'ubiedum  planum  ; & communis  eorum  ledio  ad  pla- 
num liibiedutn  perpendicularis  erit . 


Primdper  duas  redas  ?quidiftantes  D C,Sc  F H duda  fint 
duo  plana  AC  BF  ic  iccaria  in  reda  linea  AB.Dico  A B paral- 
lelam eflc  vtrique  iplarum  D C>  & F H:  Si  enim  hoc  verum_> 
no  eft-in  duobus  planis  A C»  A H a*  pundo  comuni  A fedio-  4 cer  ?T0t‘ 
msA  H ducantur,  A O quidem  parallela  ipfi  DC,&  A Kpa- 
rallela  ipfi  F H . Et  quoniam  A O , F H paralielf  funt  eidem  D 
C*  erunt  inter  fe  parallele  quoque;  «Sc  fuit  A K.  eidem  F H pa-  . 
rallela.  Ergo « A O , & A K parallela  limt  inter  ie,  Sc  fe  fecant  buiut'.-  ?* 
in  A ,d  quod  eft  impotfibile.Non  ergo  alia 
reda  linea  pr^ter  A B communis  plano- 
rum fcdionis , efle  poteft  parallela  vtri- 
que cquidiftantium  D C,  F H . 

Secundo  plana  A C>A  H perpendicula- 
ria ad  liibiedum  planum  E G , idquo 
lecaria  in  BC,  BH  le  mutuo  lecet  in  recta 
A B.Dico  A B perpendiculare  efle  ad  pl  i- 
num  E G . d quibuslibet « punctis  C,  <Sc  H inplanis  erectis  du-  \°‘ 
cantur  perpendiculares  C D , H F ad  communes  lectiones  B far  ‘i  p,' 
C,B  H: erunt/ taiuDC, quam HF  perpendiculares  ad  la-  i.butut.  * 

K k num 


c prop.  1 7. 
I.i. 

dctroll.i. 

Pr»P-l  4- 
hb.  I. 
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g pnp  i.  num  fubiectum  E G;&  proptcren  g D C,&  H F parallele  erunt 
hmus  inter  fc . ideoque  per  eas  ducta  plana  A C,  B F ciHcienr  com- 
jmunem  Actionem  A B parallelam  cuilibet  j piarum  C D ; lcd 
Kprtp  " erat  PerPendicularis  ad  planum  fubiecrum;ergo  A B pla- 
bliZ.  norum*  communis  Tectio  perpendicularis  quoque  erit  ad 

fubiectum  planum  E G,  vt  lucrat  propofirum . 

PROPOS.  IX.  THEOR.  VIII. 

Si  ad  duo  plana  eadem  reda  linea  perpendicularis  fuerit.om- 
nes  reda:  linee  inter  leparalielx.Tedxab  illis  duobus  pla- 
nis, erunt  aequales  inter  le . Vocentur  illa  duo  plana  paral- 
lela inter  Te . 


Sint  duo  plana  A B,  & D C , & vna  tantum  linea  M O per- 
pendicularis fit  ad  vtrumque  planum, & duae  quaelibet  re- 
da: lineae  £F,G  H parallela;  inter  le  fecentur  vtrinque  ab 
eifdem  planis  m p undis  E , F , G , H.  Dico  redas  E F , & G 
a prep.  e.  H aequales  efle  inter  fe.  A punctis  E,  & G« ducantur  re- 
bmiut.  da:  E K.,  GN  perpendiculares  ad  reliquum  planum  CD,& 

coniungantur  reda:  K F.  N H-  K. N>F 
H>  <St  E G . Quoniam  recta:  M O , <St  E 
k perpendiculares  lunt  ad  planum  C 
D : Ergo  rect£  M O , E k.  par  illelae 
H funt  inter  fe , & earum  vna  O M per- 
pendiculariseft  ad  planum  A B •'  Ergo 
reliquae  k E perpendicularis  auoque 
N erit  ad  idem  planum  AB.  Eaaem  ra- 
tione recta  G N , que  perpendicularis 
. . , ponitur  ad  planum  C l)  erit  quoquo 

butut  * a<^  re^f?uum  planum  A B perpendicularis.<iQuare  du?  reet?  E 

k & G N perpendiculares  quoque  erunt  ad  rectas  contiguas 
cpfp.i 7.  E G > & K N in  eifdem  planis  exiftentes.  Et  propterea  e Ipati- 
l’ i.  * um  rectangulum  E GN  K parallelogrammum  erit, cuius 
oppofira  latera  EK  GN  ^qualia,  & parallela  erunt;  nec  non 
duo  latera  E G,  K N parallela  erunt, & aequalia . Iam  cum  per 
duas  parallelas  E G,  & K N ducantur  duo  plana  E H.&  N F fe 
fprtp.t.  fccanria  in  recta  F H : erit  /F  H parallela  ipfi  E G ; led  polit? 
huius . faerant  duae  E F , <5c  G H parallelae  inter  le : Ergo*  fpatium  E 
g prtp.  u.  Q H p parallelogramum  eft , cuius  oppofita  latera  E F , & G 
l H aequalia  erunt . Eadem  ratione  relique  omnes  recta:  paral- 

lelae ipfis  £ F,  vel  G H fect^e  a planis  A B , & C D ollendcntur 
" aequa- 


• 

c\ 

r>\ 

bpr*p.  f. 

M 

r 

buiui. 

'frtp.  4, 

m 

T\ 

huius  • 

\B 
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^quales  inter  fe,  <3c  equales  ipfis  E F.G  H.Quod  erat  oftenden- 
dum.  Vocentur  iam  duo  plana  A B » C D parallela  inter  fe , & 
qualibet  recta  M O perpendicularis  ad  vtrunque  planum  vo- 
cetur Diftantia  eorum . 

COROLLARIVM  I.  Bud.i6.Xl 


Patet  , fi  recta  linea  ad  vnutn  ^quidiftantium  pIanorum_j 
perpendic  ularis  fuerit , efie  quoque  perpendicularem  ad  reli-  • 
quum . Et  fi  duo  plana  parallela  lecent  ur  ab  aJio  plano , elfe_> 
cdmunes  eorum  fectiones  parallelas . Et  queiibet  recta  linea 
aut  planum  fecans  vnum  ^quidifiantium  planorum  fecabit 
quoque  reliquum . 

Na  m recta  linea  E K ducta  fuit  perpendicularis  ad  planum 
C D;  & oftenla  fuit  perpendicularis  ad  reliquum  planum  A B 
parallelumipfi  CD. parirerque  lectiones  EG,FH,factci 
plano  quolibet  E H m planis  parallelis  A B,  & C D*oftent« 
fuerunt  parallele  inter  (e. 

Rurfas  fi  queiibet  recta  linea  E F fecuerit  planum  A B in  E, 
poterit*  per  Educ  E k perpediculoris  ad  planum  CD,&  pia-  h 
nunt^per  redas LK  & EFextenfum neceflario  fecabit  pia- 
numC -Din  aliqua  reda  per  pundum  kextenfa..  ideoque  re-  • ■ 
d*  k F,  E F conuenie  nt  ( cum  angulus  kredus  fit,  dcaiigu-  , 
lus  k fc  F fit  acutus  contentus  a k E perpendiculari  ad  planum  1 t**t'  *?• 
A B,  & ab  E 1- , qua  non  lacet  m dido  plano  ) vnde  reda  E F»  “',1* 

& quodlibet  planum  per  iplam  dudum  lecabit  quoque  re- 
liquum cquidillantunn  planorum  G D . 

COROLLARIVM  II.  E«d.  i4. 

xi. 

Confiat  etiam  duo  plana  parallela  > fcilicet  ad  quae  eadem 
reda  linea  perpendicularis cft,  nunquam  concurrere. 

Nam  infinite  produdis  paralld  is  planis  A B , & C D vbiq; 
poteft  duci  aliqua  reda  lifiea  G N>  qua:  perpendicularis  fit  ad 
vtrumque  planum,  & cqualis  erit  vm  perpendicularium  E k. 

• ; i i < ' 'I' 


PROPOS.  X.  THEOR.  IX. 


Eud.ixt.ty 

15  XI. 


Si  dux  rede  linee  fe  mutuo  tangentes  ad  duas  redas  fe  tan- 
gentes fuerint  parallela:,  illa:  angulos  ad  caldem  partes 

Kk  2 ver- 
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vergentes  aquales  comprehendent.  Et  plana,  qu®  per  il- 
las ducuntur  .'parallela erunt . 


a fnf-6. 

buius. 


b eor.  prtf. 

1 6 . lib.  j . 

c cor  oli  i. 
frop.j.  I 4. 
d prop.j  .l.i 


*pr°P-7. 
huius, 
i prop  »7. 
lib  i. 
EP"P-7. 

huius. 

h #**/•  7 

buius. 
i prop  x 7. 

I i. 

k/Tef.7.4i 


1 ^‘/>.1. 
buius. 
m cor 
34  < i. 
nprup.%, 
huius. 
Cfrop.y, 
huius. 


I H 


Sint  duce  refta:  A B , A C fc  tangentes  in  A paralJche  dua- 
bus re&is  D E,  D F in  alio  plano  exiftentibus,  Sc  le  tangenti- 
bus in  D.  Dico  primo  ad  caf- 
dempartes  po/itos  angulos  B 
A C,  & E D F cquales  e fle.  Du- 
catur* apun&o  A ad  planum 
E D F perpendicularis  A FI  in- 
cidens in  pundu  H , a quo  m_. 
plano  EOF  ducantur  h rc&ce 
Hk parallela  ipfi  DE,&HN 
parallela  relique  P F . Patete  angulum  k H FJ  rqualem  i flo 
angulo  E D F ; Seccnfur<<  poftea  H k cqirlis  A B , & H N ec- 
qualis AC, dcconiungantur  recte  BC,kN,Bk,CN.  Et 
quoniam  due  recte  A C,  H N patalicle  Ium  eidem  D F : Er- 
go r A C,  & H N inter  fe  parallele  funr,  Sc  erant  cquales:  lgi- 
tur/parallclogrammum  eft  AC  Nrijdc  ideo  CN  ^qualis 
eft,  & parallela  ipfl  A H . Eodem  modo  A B , H k ^quales  in- 
ter fe  Hmr  ,&/equidtftant,  cum  fint  parallele  eidem  D E: Er- 
go vt  prius  B kpqualisefh&parallcia  eidem  A Hj&propter- 
ca  C N.  Sc  B K cquales  inter  lc,  Sc  b parallel?  erunt . / Vndo 
paral  lelogi  amum  erit  BCNk,& eius  latera  oppofita  B C, 
k N parallela , Sc  cqualia  inter  fe  erunt . Quare  m triangulis 
ABC,  H K N nedum  A B,  H K cquales  linit , atque  A C , FI 
N equaJes,  fed  etiam  bales  B C , K N liint  cquales  j k.  ideoque 
angulus  B A C arqualis  erit  angulo  K H N $ led  prius  erat  an- 
gulus E D F .tqualis  eidem  angulo  K H N . Igitur  anguli  B A 
C,  <Sc  E I)  F cquales  inter  Fe  funt . 

Secundo  dico  plana  B A C,  Sc  E DF,  quepereafdem  rectas 
ducuntur  elTe  parallela  inter  le.Nam  recta  A H ducta  eft  per- 
pendiculariter  ad  planum  EDFj&  ideo  i efficit  m co  angulos 
A H N,«Sc  AHK  rectos, & Fpatta  A N & A K,qux'  ofteuFa  Funt 
pnrallelogramma , erunt  rectangula.  Quare  anguli  HAC, 
H A B recti  erunt ? ideoque  » eadem  recta  A H perpendicula- 
ris etiam  erit  ad  planum  A B Cj  & proptesea » plana  A B C,D 
E G parallela  erunt.  Vt  erat  propontum . 


CO- 
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COROLLARIVM. 

Facili  negotio  per  datum  punctum  extra  datum  planum 
duci  potelt  planum  $quidiftans  plano  dato . 

Si  enim  per  punctum  A duci  debeat  planum  ?quidiftans  da- 
to  plano  EU  F , ducenda  eft  A H perpendicularis  ad  planum  pw  6. 
b D F»&  q a puncto  A fuper  recta  H A debent  eleuari  due  per-  buimt, 
pendiculares  C A,&  B A,  luper  planis  N H A,  K H A, que  non  1 W 10- 
lint;in  directum  polita jent^recta  HA  perpendicularis  ad  ^-I 

planum  anguli  BCD,  deducta  prius  fuitperpendiculariter  ad 
PiaiioE  £XFf ' hlg°/Cnt  phnuin  A C aquidiftans  ipZp.9. 

PRO  ROS.  XI.  THEOR.  X.  * Eud.n.Xk 

Si  duc  recte  linee  planis  parallelis  lecentur»in  eafdcm  rationes 

lecabuntur. 

Du?  recte  A B , & C D , fine  in  eodem , vef  diuerfis  planis 
quomodocunquepofit^ fecentur  apianis  mrer  le  parallelis 
E F,  G H,  k M in  punctis  A O,  B,  CN.D.Dico  eas  fecan  pro- 
portionaliter , ideft  e fle  A Oad  O d vt  C N ad  N D . Comun- 
gontur  recrc  A C,  B D , <Sc  A D , qu$  occurrar  plano  G H in_, 
puncto  R,  <5c  a puncto  R ad  O , & N recte  O R , R N mngan- 
tur.  Quoniam  planum  tnanguli  A C i)  iccatur  a duobus  pia* 
nis parallelis EF.GH,  “ r 

Ergo  a eorum  comu- 
nes  fectiones  A C,R  N 
parallele  erunt , ideo- 
que*vt  A R ad  R D , 
ira  erit  C N ad  N D.Si- 
niiiiterquia  planu m_» 
trianguli  DA  Blecatur  ^duobus  planis  GH  KM  inter  fepa- 
rallebs:Ergo  < eorum  communes  fectionesj  ) B,  O R inter  fe  c etT  P,tP  9 
parallela:  erunt , ideoque  d vr  A R ad  R D , ita  erit  A O,  ad  O h“,ul  . 

B ; oftenia  autem  fuit  C N ad  N D in  eadem  ratione  eiufdem  Pr0P"  * 
A R ad  eandem  R D . Ergo  * A O ad  Q B erit,vt  C N ad  N D.  , „„ , , , 
Quod  erat  ofiendendum.  . c'r#/*7*  3 

PRO- 
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Eud.  10.XI  PROP O S.  I 1.  T H E O R.  X f. 

A r 

Solidi  anguli  triangularis  duo  quilibet  citis  plaiii  anguli  ter- 
tio lunt  maiores. 

* Sit  triangularis  folidus  angulus  A confhms  ex  tribus  angu- 
lis planisB  A1),D  AC,&C  A B.  Dieorfuos  quoslibet  an- 
gulos B A D,&  D AC,  fimul  iiimptos, maiores  effe  terrio  an- 

a ptQp.x\,  gulo  B AC.  In  plano  p£r  B A Cdudo  fiat*  angulus  B A Eac- 
**.i.  D qualis  angulo  B A D . & fiquidem  A E ca- 

-dit ftiper  A C , paterduos angulos?  B A D, 
n.  D A C maiores  effe  angulo  B A C . Quan- 
do  vero  A E cadit  inter  reflas  B A,  A C,in 
i 3 E.  O 'redis  A B,  A C fbmantur  <Juo  ouarlibet 

^ - yjr  pundaB,&C>&  iungatur  reda  BC,  fe- 
eans  interceptam  A E in  E - Ar  qu  nndo  re- 
^\//7  da  A E cadit  extra  angulum  B A C.d  qno- 
C \/£  libetpundoEreda:  A E coniungatur  re- 
da E B,  iecans  interceptam  redam  A C in 
b prcp-i-h  C,  Et  b fccetur  A Dequalis  E A ,iunganrurqucrede  linee  B 
D.  D C,  <Sc  D E . Quoniam  circa  cquales  angulos  B A D B A 
cpropA  i-i  ^ lunt  latera  A D.  A Ecqualia,  & A B comune.  fcrgoctriart- 
gulorum  bafes  B D » B E aequales  lunt . Quare  C E erit  d ffe- 
4p,op.n.  rcnrja  duorum  laterum  B D,  BC;  & propterea^  in  triangulo 
' 1 ‘ ' ' B D C laterum  differentia  C E minor  erit  bafe  C D $ cumque 
in  triangulis  D A C,  E A C duo  latera  AD- A E fint  aqualia, 
, , , & A C commune,  & bafis  B C maior  bale  C fc : ‘ergo  *angu- 

oi  i.  fr°P‘  Ius  D A C maior  erit  angulo  E A C ; led  erant  anguli  B A D, 
axio. 4.1 1 B A Ecquales,  igitur /lumma  vmus  cqualium  angulorum 
B A D,  <k  maioris  inf  qualium  DAC  maior  erit  angulo  B A 
C,  qiu  cft  lumma  vmus  aqualium  B A E , & nunons  in^qua- 
Jium  E A C in  primo  caiu,  vel  eorum  differentia  in  fecundo. 
Quare  patet  propofitum . 

* • , \ .*  ' 

Sad.it, XI  ’ P ROP  OS.  XIII.  THEOR.  XII. 

Omnis  folidtisangulus  fub minoribus, quam quatuor  rectis 
angulis  planis  continetur . 

Sit  angulus  lblidus  A contentus  quotcunque  angulis  pla- 
nis 
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nis  B A C,  C A D,  DA  E,  EA  F,F  A B.  Dico  cos  omnes  fimul 
fumptos  minores  efle  quatuor  phnis  angulis  rectis.*»  Ducatur  a ffi:  »•  0* 
planum»  fccans  omnes  rectas  angulum  A continentes , vt  et-  ^ 
ficiatur* figura  rectilinea  BCDEF  tot  laterum, quot funt  l'rJ0up/1’ 
plani  anguli  iblidum  angulum  A continentes , & fiimpto  in- 
tra  polygonum  B C E quodliber  punctum  G , ab  eo  ad  angu- 
los  omnes  polygoni  ducantur  recto:  G B,  G C,  G D » G E , & 

G F.  Et  quoniam  polygoni  latera  B C,  C D,D  E,  E F,  F B ftint 
bales , nedum  triangulorum  verticem  habentium  in  G ; led 
etiam  triangulorum  verticem  in  A habentium.  Ergo  tot  lunt 
triangula  verticem  habentia  in  G.quot  furit  ea, que  verticem  c j8 
in  A Fiabent;  fed  c cuiuslibet  trianguli  tres  anguli  lunt  squales  lFip' 
duobus  rectis . Ergo  squali  numero  rectorum  squales  erunt 
anguli  anmqs  trianguloru  verticem  in  G habentiu ; atque  an- 
guli omnes  triangulorum  verticem  inA  habentium  .Et  pro- 
pterea  anguli  omnes  triangulorum-» 
verticem  mG  habetium,  umul  fum- 
pti , squales  erunt  angulis  omnibus , 
fimul  iumptis  triangulorum  verti- 
cem habentium  in  A.  Poftca  d in  an- 
gulo folido  triangulari  B duo  plani 
anguli  F B A , C B A maiores  erunt 
angulo  C B F ; ldcft  maiores  erunt 
duobus  angulis  FBG,CBG,<5efic 
reliqui  omnes . Qu^re  omnes  anguli , qni  funt  ad  bafes  trian-  . 
gulorum  verticem  in  A habentium , fimul  fumpti » maiores 
erunt  omnibus  angulis,  qui  funt  ad  bafes  triangulorum  verti- 
cem in  G habentium ; ideoque  relidui  anguli  omnes  vertica- 
les , qui  folidum  angulum  A elhciunr. minores  erunt  refiduis 
omnibus  angulis , qui  in  G verticem  habent;  fed  «anguli  om-  c t$r»U.t. 
nes,quiiuG  verticem  habent.quatuor  angulis  rectis  llint  ae-  prop.ij. 

?uales.  Igitur  anguli  plani  omnes , qui  folidu  A componunt, 
imul  fumpti>quatuor  rectis  minores  erunt.Quod  erat  often- 
dendum.  •- 

PROPOS.XIV.PROBL.il. 

EucLa  j.XI 

Ex  tribus  angulis  planis, quorum  duo  quilibet  tertio  fint  ma- 
iores , & tres  fimul  quatuor  re&is  minores  finr , folidum_r 
angulum  conftituerc . 

Sint  tres  anguli  A,  B,C,  qui  fimul  fumpti  fint  minores  qua- 
tuor 


B 


buiut. 
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tuorredis ; fed  dtio'quilibet  cx  eis  terrio  fint  maiores . Debet 
effici  angulus  folidus,  cuius  tres  anguli  fintipfis  \ , B ,Ci- 
quales.  In  quolibet  circulo  D G H,  cuius  radius  F D,  fiant  * ad 
centrum  anguli  D FF  ^qualis  angulo  A,&  E F G ^qualis  an- 
gulo B,  atque  G F H equalis  angulo  C:  erunt  *tres  arcus  D E, 
E G,G  H minores  integra  circuli  peripheria,  & duo  ex  eis  ma- 
iores tertia,  /i curi  anguli  A,  B>C,feu  ijs  cquales  anguli  ad  cen- 
trum F , qui  proportionales  funt  peripherijs  fubtenfis,  mino- 
res luntquatuor  redis,  & duo  quilibet  maiores  funt  tertio. 
Et  acpundisD,3c  H ad  radios  E F,  G Fducanmr  perpendicu- 
lares DR,HM.  Patet  d redas  D R , H M efficere  arcum  D E 
R duplum  arcus  DE-&  arcum  WGM  duplum  arcusHG: 
Quare  e rede  D R , H M antequam  ad  punda  R , & M pertin- 

. ganr  fe  1’ecabunt  intra  cir- 

\w  cillum,  vt  in  0;<5cpropte- 

rea/ redangula  parallelo- 
gramma  DDR.&HOM 
aqualia  erunt . g eleuetur 
iam  a pundo  O reda  O S 
perpendiailarisad  planum 
R H , cuius^cuadratum 
fit  eqifale  r^d.mguloDO 
R - vel  H O M , erir  OS  ne 
dum  > perpendicularis  ad 
redas  D R,  H M in  fubiedo  plano  ex  flentes ; led  etiam  k.  erit 
k c»r-i  pr  proportionalis  tam  inter  D O,  O R,  quam  inter  H O» 

I 4 *-4,  OMjflf  propterea  i tria  punda  D,  S R in  femictrcuh  pcriphe- 
y fT'  9‘  ria  exiflent  eredi  m ad  planum  D G H , cum  per  S O eredam 
m fftp  4.  at*  'dcm  planum  ducatur:  non  lectis  tria  punct^  H , S , M , in_» 
peripheria  femicirculi  eredi  ad  idem  planum  exiflent . Con- 
iungantur  tandem  rede  N S,  k S.  Et  quoniam  planum  uRH 
oflenlum  cft  perpendiculare  ad  planum  lenucircuhDSR ; 
eftquc  EFN  in  vno  eorum  pofita  perpendicularis  ad  D R 
communem  planorum  ledionem:  Ergo»  E F N perpendicu- 
laris eft  ad  planum  D S R ; & propterea  •'EFN  perpendicula- 
ris eft  ad  redam  N S in  eo  politam.  Quare  in  duobus  triangu- 
lisFNS,FNDcirca  duos  angi  ilos  redos  SNF,  DN  funt 
duo  latera  D N , N S ^qualia  - cum  fint  radij  circuli  DS  R & F 
N commune : fcrgo p anguli  S F ND  F N cquales  lunt ; eftq; 
angulus  A equalis  angulo  1 FN  vel  D 1;  1.  m primo  calu,vel 
angulo  DE  E complemento  ipfius  D FN  111  fecundo  calit. 

Ergo 


2pnp.tr 
lib  1 

b c orali.  1. 
prop  1 i.j 
£3"  cor  1 pr. 

16  I.3. 


cfrtp.  10. 
hb  i. 
dpr»p.  19- 
l i 

e febo  prtp 
t3.l1 

fpr.x1.L9. 

gpr.O.buiui 

« % 

b /r.xi.f-t* 


ipr.x 


buittt. 


humi. 


11  ctr.x.fr. 
5 .buiui, 
oprop.%. 
quiui. 
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Ergo  angulus  S F E scqualis  erit  angulo  A. 

Eodem  modo  oftcndetur  - 

angulus  S F k ^qualis  angulo  /X 
HFK,  leu  angulus  SFG  ?qua-  ^ 
lis  angulo  HFG»vel  angulo 
C.  At  fi  duo  anguli  A,«St  C, 
fme  eis  ajquales  D F E , H F G 
fint  redii  a pundlo  ? F eleue* 
tur  redla  linea  F S perpendi- 
cularisad  planum  anguli  EF 
G . Manitctlmndt r redlam  S 
F perpedicularemeflc  ad  am- 
bas redlas  F E , & F G , «St  pro- 
pterca  3ngulus  S F E xqualis 
erit angulo  redlo  A , «St  angu- 
lus S F G equalis  erit*  redlo  anguJoO  fadlus  autem  Fuit  angu- 
lus l F GcqualisariguloB.  Igitur  tresanguli  plani  E FS  SF  * 

G»  G F E componentes  angulum  (olidum  F ^qualesiunt  da- 
tis angulis  A,  B,C.  Quod  faciendum  erat . 

• 

COROLLA  R'I'  V>'M.F- « gucueXl 

i Hinc  patet  artificium  quomodo  ad  datam  redlam  eiufque 
punctum  'conditui  poflit  angulus  (olidus , cuius  anguli  plani 
.^quales  fint  fuigulis  angulis  dati  anguli  (olidi.  Si  enim  datus 
angulus  (olidus  triangularis  non  e(£  dudlts/planis  per  binas  f 
qualque  redlas  lineas  diuidi  poterit  datus  angulus  (olidus  itu  ,UI . 
plures  lolidos  angulos  triangu  lares  ,qvforum  finguli  tresan- 
. gulos  conditionatos  habebunt, ideft  t erunt  minores  quatuor  t pr$p. i j, 
rectis,  & *«  duo  quilibet  tertio  maiores . Ergo  ex  hac  propofi  buiui 
tione  ettici  potcllad  dat5  redla eiufqipudlum  angulus (olidus  u r,f' 11 
triangularis  ^qualis  vni  angulo  lolidorfim  triangularium-, . 

Podea  1’uperaddi  poteft  lecundus,  & tertius,  <5cc.  fimiliter  po- 
fitus  angulus  (olidus,  quoufquc  ©inues  finmJ  anguli  (olidi 
trnngulares^quales  fint  ijs,iu  quos  datus  angulus  (Olidus  re- 
foiuitur } & ideo  paret  propofitum . i < 


PROPOS.  XV.  THEOR.  XIII. 


S,X  I 


Si  in  duobus  angulis  folidis  triangularibus  contentis  ab  angu- 
lis planis , qui  fint  $ quales  finguli  fin  gulis  cadant  perpendi- 

Li  culares 
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culares  dfublimibus  redis  lineis  fi  milite  r po  ficis  ad  plana, 
anguloru:erunt  inter  fe  iublimes,  Vt  perpendieularesidc  per 
eas  eduda  plana  efficient  angulos  ad  eaidem -partes  ? qua- 
les inter  fe . ■/'  ‘ - • lf-\  ! • 

In  duobus  angulis  /olidis  triangularibus  A,  & F fint  anguli 
plani  D A N,H  E P aquales ; pariterque  anguli  DAO,HE(^ 
inter  fe , nec  non  angnli  N A O.P  FQfmt  ^quales,  'atque.4 
pudis  D,H  svxptis  in  lublimib9  fimilwer  pt  diris  DA  HE cadit 
perpendiculares  DK,HMad  plana  N AO,  P E QJ>ico^  D A 
ad  H E effe,  vt  D k ad  H M , & plana  A D k,  EH  M eflxdeic. 
angulos  K A O,  M E Qarquales inter  fe . Secetur* S A cenu- 
lis H E , & ducatur  b S R perpendicularis  ad  'planum  NAO. 
atquecapundisR,M;ncidenciaiuad  redas  A NAO  , E P, 
E QducattTrperpcndiculares  R B ,RC)MF>MGij&  coiun- 
gaturre^f  RAf  M £4»  B,5C,H  F,HG.Quonia  rc&a  A C pet- 
pendicu’ariseftad  RC  communem  ftdionem, planorum^ 
S R C,  <5c  B AC  ad  d.  inuicem  perpedicularium  ( cum  planum 
S R C extendatur  per  S R eredam  ad  planu  mBAC)«  Ergo 
, A C perpendicularis  eft  ad  planum  SRC;  idcoque/angulus 

f pr.i.buius  A C S reduseft,  'eadem  ratione  anguli)  A.  B5  -BG  H , E F H 
redi  erunt.  Cumque  in  duobus  triangulis  AES,EGH  ?qua- 
liafint  latera  S A , H E fubtfen dentia  angulos  cedosC , <StiG , 

funtque  duo  anguli  S A C»  H 
E G equales : Ergo/  latera  A 
C,  bG  gqualia  Eunt:  eadem  ra- 
tione S A,  F E cqualia  erunt; 
& funt  duo  angiili  B A C » F E 
G 9quales  >;atque  anguli  B , F , 
C»  G.  redi . Igitur  Idda  intei- 
leduali,  applicatione  *,figurx 
FEGM,B  AC  R fibi  mutuo 
congruent,ideoquc  reda  G M 
fuper  C R,  nec  noh  F M fuper  BR  cadent:  Quare  punducon- 
curfus  M cadet  fuper  R,&  propterea  red?  Mh,R  Aiibi 
1 mutuo  congruentes  ^quales  erunt;  panterque  angui:  G EM, 
C A Raiquales  erunt . Tandem  quia  in  duebus  tnangulisS 
U . . A R,H  E M duo  latera  S A,  A R ad  duo  H E,  b M habent  ean- 
lJr  * i *lr‘  dem  atqualitatis  rationem,  & anguli  red  i S R A , i i M E ( fa- 
ih' Ji*  di  ia  lineis  SR.HM  credis  ad  plana  i ubieda)  opponuntur 
homologis  S A,Hb,&  K reliqui  anguli  sut  acuti:ergo  1 jerpen- 
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diculares$R,H  M xquaJes  funt : pofita  autem  fuit  D k per- 
pendicularis quoque  ad  idem  jplanum  B A OErgo  » D K,SR  m fr.  j 
parallele  funt , dc  in  « code  plano ; trianguli  S A R ftibie&dm  im‘- 
planum*  fecantis  in  eadem  reftalinea  A 11.  k > quae  efficit  an-  ” c'r 
gulum  k AOaiqualem  ipfi  M E Q^dt » propter  fimilirudi-  bu,u,^ 
nem  triangulorum  DAk.SARcrit  fublimis  DAadSA,  ««'Vi  1’ 
feu /» ad  ei  cquaidm  H t ?vt  perpendiculari»  DK  ad  S.JR.,  feu  VF  ' ' 
ad  ei  equalem  H M . Quod  erat  oftendendum . 

i I f { .r 

COROLLARIVM. .... . fi 


Manifeftum  eft  duas  perpendiculares  ab  eade  fublimi  ciufi 
de  anguli  loJid;  du&ascadtfe  in  eadem  refla  lineam  per  an- 
gulum iitbiedunttranlcuntem . Oltenfum  enim  fuit  in  hac 

Sropofitione  perpendiculares  DKiSR  cadere  in  eandem  re* 
:am  lineam  KRA,  que  per  pun&um  A anguli  plani  fubie- 
£ti  tranfi t . 

i 'j  - i , - - - - • ’ 

DEFINITIONES  SECVNDAE. 

X.  : 

Si  a perimetro  figur?  plane  ad  fublime  pundlum  reda  li- 
nea eleuata  conuertatur  circa  figur^ perimetrum , fixo  ma- 
nente puncto  iublimi , quoufque  redeat  ad  locum , a quo  cg- 
perat  moueri : vocabitur  loiidunx  genuum,  fi  figura  iiabie- 
ctare&ihneafuernlPyramisj  . 

/ I I. 

Si  vero  fuerit  circulus : vocetur  Conus. 

! . ni.  ; 

Et  pun&um  fublime  fixum  vocetur  Vertex  Pyramidis, 
VclConi.  . ‘ f 

. .-*i’ j f 1 il  i ’ H II. t ! 1 \j  t t • * • * 1 • . J ' 

...■IV..:- 

Atque  figura  plana  fubietta  vocetur  Bafis  cius . 


Et  perpendicularis  d vertice  ad  bafim  Pyramidis , vel  coni 
duCla : vocetur  erus  xxlutudo  j 'f 


11  z 


VI. 


5» 
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f ,•  : V I.  • 

Et  fi  quidem.  perpendicularis  i vertice  incidat  non  extra_, 
bafim : vocetur  uia  Direda . 

/ • V II.  .V-  'li 

; Si  verdextri  ceciderit:  vocetur  Pyramis  Inclinata.  . 


Et  red$  i vertite  ad  angulum  bafis  pyramidis : vocentur  La- 
tcraeius. 


IX.  h 
Et  quaslibet  refla  d vertice  ad  circunferentiam  circuli  ba 

fis  coni:  eius  Latus  vocetur. 

• : i . i 

X. 

Atque  reda  a vertice  ad  centrum  circuli  bafis : vocetur 
Axis  Coni. 

X I. 

Coni  ver6,  quorum  axes  eredi  fuerint  ad  bafim:  vocen- 
tur Redi. 


XII. 

Et  quorum  axes  inclinati  liuit  ad  bafim : vocentur  Sca- 
leni. 


Si  d perimetro  figur?  plane  reda  eleuata  non  in  eius  plano 
iacensrcuoluatur  lemper  fibi  ipfi  equidiftanter  conftituta_, 
circa  figur?  perimetrum , quouique  redeat  ad  locum , a quo 
moueri  ceperat;  atque  fuperficies  genita  iecetur  plano  cqui- 
diftante  figurc  fubicdf : vocabitur  folidum  genitum,  fi  figu- 
ra fubicda  rediimea  fuerit,  Prifma . 

. ■ . • . • . . , ; ' f v.\ 

XIV. 

Si  verd  fuerit  circulus  vocetur  Cylindrus . 

X V. 

Et  figura  fubie  da  vocetur  eius  Bafis.  ' 

X VL 
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. :?tic$a  tyanslata^in  cylindro, at  adherens  angulis 
bafis  Piatis  mter  bafim  ,& oppofitum  planum  ei  paralle- 
lum,interccpt^  vocetur JUtus  e*us, 

V.  ' *'  , ■ • -\  \\  4 . 

-%  x.vji.  , . t i , , 

tt  perpendicularis  adbafiun  intercepta  inter  oppo/ka  pla- 
na parallela : Altitudo  eius  vocetur . 

■ , j - ■ • ■ ' ' • , 

•n  XVIII, 

A tque  lineae*  centro  bafis,  cylindri  paxaliela  lateri : Axis 
eius  vocetur..  ...  v* . ,v . 5i  , , 

y.  »o  i .7  ..7  'A  ' >.  : . * t.V \\i >r  ..  v _ '%i 

i » X I X * Y * 

Et  fi  latera  perpendicularia  fuerint  ad  bafes : erunt  Prifina* 
oc  LyJUndrusreaus*  *. , • ...w.  - , 

X X. 

Si  verd  inclinatafuerint  vocentur  Sca&ni . 

j r • ' fi  V . 

, , ’ m.  ?.  ’ XX  L i1,:  !<$  . i 

Prifina  a fex  planis  quadrilatcris, quorum  oppofita  fint  pa- 
rallela, contentura : vocetur  Parallelepipeduin . 

e.  XXII. 

Similes  Com,&  Cylindri  funt, quorum  axes a*qui  incli- 
nati funt  ad  bafcy  > <3c  proporrionalesluat  diametris  bafium . 


Vt fi  fuerit  figpra pUna  «4BC  reBilioea , vel  _ 

circulus  j osquepunGum  E mJuHimi  tpotra  di-  ~U: 

Gum  yUtmu , & d punG%,  Aa4i  •£>  tungatur  reGa 
v4£,  atque  refta  A E circa  puttGum  fixum  E S//  II  i 

cfwerfatur  per figttyc  A JS  C pmmetnm  i quouj-  S/  fi/ / I j 

que  redeat  ad  locum,  d quo  efferat  moneri  ; tunc  y/  /// } j J 
quidem  genita  figura  jolula  E ABC  habens  futue-  J 

Gam  figuram  planam  ABC  reBilmeam : vocabi-  V/H J\f  £ 

tur  Tjrama . Si  vero  plana  figura  ABC  fuerit  B C 
circulus  :yocabitur Conus.  . 

. Sed  fi  rctfqjiwaidi  Eitacm  extra  piam*  fipw*  ABC  remittatur 
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per  figura  A B C perimetrio»  femper  tamen  fibiipfi 
1 equidiftanter  cmijritHtJ  efUm  monetur , quoufquc  r.c- 
•^J-.deatad  locum  '3  quo  moneri  ceperat , atque  fuperfi- 
I i-ciei  genita  a re3&  AE  reUolnta  fecetur  phtno  E p.i- 
; ralltlo  plano  figura  ji  A G ;ttinc  quidem  fdlid  a figUr.t 
• genita  E ABC  E habens  (ubicflam  figuram  planam 
/ i A B C retUlsnhank , vocabitur  Tri/nia ; illa  yerp  , ► 
(\OTnf**  kaktb  figiiral*  A'*  C intentum  , -vocetur  Cy- 
yjr-'Almdrus.  ' 

^ Et  punHum  E.  in  pyramide , & Cono : Vertex  vo-  • 
cctur  5 in  omniltUi  autem  ditiis  [olidis  figura  plana  A 
It  C -noctua-  bafis (oliiif  ElreGa {mea  E&perjfatifculbris  ddpfan&tL» 
bafis  dubia  d -vertice  E , veta  plano  oppofito  bafi : vocatui  altitudo  [oli- 
di. E t in  pyramide  fi  ditia  perpendicularis  E C incidat  non  extra  bafim 
ABC ; tunc  pyramis  vocatur  dirclta  j jj  ver6  extra  cadat , vocetur  py- 
ramis inclinata  * '•  ••  ’ t.  Jr: . . r . ..o.  . . ^ 

Et  retia  linea  E A transi ata,vbicunque  fum,itur,  vocatur  latus  con /, 
vel  cylindri ; fed  angulos  bafis  contingens  vocatur  latus  pyramidis , vel 
prijmatis . •'  - _ . . .. 

Et  retia  linea  E H d circuli  centro  H ad  verticem  dutla  m cono , &• 
pai-allela  lateri  E A in  cylindro,  vocetur  Axis  eius . 

Coni , quorum  axes  perpendiculares  'fuerint  ad  baf  es  vocantur  rctii , 
reliqui  vero  Scaleni . '•  v 

Tri/ma  veru,  & Cylindrus,  cuius  latus  ptrpendictdarir fuerit  ad  pla- 
num bafis : vocabitur  retlus ; reliqui  verd  Scaleni . 


.PROPOS.  XVI.  THEOR.  XIV. 


Si  Pyramis  fecetur  plano  parallelo  bafi  , erit  fegmentum  eius 
ad  partes  verticis,  Pyramis  fimilis date  Pyramidi  ;flc  le&io 
erit  figura  plana  (inulis bafi.  quaerunt  in  duplicata  ratione 
altitudinum  earum  pyramidum,  quarum  funt  bafes . 

I • *>  a • .«  ♦ *•  • 

Sit  pyramis  R A C B M fe&a  plano  G k H S parallelo  bafi 
A C i)  M , Sc  R N fit  altitudo  pyramidis , ieu  perpendicularis 
d vertice  ad  bafini  dufla , quy  (ecer  planum  G K S in  O erit- 
a ctr.i.pr.  que  « R O perpendicularis  quoque  ad  planum  G k S paralle- 
Q.buius.  Ium  ipfi  ACM.  Dico  figuram  ioJi.dam  R G k H S pvrami- 
dem  effe  fimilem  ipfi  R A C B M ,&  planam  figuram  G K H S1 
finukm  e fle  bafi  A C BM»5c  «iter  lcefle  m duplicata  ratione 
; aJti- 
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altitudiiutm.R  O.&RN.  Quoniam  duo  plana  parallela  A C 
B M (Sf^i  Iv  H S locantur  planis  ijfdcni  triangulorum  R A C, 

R C B,  B M . & Ii  M A.  Ergo  k eorum «qorrimones  le&ioncs  l>  tor  i /r. 
A 0,5Ci  k.  parallele  funt  mtor  fci  nec  nonC  R,  k H,-pariterquc 
BM,^S<atqiie  M A, J>G (miniter eauiclillain.  Vnde/f-ftgiuc  • • 
plan^  A C ii  M,  Sc  Ok  H S equiangulc funt  mtorfc; afmic  rri-  ctor-t  fr- 
anguladR  AC,  RG  Ivcquianguh  (ime  inter  fe^&  fimilia:  \ l 4* 
r,.nterqi|e  triangula RCB.RkH atque  etiam  triangula  R 6 tV**’ 
B M,  Rtf  S,  nec  uon  triangula  RM,  A , R S G funt  intet  fc  x-  ' * ■ 
quun?til:i.^c  fimijia.Quirc  anguli  iblidi  A & G aequales  funt 
inter  fe , & circa  £os  larona  R A ad  A M proportionalia  funt  1 
Latenbus  R Gad  GtS:  parin;rqi)e  C A ad  A R 
erit.  \'t  K G ad  G.K  i Vncie-e*  £Qfnffofitione  or- 
dinata erit  C A ad  A M , vt  k G nd'G  S.  Eadem_» 
ratione  angnb  folidi R , & 1^,  pariierqne'  anguli 
folidi  C ic  K;  nec  no  lolidi  anguli  M*  oc  S ^qua- 
les erqqt , exspute  angulo  loiido- Jl.  comuni;  Sc 
circa  dictos  angulos  lplidos  aaquaje^  erunt,  vt 
prius, latera  proportionalia  . Erso*  pyramis  R 
G K HS  (imilise/l pyramidi  R ACB.M.jEtqwOr. 
nian}  anguli,ipji^i.A , A G oftenfi  funt  pquales:  ^ 

-Igitur /peimajidiculajis  R N ad.perpervdicula- 
• rcin  R O cfl  y V^fubLnus  R A ad  homologam-* 

UibJimeuvlCG  , leu  yqA  C.nd G k \ lijnt  verb  fi- 
r gurx  planaj  A CBM.&GkHS  cquiangul^,  quorum  latera  i 
circa  angulos  9qualcs  limt  proportionalia, vt  dRlii  eft:  Ergo  g 


tdefl.b*Z 

iu. 

f 

itu  . 


rationem  h.ibct  alruudinis  RNad  altitudmem  RO.Qupd 
eiat  oftendcntlum , 


...  PROPOS.  XVII.  THEOR.  XV. 

\ , " 

In  Prifmatc , vel  cylindro  latera  omnia  equa  lia  funt  inter  fe , • 
Sc  figura  plana  parallela  bafi  equalis,  & fimiliseft  bafi . 

Sit  Priiim,  vel  Cylindrus  A E*G  C , & planum  parallelum 
bafi  fit  E F G . Oftendendum  eft  latera  omnia  equalia  efte  in- 
ter le , & in  prifmatc  rcdilincam  figuram  E F G equalem,  Sc 
fi  miieui  efte  bafi  A B Cj  in  cylindro  vero  figuram  E G circu- 

• Ium 
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Jum  eflc  equale  circulo  AC  A pun$o£,vbi  axis  B F cvlindri 
lecaturplanoEGi»  ducamur adpennietiufigurj  EGguxli- 
, j bct  redx  f E.  F G*  ponaturqtic cylindri  latera  £ A,  G C,  iun- 
»8  ga»turquercd*  AB*B  C.  Qm  mam« in  vtroouc  fbhdpbi 

fecun  bmiui  /Ssv  • S"*-  V » VCl  latUS  ^.E»&aXlS  BI 

b/»r,i4  *.i  r/  ,lint  parallela  inter  (e : Ere6*in  vnc 


bpr 

c cor  i . p r. 
y.kutus. 

dpr.i6.Li 


F 

prfralfoa  ititer  (e : Erg6*  in  vno 
uint  plano,  6c  tfb  hbc  fSl^iro  feca ntut 
parallela  plana  A G E G : Igitnr  c fc- 
diones  oppotltte  A B , E F parallelx 
funtirtter  (Cil&dFparium  A Fparal- 


v G.  Ar^«vl  ieloerammurtiemlcuitlsOppoBra^ 
iv\l/  latefiai  A B ipfi  E F , atque  A E ipfi  B 

Ffcqualia  erunt.  Fadem  ratione  B 
•'  Giparallelogrammum  erit,&  C G 
ipfi  B F , feu  Jiateti  A JE erit , atque  C B fpfiC  F Nona- 
le , & parallelum  cfitVffcufi  A B it  F . & pntnlkfa». 

erant . Ergo » angukis  A BC  cqu.llis  cfi  «ineulo  F FG  , & fi  c 
reliqui  omnes  anguli  rtvprt^ore  arqUhFes  enirit ; arcue  circa 
squales  angulos  laftra  timt  pr<  p<rt  kiialia^c&m  diio/equa- 
lia  A B,  EEaddUotequaliaC.  B,  C F in Fadetn IfintFationc  6c 
fic  lcliqua  omnia  laterricilea  reliquos  angiilbtfamialcS.  Jrfi- 
g/>r.i$<4.4  turjfigriraRFG  fimiIisf*dE«.’qualiscft  tedilinca:  A B 

C;  ctuniqiic  in  cyliftdrOil pWirfQro  F liim  pro’ intra  jfighram  E G 
quclibet  redx  t Es  F G edudxcdualcs  firtrFa&jsA  b,CB, 
hde/.i  1 1.  & ideo equales iriter  fe . Etgo&fisutl 1 t GdtdnluselF.ciiius 
centrum  F eqnahs  * circulo  A C : fuernnr  aUterrt  latera  A E> 
Itxio.L*.  CG&fic  reliquaiomnia  latera  oftenfa  equaira  tam  in  prif- 
nune,  quam  in  cylindro.  Patet  ergo  propofitum . 


tc»r  i pr 
7 i 4* 

ffr.J.Jj. 


PROPOS.  XVIII.  THEOR. 


XVI. 


Si  fuperbale  pyramidis  triangularis  diredf  duo  prifmata  re- 
da delcribantur  infra  verMcem  pertingenriai  lupremum_» 
priiinacircuntcriptum,<5c  maiusent  frufto  pyramidis  fu- 
premo , <5c  infimum  prifma  irlfcriptum , <5c  minus  erit  infe- 
iiorilrurto  pyramidis.  ’ ; t { 


Super  bnfc  A BC  triangularis  direde  pyramidis  R A BC 
- detctiffa  fint  duo  pnlmata  reda  A B P , & A V B,  qug  locent 
pyram  idem  mfia  verticem  R in  planis  D L F>  & G H K paral- 
lelis bafi  A BC.Dico  iiipremum  prilma  A V B circunlcri- 
. ...  * ptuin 
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ptum  & maius  efle  frufto  fupremo  pyramidis  A F B > & mfi- 
mum  prifina  A P B inlEriptum  & minus  efle  pyraiudis  infi- 
mo frufto  A k B.  Et  primo  R B H perpen- 
dicularis^ vertice  R , incidar  in  angulum 
B. Quoniam  du£ re&a:  RH&  VCP  per- 
pendiculares funt  ad  planum  A BC,fiue 
ad-» planum  GH  Kei  parallelum:* Ergo 
anguli  RBC.VCB  redi  funt , & V P pa- 
rallela cft  ipfi  R H,-5c « in  eodem  plano  tri- 
anguli R H K cxiftunt.in  auo  reae  C B,(5c 
BH  iacent : Sed  in  triangulo  R B C eft  an- 
gulus B reftus:  ergo  d angulus  R C B eft 
acutus;  <5c  ideo  perpendicularis  V C cadit 
extra  triagulum  R K H & cius  produ&io 
C P intra  idc  triagulu  cadet:  Eadem  ratione  re&a  S A intra  tri- 
angulum RG  H , deeiusproduttio  AZextra  ipfum  cadet 
Quare  parallelogrammum  A P intra  pvramidcm , Sc  paralle- 
logrammuin  A V extra  ipfam  cadet  ;6c  propterea  prilma  A 
P.  B intra  fruftum  A k B mlcriptum  erit,  & minus  erit  iBo  at- 
que prilma  A V B circunfcriptum , & maius  erit  frufto  pvra- 
nudisAFB.  • 

Secundo  cadat  perpendicularis  R N,  aut  in  latere  A B,  aut 
intra  triangulum  A B C in  puntto  N,  & per  latera  pyramidis. 
Sc  per  perpendicularem  R N plana  " 

ducantur  duula  erit  pyramis  in  duas, 
aut  tres  pyramides;  Sc  in  qualibet  ea- 
rum perpendicularis  i vertice  inci- 
dit in  angulum  bafis;  &«  propterea 
omnia  infima  prifmara  luper  bales 
delcr  .pra,  ideft  pnfma  ex  eis  compo- 
firuniABP  inlcriptum,&minuse- 
rit  infimo  frufto  pyramidis  A BK,& 
omnia  liiprema  prifmara  luper  caf- 
dem  bales  defer  ipra,  ideft  pnfmaex 
eis  compofirum  A B V circunlcri- 
pium,  & maius  erit  pyramidis  fupre- 
mo frufto  A B F . Quare  patet  pro- 
pofitum.  ^ 


Mm  PRO- 
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27*  -EVCLJDIS  REUTITVTI 

*4 rlf *T  A s ‘ii"  •i-il  i \T- ^ r 

il  PRQP  OS.  XIX.  THEOR.  XVII. 

; ; -11..'«  , I •!  /i  •.  ■ • • 

Si  per  5p&am  lineam  bafim  coni,  VeJ  cylindri  fecantem  , vel 
tangentem , & per  latus  lolidi  planum  ducarurcquod  per 
iecantem  ducitur  iurra  folidnm  cadet ; quod  vero  per  tan- 
• , > ,r.  gentem  ducitur  continget  lolidi  luperficiem,&  extra  loli- 

*•-.>  V dum  cadet..  ■ - ** : 1 * iCa?  * 7 >“/  . 

. . i i n ! J «.  ■ • ‘ ••  i 


' Sitconusi aut  cylindrus,  cuius bafrsB C D,  lutttfriifis  A,& 
reda  linea  B £ fecet  bafim  lolidi,  at  reda  B F tangat  eam 
B,  & polito  lafpte  B A ducantur  plirna  ABCA.&ABFA. 
Dico  planum  A B C A intra  iolidum  cadere , & plarium  A B 
F A tangere  lolidi  luperficicm  v5&eJtfra  ipfum  cadere.'Quut 
latus  A B ittluperfiae  ioiid:  cxiflrt,  &cft  qucque  In  plano  A 
B C A , vel  ia  plano  A B.F  A : Ergo  * in  eorum  idhimuni  i‘e- 
dione,  vel  cbntaiiuexdUt.  Quare  planum  A BC  A;nec  noti 
planum  A B F Alccat,vel  tangit  lolidi  liiperficiem in  reda  li- 
nea  A B.  Eadem  ratione  planum  A B C A fecat  lolidi  fupetfi- 
ciem  in  latere  A,C  a puncto  Cdudo.Poftea  fumpto  quolibet 
puncto  M inter  punda  B & C,  coniungatur  reda  M A ad  ver- 
ticem incono > & parallela  cuilibet  lateri  B A in  cylindro  > & 
per  M ducatur  qualibet  re6ta  linea  M D , quar  produda  lecet 

vbicunquc  circuli  peripheriam 
a r in  P A D ; Sc  ducantur  * iolidi 

* ^ \ V — latera  P A,  & D A:  Erunt  D A, 

: Mv  \ \ , \ \ \\i  j-  ; M A , P A in  eodem  plano  tri- 

/ \\  \ \\\  • .anguli  A P dpor  verticem  in_» 

/*  \v\  \ \ \ \\\  -‘Cono-dudi,  vel  in  eodem  pla- 

\ \ -A  \ \\i  ■ noc  parallelogtammi  A P D A 
. ..  \ \^vTt\  ' iu  cylmdrO; cum lateta  P A,  D 

FpC — mv?v  M Afintmrer  fe^paral- 

f ^ — --''c  lela &?qualia..  Et  quoniam  fe- 

i > '<  cans  reda  linea  BC  intra  circu- 
lumB  C DcadirErgopundttm  M inter!B,<5c  Cpofitum  intra 
circulum  ipfum  pariter  cadit  j ideoque  pundmn  M inter  que- 
libet  punda  P , D > B , & C ili  circuli  periphejia  polita  cadet . 
Ergo  reda  linetrM  Aj  qu?  duda  eft  intra  triangula,  vel  paral- 
lelograma  A UCA.&AP  D A cadit  inter  qu£l:betJateraP 
A,B  A,  C A,  & L>  A , feu  inter  omnia  latera  qua:  duci  poflunt 
in  1'upeifkie  lolidi:ergo  reda  linea  M A cadit  intra  folidum . 

f Eadem 
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Eadem  ratione  auclibet  alia  reda  intra  trianguium,vcl  paral- 
lelogrammum  A B C, A d uda  cfaVlct  intra  ioMurn  • Quarel.  ' 
pjanum  A BC  \ mtra  loJLidum  cadet*3t  ipfum lecabit.pollrc- 
mo  tn  reda  tangente  ii  F a quolibetpundo  F , quod  fton  fit 
in  conradu, ducatur  reda  F A ad  verticem  in  cono,&  * paral-  ew pr.i6. 
lela  lateri  in  cylindro » & ducatur  a pundo  F reda  F D con- 
tingen  ,vel  fecans  vbicunque  circuli  peripheriam  in  P , Sc  D , 
atque  latera  lol  di  D A , P A ducantur:  erunt , vt  prius,  DA, 

P A,  F A m eodem  plano  trianguli-,  vel  parallelogrammi  A P 
D A,  «Scpuallclf  imerfemcvlindroa  Et  quia  B F circulum  B 
C n tangit  in  B : Ergo/pundam  F extra  didiun  circulum_,  fyr.n. Ii. 
cadit,  & propterea  punctum  F non  inter  P Sc  D , fed  vitra  re- 
dam P Dnicircitlo  appl  iirvn  cadet; fed  tnanguluin , vel 
parallclogrammum  A iPA  fecans  ftipcrfictem  fplidi  in  la- 
teribus DA,  & P AinrraibJtdiluperficiem  includitor,  & re- 
liquum eiuidem  plani  eXtenfi  dXtra  (pljdum  cadt ; Jjgirur  re- 
da F A extra  figuram  aDP  Appfitatpta extra  fuperficiem 
foli  di  cadet.  Eadem  ratione  tyugubqt  alta  reda  in  plano  A B F 
pofita  parallela  lateri  B A pratei  tangentem  B Aextraloli- 
dumcadet.  Quare  contingens  planum  ABFextra  folidum 
cadet . Vt  erat  oflendendum . 

mMtf?  C,  it  M •'  i n • . : * t j » ■ ; i 11  • , * I A i r i r i ,j 

PROPOS.  XX.  THEOR.  XVIII. 

. : ..  ■ • ) • •• 

Si  triangulum,  & parallelogrammum  (iiperfqualibus  redis 
lineis  delcripta , fuerint  mter.  fe  ^qualia : jerunt.fuper  ea_» 
delcripta  prifmata  reda  ?que  aka,?qualia  inter  Ic. 

Sint  triangulum  A B C , & paralldograrnmnm  D G ^qua- 
lia inter  fcquorum  Latera  B C,  3c  E G equalia  mter  le  fint. Di- 
co prifmata  reda  luper  his  fpatiis  delcripta,  quorum  altirud  i-  6' 

nes  cquaies  fine  redeline^T ,e(Te  mter  leequalia.*  Sccetur  j<u  r ’ 
A C bifiriam  m 0,&  * per  O ducatur  reda  O M parallela  BC  c pr.  m.  / 1 
fecas  Afim  M.3c«  fiat  angulus  CBPatqualis  angulo  E, d<Scco-  d pr  xe  i. 1 
pleatur  parahelpgrd  uii  BPQC,ducaturq;CN  Parallela*  B A,  cttr.pr.if 
fecans/M  P O m N.  Quoniam  duc  red^  AC,MN,  conueni-  f.-1- 
entes  in  O fecantur  d parallelis  A M , 3c  C N:  Ergo  g triangu-  : (gr4T'*9» 
laA  MO.&CNO  nmilia  funt , & habent  latera  homologa 
A O.C  O aqualia . Ergo*  triangula  A M O , C N O etiam  f.1.4.  ’r  * 
qualia  inter  le  funt.  <5c  quoniam, fada  intclleduali  applicatio-  h cor.i. 
ne  baics  A M 0,<3c  C N O funiles>&  aquales  fibi  mutuo  con-  1 7.1.4.  * 

. . " Mm'  2 gruunt. 


» 9 
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EVCLIDIS  RESTITVTI 

gruunt,  altitudines  verd  ab  angulis 
A,  M,  O,  C,N,  perpendiculariter  ele- 
uatae  ad  plana  triangulorum  congru- 
pNv!  N entiunucum  arquafes  finr  inter  fc,  pa- 
riter  fibi  mutuo  congruent  (alias*  ab 
ijfdempundis  bin^  perpendiculares 
duci  pofTent  ad  fubiedum  planum^ 
quod  cft  impoffibile)  Ergo  plana  per 
congruentes  perpendiculares  exten* 
fa>&  per  earum  fumniitates  dada  frbi 
mutud  congruent . Vnde  figura:  ipfie 
folidx  conprachenfar  fibi  mutuo  con- 
gruent; Sc  ideo  prifmata » quorum  bafes  triangula  AMO.& 
CNO,  altitudines  verd  a:quales  reda:  T,  erunt  inter  fc  cqua- 
lia,  additoque  communi  prifmate  redo  eiufdem  altitudinis  > 
cuius  bafis  quadrilaterum  M BCO,  cum  quo priora prif- 
mata reda  triangularia  ?qufc 'alta  vnicum  prifma  confti- 
tuent  ( eo  quo  d a pundo  O perpedicularis  eleuata  ad  planum 
A B C O eftla  tus  commune  trium  prifmatum  redoriwn-** 
quorum  bafesconueniunt  in  O,  dcfic  relique  perpendicula- 
res) , erunt  prifmata  reda  altitudine  T deferipta,  quotum  ba- 

,?qualiain- 


i reda  altitudine  T deferipta,  qti 
fcs  triangulum  A B C,  & parallelogrammum  BN,< 

> quonia  liiper  reda  M O Qdudac  sut  MB.NU 
parallele  inter  fe,  pariterque  P B,  QC  parallela:  inter  fc:  Ergo 


triangula  A M B P , & N C Qfimilia  liint , Sc  * aqualia,  cfcm  la- 
tera homologa MB>NC oppofita m in  parallclogrammo N 
B pqualia  fint.  Quare , ( vt  prius  didum  eft  ) prifmata  reda_. 
altitudine  T deferipta , quorum  bafes  triangula  ^qualia,  Sc  fi- 
milia  M B P,  N QC  funt  cqualia  inter  fe ; Sc  addito  communi 
prifmate  redo  eiufdem  altitudinis  T , cuius  bafis  quadrilate- 
rum  B P N C : erunt  prifmata  reda  altitudine  T defcripta_.  >. 
quoru  bafes  parallelogramum  MBCN,&  parallelogrammuin 
P B C Qarqualia  inter  fe , ideoque  prifmata  reda  altitudine., 
T deferipta , quorum  bafes  triangulum  A BC , Sc  parallclo- 
grammum  P B C Q^qualia  erunt  inter  fe.  Et  quoniam  parai- 
lelogrammum  E K ? quale  erat  triangulo  ABC»&  huic  tri- 
angulo f quale  eft  parallelogrammum  MBCN,»fcuPBC 
Q^cum  aqualibus  triangulis  A M 0,C  N O addatur  commu- 
ne quadrilaterum  M O C B ) : Ergo  paralie  logramma  E K,  P 
B C Qequalia  funt , Sc  habent  bafes  B C , E G cquales;  # ergo 
funt  jqu*  alta ; quare  ( Vt  in  pr.  3 o,  hb.  i.oftenium  eft)  circa. 

angu- 
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angulos  P B C & E equales  eorum  latera  eleuatn  P B , D £ ae- 
qualia erunt  ;<5r  propterea  p eadem  parallelogramma  fumlia  pft.i6-l.i 
erui.  Quapropter  priimata  reda  a hirudine  T deferipta,  quo- 
rum bales parallelogramma  E K,  «Se  P 1)  C QJlmilia,  «5c  equa- 
lia:  erunt  pariter  ^qualia  inter  ie . Oftenfa  autc  fuerunt  ^qua- 
lia inter  fe  priimata  reda  altitudine  T deferipta , quorum  ba- 
fes  triangulum  A B C,  «Se  parallelogrammum  P B C QJgitur 
prifmata  reda  altitudine  T deferipta,  quorum  bafes  triangu- 
lum A B C,  <5c  parallelogrammum  E k q qualia  erunt  mter  le. 

Quod  erat,  «Scc.  - ‘ '•  't 

• 

PROPOS.  XXI.  THEOR.  XIX. 


Si  duo  prifmata  reda  triangularia  bafes » & altitudines  £qua- 
« les  habuerint:  erunt  inter  fe  ^qualia 

■ . j.  ‘ . i • r,  - : / 

Sint  duo  prifmata  reda,  quorum  bafes  fint  qualibet  trian- 
gula A , & B ^qualia  inter  fe , altitudines  vcr6  ^quales  fint  re- 
de  linea:  P.  Dico  prifmata  ipfa  efle  inter  fe  £ qualia.  Fiat » pa-  * tnV' »• 
rallelogra  mmum  C E aquale  triangulo  A;  <Sc  parallelogram-  ,4* 
mum  M G aquale  triangulo  B in  angulo  GEM  aquali  angu- 
lo D E F , quorum  bafes  F E , Sc  E G r:  >.  r. 
fint  ^ quales  bafibus  rriangulonim,  Oc ' ^ 

dtfponantur  in  diredum , vt  D E & E 
M in  diiedum  pariter  fint,  * ( aliis  no  / 
efficerent  angulos  xquales  ad  verti-  - 
ccm  E)}  Et  perficiantur  c parallelogra- 
maFM, DG,dcON,  ducanturque  C 
diametri  NE,  O E . Quoniam paral-  p 
lelogramma  C E,  & E H £ qualia  funt 


b Mr.fr.fi 
M.t. 
c pr.Mj.t 


* • 

• ••  • 1 Mf  •»•••» 
: 

[■■■■-  M 

dfr'U.1. 4 
*tTf.  1«. 

M- 

ffr.16.  1. 4. 


Ergo  ipfa  parallelogramma  erunt  in- 
ter fe  ^qualia : Quare  d erit  reciproci , vt  F E ad  E G , ita  M E 
ad  E Dj  & « permutando , erit  vt  F E ad  E M , ita  G E ad  E D, 

& fic  reliqua  latera  proportionalia  oftendentur : Quare/pa- 
rallelogramma  F M,  & D G,  que  habent  latera  homologa», 
circa  angulos  xquales  in  diredum  pofita,  fimilia  erunt  inter  ,9  / 4 

fe;  &cg  propterea  diametri  O E,N  E erunt  in  diredum;  *qu$  hjr.u.i.i 
fecabunt  lingula  parallelogramma  F M , D G , C H in  duo 
triangula  xqualia,  & » fimilia , cum  fint  cquiangula . Et  quia  i fr.*./,*.' 
prifmata  reda  quorum  bafes  triangula  fimilia  dcequaliaC 

’ ON, 


Digitized  by  Google 


278  EVCLIDTS  R.ISTIT VTI 

ON-O  NH,St  comunis  altitudo  ^qualis  eft  red$  P,funt  inter 
fe  ^qualia : Ergo  fi  ab  eis  auferantur  prifmata  fcda  aqualia  > 
quorum  bafes  triangula  fimil  i a,  & gqualiaOF.E  ,& OM  E» 
- communis  altitudo"  aqualis  P.  remanebunt  duo  prilmata  re* 
da  9qualia,  quorum  bafes  quadrilatera  CFEN^&HMEN, 
altitudines  cquales  P . Et  fi  rurlus  ab  his  auferantur  prifmata 
reda  ^qualia  quorum  bafes  triangula  fimilia , & aequalia  E 
D H , & E G N , altitudines  cquales  P , remanebunt  duo  prifi 
mata  reda , quorum  bafes  parallelogramma  pE,  & Eli  • al- 
ie frtp.f.  titudines  aquales  P,qu? erut  neceffarid  cquaiia intCT  feStfc  feS 
buhu . prifmata  reda , quorum  bafes  ^quales  triangulum  A , & pa- 
rallelogrammum  C Efupcr  ^qualibus  redis  tielcnpta , alti- 
tudines ?quales  P , lunt  aqualia  inter  ie ; parirerque  prilmata 
reda»  quorum  bafes  ^quales  triangulum  ii  v &parailclogra4 
mum  E H , altitudines  Quales  P,  lunt  $qua]iainterfe V Ergo 
duo  prifmata  reda,  quorum  bafes  triangula  A,  de  B,quo*. 
rtinr  altitudines  cquales  Pl»  inter  fe  pqualia  fune . Qupd  erat 
offendendum.  • i ' .3 

PEDPOS  XXIL  PROBI*  IIL  ' . 

- p.  1<;  j j ol.  iif  .T  'i  Cii,’'-:;  il  vi'.H1Vi  •;  M "r  . 

Cuilibet  pyramidi  triangulari  diredy  figura  compofim  ex 
vpiilmatipus-f^dis  aeque  altisctrcunlcnbapoteft , dt  alrerd 
iuicribUtfa  yt  circunferipta!,  vel  aiicripui  differentia  a py» 

' \ ' rapide  minor  fit  quacunque  data  magnitudine.  Voceifc 

i i-.'  j 'tur huiufmodx figur? Gradata: pyramidi adicrtpt£. \ y-.  -, . 

' >:  -J.’.-  !- :>  • 

• Sit  pyramis  triangularis  DA  BC,  <3cO  B perpendicularis 
i,  vertice  incidat  non  extra  bafun  BC*,.<5c  m data  quaelibet 
a prop.6.  magnitudo  «Sc . Dico  fi  .ari  poffc  quod  proponitur.  * eicuerur 
H A perpendicularis  ad  plgnurn  ALC  & rcuoluatur  vt  pte- 
odef  19.  Clplt  x tjcf.  fecun.  huius,  fadum  erit pnnna  Eredum  ts  E C 
cpr  9 i\ \ ^^rer  bafim  ABC  altitudine  D b,  & hxc  altitudo  diuidatur 
dttr.pr, io  bifariam f in  M , Sc  <* pcrM  ducatur  planum  parallelum  bafi- 
buitu . bus : erit  iam  vmuerlmn  pnlma  B £ c fedum  in  duo  pruma- 

! 1 • ta reda aiqualia unerfe  (eo quod  tam  bafe$  ABC, E D 8, 

quam  altitudines  perpendiculares  M D>  M B equales  funt  tn- 
; . \ • ter  le ) j Et  fi  rurlus  M B bifariam  lecctur  in  (i , & per  G pla- 
num G F H parallelum  bafibus  ducatur : erit  rurlus  palma-# 

, t.  : AG C fv  miliis pr*cedv«tis i £t  fi  denuo  haec  bipartita  iub- 
4 uuliorcfi duarum  altitudinum»  & ducho  planorum  iemper 
j repe- 


t 


LIBER. 

repetatur, remanebit  * tandem 
aliquod  prilma  minus  quacu- 
que  magnitudine  propofita_*  . 

Ergo  repertum  lam  fit  prifraa 
BFC  minus  magnitudine  & , 
perq;/reliquas  leftiones  M P 
equahter  diuidenres  altitudi- 
nem B D.  plana  M L & O P 
Qducantur  parallela  Dafi  AB 
C 5 Poftea  gdcfcribanrur  duo 
prifinata  retat  fuper  bafim  G | 
i K fupra,  & infra  fetaonem_»  f 
in  planis  immediate  lequenti-  I 
bus terminata, 6 quorum  infi-  S 
mum  l B Kprifma  inlcriptum'  U 
erit  frufto  pyramidis  inferiori  * 

A k B . & fupcrnum  prtfma  R 
G S circunfcnptumerit  frufto 
fuperiori  LKM,  qua:  duo 
prifinata  erunt  xqiiadia , ciun 
eandem  bafim  I G K » & equa- 
les  altitudines  perpendicula- 
res  GMjGB  habeant.  Pari 

modo  luper  bffim  LM  N cum  altitudinibus  aqualibus  M P> 
M G delcribautur  duo  prilmata  aqualia,  L G N infcriprum  . 
frufto pyramidis  LG  K.,&  prilma  LVM  circunfcriptum_» 
frufto  pyramidis  O N M.  Similiter  fuper  bafim  O P Qcum_» 
q qualibus  altitudinibus  P D,  P M detcribanrurduo  prilmata 
equalia,07P  infcriptum  frufto  pyramidis  O N M.&prifi 
ma  O Z P circimlcriptum  frufto  pyramidis  D O QP , & fic 
vlterius  procedatur  in  reliquU  fc&ionibus  ,fi  plures  exti- 
terint . 

Patet  ergo,  quod  prifinata  omnia  re&a  B I G L 5,  M O 7 
infcripta  pvrramidnfimul  fumpta.equalia  funt  prifmatis  G R 
k,  M T N.  P X Qcircunlcriptis  pyramidi  limul  luinptis,  ideft 
fi  gura  ex  pr  i Imatiscompofitacircunfcripta  pyramidi  D A B 
C ablque  infimo  prilmate  BFC  cqualis  eft  figur£  ex  prifma- 
tis compofitae  inlcripte eidem  pyramidi.  Quare exccffus, quo 
figura  vniuerla  circunfcripta  pyramidi  fupcrar  figuram  in- 
fcripta m eidem  pyramidi  arqualis eft  prifmati  B F C 5 At  foli- 
dum  BFC  nunus  eft  propofita  magnitudine  <5c:Ergo  exceflus 

quo 


cfcbol  pr * 


fcor.pr.lo, 
huius  . 


g kf  19- 

fce.buius . 


h f rtf.  l 
huius. 
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2«o  EVCLIDIS  RESTITVTI 
quo  figura  tota  circunlcripta  pyramidi  fuperat  figuramini 
(criptam  eide  pyramidi  minor  eft  magnitudine  & } Sed  pyra- 
mis D A B C pars  eft , & ideo  minor  , quirn  figura  pyramidi 
circunfcripta , & eadem  pyramis  totum  eft , & ideo  maior  fi- 
gura eidem  infcripta.  Quare  differentia  figurarum  inferiptx 
pyramidi  i circunfcripta  maior  eft,  quam  differentia  inter  fi- 
guram circun(criptam,aut  infcriptam>&  pyramidem  ipfam; 
differentia  vero  di&arum  figurarum  circunfcripta: , & infcri- 
pta: minor  eft  magnitudine  &.  Ergo  exceffus,  aut  dcfe&us, 
quo  circunfcripta » aut  infcripta  excedit»  aut  deficit  d pyra- 
mide, minor  eft  magnitudine  &.  Quod  fieri  poffe  offenden- 
dum erat.  V ocentur  di&s  figur?.ex  prifmatis  red  is  f que  altis 
compofit£*Gradat£  figurf  pyramidi  adlcript?. 

PROPOS.  XXIII.  THEOR.  XX. 

Si  dii£  triangulares  Pyramides  direde  habuerint  bafes  , & al- 
titudines ^quales:  erunt  inter  Ce  squales . 

Sint  dux  pyramides  C A,  D B,  quarum  bafes  triangula  A » 
B cqualia,&  altitudine s perpendiculares  C A,D  F,  non  extra 
bafes  cadentes  , fint  etiam  squales  . Dico  pyramides  x- 
a pnf. at.  quales  cfle  inter  fe.  Adfcribantur*  pyramidi  C A dus  figurx 
btuut.  gradatxKLM  circunfcripta ,6c  NO  infcriffta, ita vt  diffe- 
rentia figurs  k L M , aut  N O i pyramide  C A minor  fit  qua- 
cunque magnitudine  data : fintque  figure  genitx  i planis  pa- 
rallelis,bafi  triangula  A , G,  N,  I , & altitudines  prilmatu m_» 
comprehendentium  figuras adlcriptas  fint  xquales  ipfi  H A . 
bfr.*s  l.i  Poftea  b perpendicularis  D F mtot  partes  xquales  vni  Q_Fdi- 
cctr.pr  io  ftribuatur.in  quot  partes  xquales  vni  A Hdiuila  fuit  perpeu- 
buiut  dicularis  C A,&  *per  fingula  diuifionum  punda  plana  paral- 
Afr»p.it.  jej3  ^afi  exciant  d triangula  P,V  .Zfimiliaipfi  iS:&*com- 
cprlp.tu  picantur  figurx  gradatx  circunfcripta  R S F > & inlcripta  V 
buiui.  X.  Et  quoniam  H A , QFxqufc  metiuntur  xquales  altitudi- 
fpr  .i.\.  nes  C A , D F : Ergo/H  A , QF  xquales  lunt , & fic  reliquat 
g pry  ,i->.  altitudines  prifmatum  replorum  xquales  erunt:  habent*  ve- 
bM*i.  r5  triangula  cqualia  A , B ad  duo  triangula  illis  finuJia  C* , p 
htr  i-&  eandem  propwtioncm  duplicata  altitudinis  AC  ad  H C,  feu 
F D t ad  C^f^cum  tam  CA.D  F,quam  C H»  D Q^quales  finr. 
Vprlp.xi.  Ergo  i triangula  GPxqualia  funt,  eadem  ratione  xqualia_, 
tuiut.  ctunt  triangula  N,V,&c.  Tandem  fcprifmata  reda,  quorum 
c > oafes 
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bafes  triangula  $qualiaA,B» 
altitudines  H A » QF  squales 
etiam,  erunt  inter  le  aqualia : 
eadem  ratione  reliqua  prif- 
mata  re<fta  numero  aqualia., 
comprehendentia  gradaras  fi- 
guras circunlcriptas,  & inferi*  J 
ptas  aqualia  erunt  inter  le_,. 

Quapropter  dua  figuror  gra- 
dat£  R L M , R S F circunlcri- 
pta  pyramidibus  C A , D ii  £- 
quales  erunt : pariterque  dua  figure  gradat?  inferipta  NO,' 

V X erunt  cquales;&  hoc  fcmpcr  verum  erit  quacunquo 
exiftente  differentia  pyramidis  C A a figura  gradata  k L M , 
vel N O. Quapropter crimt duar magnitudines,  prima  pyra* 

, mis  C A , fecunda  pyramis  DB.  & figura  gradata  kLM, 
maior , quam  prima  exccflu  minore  quolibet  dato , eft  quo- 
. que  maior  lecunda,cum  figura  kLM  aqualis  fit  R S F cir- 
cunfcriptc,  & ideo  maioris  pyran.ide  D B , atque  figura  gra- 
data N O minor , quam  prmia  defc&u  minore  quoliber  da- 
to, cft  quoque  minor  fecunda,  cum  figura  NO  ^qualis  fitV  1 fch.ft.  »4? 
Xmlcripta,&  ideo  minoris  pvramrdc  DB.  Ergo  i pyramis  M>j. 

C A squalis  cft  pyramidi  D B.  Qupd,&c.  ••  ' 

OROPOS.  XXIV.  THEOR.  XXI. 


Si  dua  pyramides  triangulares  ambligonia  habuerint  bafes 
& altitudines  squales,  erunt  aquales  inter  le . 

Sint  dua  pyramides  D ABC,&kGFH,quarum  bafes» 
triangula  A B C , G F H aqualia  inter  fe,&  perpendiculares  a \ 

fummitatibus  ad  bafes  dtuftaD  E,  kMfint  aquales  inter  fc  , - 
'&  cadant  extra  bales  pyramidum.  Dico  pyramides  efte  cqua- 
les  mter  le.  A terminis  perpendicularium  £,  & M ad  angulos 
bafiu  coniungatur  recte  F A,  £ C,  E B,  M G,  M F,  & M H , & , 
in  figuris  EABC,  & MGFH  fumantur  punda  C,  <5c  O,  vbi 
conueiuunt  triangula  omnia,  m qua  di&a  figura  refol-  a^j,- 
uunturj  & * eleuentur  C R , O N aquales  ipfis  D B,  & M k & er/r.6.^- 
perpendiculariter  ad  plana  bafium  E A B,  M G F H , & con-  m t , 
mngantur  rectg  A R,  B R,E  R,G  N,F  N H N,  M N.  Quonia 
duV  pyramidcsD  A B E,  & JR  A B E triangulares  eandem  ba- 

N n fim 
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Iit  EVCLIDIS  RESTITVTI 
fim  A B E habent>&  s quales  altitudines  D E , R C , qucno«u 

incid  unt  extra  bafim : Ergo  * py- 
ramides DABt>&  RABEf- 
quales  funt  inter  (e.  Rurfus  quia 
fuper  eadem  bafi  B C E cum  e- 
^ qualibus  altitudinibus  D E, RC 

q / non  cadentibus  extra  bafim  fa- 

£ ftS funt  dus  Pyramides  triangu- 
lares D B E C,5c  R B E C . e Ergo 
h?  cquales  funt  inter  fe , qu$  n i 

Erioribus  squalibus  pyramidi- 
usDABE,RABE  tollantur» 
remanebunt  pyramides  D A B C 
E.&RABCE  ^quales  inter  fe . 
Et , fi  ab  his  tollantur  dus  trian* 


C E,  & R A C E ( 

dines?qualesDE,"RCnoncadentes  extra  bafim) 
bunt  pyramides  DABC,&R  ABC  ^quales  inter  fe.Poft  ea 
quoniam  dus  pyramides  triangulares  KFHM,drNFHM 
eandem  bafim  F H M habent,  5c  squales  altitudines  k M,N  O 
non  cadentes  extra  bafim:  erunt  ilis  pyramides  squales' 
ter  fe . Eadem  ratione  dus  pyramides  triangulares  ij  F O J 
&kFGM squales  erunt  interfe.Ergo  squalibus  adden 
Squalia : erunt  pyramides  KGFHM.&NGFHM  quadri- 
latera  squalia  inter  fe,  i quibus  fi  auferantur  triangulares  py- 
ramides squales  kGHM,&NGHM(  que  eandem  bafiin 
M G H habent,  <5c  squales  altitudines  KM,NO  non  caden- 
tes extra  bafim  ) remanebunt  pyramides  K G F H,«5c  N G F H 
Squales  inter  fe;  eft  verd*  pyramidi  N G F H squalis  pyramis 
R A B C,quia  eorum  bafes  G F H,&  ABC  squales  fuppofit£ 
funt,  <5t  altitudines  NO , R Cnon  cadentes  extra  bafes  funt 
equales , cum  fint  squales  duabus  squalibus  K M,  D E . Ergo 
pyramis  K G F H squalis  eft  pyramidi  R A B C;  fed  eidem  py- 
ramidi R A B C oftenfa  fuit  squalis  pyramis  D A B C.  Ergo 
dus  pyramides  kGFH,DABC  squales  funt  inter  fe.  Quod 
erat  oftendendum . 

i ■ ',*<<  . fy" 

COROLLARIVM. 

Hinc  colligitur,qubd  fi  fuerint  dus  pyramides  triangulare» 

. S<lu* 
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$cjufc  alf£>&  bafis  vnius  aliquoties  bafim  alterius  metiatur 
pyramis  quoque  toties  reliquam  pyramidem  metietur , quo- 
ties bafis  bafim  metitur . 

Si  enim  in  $qu&  altis  pyramidibus  triangularibus  D AB  E • 

& N G F H bafis  G F H metiatur  aliquoties  bafim  A B E «ex- 
empli gratia  ter » ita  vt  triangula  ACB,BCF,6tECA  fint 
fqualia  inter  fe.  & ipfi  G F H , & compleantur  pyramides  tri- 
angulares DABC»DBCE>  D F C A , erunt  quidem  ex  hac 
propofitione  equales  inter  fe  > & ipfi  pyramidi  N G F H * ciim  f jer.  j « 
earum bafe$>'&  altitudines £ quales  fint, & propterca/pyra-  1 '** 

mis  N G F H toties  pyramidem  D A B t meuetur3  qiloties  iir  • 
litis  bafis  G F H bafim  huius  A B E metitur. 


M 

PROPOS.  XXV.  THEOR.  XXII. 


Muci.  f.  gr 
6.  Xii. 


Qualibet  pyramides  eiuidem  altitudinis  funt  inter  fe  > vt 
oaies» 


* . A.  ■ 

Sint  due  pyramidesprimo  triangulares  D A B C > & M FG 
H.quarum  altitudines  D t , M O equales  fint.  Dicopvrami- 
dem  D A B C ad  pyramidem  M F <j  H eandem  proportionem 
liabere  , quam  bafis  A E C ad  bafim  F G H . Producatur  H F a/r.t8.!.» 
-indefinite  verius  F.vt  in  S , & • Iccctur  F O > qu?  fit  quylibet 
menfura  ipfius  HHf  & iumaturSF  quylibet  multiplex  eiufi 
dem  F O & compleantur  pyramides  triangulares  M F O G«& 
dc  M F G S.  Et  quia  k quoties  F O metitur  F H,  toties  triangu-  b ««■  j.  pri 
lunvF  GO  meniurat  triangulum  FG  H«  atque  «quoties  tria  J*<*- 
gulum  F G O metitur  triangulum  F G FI , toties  pyramis  M F 
G O meniurat  pyramidem  M F G H . Ergo  d triangulum  F G f ‘ 
O»  & pyramis  M F G O yqtie  metiuntur  triangulum  F G H»  r * * '* 
& pyramidem  M F G H . ea- 
dem rarione  quoties  O F me- 
titur ipfam  F S , toties  trian- 
gulum FOG  ipfum triangu-  . 

Ium  S F G > atque  pyramis  M ^ 

FOG  pyramidem  M F S G 
metientur;  <5c  propterea  / tria- 
gulum  S F G ipfius  F G H > at- 
que pyramis  M F S G pyrami- 
dis M F G H quailibet & eat- 

dem  parteserunt,qucmadmodumSF  partes eft ipfius  FH- 

N n t vnde 
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284.  E VCLIDIS  RESTITVTI 

Vnde  erunt  quatuor  magnitudincs,priir.a  bafis  ABC,  fccort* 
da  bafis  F G H,  tertia  pyramis  DA  BC,  ouai  ta  pyramis  M F 
GH-& duae  alie,  fcilicet  triangulum  F S G-  & pyramis  M F S 
G.  qu?  fiint  qualibet , & ecdern  partes  conlequenrium  , ideft 
habent  ad  triangulum  F G H & ad  pvramidem  M F GH  qua- 
libet <5c  eandem  rationem  commeniurabdem , «Se/quotres 
triangula  S F G & A B C aqualia  funt , etiam  eque  alrg  pvra- 
mides  M FSG& D ABC  funtgqu.iles  j&  quoties  triangu- 
lum S F G maius  eft  triangulo  ABC,  etiam  pyramis  M F S 
G maior  eft  pyramide  D A BC>&  quotielcunque  illud  mi- 
nus eft > hec  quoque  eft  minor  illa . Ergo*  bafis  A B C ad  ba- 
fim  F G H eandem  rationem  habet , quam  pyramis  D A ii  C 
ad  py  ramidemM  F G H . 

Sint  fecundo  due  pyramides 
AC  F,&IKM?quealte,bales 
vero  quacunque  polygona  F C , 
kM.Dcoefte  pyramidern  AC 
F ad  pvramidem  1 K M , vt  bafis 
C F ad  bafim  k M -Dipidantur 
polygona  bafium  in  triangula.., 
duuis retiis BD,  BE&GO,6c 
plana  per  has  rcftas  ad  vertices 
coniungantur.  Quoniam  b vt  ba- 
fis B CD  ad  B D t ita  eft  pyramis 
A B C D ad  pyramidern  A B D E ( eo  quod  tunt  triangularia, 
& eiuldem  altitudinis) erit  «coniungendo  vt  polygonum  C 
E ad  triangulum  B D E, ita  pyramis  A C E ad  pyramidern  A B 
D E.  Et  rurfus  quia,  vt  balis  B D E ad  B E F,  ita  pyramis  trian- 
gularis A B D E ad  pvramidem  A B E F ?que  altamrergo  K ex 
compofitione  ordinata  vt  polygonum  CE  ad  triangulum  B E 
F,ita  eft  pyramis  A C E,ad  pyramidern  AB  E Fj5c  iterum  i co- 
iungendo  erit,  vt  polvgonum  C F ad  triangulum  B F E , ita_> 
pyramis  A C F ad  pvramidem  A B E F.  Eadem  ratione  crit,vt 
triangulumG  KO  id  polvgonum  k M, ita  pyramis  I k G Oad 
pvramidem  1 K M;  Eft  aiitem  «*  vt  bafis  trianguli  B F E ad  tri- 
angulum G K O , ita  pyramis  A B F E ad  pvramidem  I K G O 
(propterea  quod  altitudines  ambarum  pyramidum  triangu- 
larium ^quales  funt  ex  hypothefi  ).  Ergo»  ex  compofitione 
ordinata  ratio  polygoni  C F ad  polygonum  K M eadem  erit » 
qu?  pyramidis  A C F ad  pyramidern  1 K M.  Quod  erat,  <5tc. 

PRO- 
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PROPOS.  XXV  L PR  OBL  IV. 

*'(/**»  . * ‘ I 

In  cono  dato  pofiibile  eft  pyramidem  circuofcribcre,  Sc  alte-  » 

ram  inlcrtbere , ita  vt  illarum  differentia  a cono  minor  fit  1 1 - 

quacunque  magnitudine  propofita.  Vocentur  huiulmodi 
• pyramides adlcnptx cono.  - , * > 


Sit  conus  cuius  vertex  B.  bafis  circulus  A-  & quaelibet  nqa.* 
gnitudo  X . Dico  poflccircunfcnbi , & infcribi  in  dato  cono 
duas  pyramides,  quarum  differentia  i cono  minor  fit  magni- 
tudine X-  Ad -planum  cuiuslibet  trianguli  DEF  cleuetur.  i fr»p-  S: 
perpendicularis  C.  F , qua:  * fecetnr  xqqajis,  alritudim  coni  B- bu,ut 
A,  Seduftis  planis  compleatur  pyramis  CDFE.iamfiaC  *•  * 
per  rc&am  F G iecantem  c triangulum  F D E bifariam  duca-,  ^ *r  * 
tur  planum, d lecabitur  pyramis  C D F E bifariam,  & fi  rurlus  d ttr  fr 
aliud  planumaCpcrFH  fecantcm triangulum  FGEbifa-  t,UIUI. 
riam,  ducatur»  erit  pyramis  C G F E ie£t  a Jpifariam , <5c  cimu» 
hoc  femper  fieri  poflit:  . » 

manifeftum  eft  e relinqui  C Xr,  ; t/cbol.pri 

ex  ea  tadem  aliquam  pv-  lyS.  »7d.*. 

ramidem  minorem  qua-  \\  , 

cunque  magnitudine  X;  \ V ^ [ 

Sit  illa  C H F E ;/poftea  , 

circulo  A cirCunlcriba-  /y>sA  l //q  \k 

tur  polygonum  kMN,<5c  |/  \ A/ 

aliud  O P QJlli  fimile  in-  J)  G H 

feribatur , ita  vt  illorum  ' * V*  } 1 . 

differentia  minor  fit  bafe  /''l\ 


F H Eyg& duttis  planis  per  omnia  latera  polygonoru  ad  ver  g ptfi. i;  J 
ticem  B,  ddcriptx  erunt  dux  pyramides , habentes  commu-  buiut, 
nem  verticem  B , quarum  bafes k M N , & O P Qo ideoquej 
eiufdcm  altitudinis  cum  cono,  & pyramide  C F H £.  £t  quo- 
niam omnia  latera  polygoni  O P QJjcat  circulum  A ,&  om- 
nia latera  figura:  V M bT  tangunt  circulum  A : Ergo  » plana_,  h pnp.  if J 
omnia  pyramidis  B O PQconufn  fecabunr,  <Sc  omnia  plana  . 

pyramidis  B k M N extra  conum  cadent ; ideoque  pyramis  B 
O P Qjnfcripta , Sc  minor  erit  cono  B A , Sc  pyramis  B K M 
N circunfcripta,&  maior  erit  cono  B A.  ft  quoniam, » vt  py-  ; fr»p,  % 
ramis  B k M N ad  pyramidem  B O P Qjrum  fint  eiufdcm  al-  buim 
..titudini$,itaeft  bafiskMN^d  OPQ^Ergofcdiuidend^  vt  kfMj** 
..  . • * . diffe- 
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differentiapiyramidum  B KM N, & B O P Qad  pvramidem 
B O P Qjta  erit  differentia  polygonorum  K~M  N & O P Q^ 
ad  polygonum  O P Qj  Rurfus  vt  / pyramis  P O P Qad  pvra- 
midem  C F H Evcumfintciufdem  altitudinis , ita eftbnfis  & 
*-PQad  bafim  FHE.  Ergo «rx  compc  firione  ordinata,  vt 
diffcrentiipyramtdum  BK  M N,  & B O P Qid  pyramidem 
C F H E , ita  cft  differentia  polygonorum  KM  N . St  O P Q, 
ad  planum  F H E : fcd  differentia  polyeonorum  k M N > & O 
P Qplano  F H F miiioftft : Ergo  « differentia  pvranudunt  B 
k M $5,  & B O P Qmmor  eft^yramide  C F H E ; led  ha:c  py- 
ramis mihor  erat  magnitudine  X:Etgo  differentiapyrami» 
dum  BKMN.  & BCyPQjdhuc!minor  eht  magnimdiftej 
X ; Efl  verd  conus  B Almior  pyram  de  iitfcripta  BO  P OJSE 
mihor  pyramide  cirdunitripta  B K M N Q^ire  cxcemTs* 
quo  pv ramis  B k’  M lupetat  coitum  t autdcTettus,  quo  py4 
ramis  B O PQdeficit  it  cono,  multo  minor  erit , quim  diffe- 
rentia p yramidutnB  k M N,  A B O P Q^jdeoauc  minor  qua» 
tunque  data-magnitudfnc  X.  Quod  ptopofitum  fuerat  * - * * ■’ 

n __  . ! ■>  • 1 

PRO  P OS.  XXVII,  THEOR.  XXIII' 

/ , ' r * ; ' ‘ * * •* 

Coni  diufdem  altitudinis  funt  inter  fe,  vt  bafes . 

r 1 i ‘ : 


Sint  duo  coni , quorum  bafes  circuli  A,  <5t  B;  veirtices  verd 
E,  H,  & eorunt  altitudines  F G,H  O jqualcs  fint.Dico  conum 

■ F A ad  conum  HB 
eabdem  rationem-» 
habcre,quam  circu- 
lus A ad  arculum-* 
B.  Adfcribatur  • co- 
no F A due  pyrami- 
des iCDEi&FK 
M N quarum  diffe- 
retia  a cono  minor 
fit  quacunque  ma- 
gnitudine propofi- 
* ta . Poftca  b circuio 

Bclrcunrcribafur  polygonum  reguIareP  R $ fimile  polygo- 
no C n p ; Parireroue  eidem  inferibatur  polygonum  regula- 
re T V X fimile  polvgono  k M N , & * ab  ombtbus  lateribus 
di&arimt  figurarum  deuentur  plana  ad  verticem  H pertin- 
gentia» 


Digitized  by  Google 


r-iLIBER  Vio  2*7 

gerttia  < vt  perficiantur  d«e  pyramides,  altera  H P R $ circun- 
fcripra>^  & maior  cono  H B , altera  vero  H T V X inferipra ; Aexpt.  ij; 
& ideo  minor  eodem  cono . Et  quoniam  tam  pvramidcs  cir-  bu,u,‘ 
cuntcriprc , quam  infcriptc  altitudines F G , H Q cquajes  ha- 
bent- * erunt  inter  fe,vt  bafes}  fed/circunfcripta  polvgona_,  'f/*' 
baliii  C D E,  P R S lunr  inter  fc  in  duplicata  ratione  radioru  f u'^0j 
fme  vt^  circuli  A,  B Pariterque polygona  KMN, &TVX  jl' 

funt  inter  fc,  vt  circuli  A,  &B:  Ergo,*  vtpvramisFCD  E ad  & ft.  1.1.3. 
pyramidemHPRS,itacrit  circulus  A ad  circulum  B;3c  in 
eadem  ratione  erit  pyramis  F k M N ad  pvramidem  H T VX. 

Ergo  fiint  due  magnitudines , prima  cohus  F A , fecunda  co- 
nus H B,  <5c  ratio  data  circuli  A ad  circulum  B,&  du?  ah?  vni 
maiores  prima;  & fecunda,  fcilicet  pyramides  FCDE,HPR  *•  ■ 

S conis  circunfcript?  fune  in  ratione  A ad  B,  & exedfus  d pri- 
ma i fcilicet  differentia  pyramidis  FCDEa  cono  F A minor 
cft  quacunque  magnitudine  data;  pariterquedua:  alia:  vna_, 
minores  prima,  $c  fecunda,  fcilicet  pyramides  FK  M N , <Sc  H 
TVX  conis  inferipta:,  funt  in  eadem  ratione  A ad  B , <5c  defe- 
£lus  i prima , fcilicet  differentia  pyramidis  F K M N a cono  F 
A minor  eft  quacunque  data  magnitudine . Ergo » prima  ad  « «/f.  M? 
fecundam , fcilicet  conus  F A ad  conum  H B eft  quoque  in^ 
padem  data  ratione  circuli  A ad  circulum  B , bafis  ad  Dafim . 

Quare,  &c. 

PROPOS.  XXVIII.  THEOR.  XXIV. 

Si  pyramis, & prifma  ^quales  bafes, St  a:qualcs  altitudines  ha- 
buerint, erit  pyramis  tertia  pars  prifmatis. 

fr — — ' V."  . ' 


Sit  prifma  D B’F,  Sc  pyramis  K G H M,  quarum  altitudines 
fint  equales,5t  bales  A B C,Sc  G H M fint  pariter  equalcs.Di- 
co pvramidem  ipfius  prifmatis  tertiam  partem effe . Et  pri- 
mo iit  prifma  triangulare , 8$  in  tribus  eius  parallelogrmmis 
ducantur  diametri  D C,  A E & C E,  Sc  per  duas  quaslibet  dia- 
metros iia  vno  puntto  couenien- 
tes« plana  ducantur, vt  prifma.» 
diuidatur  in  tres  pyramides , qua- 
rum due  ^ C B A E,  & C A D E ae- 
quales funt  inter  fc,  quia  c bafes  B 
A E , D E A funt  equales , ciuiL* 
parallelogramu  DB  a diametroA 
E bifaria  fecetur,&  altitudo  ea- 
rum eft  eadem,] fcilicet  eadem-* 


ivi. 

k/r  aj4^ 
•4  huiui. 
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?erpendicula'ris  a communi  vertice  C ad  planum' D B dn&a: 
ari  ratione  due  pyramides  EDAC&EDFC  habent  bafes 
^quales  L>  A C,&  D F C,  & eandem  altitudinem,  fcilicer  per- 
pe  ndicularem  a vertice  E ad  planum  F A dudam ; Ergo  d py- 
ramis E 1>F  Cequaliseft  eidem  pyramidi  EDA  C:  ideoque 
tres  pyramides,  in  qua:  prifrna  refoluitur,  ^quales  inter  fe_. 
funtj&  propterca  prifma  DBF  triplum  erit  pvramidis  E A B 
C •'  Eft  vero  * pyramis  k G HM  equ  dis  pyramidi  E A B C (cum 
eorum  bales  G H M , & ABC  nnr  pofirc canales , & etiam_» 
altitudines  equales ) . Ergo  pyramis  k G h M tertia  pars  eft 
pri  (matis  DBF. 

l Secundo  in  prifmatc  polygonio  diuidantur/bafes  paralie- 
. a aquales,  & inniles  A C,  & D F m totidem  triangula,  ita  vt 

duo  quaelibet  oppofira  fimilia  pa- 
rallela .&  *auaha  fint,vt  A i' P 
fimile  fit  ipfi  D E S,  P B O ipfi  S E 
R , &c.  Sc  g dudis  planis  per  late- 
ra homologa  aequalia,  Sc  parallc- 
la  P B,  S E ,Sc  per  OB.5c  REdi- 
uifum  erit  prifma  DBF  m toti- 
dem prifmata  triangularia  ,quot 
funr  triangula  A B P,  P B O > O B 
C in  bafi  A C . Ep/i  ad  verticem-, 
E ducantur  plana  per  redas  A P, 
P O O C,  P B , O B , erit  pyramis 
EAC  polygonia  diuila  in  totidem 
pyramides  triangulares , quot  funt  triangula  in  bafi  A C ;Sc 
■ propterca  tot  erunt  pyramides  triangulares  E A B P,E  P B O* 
E O B C quot  funt  prifmata  triangularia  D B S,  S B R,  R B F, 
■ Sc  crunr  prifmata,  &*pvramides  delcripte  fuper  cafdem  bafes 
: triangulares,  Sc  in  erfdem.ajtitudm;bus.  Vnde  (ex  prima  par- 
te huius)  pyramis  triangularis  E A B P tertia  pars  erit  prilma- 
, tis  triangularis  DBS  ,pariterque  pyramis  E P B O erit  tertia 

pars  ipfius  prifiaatisS  B R , nec  non  pyramis  E O B C ipfius 
, ptifmatis  R B F rertia  pars  erir ; ideoque  tota  pyramis  poly- 

goni EAC  totius  prifmans  polygoni ; D B F tertia  pars  erit : 
h Sed.kpvramiskG  HM^qualis  eft  pyramidi  E A. C (quiaba- 

i»j,o  <»,.»  les  A C,  Sc  G FI  M N equales pcfitx  iunt , Sc  eoru  altitudines 
pr. ^ouaJes).  Ergo  pv ramis  KGHM  tertia  pars  eft  prilmatisD 
B F.  Quod  erat,  Sc  c. 


SCHO- 
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Si  fuerint  duo  prifmata  triangularia  udEBD,&‘GNI7tl,&  bafis  G 
H I fitfemiffis  par allelogr amnii  B D,& 
altitudo  K 0 (qualis  fit  perpendiculari 
E Hji  latere  F E ad  planum  parallelo - 
grammi  B D du&a . Dico  prifmata  e/fe 
inter  fe  xqualia . DuBis  lineis  re£lis  G 
K,H  K,AC,AE,  & planis  per  eaf- 
dem  rcBas  extenfis,  erit  i pyramis  KG  “ > pr.xt.buS 

H I tertia  pars  prifmatis  GN  IM,&  pyramis  UEDC  tertia  pars  prif-  itu. 
matis  F D B:  Sed  bafes  G H 1,&  A DC  ditiarum  pyramidum  funt  inter  A pr.*6  l.i 
fe  (quales  ( ciun  k par  allelogr  ammum  B D duplum  fit  trianguli  jl  DC 
& ex  bypothefi  duplum  etiam  erat  trianguli  GH I )&  altitudines  KO,  14‘ 

£ ft^iequales  etiam  pofitx Junt ; Ergo  1 pyramides  KG  H I ,&E^tDC  ^ i. 
aquales  erunt  inter  fe : vnde  m earum  tripla, fcilicet  prifmata.  M H K,&  & ff.  j,j.  * 
F D B xqualia  erunt  inter fe.  Quod,  &c.  • _ kutut. 


Muci . i«) 
XII. 


PROPOS.  XXIX.  THEOR.  XXV. 

/ ... 

Si  coni , <5c  cylindri  bafes , <5c  altitudinescqualcs  inter  fe  fue- 
rint» erit  conus  tertia  pars  cylindri . 

Sit  conus  E A>  & cylindrus  C B,  quorum  bafes  circuli  A,B 
fint  ^quales » pariterque  eorum  altitudines  cquales  fint  inter 
fe.Dico  conum  E A tertiani  partem  eife  cylindri  C B.  Adlcri- 
bantur<*cono  E A 
duc  pvraimdesED» 

FG,&  E H I Aqua- 
rum differentia  i 
cono  minor  fit 
quacunque  data_» 
magnitudine:&  cir 
culo  B adfcriban- 
tur*  duo  polygona 
OPQjJc  R VSfi- 
milia  regularibus 

P°;Vg?n^D  F G,  - cpr.io.xxZ 

<5c  H i k.  Patet  c cir-  w : , • j.,.er  fn.t 

cunlcripta  polygona  D F G,0  P Q^qualia  e fle»  co  quod  funt  />r.i6  i.j. 

O o inter 
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inter  fe  vt  quadrata  radiorum  , feu  vt  circuli  arquales  A , B , 
cade  ratione  equalia  erQt  infcripta  polygona  H 1 K > & R S V. 
Poftea  d punao  S anguli  polygoni  R S V,.nq;  a pmfto  Q_c6- 
d Jtf.ifi.  td&us  polygoni  O P Qducantur  d latera  cylindri  S L & QM, 
jttunbumi  & hfc  rcuoluantur  femperfibi  ipfis  parallela  per  per  i mura 
polygonoru  R S V,<5c  O P Qjicumque  fu perficies  inde  geni- 
*def.  i lecentur  a plano  circuli  C parallelo  lubiedo  circulo  B:  Er- 
Jecum.  'buiut  F°  fdefcripta  erunt  duo  prilinata,  quorum  bales  RSV,<St 
O P Q^altitudines  vero^quales  altitudini  cylindri  C B.  Et 
f d fi6.  qnia/ta  n latera  cylindri  C B .quam  prifmatum  RSVL.& 

/<rcun,buiuj  O P QM  parallela  liint  ijfde  cylindri  lateribus  L S,&  MQJir- 
g pr.  i.bu-  gog  illa  omnia  parallela  furit  inter  fe  5 & ideo  latera  cylindri  > 
,ut  « qu£  ab  ljfdem  pungis  periphcrie  circuli  B > i quibus  later*_. 

polygonorum  ducuntur , erunt  quoque  latera  prifmatum; 
h ur  fr.ij.  ajias  b ab  ijfdem  pundis  peripheric  circuli  B duci  poflfent  due 
redf  lincse  eidem  S L,  vel  M Q^&  inter  fe  parallel^,  quod  eft 
ipr.19  bu  *mpoffibilc.  Et  quoniam  latera  omnia  polygoni  RS  Vin- 
iu,\  ' fcripti  fecant  circulum  B : Ergo»  plana,  quae  per  latera  poly- 

Soni  R S V , Sc  per  latera  cylindri  ducuntur, lecat  cylindrum, 

: intra  ipfutn  cadunt;  luse  verd  plana  fjperficiem  p rifmatis 
R S VL  efficiunt  •’  Quare prifma  R S V L inrra  cylindrum  C 
B inferiptum  erit , & minus  erit  cylindro . Similiter  quia  la- 
tera polygoni  N O P circunfcripti  tangunt  circulum  B:Er- 
k pr.19.bu-  go  k.  plana , qua:  per  latera  polygoni  N O P , & per  latera  cy- 
$»» . Hndri  d conradibus  duda  extenduntur , tangunt  cylindrum , 

& extra  iplum  cadunt,  qua:  cum  fuperficic  n prifmatis  NO 
P QM  componant , neceflfario  prilma  N O P QM  compre- 
hendet cylindrum  C B,  Sc  maius  erit  illo . 

Iam  quonia  lunt  dii£  magnitudines  prima  conus  £A,fe- 
eunda  cylindrus  C B,  <5c  ratio  data  fubtripla,  <Sc  pyramis  E F G 
D confcripta , <5c  maior  ypfo  cono  exceffu  minori  quacun- 
que magnitudine  propofita  ad  prifma  M O PQ^quod  conlcri- 
ptum,<3c  maius  eftcvl  indroC  B , eande  ratione  data  fubtri- 
Ipr.xt.bu-  plai  habet(eo  quod  altitudines, Sc  bafes  ^quales  inter  lc  habet) 
4ki\  ideoq;  pyramis  E F G D maior, eft  qua  fubtripla  cylmdri  C B. 

Et  ruriiis  pyramis  £ H I K infcripta,  & minor  cono  E A defe- 
£u  minore  quacunque  magnitudine  propofita  ad  prilma  R 
mpr»p  tt.  VSLinfcriptuna,&  minus  cylindro  CB  eandem  rationem 
imwi.  " datam  m fub  triplam  habet,  ideoq;  pyramis  E H 1 k minor  eft 
parre  tertia  cylindri  C 8:  Ergo  «prima  ad  fecundam , ideft 
* j*  conus  E A ad  cylindrum  C B erit  m ratione  data  fubtripla.  Eft 

ergo 


LIBER  VI.  291 

6rgo  conus  E A tertia  pats  cylindri  C B.  Quod  er4t,  8c c. 

C O R O L L A R I V M I.  £«/.>». 

»?•  JO.  J*. 

Deducitur  cx  his  duabus  propofitionibus,qudd  duo  prif-  . 

mata*  aut  duo  cylindri, quorum  bafes  ium  aequales, & altitu- 
dines cquales,  erunt  aequales  inter  fc . 

Nam  pyramis,  cuius  bafis  aequalis  eftbafi,6c  altitudo  ae- 
qualis altitudini  vniufcuiufque  ex  prifmatis , eft  vtriulque., 
prifmatis  tertia  pars  ex  28.  propol.  procedente ; & ideo « prif- 
nuta  ^qualia  erunt  inter  fc . Pari  modo  conus , cuius  bafis  £- 
qualis  cftbafi,Sc  altitudo  cqualis  eft  altitudini  tani  primi, 
quam  fecundi  cylindri  cft  vtriufque  cylindri  tertia  pars,  ex  , 

hac  propofirione  j & proptercaf  cylindri  $ quales  erunt  in- 

terfo. 

COROLLA  R I V M I I. 


r Et  fi  prifmata,  & cylindri  aequales  bafes  habuerint , inae- 
quales vero  altitudines : erunt  folida  iofa  pariter  inaequalia» 
oc  maius  illud,  cuius  altitudo  maior  elf . 


Si 


PROPOS.  XXX.  THEOR.  XXVI. 


Xl.ij.tf 


5rifma,  aut  cylindrus  fccetur  plano  aduerfis  bafibus  paral- 
elo : erunt  prifmata , vel  cylindri  fcdi  inter  fc , vt  eorum 
atera,  & vt  eorum  altitudines . 


Sit  prifma,  vel  cylindrus  D A , cuius  latus  A D , & altitudo 
C E , & fcdum  fit  plano  G parallelo  bafibus  aduerfis  A , D,  a 
quo  lecerur  altitudo  C E in  I , & latus  A D in  G.  Dico  foli- 
dum  A G ad  folidum  DG  eandem  rationem  habere,  quam  ; 

habet  altitudo  C I ad  altitudinem  I E,  & quam  Jatus  A G ha- 
bet ad  latus  G D , fi  tamen  comparentur  ea , quo  eiufdcm_» 
funt  Ipeciei,  lciJicet  prifmata  inter  fe,  & cylindri  inter  fc.  $e- 
cetur * altitudo  1 E inquotcunqucpayte*  squales  1B.BX.X  . 

E,  & t>  in  reda  I C produda  1'ecentur  quotcunque  partes  i M,  j * 
M P > P S fingultc  aequales  X E , ita  vt « reda  IS  fit  quaelibet  Cd./>  1 1! 
partes  ipfius  l E.  Polleat  per  punda  S,P,M,  B,X  plana  du-  dc  ^r.fr  19 
canrur  parallela  bafibus  D , <5c  G,  tant  in  cylindrQ , quam  ine.  btutu. 
palmate.  Et  quoniam  prifma,  vel  cylindrus  AD  Ice  tur 

Oo  2 plums  - 
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planis  Q^N*  K,  G.  Z.  T b ifibus  parallelis:  Ergo  e figurc  QJSf» 
K,G,Z,  Tfimilcs>&a:quiles  umt  fieurx  l),&  inter ic ; & 
f//nt  altitudines  E X,XB>  BI,  IM.MP.  PS  xquales inrer  fe: 
Ergo/omnia  prifmata  inrer  fe.vcl  omnes  cylindri  QN,N  K» 
KG.GZ.ZTTD  xquales  erunt  inrer  fe,5c 
tor  numero  sut,quotsur  cquales  altitudines 
SP,P  M,M  I,IB»iiX,X  E: Ergojeardem  par- 
tes erit  prifma  , vel  cylindrus  QG  ipfius  pril- 
matis,  vel  cylindri  G 0»  ac  eft  partes alritu- 
doSI  ipfius  I E.  Et  quoniam  lunt  quatuor 
quantitates , prima  altitudo  C I , fecunda  aP 
titudo  1 E,  tertia  prifma > vel  cylindrus  A G , 
& quarta  prifma  , vel  cylindrus  D <5e  duas 
alia:  quantitates  altitudo  S 1 & prifma  vel  cy- 
lindrus QG,  quae  * eandem,  <5c  quamlibet  ra- 
tione comefurabile  habet  ad  cofequetcs;  na 
qualibet  partes  eede  fuitf-  S I qmde  ipfius  fe- 
cud?I  E,  5c  ioliduQG  ipfius  qua rr^  folidi  G 
D ( comparando  lemper  prifmata  inter  le , drcylindtos  iriter 
fe);  Et  quoriefeunque  S I equalis  eft  print?  C 1 , » neccflario 
folidum  QG  equale  eft  folido  A G ( quoniam  eandem  bafim 
G,  & aquales  altitudines  habent  perpendiculares  a pun&o  G 
ad  planum  G ) , & quoties  S I maior  fuerit , quam  C I , k ne- 
cefiario  folidum  QiG  maius  erit  folido  G \ , Et  quotieicun- 
que  S I minor  fuerit . quam  C I , neccflario  folidum  QG  mi- 
nus erit  lolido  G A : Ergo  i prima  quantitas  C I ad  fecundam 
I E eandem  rationem  habebit , quam  tertia , que  eft  folidum 
A G ad  quartam,  fcilicct  ad  lolidum  G D . Quare  vt  altitudo 
C I ad  altitudinem  I E,  ita  erit  prilma  A G ad  prifma  G D,  vel 
cylindrus  A G ad  cylindrum  G D . Tandem  quoniam  du£  r£- 
linee  C E,  & A b iecantur  d planis  D , G , Sc  A parallelis 
inter  fe : Ergo  » vr  C I ad  I E , ita  eft  A G ad  G D . Quare  vt 
folidum  A Gad  folidum  G D,  ita  eft  illius  latus  A G ad  huius 
latus  G D.  Quapropter,  <3c c. 

PROPOS^XXXI.  THEOR.  XXVII. 

■.  ' • : • j » - :j  • - 

Quplibet  duo  prifmata,  cylindri,  pyramides,  aut  coni  propor- 
tionem-habentcompofitacx  rationibus  bafnun,<$c  altitu- 
dimim_». 

- : ; ■;  “ G Sint 
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Sint  duo  priimata  , vel  cylindri , aut  pyramides , vel  certi 
duo  coni  AB.CD,  quorum  bales  B , D , & altitudines  finr  F 
E.GO.  Dico lolida  eiufdem  fpeciei , 
fcilicet  prifmata  inter  fe , <5c  cvlindros 
inter  fe , atque  pyramides  inter  fc , nec 
non  conos  habere  proportionem  com- 
pofitam  ex  ratione  bilis  B ad  bafi  n D , 

& ex  ratione  altitudinis  F E ad  altitudi- 
nem G O . Et  f»  quidem  A B , C D fue- 
rint pyramides , aut  coni , fiant  • liiper  V ir' ' t\N  ■ 

eifdern  bafibus,  & in  eifdem  altitudini-  v-  - ' ^ 
bus  prifmata, aut  cylindri  A B,C  D,  contra, fi  fuerint  prif- 

mata  aut  cylindri,  fiant  tfuper  eifdem  bafibus,  & in  eifdem 
altitudinibus  pyramides , aut  coni  A B,CD;  poftea  c fecetur 
altitudo  IO  equilis  altitudini  FE,&  ducatu  rd  planum  I H 
parallelum  bafi  D,  efficiens , figuram  H ^qualem,  & fimilem 
bafi  D,  vr  fit  HDpnlma,/vel  cylindrus  jvcl  certi  punitum 
aliquod  H fiat  vertex  pyramidis , aut  coni  H D . Et  quia  dua: 
pycamides»aut  duo  coni  AB  H D equales  altitudines  habent'* 
Ergoifunt  inter  fe,vt  bales  B,D: 
fcd  tam  pyrairides,quam  coni  g- 
que  metiuntur  priimata, & cy- 
lindros ABjHDjCunr&quodli- 
bet  lolidumicorrelpondentisfo- 
didi  eiufdem  ipeciei  tertia  pars 
fit:  Igitur » prifma , aut  cylindrus 
-A  B ad  ipjfum  H D habet  eandem 
proportionem , q uam  bafis  B ad 
;bafiui  D.  Poftea  quia  prifma,  vel 
cylmdrus  C D ‘beatur  plano  H 
adnerfis  bafibus  parallelo : Ergo 
pri (mata  { H D,&  CD,aut  cylind rl  inter  fe  funt.vt  altitudines 
I O.G  O j fcd  tam  priimata , quam  cylindri  eque  multiplices 
fiunt  pyramidum,  vel  conorum  H D,  - D.cum  t quodlibet  lo- 
lidum  correipondentiseiufidem  speciei  lolidi  triplum  fit:  igi- 
tur» pyramis,  vel  conus  H Dadcmldem  fpeciei  folidumC 
D eandem  proportionem  habet , quam  ait  itudo  I O ad  alti- 
tudinem G 0:eft  vero  » proportio  (olidi  A B ad  (olidum  C D 
compofita  ex  rationibus  intermediis , fcilicet  cx  ratione  foli- 
di  A B ad  H D , iSc  ex  ratione  H 1)  a-d  C O ( comparando  Icm- 
j>er  ea, que  auldem  fpeciei  lirnt^tque  eft  lglidum  A B ad  H 

D,vc 
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D,  vt  bafis  B ad  D,  Sc  folidum  H DadCDcft»  vt  altitudo  IO* 
opri.l  j.  vel®eicqualisF  F.nd  altitudinem  GO*  ergo  /'folidum  A Bad 
Pfr.iy  l. j eiufdem  fpeciei  folidum C D habet  proportionem  compofi- 
tam cx  ratione  bafis  B ad  b.ifim  D , & cx  ratione  altitudinis F 
E ad  altitudinem  G O.  Quod  erat  oftendendum . 

COROLL  ARI  VM. 

Xli*  '4*  Patet,  quod  prifmara,& cylindri  ^qualium  altitudinum*# 
funt  inter  (c,vt bales :Sc  pyramides-  aut  coni  ecqualium  ba« 
fiumfuntinter  fe,vt  altitudines . Oftenfa  enim  ni  it  proportio 
prifmatum,ve!  cylindrorum  A B,H  D aequalium  altitudinum 
eadem, ac  eft  proportio  bafium  B,  Djatque  proportio  pyrami- 
dum H D , & C D habentium  squales  bafes  eadem  fuit  ac  ha- 
bent altitudines  I O,  & G O . 

fltxi*1  PROPOS.  XXXII.  PROBL.  XXVIII. 


a pr.  }i.bn- 


bpr.u.l.f  E, 


Aequalium  pyramidum,  conorum»pri  fmatum,  cy  I indroru m, 
reciprocantur  bales,  & altitudines;  Sc  quorum  bafes, Sc  alti- 
tudines reciprocantur,  ^quales  funt  inter  fe . 

Sinrprimdequales  inter  fe 
duae  pyramides,  vel  coni , aut 
prifmata,  aut  cylindri  A B , Sc 
C D,  quorum  bafes  B , D , & 
altitudines  A E,  C F.  Dico.vt 
bafis  B ad  D,  ita  erte  recipro- 
ce altitudinem  C F ad  altitu- 
dinem A E.  Sint  duc  qualibet 
figurae  M , 6c  N ^quales  inrer 
fc>&  vt  B ad  D,ita  fit  M ad  O. 
Et  quoniam  ficiir  M equaliseftN» 
ita  lolida  A B , & C D ^qualia  lunc 
inter  fe(dummodo  lemper  ea  com- 
parentur, qu£  eiufdS  generis  funt) ; 
& squalitatis  proportio  «folidi  A 
B ad  lblidum  C D compomturcx 
rationibus  bafis  B ad  bafim  D >5c 
altitudinis  A EadaltitudinemCFj 
Eft  verd  M ad  O,  vt  B ad  O : * Ergo 
refidua  proportio  O ad  N cade  m** 

cft. 
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eft,qife  altitudinis  A E ad  altitudinem  C F ; St  * intiertendo  c l.j. 
NtdOeft,  vt  CF  ad  A £5  fed<*NadOeft,vt  M ad  0(eo  i 1 ** 
quod  M- &N?  quales  iunr).  Ergo 'altitudo CF ad  altitudi-  e/r 
nem  A E eandem  ratio  nem  habet,  quam  bafis  B ad  bafim  D . 

Secundo  ili  omnibus  didis  iblidis  (comparando  fcmpcr  ea , 

3ue  ciufdem  funt  fpeciei ) fit  bafis  B ad  D reciproce  vt  altitu- 
o C F ad  altitudinem  A E . Dico  lolida  i pfa  ^qualia  eflfe  inter  f 
fc.  Quonia/^quales  M,&  N ad  eande  O eade  ratione  habent, & tfr‘i  ’** 
eft  B ad  D,  vt  M ad-O > & C F ad  A E eft , vt  B ad  D , leu , vt  M 
ad  O : Ergo  C F ad  j A E eft  vt  N ad  O,  & inuertendo  , . 
A £ * ad  C F eft , vt  O ad  N$  ied<  proportio  M ad  N componi-  jj pr.9.11. 
tur  ex  rationibus  M ad  O,  & O ad  N:  Ergo  proportio  M ad  N ffm  \ 9j, j’. 
componitur  ex  rationibus  B ad  D , & A E ad  C F . Eft  vero  k pt  j i. 
proportio  k.  iolidi  A B ad  folidum  C D corapofita  ex  ijfdem_»  bam*. 
rationibus  bafis  B ad  bafim  D , <5c  altitudinis  A E ad  altitudi- 
nem C F:  Ergo  * vt  M ad  N,  ita  eft  folidum  A B ad  folidum  C 
D;  fed  erat  M cqualis  N . Ergo  folidum  A B f quale  eft  folido 
C D.  Quod  erat»  &c. 


PROPOS.  XXXIII.  THEOR.  XXlX.  ButltfXl 


Si  fuerint  duf  pyramides,  vel  duo  prifmata , quorum  bales 
fint  triangula,  vel  parallelograma,  dehabeant  vnuman- 
gulum  lolidum  contentum  i medta  trium  proportionali- 
um $ qualem  angulo  folido  contento  a tribus  proportiona- 
libus: erut  folida,que  eiufdem  fpeciei  sut , ^qualia  inter  fc. 


Sint  anguli  folidi  B & E cquales  inter  fc , Sc  angulus  B con- 
tineatur a tribus  redis  proportionalibus  A B,CB,DB,&an- 
guius  E continearur  i tribus  F E,  G E,H  £ ^qualibus  medi£  C 
B trium  proportionalium , St  com- 
pleantur triangula  A B D,  F E H,  at- 
que parailelogramma  K B,  M E.Di- 
co  pruno  pyramides,  quarum  verti- 
ces C St  O.bafcs  vero  triangula  AB  ... 

D St  F E H , vel  parallelcgramma_,*k- 
K B,&  M E cquales  efle  inter  fc.A  terminis-  C,G  fublimium  a pr  6 ^ 
^qualium  B C,  & E G homologarum  cadant  perpendiculares  ’ ’ * 
CN  GO  ad fubieda plana: Erunt* perpendiculares CN- 5c  bfr.iy. 

G O cquales  inter  fc . Er  quoniam  anguli  ABD.dcFEHae-  buiuA 
quales  lunt  inter  le , & eft  A B ad  E E » ita  reciproce  H E ad  D ; 

B:  Ergo 


Digitized  by  Google 


29<S  FVCLTDIS  RESTITVTI  * 
€/•.14.1.4.  B:  ErgoctrianguTa  A B D.«5r  F F H cqualia luntinterfe,'pari- 
tcrque  para Ile  log ra mma  K B . & M E canalia  erunt  inter le. 
* Cum  ergo  pyramidum  CAB  ' &(>FEH,  bales  A B D . F 
E Fi  equales  fint,  & altitudines  CNXO  etiam  emialeseerunt 
ipr  ti-x4  pyramides  d ^aualcseparirerquequ  ia  bafeskB  .-M  Eeouales 
boiut.  funt, <5c altitudines CN.GO etiam  ^quales;  erunt  rpyrami- 
e fr'%  j.  des  C k B,&  G M E in  eadem  proportione  equaliratis. 
buib/.  t Secundo  ijfdem  pofitis.  Dico  prifmata,quorum  latera  C B. 

G E. &bifes  triangula  A BD,&FFH,vel  parallelogram- 
ma  K B , & M E efle  cqualia  inter  fe  ..Quoniam  predida  prif- 
mata  altitudines  habent  equales  ipfis  CN.&GO  cqualibusj 
ideoque  eque  alta  erunt, & bales  A B D,&  F E H equales  funt» 
f c»r  1 pr.  nec  non  bales  k B,  et  M E . Ergo/pr^dida  prifmata  ^qualia-, 
»9  bnui.  inter  fe  erunt.  Quod  erat,  etc. 

PROPOS.  XXXIV.  THEOR.  XXX. 

t 

Si  hemifpherium,  et  conus  redus,  aequales  axes , et  bales  ha- 
bentes, fecentur  planis  parallelis  bafibus.er^qtie  remotis 
d centro  fph^r?  et  vertice  coni,  et  fuper  fedionibus,  et  fu- 
ger circulo  bafis coni,  vel  hemilph? rij  folida  eque  alta  de- 
„ ic  cibantur : erunt  fediones genitae  circuli , qui  fimul  lum- 
ptixquales  erunt  circulo  bafis  hemifph^rij,  vel  coni  j<5c 
folida  ipfa  erunt  cylindri  ecquales  cylindro  fuper  circulo 
bafis  coni,  vel  hemilpherij  deferipto  eiufdem  altitudinis. 

Sit  hemilpherium  B C D , & conus  redus  F G H , quorum 
circuli  bafium  A , & E fint  aequales , & axes  A B , & E F per- 

Scndiculares  ad  plana  circulorum  A , E , fint  etiam  aequales » 

: per  punda  M & O aeque  remota  a centro  lph^rce  A,&  ver- 
tice coni  F ducantur  plana  K L&  PQ^ parallela  bafibus  A <5e 
. E.  Dico  primo  fphaera:  fedionem  KX  circulum elfe.  Du- 

cantur a pundo  M in  plano  K L dua:  quaelibet  reda;  linea?  M 
K,  M N ad  perimetrum  eius , & iungantur  reda?  A k , A N. 
a caf.i.pr.  Quoniam  A B axis  perpendicularis  eft  advnum  phnorum_j 
9-utu].  atquidiftantiumCD:  Ergo  «B  A perpendicularis  eft  quoque 
bprx.kM-  ad  planum  reliquumKNL,  «5c  ideo*  A.M  perpendicularis 
10/.  erit  ad  redas  K M,  & M N in  eodem  plano  exiftentesi  & pro- 

gterea  triangula  A M K,  & A M N redangula  erunt  in  M,  6c 
. funt  hypothenufia:  A K,  A N aquales, cimi  fint  radi)  Ipharra:  , 

& latus  A M commune , atque  reliqui  anguli  K , & N acuti » 

cum 
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cum  anguli  ad  M fint  refti : Icitur  c triangula  A M K/ A iVI  & * fr-a.1.4. 
fimilia  iunr,  A habent  latera  homologa  AN.Ak  aequalia_, : 

Ergo  d reliqua  latera  homologa  MK.&MN  ^qualia  funt.  dc»r.i  .fr. 
Cumque  qualibet  refte  a puntlo  M du&e  ad  curuam  K M L l6‘  '1‘ 
in  ditto  plano  fint  aequales  inter  le ; erit  ngura  k N L circu- 
lus, cuius  centrum  M . 


Secundo  dico  figuram  P Qjn  cono  genitam  efle  circulum* 
atque  duos  circulos  k L , & P Qjimul  fumptos,equales  efit, 
circulo  A , vel  E . oniam in  cono  FGH  re&angulo  duo 

plana  parallela  inter  fe  G H,  <5t  P Qfi  quomodolibet  lcccntur 
plano  per  atfim  dutto  GFH,«  nccelTarid  fe&iones  G E , & P 
O erunt  parallelf  inter  le,  A/anguli  ad  O <5c  E crut  refti,  quia  tfr.i.buiui 
axis  E F perpendicularis  eft  ad  ditta  plana , idcoque  ad  reftas 
G E,  P O cxiftentes  in  ipfis . Vnde*  triangula  G E F > & P O F g eer.i.fr. 
Jfinnliaerunt;&ideo,vtGEad  ~ « 6./.*. 

£ F , ita  erit  P O Jad  O F » cftquc  — 

G E aequalis  E F : Ergo  b P O £-  RT7 — — — — Vi  h cor' 1 • tT- 

qualis  erit  F O . Eadem  ratione  16.1. j. 

QO  aequalis  erit  eidem  O F. Er-  Xif .1— C*  h Tv 


go  P O , & QO , & fic  reliquae  L? • 17  ' --  J 

#mnes  in  plano  P Qa  pun&oO  V"*-** — l_a 

du €tx  squaJesterunt  eidemF  O,  r y pr 

&ideo  mter  ft: Quare  figura^  hfpili  Ir"'~  ~~ 

J*  Q circnlus  erit , euius  cetrum  ■ - r- y.-J 

.Q  •.  Et  quoniam  » in  triangulo  ^ p 1 fT  1 8 /’ 1 

re&angulo  A M K duo  circuli  a : \ y~^0 

rad  js  K M>  & M A delcripti  as-  j - 

-quales  ltint  cirCuio  a radio  K A F 

tleicripto ; eftque  circulus  A,  vel  E aequalis  circulo  radij  k A, 

eo  quod  re&g  A K,  A C,  E G aequales  liint, atque  circulus  ra- 

-dij  A M aequalis  eftcirculo  P QJ  eo  quod  radij  AM.&PO 

«quales  funt  eidem  F O , & inter  fe)e  Igitur  circulus  A , vel  E 

aequalis  eft  duobus  circulis  K L,  & P Qjimul  fumptis. 

Tertio  luper  circulos  A , E > P Q,  &.K.  L defcribanrur  cy-  • » 

lindriyquy  alti  C X D,  Z G H,  V PQJ&  RKL.  Dico  cylin- 
drum XCD.velZG H^qualem cfte duobus  cylindris  R k • 

L,&  V P Q fimul  fumptis  .Nam  altitudines  X C i vel  Z G , Sc  ' 

R K,  V P squales  fa&a:  iunt : Ergo  k cylindri  XCD.RKL,  * 

V P Q^erunt  vt  bales  ■,  <5c  eft  bafis  circulus  A , vel  E aequalis  * 
duobus  circulis  K L,  & P Qjimul  fumptis . Igitur  1 cvlindrus  a 
X C D > vei  Z G H squalis  eft  duobus  cylindris  R k L , & V 


v 


> 
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C»g  IVCLIDIS  RESTITVTI 
PQjittiiiiruniptis. vtpropofltu.n  fuerat. 

• - * « 

COROLLUIVM. 

/ ^ 

' Colligitur  ex  prima  parte  huius  propofitionts  ,,qud  J per- 
pendicularis i centro  fpher?  ad  planum  circuli  minoris  in  ea 
dufti  cadit  in  centrum  ciufdcm circuli.  Oftcnfumcnimeft 
perpendicularem  A M k centro  fpherc  ad  planum  circuli  k L 
duaam  cadere  in  M centrum  circuli  K L . 

PROPOS.  XXXV.  PR.OBL  V. 


Si  hemifphfrium» conus  re&us,  Sc  cylindrus  ? quales  axes , 9i 
bafes  habuerint» poflfunt  adferibi  hcmifph?rio , Sc  cono  fi- 
gur?  gradate  cx  cylindris  $quc  altis  compofit? , itavt  eir- 
cunlcriptcifimul  iumpt  9,  maiores  fint  dato  cvlindro  exce£ 
fu  minore  quocuquc  dato.Srdua:  infeript?»  fimul  fumpte* 
minores  fint  dato  cylindro  defcdu  minore  quocunquo 
dato. 


Sit  hemifphaErium  ABC»  conus  redusD  E F,  Sc  cylindrus 
I H k R,  quorum  bafes  A»G>  D fint  circuli  squales»  Sc  altitu- 
dines perpendiculares  A C,  D F*I  H fint  «quales  inter  fc.De- 
• fM.l.i.  bent  adferibi , imperata;  figura;.  Secetur* latus IH  cylindri 
bttr.fr. i«.  bifariamin  M,  ducatu rque*  planum  M N parallelam  bafi  G. 

Manifeftum  cft«  cylindrum  IMN dimidium  elTe  totius cy- 
Vyjlms'  I H k ; Sc  fi  nirfus  latus  1 M bifariam  fecctur  in  O , du- 
■ r * caturque  planum  per  O parallelum  bafi  G : fimiliter  erit  cy- 
lindrus R I O dimidium  cylindri  I M NiSc  fi  haec  bipartitio,5c 
produ&io  planorum  xquidiftanrium  bafi  G lemper  repeta- 
d kk.fr. n.  tltt> relinquetur <<  tandem  cylindrus  aliquis,  qui  minor  erit 
iJT  quacunque  magnitudine  propofita.  Ponatur  igitur  poftre- 
mus  cylindrus  R I O minor  quacunque  magnitudine  dari_. . 
mft.$. M.  Er»  M H bifariam  fccetur  in  Q^ducaturque  planum  paralle- 
v ttr.  fr.  ium  bafi,  Sc  addatur  in  diredum  cylindrus  P i R «quilis  cy- 
i c.b» m«j.  jincjro  R IO;  feceturque /tawi  altitudo  A C , quam  D F in- 
tfr.it.i.i,  totpartesatqUa]csinpundisS,T»V,  X,Z»Y,inquot  icfru* 
* ff,u  fuk IH. Patet /partes  A V.FYxqnalescflfe  cuilibet 

inter  fe  ( ed quod  xqu&  multiplices eartt.n  A C,  D F » & I H 
aequales  funt  inter  fe  ) . Eadem  ratione  reliquae  partes  V T,  T 
S,SC,  Y Z,Z X,XD,QM,MO,OI,IP  aequales  inter  io 

erunt. 
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erunt.  Deinde  * per  pun&a  diui-  m •••••■«  1 

fionum  ducantur  plana  paralleli-*  Ii**" iR. 

bafibus  A,&D,qux»  circulos  c£  fc)" ^ 

ficicnt  tam  in  hcmifphcrio,  qudm  N 

in  cono , quorum  circulorum  ra-  re; -"'U^ 

dij  funt  S •,  TA  V X a,  Z I,  Y w : G K 

dcifuper  circulo  radij  S a deicribantur  duo  cylindri  redii 
quorum  altu  udincs5>C,&b'lt,eorumq;  femilediones  per 
axim  fint  parallelcgramma rc&angula  Ca,l  «:eftquc  pa- 
rallelogrammum  C «circunicriptum  legmento  S C «circu- 
li maximi  BC, eo  >i  quod  y ^ ^ n 

contingens  a punao  C |U  X7\ 

cadit  extra  circulum  B ^ V/\  C 

Ciparallelogrammum-*  ^i/j  ls'  ^0 

vero  T a infcriptum  eft  UT\  yj  v 'h  IT  N 
frullo  S a A T eiuldem  Jv  N 

circuli  i ciim  * latus  op-  Ia  sfl 

rafitumuficacquale  ipfi  ^ --Q- y 

a minus  fit,  quam  T A,  eo  quod  T A minus  diftat  4 centro  A 
Circuli  B C , quam  S « . Et  quia  altitudines  S C , S T aequales 
iunr,&  bafis  communis,*  cylindrus  circunfcriptus  legmento  n ttr.t.fr, 
iph^rx,  cuius  lemiledio  per  axim  eft  C « , erit  equam  cylin-  »9« 
dro  mferipto , cuius  femife&iocftTa.  Eodem  modo  luper 
icliquos  circulos  radiorum  T AN  *,X  «,Z  #,Y  w deferibantur 
bini  cylmdri,  quorum  vnus  extra  lolidum  cadens  xqualis  erit 
xcliquo  intra  ipfum  cadenti,  eo  quod  funt  omnes  aque  alti,5c 
•buu  quilibet  communem  bafim  habent.  Vnde  vniuerfa  figu- 
ra  gradata, ex  cylindris  $que  altis  compofita, cuius  iemifcdro 
per  axinrS  a A X A , qui  eft  in  feripta  hcmilphxrio , xqualis 
erit  figur?  gradatf  circunfcriptx  abfque  infimo  cylindro,  cu- 
ius fcmilettio  per  axim  C «4  A V.  Similiter  figura  gradata  ex 
cylindris  $que  altis  compofita , cuius  femifeaio  per  axim  D 
•<XY mlcripta  cono  ^qualis  oftendetur  figurx  gradatx  cir- 
cunfcript£  abiq;  infimo  cylindro , cuius  femife&io  per  axim 
X « f w F . Quapropter  biiif  figur?  gradat?  inferiptx  hemif- 
phxno,&  cono,  fimul  lumptx.xqualcs  erunt  duabus  figuris 
gradatis  circunfcriptis  hcmilphxrio,  & cono  abfque  duobus 
infimis  cylindris,  quorum  femifeftiones  V B,  & X E.  Et  quo- 
niam puncta  V ,Y  xque  recedunt  i centro  fphxrx  A,5c  d ver- 
tice coni  F rerti  cylindri » xque  alti  > quorum  femifc&iones  H 


IOO  EVCLIDIS  RESTITVTI 
f’  * axim  parallelogramma  A x,3c  Z n,  fimul  furnpti,  f qnales  / 

erunt  cylindro  QHk;  propterea  quod  altitudines  aquales 
• - ' funt . & circulus  bafis  G $ qualis  eft  duabus  bafibus  a radi  js  V 
X.&Ytt  delcriptis.  Eadem  ratione  duo  cylindri , quorum  fc- 
raifcdiones  VA&X#  equales  erunt  cylindro  QM  N;&  duo 
t cylindri  quorum  lenuleaioncs  T m , D « cquaks  erunt  eviin- 
droOMN.Qu^re  du£  figurf  gradate  inferipte  hemifphe- 
rio,  & cono, quarum  femidiones  AkjSa $, Se  Y w $•  D fi* 

«uil  fumpt£,£quale$  erunt  cylindro  OH kiledcildem  figu- 
ris inferiptis  ^quales  erant  du?  figur^  gradatae  circunfcriptc 
hcmifpherio  ,&  cono  ablque  infimis  cylindris,  quorum  fe- 
mifediones  Ca£\ V ,Sc  X«#wF.  Ergo  duc  figurae  gradat? 
e$r  circunlcript?  henulphaerio,  & cono  ablque  infimis  cylindris, 

*9.tuuH/ ^cquales  erunt  cylindro  OH  k : Atp  infimus  cylindrus  circu 
ipn^ram , cuius  fcmiiedio  R V , equalis  cft  cylindro  O l R , 
propterea  quod  bales,  & altitudines  aequales  funt:  pariter» 
que  infimus  cylindrus  circa  conum , cuius  feniiledio  E X £- 

J|ualiseil  cylindro  PIR:  Igitur  duae  figurc  gradate  circiin* 
cript?  httmifph^rio,  & cono,  quaru  lemiiediones  B 

A,  & D Ea  i rr  F,  fimul  1'umpte  ^qualescrunt  cyimdro  P H kj 
cftque  cylindrus  PIR  excefius  cylindri  P H k fupra  cyliiv 
t djum  1 H k , atque  cylindrus  PIR  minor  erat  quacunque-* 
data  magnitudine.  Igitur  au?  figurae  gradata:  circunfcript? 
hcmifpherio  A B C , Sc  cono  D E F,  fimul  fumpt  £ , fuperant 
cylindrum  datum  I H K exceflii  minore  quacunque  dati-, 
magnitudine ; Et  du£  figur?  gradat?  inferiptx  hcmifph  aerio 
ABC,  & cono  D E F,qtix  xquales  erant  cylindro  O H K,  de- 
ficiunt a cylindro  I H K dcfedu  O I R minore  quacunque^ 
data  magnitudine . Quod  fieri  polle  oftendendum  erat . 

PROPOS.  XXXVI.  THEOR.  XXXI. 

Sph$ra  quadrupla  eft  coni  redi, cuius  bafis  aqualis  eft  circulo 
maximo,  axis  vero  $quaiis  radio  fphj  rf . 


Sit  fphfra  A B C D , cuius  circulus  maximus  per  centrum 
E dudus  lit  A C,  & conus  F H G, cuius  bafis  M ut  equalis  cir- 

cujo 
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culo  E, * axes  MC»,  B E 
fint  squales,  & perpenli- 
cuJaresad  piam  b.ifidin 
E,&  M.  Dico  fpherain  \ 

BCP  quadruplam  cfle 
coni  re&i  F H G . Fiat 
reftusacvrindntsJN  K L 
O , cuius  bifisQ^qualis 
fit  circulo  E, vel  M ,5c  al- 
titudo N k cqualis  fit  axi 
B E,  vel  M <j;  Et  * deferi-  ut-vr 

bautur  circa hemifpheriuin  A RC,  5:  circa  conuFHGdu* 
ngurc  erad  ite  ex  cylindris  equi  iltis  co  npoficc  , quaru  m_» 
Icmilcctioncs per  axim  fint  R,  5:  S,ira  vr-fimul  fumptc.maio- 
xcs  fint  cylindro  NkLOexccfTu  INO  minori  quacunque 
data  magnitudine:  pariterque  he  nifphcrio.Sc  cono  inferi- 
banrurduc  figurg  gradate , quaru  n fcnife^Uoucs  X , <5cZ , 
qu?  minores  fint  cvlindro  NKLO  defeftu  PNO  minori 
quacunque  data  magnitudine.  Et  quoniam  funt  due  rnagni- 

prima  cylindrus  N k LO,  iecundaefi:  hemilpherium 
ABC,  vna  cum  cono  F G H > <5c  dus  alis  magnitudines  in  ra- 
tione squalitatis,  fcilicet cylindrus  I K L,<5cduefigurc  gra- 
dat^,  fi  nui  funipts,  quarum  fcmifefliones  R , & S , qus  mnt 
vna  maiores  prima, & iccunda,  ( nana  figurc  gradats  cir- 
* 9^iarllrn  ftmifeftiones  R , <5cS  maiores  funt  he- 
miipherio  vna  cum  cono ),  & cylindrus  I k L maior  eft  cylin- 
dro N KLOexcelTuIN  O minore  quacunque  data  magni- 
tudine: paritcrqjlunt  due  alis  magnitudines  fcilicet  cylindrus 
Pk  L.qui  squalis  efl  duabus  figuris  gradatis  inferiptis , quaru 
icmiiectioncs  X,  & Z,  & funt  vnd  minores  prima, & fecunda; 
eftquc  defe&us  cylindri  P K L i prima , fcilicet  d cylindro  N 
k L O minor  quacunque  magnitudine  data : Ergo  c prima  ad 
iecundam,  ideft  cylindrus  NKLO  ad  hemifphsrium  ABC, 
vna  cum  cono  F G H eandem  rationem  squalitatis  haber.Eft- 
auc<*  cylindrus  N k L O triplus  coni  F H G squalem  bafina,3c 
altitudinem  cum  illo  habentis:  Igitur*  hemifphsrium  ABC 
vnd  cum  cono  FGHad  conum  E G H triplam  proportio- 
nem habet;  Et/diuidcndo  hemifpherium  A B C ad  conum  F 
G H duplam  proportionem  habebit : Eftque  fphera  A BC  D 
c’upla  hemiiphsrij  A B C:£rgo  fphera  A B C D quadrupla  eft 
coni  F G H.  Quod,  &c.  " CO- 


a Atf.  1 4 . i n 

ftcun.buiut 
VfT.jJ.t, 
bpr.  Jf.bu, 
ui . 


cemfcb.fr, 

t 

dpr.i^.bm- 
iut , 

Cpr.jJ  }, 
f/r.ij./.j. 
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COROLLARIV  M.’. 


Hinc  manifeftumeftfi  cylindrus  re&us  bafim  habuerit  se- 

3ualcm  maximo  fphcr(  circulo , altitudinem  .vero  xqualcm 
iametro  ciufdem  fph(r( » cfle  cylindrum  fefquialtcrum  ip- 
fiusfphacre. 

Quia  cylindrus  N K L O , ex  hac  propofitione , (qualis  eft 
e frtf.tf.  hemifph(rio  ABC  vna  cum  cono  F G H;eft;vcro g cylindrus 
buim.  triplus  coni:  Ergo  * per  conucrfionem  rationis  cylindrus  N k 

htor.fr 4 f.  l 6 fefquialter  eft  hcmifph(rij  A B C , ct  i duplum  ad  duplu 
M*  in  cadc.rationc  quoque  erit;  ideft  cylindrus  cuius  bafisfqua- 

ifr,n,i.j.  j-s  maxjmo  iph^ry circulo, altitudo verd  (qualis  diametro 

fph(r(,feiquialtcr  erit  fph(rse  A B C D . 


Mud.jj.X i PRO  POS.  XXXVII.  THEOR.  XXXII. 
8-is.if.XlI 


Pyramides , prifmata,  coni,  cylindri  fimiles , & fpharr(  in  tri- 
plicata funt  ratione  homologorum  laterum, vei  iliorum 
axium_,. 


a fr.t.buim 


hdcf  f.bm- 

$MS  . 


£ f. 

b*lttl. 


Sint  du(  pyramides,  aut  prifmata,  aut  cOni\  aut  cylindri  fi- 
milcs, aut du( qu(libct iph(rc  A BCD,<5cFGHk,  quarum 
latera  homologa,  fcu  axes  A B,  & F G.  Dico  iolidum  ad  fimi- 
lc  folidum  triplicatam  habere  proportionem  lateris,  fcu  axis 

A B ad  latus,ieu  axim  FG.  Dcmitta  • 
tur  a a iummitatibus  lolidorum  ad 
pl^n2  bsfium  pcrpcciicul<ircs  A M ) 
& F N , qu(  altitudines  eorum  de- 
terminabunt . Quoniam  b propter 
fimilitudinem  pyramidu , aut  prif- 
matum  anguli  iolidi  B , & G (qua- 
les sut,3c  ideo  planis  angulis  (quali- 
bus C B D,&  HGk  infift  entes  A B, 
& F G cum  lineis  primd  pofitis  ae- 
quales angulos  continent : « Q^arc 
vt  B A ad  G F,  ita  erit  perpendicularis,  fcu  altitudo  A M ad  al- 
titudinem F N •*  Cumque  propter  iimlitudincm  triangulo- 
rum, vel  par.iilclogrammorum  C B A,  K G F fit  > vt  A B ad  B 

C,ita 
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C, itaF G ad  G k:  Ergo ^ per  lvmn  io '■'*  \ R ad  F G , fe  \ . t vt 
altitudo  \ M ad  tltitndine  n F NI,  in.  el  R C a.1  i k . In  conis 
verd,5c  cylindt»s,quomrttforoprsr  'rmilit.Hinam  Io' 


a- 


J n 


ysff- 


rmmvraxisA  Bad axinFG,  ita  eft  liamctcr C D circuli  ba- 
fis  ad  diametrum. 4 K.feu  jrydms  B i>,  ad  radnum.  H G,  & an- 
guli A B D,  <5c  F G k cquales  (unt.‘  piriterque  aurali  ad  '4  , k 
Nxe&i:  Ergo  b triangula  A BM,<5c  FGN  finoiiia  luntj  Qu  ;rc 
vt  i axis  A B adaxini  F G,  ita  eft.  A M.altitudo  eiuldem  toiidi  > 


Vfftp.Jll 
b*  iuj. 


ad  FN  altitudinem  alterius  folidi. 

Patet  ergo  ,quod  in  omnibus  pr^di- 
ftis  fblidis  fimilibus,  vteft  latus,  vel 
axis  A B ad  latus , feu  axim  F G , ita 
eft  altitudo  A M ad  altitudinem  F 
N;Jc  ita  pariter  eft  B D ad  G qp*  f.j  i 

sut  latera  homologa  polygonorum 
bafium , vel  lemidiametri  circuloru 
bafium  B D,<5c  G K dirorum  folido- 
runv  5c  quoniam  k folida , queeiuf- 
dem  fpeciei  funt , ideft  coni  inter  fc  c 
comparati,  drc.  proportionem  habent  inter  le  compofitam_» 
cx  proportione  bafium  B C D & Gk  H»  <3c  ex  ratione  altitudi- 
num AM  ,dcF  N:  Eft  vero  i proportio  duplicata  lateris,  feu 
femidiametri  C B ad  latus,  feu  femidiametrum  Gkeaden,  Iff.tr-M* 
qucbafisBCDadcifimilcmbafimG  k H;  fed  vtCBadGK»  ^ 
ita  eft  A B ad  F G:  Ergo  m proportio  duplicata  lateris,  feu  axis 
A B ad  latus,  feu  axim  F G , eadem  eft , que  bafis  B D C ad  ba- 
fira  G H KjPoftea  fimplex  proportio  A B ad  F G cade  eft,qu$ 
altitudinis  A M ad  altitudinem  F M : Ergo  proportio  folidi  A 
B C D ad  folidum  F G H K componitur  ex  duplicata  propor- 
tione, Sc  rurfus  ex  fimplici  ipfius  A B ad  F G ; Hec  * verd  tri- 
plicata proportio  e ft  lateris,  vel  axis  A B ad  F G.  quare  folida 
fimilia  A B CD,5e  F G H K triplicatam  proportionem  habent 
laterum  homologorum , Huc  axium  A B ad  ad  F G . 

In  fph^ris  autem  A C B D,  Sc  F L 

H G K intelliganturcircunfcripti 
cylindri  refti  M L, <3c  NO, quo- 
ru  bales  M P » $c  MR.  cquales  fint 
maximo  Ipher?  circulo , <5t  altitu- 
dines LP <x  OR  cquales  diametro 
eiuldem  fpherx.  Et  quoniam  cy- 


r 

L 

J, 

1 

lindri  M L,<5t  NOfimilcs  funt,(eo 


quod 


Digitized  by  Google 


304  EVCLIDIS  RESTITV.TI  . ; 
juod  funt  re&ijdc  eandem  aqualitatis  rationem  fyabet  axis  A 
; ad  axim  F G , quam  M P diameter  circuli  i'u£  bafis;  ad  NR 
o ptr.frima  diametrum  bafis  alterius:  Ergo  • cylindrus  M L ad  cylindrum 
bmut.  O proportionem  triplicata  habet  axis  A B ad  axfm  F G;Eft 

pctr.pr.j4.  vero  p cylindrus  M L lefquialtcrfph^ACBpjParrterque 
h»t\l  cylindrus  N O iefquialtcr  fph$rc  F HG  k:Ergo  q permutando 
yj'  , vt  cylindrus  M Lad  cylindrum  N O , ideft  r vt  triplicata  pro- 
bituv  4 portio  axis  A B ad  axim  F,G , ita  eft  iphfra  A B C D ad  fphar- 

* ramF  HGk.  Quod  erat  oftendendum.  >-f  ; 

«A  . - :::  u:r;  f , 

i,  - j.  * •*..  J ■ < ..  . 

1 ,,  * ' ""  !\  ' 
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Dc  quinque  corporibus  regularibus. ; : i 


DEF1  N IT  IO  NE)S.  • ; r 

. ? 'fit  i.,';-  ■ :j'  . • > ’ * v ' " 

yj  ■<  Ia. 

Cuiuslibet  refte  linei  quadratum,  vocetur  eius  Potentia  t 
Et  proportio  quadratoru  quarunlibet  linearunt , vocetur  ea- 
rundem  linearum  proportio  potentiaiis*  vel  in  potentia.  > >> 

* . * ’ . • 'j  ?}  t1  »Tj  . . ' ; ; , t i 

Vt  quotiej cunque  dicetur  reda  ad  redam  B ejje  potentia , >t  2 ad 

3,Jcnfus  enty  quadratum  ipfius  ad  quadratum  alterius  reda  B habere 

proportionem ji.bjejquialtcramyjeuejsevt  zad  3.  ' V ’ J- 

. • '•••  r A .< . r.tu.o..,  . ..  V 

. . : 'i  1.  - 4 

Solida  figura  in  fphera  infcribi  dicitur.Se  fphera  circunfcri*  ’ , ‘ , 
bi  figur?  folid£,quando  omnes  anguli  iblidf  fig  urg  tangunt  , 
fuperficiem  lphgrg . ••••'»  j 


III.;/-1  . ; 

Solida  figura  fphjcra:  circunicribi  dicitur, <3c  fphira  infcribi 
dicitur  in  figura  lolida , quando  omnia  plana  figura:  loiidat  . f 
tangunt  fuperficiemlphcrg.  , *-  ■-  ■ ... 

• . . , .i  ..  IV.  "" 

Nomina  trianguli,  quadrati,  pentagoni;  hexagohndecago-  • 
ni  , abique alia.nq  craddita  declaratione figmficent  tantum- 
modo cas  figuras  regulares,  qug  ab  eodem  circulo  compre- 
hendi pofiuntjpariterque  nomina  figurarum  folidarum  figni- 
ficabmit  ioliunmodo  cas , qug  m eadem  fphera  infcribi  pof- 
Xunt„  ..  ■)  a,  . 


) 


Qg  PRO. 
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. *« f.ij.  OROPOS,  i.  PRO BL.  I. 

XIU.  _ • . . 

In  data  fph£ra  figuram  folidam  fub  quatuor  triangulis  aqua- 
libus, & ^quilateris  contentam,infcribere.  Vocetur  autem 
talis  figura Tdtracdruin. ' . I 


In  fphcra  A-BGD»cfiiuiaJcisi  AC,  circulus  maximus  A B 
ifr.tt.l.u  q D , mlcribendaeft  figura  imperata.  Secetur * C E,  quse  ter- 
b/r.io  l.i  tja  pars  fit  axis  AC»  per  E in  duobus  planis  elcuentur 
cfr.x.tf  4..g  g £ G perpendiculares  ad  eandem  A C;  erunt  * axis  AC 
& circulus  ABC  perpendiculares  ad  planum  per  B E G du- 
d pr-H-l  * &u«»  quod  eiffcier  4 circulum  BG  D F,  <5c*m  eo  inlcribarur 
c/r.j./.s.  triangulum  $quilaterum  B G F .iunganturque  red?  AB,  A F, 
fcxpr.io.  'dc  A G . Offendendum  eft  figuram  A B FG  efle  quefitam^. 
,4-  Qupniam/in fenaicireudo  AB C^rettc lineae CA,AB,.\E 
g cor.  i f r . proportionales  fui*  ? vr^  tedaC  A ad  A E , ita  erit  quadra- 
tum  ex  C A ad  quadratum  ex  A B;5c  ita  erit  quadratum  ex  B 

» tx.fcb.fr.  ^ 1*7»  j A r.foJh,,, 


9.  i?  cor.  j. 
fr.i7/.4. 


1 fr.it  l.  5. 


tWtQfl) 


A' ad  quadratum  ex  A E;  fed  * vt 
reda  A E ad  E C , ita  eft  quadra- 
tum ex  A E ad  quadratum  ex  E 
B : Igitur ' cx  compofitionc  ordi- 
nata  erit , vt  A C ad  C E tertiam 
partfcm  eius,  ita  quadratum  A B 
ad  quadratum  E B;5c  K propterea 
tfuadratum  ipfius  AB  triplum  eft 
quadrati  ipfius  E B 5 fed  •* quadra- 
tum ipfius  F B,  Icilicet  lateris  tri- 
• anguli  ^quilateri»  inferipti  circu- 
mfr  4.J.J.  lo &f>,fr(pnim  eifi  ^iadrati  radi  j eius  E B.  Ergo  ™ quadrata., 
n c or.i.fT.  redarum  A B, &BF  equalia  fune  inter  fej  & «propterea  rc- 
17.^4*  da;  A B,<5c  BF  equaleservmf . Eadem  ratione  tam  reda  A F» 
quihn  A G cijuaTiSdrit  eidem  F B,  fen  B G,  vel  F G;5epropte- 
o/r.i.es'4  reg  «iquaruor  triangula  A 6F»AFG»AGB,3cBG  Fxqui- 
*-1  latera  erunt  & inter  fe  equalia.  Et  h^c  comprehendunt  fofi- 

ydcf.x.bn-  dam  figuramfdelcriptam  intra  fphfram  ABC  D,  quod  im- 
peratum fuerat.  Vocetur  dida  figura  A B F G Tctracdruiu . 


ca 
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Diameter  fphcrc  potcftate  fciquialtera  eft  lateris  inferipti 
tetraedri. Nam fa&a eftCA ieiquialrera ipfius A E,& vt C A 
ad  A E;ita  oftenfum  eft  in  hac  propofitionc quadratum  ipfiu* 

C A ad  quadratum  A b latens  Tetraedri . 

COROLLARIVM  II. 

' . . . I.  '«•!'  ' io»  r - \ l 

Altitudo  tetraedri  fnbfelquialtera  eft  diametri  fphfrse : Sc 
fclquiteitia  radij  ciufdcm.  . i>  : 

Nam  kda  luit  EC  tertia  pars  diametri  AC;  & ideo  qua- 
lium pactiuftl  A C eft  6.  erit  E C 2, & A E4.<5cHC,feuHB 
fph^r?  radius  3.  Et  propterea  A E altitudo  ad  AC  erit  Vt  4 

ad  d»dtadradiumJpE?icH  bent,vt4adj.  ; 

; ; • . / »t 

COROLLARIVM  IU. 

. . 1 c ! < - 

Perpendicularis i centro  fphere  ad  planum  bafts  inferipti 
tetraedri.  que  vocetur  Radius 'tetraedri , lexta  pars  eft  dia- 
metri, & terna  pars  radij  lph^r^ . 

.Narti  perpendicularis- 11  Ecqualis  eft  differenti  5 altitudi- 
nis A E,  & radij  Iphei  e A H ; led  altitudo  A E eft  4^  <5c  radius 
3 , illarum  partium , quarum  diameter  AC  eft  6 . Ergo  talis 
perpcdicuiaris  H E lextapus  eft  diametri,  Sc  tertia  radij  AH. 

COROLLARIVM  IV. 

» 1 ... 

Latus  tetraedri  ad  cius  altitudinem  fefquialterum  eft  po- 
teftatc . Nam , vt  C A nd  A E , ideft,  vt  3 ad  2,  ita  oftenliinv-» 
eft  quadratum  L A ad  quadratum  A E m hac  propofitioue . 

COROLLARIVM  V. 

Radius  circuli  comprehendentis  triangulum  tetraedri  o- 
ftonon?  partes  eft  poteftatc  radij  lpher? ; Eto&uplum  po- 
teftatc  perpendicularis  a centro  lph^r^. 

Nam  E H tertia  pars  eft  radij  H b:  Ergo  y quadratum  H E qf()r. 
nona  pars  eft  quadrati  H B > idcoque  quadratum  B E erit  8.  17.1./.  * 

2 CO- 
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CORO.LLARIVM  VI. 


sos 


Patet  tetraedrum  jdiuidi  inquaruor  pyramides  equales, 
quarum  vertices  in  ccntio  fphere-bafes  vero  plana  tetraedri: 
ffr.%  J .1.6.  eo  r quod  bales,  & altitudines  lunt  inter  fe  ^quales . 

tuci.  14.  PROPOS.II.PROBL.il. 

*Ul.  ' ' V 

In  data  fphera  folidam  figuram  lvb  odo  triangulis  ^quilate- 
ric  inter  (ecqualibus  contentam  inferibere.  Vocetur  au- 
temtalis  figura  Oltaedrum . 


a/Mfti  1. 

W #**•**• 


*/r. 4.tr  *. 
f.l. 

p/r.i./.i. 
dfr.  4.1.1. 


Sit  data  fphera  A BC  D,  cliius  centrum  E.  Defcribi  debet 
intra  eam  figura  imperata.  Ducantur-*  tres  diametri  A C,  B 
D,  f G ad  muiccin 

& C G . Quoniam  in  tribus  trian- 
gulis A E bT  A E F,  B E F commu- 
nia latera  E B , A E , & E F lunt  $- 
qualia,  radii  nimiru  (ph?r£  ;Sunt- 
que  anguli  AEB,AEF,  & BEF 
^quales » cima  radii  A E , B E , F E 
adinuiccm  perpendiculares  du&i 
fint.  Igitur  k ilbicelmm  triangulo- 
rum bales  A B , A F , F B ^quales 
funt  mter  fe;&  proptereat  trian- 
gulum A B F-equilaterum  erit . Simili  ratione  reliqua  o mnia 
nriangula  B AU  G A D,  D A F,  F C B,  B C G,  G C D-  D C F 
rquilatera  erunt;  & d funt  inter  fe  $quaha,cu;«  bina  qualibet 
triangula  habeant  latera  communia.  Igitur  figura  folida  A B 
CDGF  intra  fph^ram defer ipta  comprehenfa erit  fubodto 
triangulis  equtlatcris,  & inter  fe  equalibus.  & hoc  erat  fa- 
ciendum. Vocetur  huiufmodi  figura  lolida  Ottacdrum . 


COROLLARIVM  I. 

• Conftat  fph?r?  diametrum  poteftate  duplam  efTe ; Et  ra- 
dium fphercpoteftatc  femiflem  e(Tc  lateris  odaedri. 
mtr  ut  *.  Nam  in  quolibet  triangulo  ABC*  red  angulo  in  femicir- 
V'  * culo  A BC,  in  quo  duo  latera  AB,  BC  $quaiu  lunt,  qua- 
dratum 
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dratum/hypothenufq , feu  diamcrri  fphcr£  A C duplum eft  f pr.it.t.j 
quadrati  lateris  A B.Sc*  quadrarum  radii  E A,  quod  eft  quar-  8 cor.ifr. 
tapars  quadrati  A C,  erit  lcmiflis  quadrati  lateris  AB. 

CO.ROLLARIVM  II. 

Radius  fpherq  poteftate  felquialtcr  eft  radii  circuli  conti-  , 

nentis  triangulum  O&aedri.  hf*r.i. 

Nam  b \ E poteftate  femillis  eft  ipfius  A B , Sc  i A B eft  tri-  ’ 

pia  poteftate  ipfius  AH.  radii  nimirum  circuli,  continenris  r ' ' * 
triangulum  A B F,qux  rationes  componunt  fcfquialteram. 

COROLLARIVM  III. 

Perpendicularis  i cetro  fpher?  ad planum  trianguli  O&ae- 
dri  (qu£  vocetur  Radius  o&aedri ) eft  ad  radium  fph^re  pote-  k t$r.pr.  i4 
fhre  fubtripla.  nam  a centro  fphfrydufta  perpendicularis  i 6. 

E H ad  planum  circuli  continentis  triangulum  A B F cadet  in 
centrum  eiuldcm  circuli}  lSc  ideo  in  triangulo  re&anguloin  \ fr.\t  J.j 
H erit  quadratum  ex  A E aquale  duobus  quadratis  ex  A H,& 

E H ; 5c  qualium  partium  quadratum  ex  A E eft  3 erat  qua- 
dratum A H apropterea  quadratum  ipfius  EH  erit  vna  tertia 
pars  quadrati  A E. 

COROLLARIVM  IV. 

Altitudo  Ottaedri  ad  diametrum  fpher?  poteftate  tertia 
pars  eft. 

Nam  perpendicularis  E H produ&a  ad  oppofitam  bafim  C 
D G dupla  eft  ipfius  E FI,  ficuti  A C dupla  eft  ipfius  A E . 

COROLLARIVM  V. 

/■ 

Latus  o&aedri  ad  eius  altitudinem  poteftate  fefquialterum 
efleconftat. 


COROLLARIVM  VI. 

Patet  oftaedrtim  diuidi  inotto  pyramides  verticem  ia-, 
centro  fphere  habentes,  que  altitudines»  <5c  bafes  atquales  ha- 
bent; & ideo  w xquales  erunt  inter  le . m ?n  * Ml 

PRO- 
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Xiii. 


• ft  *#  i. i. 

iS  fT.io.l  4 
> fr. 
17  ‘.4- 

d/^34  /.• 

I». 


ffr.UXf. 


bfr.ii.lf 


i cer.j.fr. 

17. <.4. 

kpr.ij.t.i 
a fr.%.1.6. 
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PROrOS.  III.  PROBL.  III. 

In  data  fphara  folidam  figuram  infcribere  fub/ex  quadratis 
aqualibus  contentam.  Vocetur  talis  figura,  Cubus . 

Sit  data  fpbsrra  A B D F, cuius  centrum  G.axis  A D.  Debet 
in  ea  inlcribi  figura  imperata.  Secetur  • reda  O H,quar  media 
proportionalis  fit  inter  radium  iphara-  GAeiufque  partem 
tertiam  : erit* eius  quadratum  tertia  pars  quadrati  ex  radio 
fpha  ra:  G A,  & * fiat  G O cqualis  G H , atque  per  duo  punda 
H , & O ducantur  duo  plana  ad  axim  A D creaa , ficuti  in  pri- 
ma propofitionciiuiusfadum  eft,qu$  ^ efficient  circulos  B 
M F , C R E , & e ducantur  duc  diametri  B F » & M N ad  inui- 
cem  perpendiculares  , & in  altero  circulo  ducatur/diametcr 
C E parallela  ipfi  B F,-atquc  ROS  parallela  ipfi  M N,  rungan- 
turqucreda;FM,M  FJN-N  B,BC,MR!FE,NS,Sg>C 
R , R £ , & E S . Et  quoniam  mnda  ltda  C'  F in  triangulo  re- 

dangulo  F G quadratum  radij 
FG.lcu  G A equaie  eft  duobus  qua- 
dratis F H , & H G j & erat  quadra- 
tum radij'  A G triplum  quadrati  ip- 
fius  G H:F.rgo  quadratum  ipfiusG 
F leu  duo  quadrata  ipfarum  F H,  & 
H G tripla  erunt  quadrati  ipfiusG 
H;&  propterea  quadratum  ipfius  F 
FI  duplum  erit  quadrati  ipfius  H Gj 
tftque  * quadratum  ipfius  F M du- 
plum quadrati  ipfius  F H ( eo  quod 
angulus  FHMieduseft,  dcFFidc 
H M funt  radij  aquales  ciuldcm  circuli  BF)  : Igitur  qua- 
dratumipfiusF M quadruplum  erit  quadrati  ipfius  HG$<5c 
propterea  • reda  F M dupla  erit  ipfius  H G.  Vnde  F M aqualis 
cru  h O.  Fadcm  ratione-fmgula:  reda  F N,  N B,  B M,  G R,  R 
E,  F S,  SC  aquales  erunt  eidem  H O , luntquc  F lingula;  B C » 
M R,  F F,  & N S parallele,  & fquales  eidem  H O,  propterea», 
quod  coniungunt  terminos  radiorum  parallelorum,  & <■  inter 
le  equalmm , cum  ^qualiter  di  fient  a centro  erreuii  maximi 
iph^rf . Igitur  duodecim  dide  rede  ^quales  lunt  inter  ie ; & 
quia  axis  A D perpendicularis  eft  ad  redas  M N , B F , R S , & 
G E,  <Sc  ideo  * ad  plana  circulorum  B F M , & C E R , & redg 

BG, 
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B C,  M R » F E , N S parallel?  funt  axi  A D propterca  e^dem 
xe&c»  perpendiculares  erunt  ad  ipfasBM,M  F,FN  <3tc.  arq*  n/r.4. l.6i 
ad  C R,R  E,<5cc.  in  planis  eorundem  circulorum  cxiftentes.Si- 
militer  * anguli  N B M,  B M F,  C R E,  &c.  rc&i  erunt,  eu  n in  °fr  10 
femcirculisconftitutifint.Quapropterpfigur^fex  BR,  R F,  P 
F S,  S B,  B F,&  C E erunt  quadrata, que  comprehendunt  figu- 
ram, intra  fp  heram  deferiptam.  quod  fuit  propo litum..  Voce- 
tur talis  figura  Cubus . 

COROLLARIVM  I. 

Patet  fphf r£  diametrum  poteftate  triplam  efle  lateris  cubi. 

Nam  fphere  radius  A G fa&ns  cft  triplus  poteftate  ipfius  H G» 
eftque  A D dupla  ipfius  A G , atque  latus  cubi  B C oftenfum  ^ 

cft  duplum  ipfius  H G . Ergo  f quadra td  A D triplum  cft  qua-  J 
dran  latens  cubi  B C . j 

COROLLARIVM  IL 

11  * . ' 

Radius  circuli , continentis  quadratum  cubi»  feu  diftantia_» 
perpendicularis  d centro  fpher?  ad  latus  cubi  poteftatc  fubfef- 
quialtera  cft  radii  Ipherf . 

Oftenfa enim  fuit  FH  fubfefquialtera  poteftate  ipfius  A Gj 
eftqj  r G V,perpcndiculariter  diufta  fupra  latus  cubi  F E,^qua- 
lis  F H illi  oppofite  in  parallelogrammo  H-V . 

'COROLLARIVM  III. 

Perpendicularis  a centro  fphere  ad  planum  quadrati  cubi 
femifiis  eft  lateris  cubijdc  eft  poteftate  tertia  pars  radij  fph^r?. 

Fada  enim  fuit  G H tertia  pars  poteftate  ipfius  A G , & often- 
fa fuitG  Hfemiflis  ipfius  BC  lateris  cubi.  Vocetur  autem  ta- 
lis perpendicularis  Radiuscubi. 

COROLLARIVM  IV. 

, , i *• 

Altitudo  cubi  equalis  eft  lateri  ipfius  cubi  5 Sc  propterea  al- 
titudo erit  tertia  pars  poteftate  diametri  f,  hc>-<* . 

Oftcnla  enim  fuit  H O ^qualis  lateri  cubi  B C . 


CO- 
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COROLLARIVM  V. 

Tandem  paret  cubum  diftriFui  in  fex  pyramides  quadran- 
(frtyl.6.  gulares  vertices  m centro  ffhfr?  habentes , qu^/funt  eoua- 
lcs,ciim  bafes  quadratas  habeant  ^quales,  atque  altitudines 
perpendiculares  i centro  fph?r£  , etiam  ^quales  inter  fe. 

• PROPOS.  IV.  PROBL.  IV. 

Xill. 

In  data  fph^ralolidam  figuram  fubviginti  triangulis  aquila- 
tcris,  & inter  fe  f qualibus  contentam  inferibere . Vocetur 
autem  tale  folidum  Icofaedrum. 

. In  iphera, cuius  axis  A B /centrum  C , circulus  maximus  A 

iri*  10. /4  ^ B F inferibi  debet  figura  folida  imperata.  Secetur  * C I,qu$ 
b cor.  i.  fr.  mcc*ia  proportionalis  Yit  inter  radium  Iphcrf  A C , eiufqjpar- 
17 1 4.  tem  quintam : erit  i eius  quadratum  quinta  pars  quadrati  ra- 
afr.i.1 1.  dij  iph£r$  AC,&(  fccetur  M C yqualis ipfi  C I, & per  1 > & M 
dpr  14 J.6  ducamur  duo  plana , credra  ad  axim  A B > atque  ad  circulum 
e ax  txpr-  A D B ( vt  in  prima  propofitione  huius  fadum  eft  ) qu£  d ef- 
\°T  x\6  ficient  duos  circulos  D G,&  E F*  inter  fe  aquales, &/parallc- 
pr'9  * losj  eo  quod  iundi  radij  D I , & E M ^qualiter  diftant  a ccn- 
\Lpr.i  l %.  tro  c*rcu^  A D B ; Et^in  eifdem  circulis inferibantur  duo 
pentagona  regularia  D H k L.«Sc  F P O N>ita  vt  anguli  D,  & F 
in  punda  oppofita  iphatrx  O,  & t incidant;  & a polis  iphaera: 
A,  & B ad  ungulos  angulos  pentagonorum  redae  iungantur 
AD.AH,  AKjAL  & c.  B F-  B P,  B O,  t»  N.  &c.  Ducantur- 
que  i-cda-  ND.DO.OH.HP.PK.KF.iL,  <3cc.  Ofi  eliden- 
dum eftvigintt  triangula, comprehendentia  inlcnptam  fi- 
h corpf.19  guram , aqualia , & asquilatera  eflc.  Diuidatur^arcus  ON 
i.x.  bifariam  in  E ; iunganturque  reda:  N E , D E , & D C . Quo- 
> fr.  18  l j niam  quadratum  radit  AC,fiue  DC  quintuplum eft  qua- 
drati ipfius  I C : Suntque  * duo  qnadrata  u I , & I C a-qualia_, 
quadrato  radii  DC  (propterea  quod  angulus  DlC  re&us 
Ypr.x  J.6.  eft,  cum  k.  axis  A B perpendicularis  fit  ad  circulum  D G. figi- 
tur duo  quadrata  L>I,<5cIC  quintuplaiunt  quadrati  ipfius  I 
C ; & propterea  quadratum  ipfius  D I quadruplum enr  qua- 
1 cor.t-pr.  drati  ipfius  1 C.  Vnde*  reda  linea  D 1 dupia  erit  ipfius  ICj  eft 
1 ?.t.  $ . autem  M 1 dupla  ciufdem  I C . Igitur  reda:  D I , & M I a:qua- 

m.fr.io.i.x  Jes  lunt  inter  ie; cftque »M£ aqualis eidem  D 1 (cuma; qua- 
liter 
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Kterdiftent  i centro)  F.rgo  «figura  D IME  cuius  angulusl  n/M4.#.i 
redus  quadratu  m eft,  & proptcrca  reda  D E xquaiis  erit  D I» 
radio  circuli  D H G,  fime  radio  M E ; Cumque  arcus  N E le- 
ni illis  fit  arcus  N O lubtcnfi  «n  1 itere  pentagoni  :<»crir  reda  ofr  3 l i' 
NE  latus  decagoni  ciufidem  circuli  EOF,  cuius/ DE  latus  Ay< 
eft  infcripti  hexagoni , ciun  fit  — '** 

xquaiis  radio  circul i Mt:  Eft 
vero  axis  AB  perpendicularis  ad 
circulum  EOF,  atque  D E eft 
parallela  ipfi  A B ; Ergo?  DE 
perpendicularis  quoque  erit  ad  & 
planum  circuli  E O F;&  propte- 
rea r ad  redam  EN  ineo exifte-  • 
tem:  Vnde  in  triangulo  DNE 
erit  angulus  D E N redus,  Sc 
propterca/quadratum  ipfius  D 
N xquale  erit  quadraro  lateris 

decagoni  N E vna  cum  quadrato  lateris  hexagoni  D Eeiufi- 
dem  circuli  N O F : & ideo  t N D xquaiis  erit  lateri  pentago- 
m N O eiuldcm  circuli  EOF.  Eadem  ratione  fmgulx  redx 
D O, HO, H P,  KP  KF,L F, &c. xquales  erunt  fingulis la- 
teribus pentagoni  NO-OP.PF&c.  ideoque  « quinque  tria-  u /r.i.ir 
cula  N bO,OHP,PKF)  &c.  quorum  bales  fiunt  quinque  7.  *•«* 
latera  pentagoni  N O P F inter  lc  xqualia.dc  xquilatera  crur. 

Eadem  ratione  oftendentur  quinque  triangula  D O H , H P 
K,  KFL,&c. quorum  bales  lunt quinque  latera  pentagoni 
DHKL  xquilatera,  St  inter  fie,&  prioribus  xqiialia.  Tan- 
dem quoniam  A C quintupluVn  poteft  ipfius  I C , & eft  M I * 

duplaipfiusIC;Ergo-*M  Aml  lecatur  extrema,  & media 
ratione,  cuius  fiegmentum  maius  erit  M I ; hoc  autem  xqua- 
le  eft  circuli  radio  1 D , Icilicet/  lateri  hexagoni  circuli  D G,  yJeb-?r- 1* 
erit  * mmus  tegmentum  A Ixquale  lateri  decagoni  eiuldem  * V4 
Circuit : tdeoque  • quadratum  ex  D A , quod  xquale  eft  duo-  i\/fT 
bus  quadratis  ex  D I,  & I A ( ciim  axis  A B perpendicularis  fit  a p,.  , *./.  s 
ofteniusadeiusradituii  ID)  erit  * xquale  quadrato  lateris  t>  pr. jx  i j 
pentagoni  ; St  ‘ propterea  reda  D A xquaiis  erit  lateri  penta-  <=  cor. * pr. 
goni  DH  circulo  D G tnlcnpti , St  fic  reliqux  omnes  AH,  *7-<-¥* 
AK,AL.  &c.  pariterque  B N,  B O,  li  P,  B F,  &c.  erunt  inrer 
te  xquales,  & xquales  ipfis  lateribus  DH,  H K,  K L,  NO,  O d/r.t.t??. 
P,t5cc.  Igitur  decerni  triangula  vertices  in  A,  & B habentia  /,i. 

Rr  (tot 
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( tot  nimirum,  quot  funt  fater» 
an  borum  pentagonorum  N O 
PF,&  DHKLJ  acquilatera_» 
funt , Se  inter  fic , Se  prioribus  x- 
qualia-Quapropter  viginti  tria- 
ngula comprehendetia  folidam 
figuram  intra  Ipha-ram  dcicri- 
Ptam  aquiiatera  fiunt , Se  inter 
leaiqualia.  vt  propofitum fue- 
rat. Vocetur  huiulmodi  figura 
folida  Icofiaedrum . 


COROLLARIVM  I. 

. Spharat  diameter  ad  latus  ieofiaedri  eft , vt  latus  hexagoni 

cum  duplo  lateris  dccagoni  ad  latus  pentagoni ; Se  potentia 
4fr.it  l. 4.  eft.vt  5 «quadrata  lateris  hexagoni  ad  quadratum  lateris  pen- 
tagoni , vel  vt  quadratura  lateris  hexagoni  ad  quintam  par- 
tem quadrati  lateris  pentagoni  .Nara  in  circulo  DGcftDH 
tfcb  fr.j.  jatus  pentagoni, &/radius  D t,  feu  ei  aequalis  1 M eft  latus  he- 
xagoni  j eftque  I M maius  fegmentum  redlx  M Adiuifixex- 
ff'  * trema » & media  ratione : Ergo^  minus  ejus  tegmentum  A I» 
& ei  a-quaiis  M B funt  latera  dccagoni  eiuidem  circuli  D G * 
& propterea  diameter  fph^r?  A B ad  latus  ieofiaedri  D H erit» 
Vt  fiumma  lateris  hexagoni  I M , & dupli  1 ateris  decagom  A I 
ad  latus  pentagoni  D H ab  eodem  circulo  comprehenfiorum. 
Rurfus  quia  A B componitur  ex  A M diuila  in  I extrema,  & 
k»r.  t l.i  media  ratione,  & ex  minore  eius  tegmento  MB:  Ergo  * qua- 
' dratumex  AB  quintuplum  eft  quadrati  maioris  legmenti  K 
1.  f,  M,leu  *D  I lateris  hexagoni  circuli  D GiErgo  diameter  fphp- 

ra»  potetia  ad  latus  icolaedri  D H eft,  vt  $ quadrata  lateris  he- 
xagoni D I ad  quadratum  re&a:  D H , qu$  eft  latus  pentagoni 
eiuidem  circuli , feu  erit , vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad 
quintana  partem  quadrati  lateris  pentagoni . 

' COROLLARIVM  II. 


Patet  icolaedrtim  diuidi  in  viginti  pyramides  triangulares 
m fr.i  1 1 1 verticem  in  centro  lph$r£  habentes,  ^quales  m inter  le , cum 
mfr.ioj.h  bales , fcilicet  triangula  icolacdiL  ^qualia  lim  inter  le>«<3f 

per- 
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jrerpenclicularcs  a centro  lphercad  plana  triangulo  rum  ico- 
1‘uedr  i ( que  vocentur  Radii  icolacdri ) cauales  fi  nt ; eo  quod  o txpr.  i f* 
radxj # circulorum  circunl'cribentiumd«fxa triangula  aquila-  1 ctr' 
tera<Secquaiia,  squales  liint  intcr(e;<5c  propterea  in  maxi-  \ 
mis  circulis  Iph^r?  exift^cescqualiter  diftat  a centro  liph^r^.  f ' 

PROPOS.  V.  PROBL.  V.  £[£T' 

In  data  fph^ra  figuram  folidamfub  duodecim  pentagonis  re- 
gularibus inter  lc  equalibus contentam, inlcriberc.  Vo- 
cetur autem  talis  figura  Dodecaedrum . 

Sit  fphera, cuius  circulus  maximus  A B C D,  cetrum  E.De-  a fr.  10,i.  r; 
fcribi  debet  intra  eam  imperata  figura.  Ducantur  * tres  dia-  ty  pr.6  t <*. 
metri  A C,BDFH,quefimt  ad  inuicen  perpendiculares;*  & bf-r.j  1 1, 
fccetux  E G squalis  raJio  cubi , leu  medietati  lateris  cubi  in-  & eir  ifr* 
feripti  in  eadem  Iph^ra:  & c in  plano  ABC  fiat  quadratum  £ ■ 

GIK,  quod  d em  tertia  pars  quadrati  ex  radio  AEj&efecc-  * 

tur'E  G in  M extrema, «5c  medu ratione,  cuius  m rius  fegm  c-  s’ 

tum  fit  £ M,  leceturque/G  N squalis  E Muungaturque  reda  tfr.ii  t-i> 
N l,3cg  a pundo  M ducatur  M R parallela  ipfi  G l,vcl  E B,fe-  ffr.  j .1 
cans  >>  N 1 produdam  in  R , 8c  k.  I in  X ; atque  a puudo  R du-  g srr.fr.  a. 
caturR  V parallela  ipfi  KI,  vel  E AdecansEBm  V,&«apun- 
dis  N J ad  planum  ii  E A deuentur  perpendiculares  S I QJD  h f*r./r.x 
N P ( qu?  k.  inter  fc  paraiids  erunt, & » m eodem  plano,in  quo  l' u 
reda  R N lacer ) fcccnturque  n*  N O,  P O,  fingule  aquales  ip-  i^‘6  ,* 
fiGN,  vclEM;<5cS  1,  QJ  fiant  fingule  ^quales  ipfi  E G.con  j c,  * \t 
iunganturque  reds  R S,  i O,  P Q_QJl,R  E,R  O,  R P,  S E , O ;.6.  /r 
£ , P E , I E . Patet  figuram  R S O P Qjm  vno  plano  parallclla-  m pr . 3 j,t, 
rum  S Q^O  P cxifkie . Et  quoniam  G N squalis  fada  cft  E M 
maiori  Kginento  reds  £ G,dmils 
in  M extrema , & media  rarione : 

Igitur  » E N,  pariterque  N M in  G 
in  cadcrn  lnedia,<5c  extrema  ratio- 
ne lecanrur , eritque  M N squafis 
E G.  Cumque  e propter  parallelas 
G I,  M R fit  R N ad  i N, vt  M N ad 
Nti  vel/»  vt  NE  ad  E G;atque_> 
propter  parallelas  E A,K  I,V  R fit 
VEadk  E,  atque  RM  ad  X M,vt 
R N ad  i N ; Igitur  f tam  N R m I, 
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quam  M R in  X , qua  n E V in  K lec  inmr  extrcnia,  <5c  media 
rpr:i6  1 1,  ratione; Tuntquer maiora Tegmenta XM,KE equalia, ciim_> 


u fr  16.1.1,  mparallelogrammo  V M.  Et  quia*PN  perpendicularis  ad 
xpr  iJ. 6.  planum  A E Bcft  quoque  perpendicularis  ad  NRexiftentem 
zpr.it  /.$.  in  eodem  plano;  Etgo  *.  in  triangulo  RNP  quadratum  ex  R 
yt»r.  %.pr.  p ^qule  erir  quadratis  ex  RN,  Stex  PN,  leu/ex  NG,vel 
17, / 4.  ex  R x ci  aquali  » <5 c fiinihter  propter  angulum  reftum_» 

RM  N quadratum  ex  R N equale  eft  quadrans  ex  R M,&ex 
M N , vel  ex  ei  aquali  M X;  Ergo  quadratum  ex  R P equale 
a/M4  l-s  cft  tribus  quadraris  ex  M R,ex  R X ,&ex  X M;  <5ca  funtduo 
quadrata  ex  tota  M R,  Sc  R X minori  fegmen  to , re&e  diuifie 
extrema,  <5c  media  ratione, tripla  quadrati  ex  maiori  eius  Teg- 
mentoMX:  Igitur  quadratum  ex  RP  quadruplum  eft  qua- 
drati  ex  MX,leu  quadrati  KG:eft  vero  * quadratum  ex  SQ_ 

t 1 » • 1 r _ _ _ . • n A j 1 _ _/L  l'  i 


bw.i  pr. 
I9.I.S. 


cttrx.fr. 

»7*4- 


quadruplum  quadrati  K G , eo  quod  S ^.duplaeft  ipfius  S I ; 
leuIG:  Ergo  quadrata  ex  R P,&ex  SQequaliaTunt.ideoque 
redf c R P.S  Qequales erunt.Eadem ratione  RO aqualis  erit 
eidem  S Q&  ideo  ipfi  R P:  Quare  in  pentagono  R S P tres  re- 
&£  O R,  S QJR  P iubtendentes  angulos  eius  gquales  lnnttn- 
d pr. vr  ter  fe,  d intermedia  S Qparallela  bafi  O P fecat  lubtenias  R P, 
»6  i.4-  R O extrema  & media  ratione , veluti  lecat  iplam  R N in  I , 
epr.n.L}.  & maiora  earum  Tegmenta  ^qualia  funt  bafi  O Pj,  eo  quod* S 
pr  »6.1.4.  Q^jupla  ipfius  S I , vel  M N ad  O P duplam  lplius  N O » vel  N 
& G eft  vt  M N ad  cius  maius  Tegmentum  N G redae  extrema, & 

fetr  tr  ti  me<fia  ratione  diuiT?  & Tunt  R O.R  P aiqnales  ipfi  SQaSc  ex  ea 
1 rc^,1<Iu“t vtrinqjportiones cqualcsjquia ISdQeqtiales sur,/Sc 

eorum  portiones  inter  I,&  lubtenias  K O R P equales  lunrdt- 
cuti  ^quales  Tu.it  portiones  O N,  N P re&e  parallele  ipfi  S Qj_ 
Igitur  g pentagonum  R S O P Qregulare  eft . Poftea  quia  in_, 
triangulo  E V R angulus  V rc&us  eft , quadratum *cxERi- 
h/>r  »8 .1.1  quale  erit  duobus  quadratis  ex  E V,<5cex  V R,  Teuex  kV,quc 
u ctr.x  pr.  oftenTa  fuit  ei  aequalis;  led»  duo  quadrata  ex  E V , & ex  eius 
'Y  1 minori  legmento  V k tripla  Tunt  quadrati  maioris  Tegmenti  K 
fr,  5‘  E re&£  diuilc  extrema,  & media  ratione;  Ergo  quadratum  ex 
E R triplum  eft  quadrari  kG.  Similiter  quia  in  triangulo  E 
NOangulusN  redus eft, quadratu  ex  EO?qualc  erit  duobus 
quadratis  ex  E N & ex  NOdeu  ex  ei  cquali  G Nduntque  duo 
quadrata cx  EN,&  ex  minori  legmento  NG  r?d?  diuiTc 

extre- 


pr.i6.l.}. 

gfcb.pr.7. 

M 


le 
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extrema  > <5c  media  ratione  tripla 
quadrati  exEG  maiori  Tegmen- 
to j Ergo  quadratum  ex  E O tri-  / 
pium  eft  quadrati  k G : non  Tectis  f 
oftendecur  quadratum  ex  EP  tri-  / 
pium  quadrati  KG:  fuitautem_>  [ 


quadratum  radi/ Ipherc  EA  triplu  lC 

eiuTdem  quadrati  Ktj: Igitur  qua-  \ \ °/ 

drata  redarum  E R,  EO.EP,  8c  \ T / 

E A equalta  Tunt , <5c  ideo  k rcd£  E X.  -ts  k Cl,  t-  tr 

R»EO,EP,cqualeserut  radio  fphe  ^ 17*4 

re  EA;<5c  propterea anguli  R O.P  in  Tuperficie  Tph^reexiftet. 

Deinde  quia  S Q£erpendicularis  eft  ad  planum  BEA,  ierit  'fr-* 
quoque  ereda  ad  contiguam  EI  exiftentem  in  eodem  plano  j 
bc«eftEIpoteftiteduplaipfmsEG,<3reiuTdemGE  tripla.,  m/>r  1#- 
eft  poteftatc  lemidiameter  Tphet?  E AiErgo  EI  poteftate  Tub- 
felquialtera  eft  radi/  Tphxre , Sc  ideo  » E I erit  diftantia  lateris 
cubi  a centro  Iphxrx ; & eft  S Qbifariam  Teda  in  I,&  perpen-  " buiu/  ' 
dicu/a-ris  ad  E I,  atque  eft  dupla  lcmilateris  cubi  E G:  Ergo^S  otxpr.i. 
Qdl  latus  cubi  inferipti  inlphjera  AB  CH.Sc  ideo  anguli  S>Qjutm. 
pentagoni  R S P in  fphairx  Tuperficie  exiftenr.  Si  ergo  com- 
pieatur  inTcriptio  cubi  in  Tphxra, cuius  vnum  latus  eft  SQ^Sc 
ab  eodem  pundo  N radi/  E A fuper  communi  bafi  O P con- 
ftruatur  aliud  pentagonum  regulare, & p priori  sequale , verti-  p C9r.fr.  17 
cem  habens  verius D,  habebit  omnes  angulos  in  Tuperficie.,  1. 4. 
fphxrx,&  reda  linea  Tubtcndens  angulum  pentagoni  paralle- 
la bafi  O P , pari  modo  applicata  erit  Tuper  latere  inferipti  cu- 
bi parallelo  ipfi  S Q^. 

Et  fimiliter  in  extremitatibus  R,  C,  D , F , <5c  H reliquorum 
quinq;  radioruconftrui  poftunt  bina  petagona,  regularia  Sc  x- 
quaha  habentiaangulqs  in  Tuperficie  Tphxrae , quorum  reda: 
lubtendentesangulos  pentagonoru  xquidiftantes  bafibus  ap- 
plicatx  erunt  reliquis  de.  em  lateribus  inlcripti  cubi;&  pro- 
pterca  omnia  dida  duodecim  pentagona  Te  le  mutuo  tagent, 
tum  m eorum  lateribus  xqmdiftantibus  lateribus cubi.quaru 
vnumeftOP.tuminamtnlisinTcripti  cubi,  <5c  ideo  compo- 
ponent  Tolidam  figuram. Vndc  ? inlcripta  erit  in  Tpharra  figura  q icf 
(olida  comprchenla  a duodecim  pentagonis  regularibus, <5c  9-  buim. 
qualibus.  Quod  erat  faciendum.  Vocetur  talis  figura  Dodc- 
caedrtun . , 
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Conft.it  cx  poftrema  parte  huhispropofitionis  reftam  li- 
neam fubtendentem  angulum  pentagoni  dodecaedri  ^qua- 
lem cfle  lateri  cubi  in  eadem  Iph^ra  delcripti . 

COROLLARIVM  II.  . 

r ' f * * 

Sphere  diameter  ad  latus  dodecaedri  eft  vt  latus  trianguli 
equilateri  ad  latus  decagoni,  & potentia  eft , vt  j quadrata  la- 
teris hexagoni  ad  quadratu  lateris decagoni, vel  vt  quadra- 
tum lateris  hexagoni  ad  tertiam  partem  quadrati  lateris  de- 
cagoni. .. 

ttitA.fr.  • Nam  r quadratum  diametri  fphegr?  A C triplum  eft  qua- 
3.  bui*i.  draci  s QUteris  cubi,  ficuti./quadratum  latetis  trianguli  tri- 
l/r  30 1 j.  nium quadrati lateris  hexagoni:Ergo / Vt  A C ad  SQ^ta  eft 
tfr.iS.t.4.  jatus  trianguli  regularis  ad  latushexagom  ;&  vtSQadOP, 
u feb  *r  s ^ci^cet  vt  maius  ad  legmemum  minus  reri*  extrema , <5c  mt- 
1 “ ’ diarationediuii^(vtinhacpropofitioneoftenIiimcft:),iiita 
Xff.19.1.}  eft  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni:  ergo  *cx  compofitionc 
ordinata  diameter  ipher?  A C ad  OP  latus  dodecaedri  crit,vt 
y/r.  18  1 4.  latus  trianguli  regularis  ad  latusdecagoni . Et/  potentia  cade 
erit,  qu£  quadrati  lateris  trianguli, i'eu  *•  tripli  quadrati  lateris 
hexagoni  ad  quadratum  latens  decagoni,  vel  vt  quadratum-* 
latens  hexagoni  ad  ternam  parte  quadrati  lateris  decagoni . 

COROLLARIVM  III. 

Conftat  etiam  dodecaedrum  diftribui  in  duodecim  pyra- 
mides penragonas , vertices  in  centro  Iphere  habentes, cqua- 
a pr.tiJ.6.  ics«  inter  te j cum  bales,  lcilicet  pentagona  dodecaedri  cqua- 
lia  fint  inter  le,  & perpendiculares  a centro  lphcrat  ad  pfana_» 
b pr  t 0.1.  f.  pgtagonalia  ( que  Radij  dodecaedri  vocetur ; eq ualcs  sur,*  eo 
^ f T’ 1 9’  quod  radij  circulorum  circuntcribcnrium  dteta  fimilia,  & ac~ 
1 7 j/  *T  pentagona  ^quales  1'unt  inter  le , <3c  proptereac  ?quali- 

c /r  tcr  diftant  a centro  circuli  maxinu  Ipharrar. 

S C H 0 L I r M. 

Quod  vero  prpter  has  quinque  regelares  folidas  figuras,  effici  non  pof. 

fit 


Digitized  by  Googl 


•/UBER  VI!.  ni 

fit  alia  t que  a planis  figuris  aqualibus  aquilateris , tfr  squiangulis  con- 
tineatur, fic  oflendetur , 

*Ad  conflitutionem  anguli f olidi  requiruntur  dua  conditiones ,d  prima, 
Vt  anguli  plani,  eonflituentes  folidtm  angulum,non  fint  pauciores , quam 
tres : fecunda , e vt  omnes, fimul  fumpti,  minores  fint  quatuor  redis . Mo- 
do < juia  f angulus  trianguli  equilateri  tertia  pars  efl  duorum  rcdorunus , 
idefl  fextapars  quatuor  r edorum : erunt  fex  anguli  trianguli  aquilateri 
fex  partes  fextp  quatuor  angulorum  redorum ; ideoque  squales  erunt 
quatuor  redis : Et  propterea  g plura , quam  quinque  triangula  pquilate- 
ru  ad  inum  pandum  cum  juis  angulis  conuenientia  non  conflituent  an- 
gulum folidum,  fed  figura  pians  regulares,  qus  fpatium /olidum  compre- 
hendere debent , neceffe  esl,vt  angulos  f olidos  conflituant . Igitur  prpter 

2 rami  dem,  Odaedrum , & icofaedrum  aliam figuram  f olidam  trianty- 
rpfa  fquilatera  tonfluuere  non  poffunt . 

Secundo  quia  h angulus  quadrati  quarta  pars  cfl  quatuor  redorum*, 
erunt  quatuor  angplt  quadrati  f quales  quatuor  redis  $ ideoque  ■ plura, 
qudm  tria  quadrata  ad  vnum  pundum  cum  Juis  angulis  conuenientia  an- 
g/dum  folidum  non  efficient . Et  propterea  prster  cubum  nullam  aliam  fi- 
guram /olidam  quadrata  .pfa  confiiruert  poffunt . 

• Tertio  quia  k angulus  pentagoni  quinta  pars  efl  fex  anguloru  redorum , 
idefl  tres  partes  decima  quatuor  redorum : erunt  quatuor  anguli  penta - 
goniffimul  fumpti,  f quales  duodecim  partibus  decimis  quatuor  redorum , 
fodicet  erunt  maiores , qudm  quatuor  redi : Et  ideo  1 plura , qudm  tri<ij 
pentagona  ad  vnum  pundum  cum  fuis  angui  is  conuenientia  non  confli- 
tuent angulum  folidum . Igitur  prster  dodecaedrum  aliam  figuram  f oli- 
dam pentagona,  non  conflituent . 

. Quarto  quia  m angulus  hexagoni  fexta  pars  cfl  odo  angulorum  redo- 
rtan , idefl  tertia  pars  quatuor  redorum : erunt  tres  anguli  hexagoni  Ji- 
mul  fumpti  f quales  quatuor  angulis  redis;  & propterea  a tres  anguli 
hex agon.de  s ad  vnum  pundum  comenientes  non  conflituent  angulum  fo- 
lidum j ideoque  hexagona , & fic  relique  omnes  figure  pians  regulares , 
excedentes  numerum  fenarium  angulorum , ineptp  erunt  ad  anguli  f olidi 
eanflitutionem,  ckm  pauciores , qudm  tres  anguli  plani  folidum  angulum 
uonefficiant } & propterea  qualibet  figurs  plane  regulares  plurium*, 
qudm  quinque  angidorum  corpus  aliquod  regulare  con  ponere  nequeunt . 
Quapropter  prpter  pyramidem,  Odaedrum , cubum, Icofaedrum , & do- 
decaedrum nulla  alta  figura  conftrui  peteft  ex  coaptatione  planarum  fi- 
gurarum squalium,  & regularium.  Quod  erat  offendendum . 
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>1 


Mmct.i}. 
XI IL  ' 


EROPOS.  i.  PROBL.  I. 


In  data  (ph^ra  figuram  folidam  fub  quatuor  triangulis  aqua- 
libus, <5c  $quilateris  contentam,infcribere.  Vocetur  autem 


talis  figura  Tetraedriim , 


a/r 


In  fphera  A-BCD  *cfilut  axis!  A C,  circulus  maximus  A B 
C D , mlcribendaeft  figura  imperata.  Secctur*  C E,  qua:  tcr- 


ctrxu-1  tia  pars  fit  axis  AC,  &U>  per  & in  duobus  planis  eleuentur 
i *.  * 4,'EB.&E  G perpendiculares  ad  eandem  A C; erunt  < axis  AC 

& circulus  ABC  perpendiculares  ad  planum  per  BEG  du- 
4pr.j4.t  4 dum,  quoderticiet  d circulum  BG  DF, &eineoinlcribatur 
triangulum fquilatcrum  BG F,iunganturqucred£  AB,  A F, 
icxpr.io.  & A G-  Offendendum  cft  figuram  A BFG  efic  qu^fitawLj. 

Quoniam  /in  fcmicirculo  A B C,  rede  line*  C A , A B , A E 
g (or-s  pr.  proportionales  liiiH;  a vt£  redaC  A ad  A E , ita  erit  quadra- 
h,i/ib  r tum  cx  C A ad  quadratum  ex  A Bj  «5c  ita  erit  quadratum  ex  B 

A ad  quadratum  ex  A Ej  led * vt 

tr.  17  1.^  ■ 


! 


»U! 


;trn reda  A£adEC,itaeft  quadra- 
tum ex  A E ad  quadratum  ex  E 
B : Igitur ' cx  compofitionc  otdi- 
nata~erit , vt  A C ad  CE  tertiam 
partfcm  eius , ita  quadratum  A B 
ad  quadratum  E B;&  k.  propterca 
quadratum  ipfius  AB  triplum  eft 
quadrati  ipfius  E B j ied  - quadra- 
tum ipfius  F B,  fcilicet  lateris  tri- 
anguli ^quilateri,  inlcripti  circu- 
m pt  4.1.}.  *°  B®»  wlpfttte  dV  quadrati  radijeius  E B.  Ergo  * quadrata., 
n cer.i.pr.  redarum  A B , &B-F  equalia  Funr  inter  fcjdc  * propterea  re- 
S7.^4*  da:  A B,dc  B F equales  erutif . Eadem  ratione  tam  reda  A F * 
quite  A G Qualis  erit  eidem  F B,  fcu  B G,  vel  F G;  & propte- 
o pr.i.t?  4 r4g  *quaruor  triangula  A 8 Fi  A F G-»AGB,dtBGF  araui- 
vdef  b ^atera  erunt  & inter  fe  equalia.  Et  h?c  comprehendunt  (oli- 
i»u  ^ ' *"  dam  figuram/»  deferiptam  intra  fph^ram  ABCD,  quod  im- 
peratum fuerat.  Vocetur  dida  figura  A B F G Tetracdrum . 


CO 
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COROLLARIVM L . 

Diameter  fphcre  poteftatc  fclquialtera  eft  lateris  infcripti 
tctraedri.  Nam  fa&a  eft  C A lcfquialrera  ipfius  A E,&  vt  C A 
ad  A E;ita  oftenfum  eft  in  hac  propofirionc  quadratum  ipfius 
C A ad  quadratum  A b lateris  Tetraedri . 

COROLLARIVM  IL 

'...i..  ‘io*  r • 

Altitudo  tetraedri  fubfdquialtera  eft  diametri  fph^ra* : 8c 
fefquitertia  radij  eiufdcm. 

Nam  letta  luit  L C tertia  pars  diametri  AC;& ideo  qua- 
lium pactiuill  A C eft  6.  erit  £ C 2,&  A E4. 6c  H C , feu  H B 
iph^r^  radius  3.  Et  propterca  A E altitudo  ad  AC  erit  Vt  4 
ad  6,  & ad  radium  dpi(ic  H b erit»  vt  4 ad  3. 

COROLLARIVM  IU. 

— 1 1 1 t . ‘ , 

Perpendicularis  i centro  fphere  ad  planum  bafis  infcripti 
tetraedri,  que  vocetur  Radius  tetraedri , fexta  pars  eft  dia- 
metri, & terria  pars  radij  lph^r^ . 

. Narti  perpend.culans  H E^qaaliseftdifFerentie  akitudi- 
nis  A E,  <3c  radij  Ipheie  A H ; led  altitudo  A E eft  4,  <5c  radius 
3 , illarum  partium , quarum  diameter  AC  eft  6 . Ergo  talis 
perpcdieularis  H E lextapus  eft  diametri,  & tertia  radij  AH. 

COROLLARIVM  IV. 

Latus  tetraedri  ad  eius  altitudinem  fefquialtcrum  eft  po- 
teftatc . Nam , vt  C A ad  A E , ideft,  vt  3 ad  2,  ita  ofteniiuru» 
eft  quadratum  B A ad  quadratum  A E m hac  propofitione. 

COROLLARIVM  V. 

Radius  circuli  comprehendehtis  triangulum  tetraedri  o- 
£0  non£  partes  eft  poteftatc  radij  lpher£  i Et  o&uplum  po- 
teftatc perpendicularis  d centro  iphfr?. 

Nam  E H tertia  pars  eft  radij  H b : Ergo  q quadratum  H E « ear. 
tionapars  eft  quadrau  HBjidcoque  quadratum  B E erit  8.  17.1.*.  * 

Q£  2 CO- 
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Patet  tetraedrum  riiuidi  inquaruor  pyramides  equales, 
quarum  vertices  in  centto  fph$r?, bales  vero  plana  tetraedri: 
ffr.%  j .1.6.  eo  r quod  bales,  & altitudines  lunt  inter  fc  vquales . 

fiuci.  14.  PROPOS.  II.  PHOBL.  II. 

jin. 

In  data  fphera  folidam  figuram  lubodo  triangulis  equilate- 
ric  inter  (ecqualibus  contentam  infcribcrc.  Vocetur  au- 
tem  talis  figura  Odaedruni 


m , • : • Sit  data  fphera  A BCD.  citius  centrum  E . Defcribi debet 

. cam  figura  imperata . Ducantur  * tres  diametri  AC,B 

&CG.  Quoniam  in  tribus  trian- 
gulis AEB,  AEF.BEF  commu- 
nia latera  E B , A E » & E F lunt  $- 
qualia,  radii  nimiru  lph?r£  ;Sunt- 
que  anguli  AEB.AEF,  & B E F 
^quales , cum  radii  A E , B E , F E 
adinuiccm  perpendiculares dudi 
fmt.  Igitur  b ifolcelmm  triangulo- 
rum bafes  AB,  aF.FB  ?quales 
funt  uiter  fe ; & propterea  < trian- 
gulum A B F equilateritm  erit . Simili  ratione  reliqua  omnia 
Sgufa  B A G,  GAD.D  A F,  FC  B,  liCG,  GCD-  D C F 
d pr. 4. 1. 1.  equilatera  erunt;  & * lunt  inter  fe  aqualia, cum  bina  quchb a 
triangula  habeant  latera  communia.  Igitur  figura  fo  hda  AB 
C D G F intra  fpheram  dclcripta  comprehenU  erit  fub  odo 
triangulis  eqtnlateris,  & inter  feequalibus.&  hoc  erat  la- 
ciendum. Vocetur  huiufmodi  figura  1 olida  Odaedrum . 


«/r. s.ty  t. 
f.i. 

C/r.I.J.I. 


COROLLARIVM  I. 


jp/r.  »*./». 


Confiat  fph?r? diametrum  poteftate  duplam  efTe;  Et  ra- 
dium fphcrcpoteftatc  femifiem  efTe  lateris  o.taedu. 

Nam  in  quolibet  triangulo  A B C <■  red  angulo  in  fem lcir- 
culo  A B C , in  quo  duo  latera  A B > B C ^qualia  limt , qua- 
dratum 
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dratum/hypothenuf£,  feu  diametri  fpher?  AC  duplum  eft  f pr.it.l.i 
quadrati  larcris  A B.&*  quadratum  radii  E A,  quod  eft  quar-  8 C0T- 1 fT‘ 
tapars  quadrati  A C,  erit  icmiffis  quadrati  lateris  AB.  »9  <•  J- 

CO.ROLLARIVM  IL 

Radius  fph^r?  potcftare  fclquialtereft  radii  circuli  conti-  , 

nentis  triangulum  Oftaedri . netr.t.  »«*- 

Nam b ^ E poteftatc fcmiftis eft ipfius  A B , Sci  A B eft tri- j.< • 
pia  poteftatc  ipfius  AH,  radii  nimirum  circuli,  continentis  r > " ’ 
triangulum  A B F,qux  rationes  componunt  fcfquialteram. 

COROLLARIVM  III. 

Perpendicularis  i cetro  fphet£  ad planum  trianguli  Oftae- 
dri  (qu£  vocetur  Radius  o&aedri ) eft  ad  radium  fphfre  pote-  k cir  ffi ^ 
ft  >te  fubtripla.  nam  h.  i centro  fph^rfdu&a  perpendicularis  i 6 . 

E H ad  planum  circuli  continentis  triangulum  A B F cadet  in 
centrum  ciufdcm  circuli} 1 Sc  ideo  in  triangulo  re&angulo  in  \ f r.itJ.f 
H erit  quadratum  ex  A E aquale  duobus  quadratis  ex  A H,& 

E H ; & qualium  partium  quadratum  cx  A E eft  3 erat  qua- 
dratum A H 2}Proptcrea  quadratum  ipfius  EH  erit  vna  tertia 
pars  quadrati  A E. 

COROLLARIVM  IV. 

Altitudo  Ottaedri  ad  diametrum  fphcr?  poteftatc  tertia 
pars  eft. 

Nam  perpendicularis  t H produ&a  ad  oppofitam  bafim  C 
D G dupla  eft  ipfius  E H,  ficuti  A C dupla  eft  ipfius  A E . 

COROLLARIVM  V. 

✓ 

Latus  o&aedri  ad  eius  altitudinem  poteftatc  fefquialtcrum 
effeconftat. 


COROLLARIVM  VI. 

Patet  o&acdrum  diuidi  in  o<fto  pyramides  verticem  ia-, 
centro  fphere  habentes,  que  altitudines,  <3c  bafes  «quales  ha- 
bent; & ideo  xquales  erunt  inter  le . mpr*j  Mi 

PRO- 
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Muti.  ij. 
Xi.il. 


*ff  M 1. 1. 
iS  pr.io.l  4 

•»  *•'  ifr. 
17  *.4> 
«FM/.i. 

*r-nu 

lt,r.fr.ib. 

I». 


b/>r.i8.f.j 


i cer.j.fr. 
17.I.4- 

k pr. 17.I.1 

l/r.io.l.t. 


m (r, t.1.6. 


PROTOS.  Ili.  PROBL.  III. 

In  data  fpharra  folidam  figuram  infcriberc  fubfex  quadratis 
aequalibus  contentam.  Vocetur  talis  figura,  Cubus . 

Sit  data  fpbttra  A B D F,cnius  centrum  G.axis  A D.  Debet 
irvea  inlcribi  figura  imperata.  Seccrur  * reda  G H,quac  media 
proportionalis  fit  inter  radium  lpharra:  G Aeiufque  partem 
tertiam : erit  * eius  quadratum  tertia  pars  quadrati  ex  radio 
fpharne  G A,  & * fiat  G O cqualis  G H , atque  per  duo  punda 
H > & O ducantur  duo  plana  ad  axim  A D ereda , ficuti  in  pri- 
ma propofitionc  huius  fadum  eft,qii£  d efficient  circulos  B 
MF,CRE,&f  ducantur  duc  diametri  B F , & M N ad  inui- 
cem  perpendiculares , & in  altero  circulo  ducatur/diameter 
C £ parallela  ipfi  B Ratque  ROS  parallela  ipfi  M N,  uingan- 
turquereda’ FM,  M F,F  N,  N B,BC,MR<F£,NS,Sc>C 
R,R£,&ES.  Et  quoniam  ninda  1 1 da  C:F  in  triangulo  re- 

dangulo  F G quadratum  radij 
FG.leu  G A ecniale  efl  duobus  qua- 
dratisF  H,5c  HG;  & erat  quadra- 
tum radij  A G triplum  quadrati  ip- 
fius  G H:Ergo  quadratum  ipfius  G 
F leu  duo  quadrata  lplarum  F H,  Sc 
H G tripla  erunt  quadrati  ipfius  G 
H,&  proptei  ea  quadratum  ipfius  F 
H duplum  erit  quadrati  ipfius  H Gj 
eftque  * quadratum  ipfius  F M du- 
plum quadrari  ipfius  F Fi  ( eo  quod 
angulus  F H M redus  eft,  & F H.& 
FI  M lunt  radij  arquales  eiuldcm  circuli  BF)  : Igitur  qua- 
dratum i}  fius  F AI  quadruplum  erit  quadrati  ipfius  Hg  ;<5c 
propterea»rcdaF  M dupla  cntip>fius  FI  G.  VndeF  M aqualis 
eru  h O.  Eadem  ratione-fingula-  reda  F is,  N B,  B M,  C R , R. 
t , F.  S,  SC  a quales  erunt  eidem  H O , luntque  k.  lingula  B C » 
M R,  F ti&NS  parallele,  & aquales  eidem  H O,  propterea_* 
quod  coniungunt  termmos  radiorum  parallelorum,  & L inter 
le  equalmm , cum  ^qualiter  diftcnt  a centro  circuli  maximi 
lpli£t£.  Igitur  duodecim  dide  rede  ^quales  lunt  inter  lejSc 
quia  axis  A D perpendicularis  cft  ad  redas  M N , B F , R S , & 
C £,  & ideo  m ad  plana,circulorum  BFM,&C£R,&  rede 

BC, 
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B C, M R , F E , N S parallelf  funt axi  A D ? proptere.i e^dem 
re£tc  n perpendiculares  erunt  ad  ipfas  B M,  M F,F  N <5cc.  arq$ 
ad  C R,R  E,&c.  in  planis  eorundem  circulorum  exiftcnres.Si- 
niiliter*  anguli  N B M,  B M F.  CR.  E,  <Sc c.  rc&i  erunr.cu  n in 
femcirculisconftitutifint.Quapropterpfigurffex  B R,  R F, 
F &,  S B,  B F,<5e  C E erunt  quadrata, que  comprehendunt  figu- 
ram, intra  Iphpram  deferiptam.  quod  fuit  propofitum..  Voce- 
tur talis  figura  Cubus . 

COROLLARIVM  I. 

Patet  fph£r£  diametrum  potcftate  triplam  efle  lateris  cubi. 
Nam  fphere  radius  A G fa&uscft  triplus  potcftate  ipfius  H G, 
eftque  A D dupla  ipfius  A G , atque  latus  cubi  B C oftenfum 
eft  duplum  ipfius  H G . Ergo  f quadratfl  A D triplum  cft  qua- 
drati lateris  cubi  B C . 

COROLLARIVM  IL 

* < » 

Radius  circuli , continentis  quadratum  cubi,  feu  diftantia_» 
perpendicularis  d centro  fpher?  ad  latus  cubi  potcftate  fubfef- 
quialtera  cft  radij  fpher^ . 

Oftenfaenim  fuit  FH  fubfefquialtera  potcftate  ipfius  A Gj 
cftqj  r G V,perpcndiculariter  dudta  fupra  latus  cubi  F Ecqua- 
lis F H illi  oppofit^  in  parallelogrammo  H.V . 

'COROLLARIVM  III. 

Perpendicularis  a centro  fph^r?  ad  planum  quadrati  cubi 
femims  eft  lateris  cubi ,5c  eft  potcftate  tertia  pars  radij  fphere. 
Facta  enim  fuit  G H tertia  pars  poteftatc  ipfius  A G , Sc  often- 
fa  fuit  G H femiffis  ipfius  BC  lateris  cubi.  Vocetur  autem  ta- 
lis perpendicularis  Radius  cubi. 

COROLLARIVM  IV. 

■ * ** » 

Altitudo  cubi  cqualis  eft  lateri  ipfius  cubi ; 5c  proptere.i  al- 
titudo erit  tertia  pars  poreftarc  diametri  f;  h .v<' . 

Oftcnla  enim  fuit  H O aqualis  lateri  cubi  B C . 


CO- 


ti /r.  4.  1:6', 

opr.  10./.» 
P/T.J4./.1. 


qctr.  1 .frl 
19  Li.  vr 
fr.i  (./.)• 
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Tandem  patet  cubum  diitribui  in  fex  pyramides  quadran- 
ffr  ti.1.6.  gulares  vertices  m centro  fjh£i£  habentes , quy/funt  ?oua- 
les.ciim  bafes  quadratas  habeant  ^quales,  atque  altitudines 
perpendiculares  a centro  fphqr£ > etiam  ^quales  inter  fc. 

Euan.  lib,  • PROPOS.IV.  PROBL  IV. 

XIII. 

In  data  fph^ra  lolidam  figuram  fub  viginti  triangulis  ^quila- 
tcris,  & inter  fc  equafibus  contentam  inlcriberc . Vocetur 
autem  tale  folidum  Icofaedrum. 

fit  *n  Iphcra, cuius  axis  A B , centrum  C , circulus  maximus  A 

Jfpr  io.Ia  DBF  inferibi  debet  figura  folida  imperata.  Secctur*  C I,qu? 
b c»r.  j.  fr.  niC£ha  proportionalis  fit  inter  radium  Iphcrf  A C , eiufqipar* 
n i 4.  tem  quintam : erit  i eius  quadratum  quinta  pars  quadrati  ra- 
cfr.i.l  dij Ijpn^r?  AC,&< fccctur  M C equalis ipfi  C I, <5t per  I > & M 
dpr  <4 .1.6  ducantur  duo  plana,  ereda  ad  axim  AB,  atque  ad  circulum 
cax  vpr.  ^D  B(vt  in  prima  propofitione  huius  fadum  eft)  qu£<*ef- 
t°r  'x'  ficient  duos  circulos  DG,&  E F*  inter  fe  aquales, <5t /paralie* 
pr’9  ' ios;  eo  quod  iundi  radij  D I > & E M ^qualiter  diilant  a cen- 
ep  . i tro  circuli  A 1)  B ; Er*  in  eildem  circulis  inicribantur  duo 
pentagona  regularia  D H k L A F P O N,ita  vt  anguli  D.  & F 
in  punda  oppofita  ijphxra:  ij,  & t incidant;  & a polis  Ipharai 
A,  &B  ad  ungulos  angulos  pentagonorum  redar  iungantur 
AD,AH,AK,AL&c.BF.BP,BO,tN.&c.  Ducamur- 
que  reda;  ND,DO,OH,HP,PK,KF,iL,  <5cc.  Oflchdeu* 
dum  eft  viginti  triangula, comprehendentia  inlcnptatn  fi- 
h cor  ft.  1 9 g uram , aqualia , & asquilatera  efle.  Diuidatur  * arcus  ON 
i.i.  bitariam  in  E ; iunganturque  redx  N E > D E , <Sc  D C . Quo- 
1 f r.  1 8 l j niam  quadratum  radii  AC,fiue  DC  quintuplum  eft  qua- 
drati ipfius  I C : Suntque  • duo  quadrata  u I , & I C aqualia-» 
quadrato  radii  DC  (propterea  quod  angulus  DJ  C redus 
kpr.i.1.6.  cft,  cum  k.  axis  A B perpendicularis  fit  ad  circulum  DG.)lgi' 
tur  duo  quadrata  D 1, 5c  I C quintupla  iunt  quadrati  ipnus  I 
C ; & propterea  quadratum  ipfius  D I quadruplum cnr  qua- 
1 cor.\.pr.  drati  ipfius  1 C . Vnde  < reda  linea  D I dupla  erit  ipfius  1C;  eft 
jp.1.5.  autem  M I dupla  ciuldcm  IC.  Igitur  reda:  DI  ,&  Mlxqua- 
m.pr.io.l.i  Jes  lunt  mter  lc;cftque  m ME  aqualis  eidem  D i (c unia: qua- 
liter 
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liter  diftent  a centro  ) Ergo  » figura  D I M E cuius  angulus  I 0 fr.ji.t.t 
redus  quadratu  m eft,  & propterea  reda  D £ squalis  erit  D I> 
radio  circuli  DHG,fiue  radio  M H;  Cumque  arcus  N£  fe- 
m illis  fit  arcus  N O lubtenfi  a l.irere  pentagoni:  «erit  reda  ofr  * l,i' 
NE  latus  decagoni  eiufdem  circuli  E OF,cuius/>DE  latus  Ayc 
eft  infcripti  hexagoni , ciun  fit  — 

squalis  radio  circul  i M h : Eft 
vero  axis  AB  perpendicularis  ad 
circulum  EOF»  atque  D E eft 
parallela  ipfi  A B 5 Ergo?  DE 
perpendicularis  quoque  erit  ad 
planum  circuli  E O F;&  propte- 
rea r ad  redam  E N in  eo  exifte- 
tem : Vnde  in  triangulo  D N E 
erit  angulus  D E N redus,  Sc 
propterca/qitadratum  ipfius  D 
N squale  erit  quadraro  lateris 
decagoni  N E vna  cum  quadrato  lateris  hexagoni  DEciu£ 
dem  circuli  NOF:&  ideo  r N D aequalis  erit  lateri  pentago-  t 
m N Oeiuldcm  circuli  EOF.  Eadem  ratione  finguls  reds 
D O,  H O,  H E.  K P K F,  L F,  &c.  squales  erunt  lingulis  la- 
teribus pentagoni  N O.  O P,  P F <5cc.  ideoque  « quinque  tria-  u pr. i.tr 

?;ula N uO,OHP,PKF. &c. quorum  bafes  funt  quinque  7. *•«* 
atera  pentagoni  N O P F inter  lc  squalia,&  squilarera  erur. 

Eadem  ratione  oftendenrur  quinque  triangula  D O H , H P 
K,  KFL,&c.  quorum  bafes  iunt  quinque  latera  pentagoni 
DHKL  sqmlatera.Sc inter le,&  prioribus  xqualia. Tan- 
dem quoniam  A C quinrupluYn  poteft  ipfius  I C , & eft  M I * 

dupla  ipfius  1 C ; Ergo  * M A in  I iecatur  extrema  , & media  *&•***.  i> 
ratione»  cuius  fegmentum  maius  erit  M I ; hoc  autem  squa- 
le eft  cifculi  radio  1 D , lcilicet/  lateri  hexagoni  circuli  D G,  yth-fT-  *• 
erit  *■  minus  tegmentum  A I squale  lateri  decagoni  eiufdem  ‘ g 
circuli:  ideoque  * quadratum  ex  DA,  quod  squale  eft  duo*  fT 
bus  quadratis  ex  D I,  & I A (ciun  axis  A B perpendicularis  fit  3 pr.i  t-i.  y 
oftenlus  ad  eius  radium  ID)  erit  * squale  quadrato  lateris  b pr.ji  1 y 
pentagoni  ; & * propterea  reda  D A squalis  erit  lateri  penra-  c cor.  i pr. 
gom  u H circulo  D G infcripti,  & fic  reliqus  omnes  A H,  1 
AKiAL  &c.  panterque  B N,  B O,  B P,  B F»  &c.  erunt  inter 
Je  squales,  & squales  ipfis  lateribus  D H,  H K,  K L,  N O,  O dpr,i.t?i. 
P,  &c.  Igitur  decem  * triangula  vertices  in  A , &B  habentia  /,t. 
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( tot  nimirum,  quot  fiint  farer! 
an  boi  um  pentagonorum  N O 
P F , & DHKL)  acquilatera_# 
Tunt , & inter  ie , & prioribus  x- 
qualia-Quapropter  viginti  tria- 
ngula ccmprehendetia  Tolidam 
figuram  intra  ipharam  deTcri- 

{>tam  xquiiatera  Tunt , 3c  inter 
cxqualu.vt  propofirumfue- 
tat . Vocetur  huiuimodi  figura 
folida  Icolaedrum . 

COROLLARIVM  V. 

Sphairat  diameter  ad  latus  icoTaedri  eft , vt  latus  hexagoni 
• * cum  duplo  lateris  dccagoni  ad  latus  pentagoni ; 5c  potentia 

ifr.it  1.4.  eft,vt  5 , quadrata  lateris  hexagoni  ad  quadratum  lateris  pen- 
tagoni , vel  vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  quintam  par- 
tem quadrati  lateris  pentagoni  . Nam  in  circulo  DG  cft  1)9 
tfcb  fr.j.  latus  pentagoni, &/radius  D l,  Teu  ei  aequalis  1 M eft  latus  he- 
* i-  xagoni  j eftque  I M maius  Tegmentum  reftae  M A.  diuiix  ex- 
t/ck+r.t.  tre°ma , & media  ratione : Ergo*  minus  eius  Tegmentum  AI, 
,5,  & ei  xqualis  M B Tunt  latera  dccagoni  eiuTdem  circuli  D G 5, 

& propterea  diameter  Tph?r?  A B ad  latus  icoTaedri  D H ent, 
Vt  lumma  lateris  hexagoni  I M , & dupli  1 ateris  decagom  A 1 
ad  larus  pentagoni  D Hab  eodem  circulo  comprcheulormn. 
RurTus  quia  A B componitur  ex  A M diuiia  m 1 exrreina , & 
. . , media  ratione,  & ex  minore  eius  legmento  M B : Ergo  * qua- 

’ dratumex  AB  quintuplum  cft  quadrati  maxons  legmentil 
VI  r M,leu  I lateris  hexagoni  circuli  D G:  Ergo  diameter  Ipn?- 

ra:  potetia  ad  latus  icoTaedri  D H eft,vt  $ quadrata  lateris  he- 
xagoni D I ad  quadratum  rett*  D H , qu^  cft  latus  pentagoni 
ciuldem  circuli , fcu  erit , vt  quadratum  latens  hexagoni  ad 
quintam  partem  quadrati  latens  pentagoni. 

/ COROLLAR1VM  II. 

Patet  icofaedrum  diuidi  in  viginti  pyramides  triangulares 
nit  verticem  in  centro  iph^r^  habentes,  f quales  m inter  Ic , cum 
bales , Tcilicct  triangula  icolaedn ^qualia Tuu  inter  le,*« 
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jperpencficulares  a centro  lphcre  ad  plana  triangulo  rumico- 
iacdri  ( que  vocentur  Radii  lcolaedri)  equales  ii  nt  j eo  quod  e txpr.tf* 
radij  • circulorum  circunlcribentiumdittitriangula  aquila-  i 5 Cr  ctK 


tera&equalia,  aquales  lunt  inter  (ej<5t  propterea  in  maxi-  *?' 
mis  circulis  Iph^exiftiJcesequaliter  diftat  a centro  iph^r^.  f • °- 


PROPOS.  V.  PROBL.  V. 

In  data  fph^ra  figuram  folidam  fub  duodecim  pentagonis  re- 
gularibus inter  l’c  cquaLibus contentam, inlcriberc.  Vo- 
cetur autem  talis  figura  Dodecacdrum . 

Sit  fphera, cuius  circulus  maximus  A B C D,  cetrum  E.Dc- 
icribi  debet  intra  eam  imperata  figura.  Ducantur  * tres  dia- 
metri A C»B  D F H*quc  fint  ad  inuice  n perpendiculares;  b <5c 
fixetux  E G cqiulis  raJio  cubi , lcu  medietati  lateris  cubi  in- 
fcripti  in  eadem  lphcra:  & c in  plano  A B C fiat  quadratum  E 
C I K , quod  d em  tertia  pars  quadrati  ex  radio  A E ; & e fecc- 
tur'EG  mM  extrema»  <5c  media  ratione,  cuius  imius  fegm  c- 
tum fit  E M,  leceturque/G  N ?quahs  E M.iungaturque  reda 
N I,«Sc  g a puncto  M ducatur  M R parallela  ipfi  G l»vcl  E B,fe- 
cans  b N 1 productam  in  R , & k I in  X ; atque  a pundo  R du- 
catur R V parallela  ipfi  KI.  vel  E Adecans  £ B in  V,&iapun- 
dis  NI  ad  planum  ii  E A cieuentur  perpendiculares  S I Q_JD 
NP(  qu?  k.  inter  fc  parallcl^  erunt,5c  * in  eodem  planodn  quo 
reda  Iv  N lacer ) (ecenturque  «NO,  PO,  fingule  aquales  ip- 
fi G N,  vei  £M;&  S UQJ  fiant  fingul?  aquales  ipfi  E G,  con 
iunganturque  redf  R S,  5 O,  P QjQR,R  t,R  O,  R P,  S E , O 
£ , P E , 1 E . Patet  figuram  R S O P Qjn  vno  plano  parallella- 
tuui  S Q^O  P cxificie . Et  quoniam  G N ^qualis  fada  eft  E M 
maiori  ugmento  red$  £ (j.diuilf 
in  M extrema , & media  ratione ; 

Igitur  n E N,  pariterque  N M in  G 
in  eadem  inedia, & extrema  ratio- 
ne iccanrur , eritquc  M N £ qualis 
E G.  Cumque « propter  parallelas 
G 1,  M R fit  R N ad  i N,vt  M N ad 
N G velp  vt  N E ad  E G ;atque_* 
propter  parallelas  E A,K  I,V  R fit 
V E ad  k E,  atque  R M ad  X M,vt 
R N ad  1 N ; Igitur  f tam  N R in  I, 

qudm 
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316  EVCLIDIS  RESTITVTI 
quam  M R in  X , qua  n E V in  K lecanmr  extrcnla,  Sc  media 
rpr:i6  l i.  ratione;  funrquer  maiora fegmenta XM.KE  cqualia,  ciim_» 
f/r.|4 t.i.  fint  latera  oppofita  parallelogrammi  K M.  &/E  G,k  E larcra 
tpr  it  l qUadrati  K G ^qualia  funt;  Ergo  / minora  tegmenta  V k,  11  X 
^ /°»  * fr  ?<3ua^‘a  funt  ipfi  ^ N.  vel  N P,  vel  E M.  vel « V R et  oppofit?  ' 
u prxo  i .i.  m parallclogrammo  V M.  Et  quia*PN  perpendicularis  ad 
xpr .i.i. 'e.'  planum  A E B cft  quoque  perpendicularis  ad  NRexiftentem 
z fr.  1 8 1.  $.  in  eodem  plano ; Etgo  * in  triangulo  RNP  quadratum  ex  R 
y cr.  x-pr.  P ^qule  erit  quadratis  ex  RN>  <5cexPN,  icu/ ex  Nu>  vel 
17./.4.  ex  RX  ei  aquali  » & fimiltter  propter  angulum  redum_* 
RMN  quadratum  ex  R N equale  en  quadratis  ex  R M,&  ex 
M N > vel  ex  ei  aquali  M X;  Ergo  quadratum  ex  R P equale 
a/r.14  cft  tribus  quadratis  ex  M R.ex  R.  X , &ex  X M;  Sc*  funt  duo 
quadrata  ex  tota  M R,  & R X minori  fegmen  to , rede  diuiiae 
extrema,  & media  ratione>tnpla  quadrati  ex  maiori  eius  feg- 
mentoMX:  Igitur  quadratum  ex  RP  quadruplum  eft  qua- 
drati ex  M X,  icu  quadrati  KG:eft  vero  * quadratum  ex  S 
b«»r.t  pr.  quadrati  K G , co  quod  S ^jlupia  cft  ipfius  S 1 i 

*9'  ‘s’  ieulG:  Ergo  quadrata  ex  RP,<5cex  SQ^qualialuntudeoquc 
red£  c R P.S  Qequales  erunt.  Eadem  ratione  RO  equilis  eric 
ijil  ‘ eidem  S QA  ideo  ipfi  R P:  Quare  in  pentagono  R S P tres  re- 
d^  O R,  S O,  R P lubtendentes  angulos  eius  ^quales  funt  m- 
d pr.i.  er  ter  fe,  d intermedia  S Qparallela  bail  O P iecat  iubtenfas  R P, 

»6  i.«-  R O extrema  & media  ratione , veluti  fecat  iplam  R N in  I » 
c pr.  1 1 .1.3.  & maiora  earum  fegmenta  equalia  funt  bafi  O Pj,  eo  quod  * S 
pr  »6.1.4.  Qdupla  ipfius  S I , vel  M N ad  O P duplam  lpluis  N O , vel  N 
G cft  vt  M N ad  cius  maius  legmentum  N G reda:  extrema, & 
f media  ratione  diuif<£  & funt  R 0,R  P squales  ipfi  SQ&cx  ea 

. C.*r/ relinquut  vtrinq;portiones cqualcsjquia  ISuQequales sur,/3c 
pr.ibJ.z.  eorum  portiones  inter  I,&  iubtenfas  K O RP  canales  lunrdv- 
cuti  equales  funt  portiones  O N,  N P rede  parallcl^  ipli  SQ^ 
g/cb.pr.7.  Igitur  3 pentagonum  R S O P Qnrgulareeft . Poftea  quia  in^. 
i.%.  triangulo  E V R angulus  V redus  eft , quadratum  Sex  E R x- 

)hpr  quale  erit  duobus  quadratis  cx  E V><5tex  V R,  lcuex  k V,que 
er  cr.i  pr.  oftcnfa  fuit  ei  xqualis ; fcd  < duo  quadrata  ex  E V , & ex  cius 
1 7 •*  * minori  iegmento  V k tripla  funt  quadrati  maioris  fegmenti  K 

>/r.»4  < y £ red^diuifc  extrema,  & media  ratione;  Ergo  quadratum  cx 
ER  triplum  eft  ouadrati  kG.  Similiter  quia  in  triangulo  E 
NO  angulus  N redus  eft,qnadratu  ex  EO  squale  erit  duobus 
quadratis  cx  E N Sc  ex  NO,  leu  cx  ei  cquali  G Njfuntque  duo 
quadrata  cx  EN>&  cx  minori  iegmento  NG  r?d?  diutfc 
- extic- 
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extrema  ><5c  media  ratione  tripla 
quadrati  exEG  maiori  feg men- 
to j Ergo  quadratum  ex  EO  tri- 
plum eft  quadrati  k G : non  fecus 
oftendetur  quadratum  ex  EP  tri- 
plum quadrati  KG:  futtautem_> 
quadratum  radij  fphere  EA  triplii 
eiufdem  quadrati  KU: igitur  qua- 
drata redarum  E R,  E O . E P , Sc 
E A ^qualia  funt , Sc  ideo  k rcd£  E 
R,EO,EP,?quales  erut  radio  fphc 

rc  EAj&  propterea  anguli  R,O.P  in  fuperficie  fph?reexiftet. 

Deinde  quia  S Q£«rpendicularis  eft  ad  planum  BEA, /erit 
quoque  ereda  ad  contiguam  EI  exiftentem  in  eodem  plano  j . 

& m eft  E I poteftate  dupla  rpfms  E G , <3c  eiufdem  G E tripla_,  mPr  ll  L* 
eft  poteftate  (emidiameter  fpher?  E A'Ergo  EI  poteftate  fub- 
felquialtera  eft  radii  fphxre , Sc  ideo  * E I erit  diftantia  lateris 
cubi  a centra  fphxrx  5 Sc  eft:  SQbifariamfedainI,«5cperpen-  ” ' 

diaftam  ad  E I,  atque  eft  dupla  icmilateris  cubi  E G:  Ergo  • S txpr,3. 
Qcft  latus  aibi  inferipti  in  lphxra  ABC  H,Sc  ideo  anguli 
pentagoni  R S P in  fphxrx  fuperficie  exiftenr.  Si  ergo  com- 
pleatur mferiprio  cubi  in  fphxra, cuius  vnum  latus  eft  SQ^Sc 
ab  eodem  pundo  N radij  E A fuper  communi  bafi  O P con- 
ftruatur  aliud  pentagonum  regulare, <Sc  p priori  xquale , verti-  p ur.fr.  17.* 
cena  habens  verfus  D,  habebit  omnes  angulos  in  fuperficie.,  /.  4, 
fphxrx, Sc  reda  linea  lubtendens  angulum  pentagoni  paralle- 
la bnfi  O P , pari  modo  applicata  erit  fuper  latere  inferipti  ca- 
bi parallelo  ipfi  S 

Er  (aniliter  in  extremitatibus  B>  C,  D , F , Sc  H reliquorum 
quinq;  radiorii  conftrui  poftimt  bina  petagona.regularia  Sc  x- 
quaiia  habentia  angulos  in  fuperficie  fphxrx , quorum  redx 
iubtendentes  angulos  pentagonon!  xquidiftantes  bafibus  ap- 
plicatx  erunt  reliquis  ae.  em  lateribus  inferipti  cubi  5 & pro- 
pterea omnia  dida  duodecim  pentagona  fe  fe  mutud  tagent, 
tum  meorum  lateribus xqnidiftantibus lateribus cubi»quaru 
vnum  eft  OP,  tum  in  aneulis  inferipti  cubi,  & ideo  compo- 
ponent  folidam  figuram. Vnde q infcripta  erit  in  (phxra  figura  q ief 
folida  comprchcnla  a duodecim  pentagonis  regularibus, & 9-  bmut. 
qualibus.  Quod  erat  faciendum.  Vocetur  talis  figura  Dode- 
cacdruin . , 
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Conftnt  ex  poftrema  parte  huius  propofitionis  reftam  li- 
neam fubtendcmem  angulum  pentagoni  dodecaedri  ^qua- 
lem cfle  lateri  cubi  in  eadem  Iphp ra  delcripti . 

COROLLARIVM  II.  , 

, ' i 

Sphere  diameter  ad  latus  dodecaedri  eft  vt  latus  trianguli 
pquilateri  ad  latus  decagoni,  & potentia  eft , vt  j quadrata  la- 
teris hexagoni  ad  quadrat  u lateris  decagoni , vel  vt  quadra- 
tum lateris  hexagoni  ad  tertiam  partem  quadrati  lateris  de- 
cagoni. 

ttir.t.pr.  Nani  r quadratum  diametri  Iphcgrp  A C triplum  eft  qua- 
j.  buimi.  drati  S Quateris  cubi,  ficuti, /quadrarum  lateris  trianguli  tri- 
*/r  3°  i j.  pium  eft  quadrati  lateris  hexagoni:Ergo/vt  AC  ad  SQ^racft 
t/v.  1 s.  .4.  jatus  trianguli  regularis  ad  lalus  hexagoni ; & xx  S Qad  0 P , 
u feb  *r-s  ^c^icet  vt  niaius  ad  tegmentum  minus  redtt  extrema , & nic- 
1.1.  * dia  ratione  diuifpCvt  in  hac  propo/itioneoftenium  eft), «ita 

x fr.if.l»}  eft  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni:  ergo  *cx  compofitionc 
ordinata  diameter  ipherp  A C ad  OP  laius  dodecaedri crit,vt 
y/r.ii  1 4.  latus  trianguli  regularis  ad  latus  decagoni  .Et/ potentia  eade 
s/r.joAl-  erit,  qup  quadrati  lateris  trianguli, feu  *•  tripli  quadrati  lateris 
hexagoni  ad  quadratum  lateris  decagoni,  vel  vt  quadratum-# 
lateris  hexagoni  ad  tertiam  parte  quadrati  latens  decagoni . 

COROLLARIVM  III. 

Conftat  etiam  dodecacdrum  diftribui  in  duodecim  pyra- 
mides pentagonas , vertices  in  centro  fph^rc  habentes, cqua- 
ipr.tfJ.4.  les*  imer  te ; cimi  bales,  Icilicet  pentagona  dodecaedri  cqua- 
lia  fmt  imer  le,  <5c  perpendiculares  .i  centro  lphprse  ad  plana-, 
bpr.io.i.  j.  pet  agon  alia  ( que  Radij  dodecaedri  vocetur ) equales  sut,*eo 
^ ft’  '9'  quod  radij  circulorum  circunlcnbcntium  didta  finulia,  &a> 
^ *T‘  qualia  pentagona  pquales  1’unt  inter  le , <k  proptereac  ?quali- 

c j»r  io.!.».  ter  diftant  a centro  circuli  maximi  Iphxra*. 

S C H 0 L I r M. 

Quod  vero prger  has  quinque  regulares  fol,d.;s  figuras,  effici  no, i poj- 
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fit  alia  j qup  a planis  figuris  aqualibus  aquilateris , & aquiangulis  con- 
tineatur, ftc  oflendetur. 

*Ad  conflitutionem  anguli  /olidi  requiruntur  dua  conditiones,i  prima,  d de f iJ  6, 
Vt  anguli  plani,  eonflrtncntcs  /olidum  angidum,non  ftnt  pauciores , qudm 
tres : /ecunda , t vt  omnes, fimul /umpti,  minores  fint  quatuor  re&is . Trio-  e Pr  * i-1 
do  quia  f angulus  trianguli  equilatcri  tertia  pars  eft  duorum  re&orunu , ^ctT  ’•  PT‘ 
idefl  /exta  pars  quatuor.  re&orum:  erunt  /ex  anguli  trianguli  aquilateri  lS'  ' ‘- 
/exportes  fextf  quatuor  angulorum  re&orum , ideoque  aquales  erunt 
qua  tuor  re&ts : Et  propterea  g plura , quam  quinque  triangula  pquilate - . 

ra  ad  mutm  pun&um  cum  fuis  angulis conuenientia  non  conflituent an-  •*  ’ **  ’ 

gulam  folidum,  fed  figura  plana  regulares,  quafpatium /olidum  compre- 
hendere debent , neceffe  esi,vt  angulos  lolidos  conflituant . Igitur  prgtcr 
fyramidem,  O&aedrttm , &icafatdrum  aliam  figuram  /olidam  triangu- 
la rpfa  fquilatera  confli  tuere  non  poffurtt , 

Secundo  quia  b angulus  quadrati  quarta  pars  eft  quatuor  re&orwt»,  h fr  n 1 1 
erunt  quatuor  anguli  quadrati  pquales  quatuor  re&is  j ideoque  ■ plura,  , ^rl  j j 6> 
quam  tria  quadrata  ad  vnum  pun&um  cum  Juis  angulis  conuenientia  an- 
gulum /olidum  non  efficient . Et  propterea  prater  cubum  nullam  aliam  fi- 
guram /olidam  quadrata  .pta  confliruert  poffunt . 

• Tertib  quia  k angulus  pentagoni  quinta  pars  efl /ex  anguloru  re&orum , tx fctpr, 

idefl  tres  partes  decima  quatuor  re&orum : erunt  quatuor  anguli  penta-  >*  /.i. 
goniffinatl  /umpti,  f quales  duodecim  partibus  decimis  quatuor  rc&orum, 
f edicet  erunt  maiores , qudm  quatuor  re&i : Et  ideo  1 plura , qudm  trias  1 pr.  i j 6, 
pentagona  ad  vnum  pun&um  cum  fuis  angulis  conuenientia  non  confli- 
tuent angulum  J olidum . Igitur  prater  dodecaedrum  aliam  figuram  /oli- 
dam pentagona  non  conflituent . 

Quarto  quia  mangidus  hexagoni /exta  pars  eft  o&o  angulorum  re&o-  m ix/ci. 
non  , tdcfl  tertia  pars  quatuor  re&orum : erunt  tres  anguli  hexagoni  fi-  t,u 

mul  /umpti  pquales  quatuor  angulis  re&is ; & propterea  a tres  anguli  ^ , 

hexagonalcs  ad  vnum  pun&um  conuenientes  non  conflituent  angulum /o-  • 

Udum ; ideoque  hexagona , & fic  relique  omnes  figure  plana  regulares , 
excedentes  numerum  fenarium  angulorum , ineptf  erunt  ad  anguli  J olidi 
aonflitutionem,  cbn  pauciores , qudm  tres  anguli  plani jolidum  angulum 
non  efficiant  j & propterea  qualibet  figura  plane  regulares  plurium. 
qudm  quinque  angulorum  corpus  aliquod  regplare  con  ponere  nequeunt . 

Quapropter  prpter  pyramidem,  O&aedrum , cubum, Icofaedrum , & do- 
decaedrum nulla  alia  figura  conftrui  petefl  ex  coaptatione  planarum  fi- 
gurarum aqualium,  & regularium.  Quod  erat  oflendendum . 


PRO- 
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PROPOS.  VI.  PRCBL.  VI. 

Circa  datam  Iph^ram  quodliber  regulare  corpus  circunfcri- 
berc»  & in  quolibet  ipiorum  Iphfram  inferibere . 


In  fph^ra , cuius  centrum  H , & axis  A C circunfcribi  de- 
a fr  bet  quodliber  ex  di&is  corporibus  rcgularibus.-Inlcribatur 

4-er  5.  in  fpnera  corpus  illius  fpeciei,  quod  circunfcribi  debetjfitquc 
*"*  • illud  A B F G,  <5c  perpendicularis  a centro  iphcr£  ad  planum 
figure  B FG»  fiue  radius  inferipti  folidi  fit  H E & per  pun&um 
l cortr'' 0 C extremum  diametri  AC  ^ducatur  planum  kMN  paraJle- 
c'*^,  lum  plano  B F G : eritque  c radius  H C perpendicularis  quo- 
9 t.i, ' ^r*  <IUC planum kMN.& ideo d omnes  rea£  tangent  circu- 
d(r'x.  i 6.  l°s  maximos  per  diametrum  A C extenfosj  & proprerea  pla- 
num  kMN  tanget fpheram.  Rurlus  in  pyramide  H L>FG 

produdta  * erit  figura  diffc&a  K 
M N fimilis  bafi  B F G > <5c  omnia 
latera  HN,HM,HK  gqualia_, 
erunt,  cum  eandem  rationem  ha- 
beant ad  pyramidis  ^qualia  latera 
B H,  F H,  G H eo  quod  lunt  radij 
Ipher£ . Eadem  ratione  fi  ducan- 
tur plana  contingentia  lpheram_* 
parallela  bafibus  reliquarum  py- 
JA  K ramidum  vertice  in  centro  Ipnc- 

r?  H habentium,  in  qu?  folida  figura  A B F G rcfoluitur.erut 
fjgur?  plan?  circunlcript^fimiles  figuris  inlcriptis , & rc&? 
omnes  a centro  Iphcre  H per  angulos  mlcript?  figura:  vlque 
f *r  7.1?  4.  ad  externum  planum  dudlg  erunt  equales  inter  ie , & priori- 
i s.  ' bus  H K,  H M , H N , eo  quod/eandem  rationem  habent  ad 
latera  cqualia  pyramidum  in  centro  Iphfra:  verticem  haben- 
tium/leu  ad  radios  lphaira:,  quam  habent  radij  ipha:ra:,leu 
g ex  cor.  figurae  circunlcriptae  ad£  zquales  radios  figura:  inferiptie. 
foft.fr.  1.».  Q?iare  plana  omnia  fphairam  tangentia  in  eiidem  pundis  K, 
i v » • M7N,  R,  conuenient;  & ideo  lolidam  figuram  elficient  fimi- 
bu,HU  lem  ipli  A B F G.  Quod  erat  faciendum . 

Secundo  in  dato  corpore  regulari  B A FG  inferibi  debet 
fpharra . Radio  H E delcribatur  ipha:ra  t O . Dico  hanc  eflo 
inlcripfam  loJido;  quia  radii  omnes  cuiuslibet  iolida:  figura: 
regularis  funt  a:quales  inter  le,  Vtin  poltremis  coroliarus 

quinque 
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qutnmte  procedentium  propofitionum  di&um  eft.  Er-  h t* pnmm 
go  lbn^ra  radio  H E delcripta  neceflariofc  tangit  reliqua  pia-  tg,u  bu,iu 
na  figurx  A BFG;<5c  ideo » fphera  £ O infcripta  erit  corpori  fr.  . . 
regulari  A B FG.  vt  iuitpropoiitum.  \m§. 

PROPOS.  VII.  THEOR.  I ' 

? .7 

Latus  tetraedri  poteftate  ad  latus  o&aedri  eft,  vt  4 ad  t »ad 
latus  cubi,  vt  2 ad  i,ad  latus  icolacdri,  vt  io  quadrata  late- 
ris hexagoni  ad  t quadrata  lateris  pentagoni, ad  latus  dode- 
cacdri , vt  2 quadrata  lateris  hexagoni  ad  1 quadratum  la- 
teris decagoni, led  longitudine  eft,vt  latus  quadrati  ad  latus 
. decagoni;  latus  verd  o&aedri  ad  latus  cubi  poteftate  eft.vt 
3 ad  1,  ad  latus  icofaedri,  vt  5 quadrata  lateris  hexagoni  ad 
2 quadrata  lateris  pentagoni , & ad  latus  dodecaedri , vt  3 
quadrata  lateris  hexagoni  ad  z quadrata  laterisdccagonihed 
latus  cubi  poteftate  ad  latus  icofaedri  cft , vt  5 quadrafa  la- 
teris hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  pentagoni  ,&  ad  latus 
dodecaedri , vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  quadratum 
lateris  decagoni  j atque  latus  icofaedri  ad  latus  dodecaedri 
poteftate  eft  , vt  3 quadrata  lateris  pentagoni  ad  j qua- 
drata lateris  decagoni. 


Primo  quoniam  * proportio  lateris  tetraedri  ad  axim  fph£- 
tf  potentia  cft,  vt  2 ad  3,  leu  vt  4 ad  6.  Sc  * axis  1'ph^re  ad  latus 
odtaedri  potentia  eft  duplus,  feu  vt  6 ad  3.  Ergo  c ex  compofi- 
tione  ordinata  latus  tetraedri  ad  latus  odaedri  poteftate  eft, 
vr  4 ad  3 . 

Secundo  eidem  d rationi  2 ad  3 lateris  tetraedri  ad  axim_> 
Iphere  poteftate  addita  «proportione  3 ad  1 ipfms  axis  pote- 
ftore  ad  latus  cubi,  componetur  proportio  2 adi  lateris  te- 
traedri.ad  latus  cubi  poteftate . 

Terrio  quoniam  J latus  tetraedri  ad  axim  fpherf  pote- 
ftate cft,  vt  roquadrata  lateris  hexagoni  ad  1 5 quadrata  late- 
ris hexagoni  j eft  vero*  axis  fpher?  poteftate  ad  latus  icofae- 
dri, vt  5 quadrata  lateris  hexagoni  ad  1 quadratu  larerispen- 
tagonn  liue  vt  1 5 quadrata  lateris  hexagoni  ad  3 quadrata  la- 
tens pentagoni:  Ergo  ex  compofitione  ord  inara,  eft  latus  te- 
traedri ad  latus  icoiaedri  porcftate , vt  io  quadrata  lateris  he- 
xagoni ad  3 quadrata  lateris  pentagoni , leu  vt  1 quadratu  la- 
tens hexagoni  ad  } decimas  partes  quadrati  lateris  petagoni. 

S f Quarto 
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«. > ' -Quanoquiaf larus tetracdri  adaxun  lphereeftwr  latm  qtii^ 
1 ie»f  i pf.  drati  ad  latus  trianguli  (co  quod  b ambc  proportiones  potefta- 
t. buiai.tr  te  iiibfefquulterc  funt),  ledi  axis  fphcr£  ad  latus  dodecae- 
dn  eft , vt  latus  trianguli  ad  latus  decagoni.  Ergo  latus  retrac- 
bulut  fU%  latus  dodecaedri  eft:  vt  latus  quadrati  ad  latus  decagoni. 

k'or\.*r.  ^-ur^us latus cetraedri ad axitn ipherf poteftateeft,*. vt 2 qua- 
i baiut.  dnta  lateris  hexagoni  ad  ? quadrata  lateris  hexagonidcd  taxis 
1 c»i  i.ft.  Iphcr?  ad  latus  dodecaedri  poteftate  eft , vt  ? quadrata  lateris 
s buiat . hexagoni  ad  i quadratu  lateris  decagoni:  Ergo  latu)  tetthe- 
dri  ad  alterum  latus  dodecaedri  pcteftare  eft , vt  2 quadrata.» 
lateris  hexagoni  ad  1 quadratum  lateris  decagoni. 
m c»r.t.fn  Quinto  quoniam  m latus  o<ft  icdrt  (ubduplueftaxisfphcr£ 
%.buiut.  poteftatc»feu  vt  ? ad  6.  & *»  axis  Ipherc  triplus  poteftate  lareris 
n «r » . pr.  cub t feu  vt6ad  2.  Ergo  latus  odaedri  ad  latus  cubi  potefta- 
te  eft»  vc  1.  ad  z ■ 

«w  i.ft.  Scxt6  quia*  latus  ottaedri  eft  poteftate  ad  axim  fph^r^ , Tt 

» butut.  j quadrata  lateris  hexagoni  ad  10  quadrata  lateris  hexagoni; 

' *f*  ^Cf>!LXiS  Iphxrx  poteftate  ad  latus  icoiacdri eft,  vt  5 quadrata 
* lateris  hexagoni  ad  1 quadratum  lateris  pentagoni , leu  vt  t » 

quadrata  lateris  hexagoni  ad  duo  quadrata  lateris  pentagoni. 
Ergo  latus  o<ftjcdri  ad  latus  icolaedri  poteftate  eft , vt  $ qua- 
drata lateris  hexagoni  ad  2 quadrata  lateris  pentagoni;  leu  vt 
qiudramm  lateris  hexagoni  ad  2 quintas  partes  quadtatila- 
«c*r.i  pr.  teris  pentagoni.  ' ■ ^ 

% bAtut.  Septimo  quoniam  latus  o<Triedri  ? poteft  ite  ad  a xim  Iphas- 

f nr  %.pu  r£  eft > vc  i auadrata  lateris  hexagoni  ad  dquadrata  lateris 
j .baiut.  hexagoni ; e ft  que  * axis  /phaii*  ad  Fatus  dodecaedri,  vt  t qua- 
drata lareris  hexagoni  ad  1 quadratum  latens  decagoni,  letf 
vt  6 quadrata  latetis  hexagoni  ad  2 quadrata  latens  decago- 
ni. Efgo latus  odaedri  ad  latus  efodecaedri  poteftate  erit  T vt 
. ..  ?.quadrata;lateus  hexagoni  adzquadrata  'atcris decagoni 
(eu  vt  1 quadratum  lateris  hexagoni  ad  partes  tertias  qua- 
drati laceris  decagoni.  i;V.  1 • .T  r.-.  \ i . ’ o 4 | 

Ubti  .pt  1 Odauo  quoniam  /latus  cubi  ad  a xim  fphaerx  poteftate  fiU»*k 
kvtt,‘  triplum  elt»  Icilicct  vt  5 quadrata  laterishcxagom  ad  1 * qua- 

Uiw^*4  drata  lateris  hexagoni.;  eft  vero  * axis  fpharrae  ad  latus  icoiac- 
dri poteftate»  vt  s quadrata  lateris  hexagoni  ad  r quadratu  nr 
lateris  pentagoni » leu , vt  1 5 quadrata  lateris»  hexagoni  ad  $ 
quadrata  lateris  pentagoni  Ergo  Latus  cubi  ad  larus  icofie- 
dri  poteftate  eft , vt  5 quadrata  lateris  hexagoni  ad  r quadra-* 
ta  lateris  pentagoni , liuc  vt  x quadratum  lateris  hexagoni 
• . , - ad 
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ad  3 partes  quintas  quadrati  lateris  pentagoni . 

Nono  quo,n|am«  latus  cubi  ad  aximipnarr^  potcftateeft,  ucw.i.jr, 
vt  i quadratum  lateris  hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  hexa-  * *«”“' . 
gom  icftqueaxiSxijhvrfad  larus  dodecaedri  poteftate,vt 
3 quadrata  lateris  hexagoni  ad  quadratum  lateris  dccagoni.  ’’  * 

Ergo  latus  cubi  ad  latus  dodecaedri  poteftatc  eft,  vt  i quadra- 
tum latens  hexagoni  ad  iquadracum  lateris  decagoni . 

Decimo  quia/  latus  icoiaedri  ad  axirn  fphera:  eft , vt  qua-  y fr' 
dratum  lateris  pentagoni  ad  5 quadrata  lateris  hexagoni,  ieu  4 * ’ 

Yt  3 quadrata  lateris  pentagoni  ad  1 5 quadrata  lateris  hexa-  tC0fw 
gom ; eftque  *.  axis  iph$r?  ad  latus  dodecaedri  poteftate  y Vt  $ 

3 quadrata  lateris  hexagoni  adi  quadratum  lateris  decago- 
ni, ieu  vt  15  quadrata  lateris  hexagoni  ad  5 quadrata  lateris 
decagoni . Ergo  latus  icofaedri  ad  latus  dodecaedri  poteftate 
erit,  vt  3 quadrata  lateris  pentagoni  ad  5 quadrata  lateris  de- 
cagoni, ieu  vt  1 quadratum  lateris  pentagoni  ad  5 partes  ter- 
tias quadrati  latetis  decagoni . 

COROLLARIV  M.' 

Facili  deducitur  cx  hac  propofirione , quam  proportio- 
nem habeant  triangula  tcrraedri,  odaedri>&  icofaedri.dc  ho- 
rum ibUdorum  iuperficies  inter  ie . Nam«hstc  tnangulaaj-  */fs 4, 
quilatera&aequianguladimt  finulia  inter  fcndeoque^can-  i.j.  v 
dem  proportionem  habeut  iuter  ie , quam  corudem  laterum  b «r  j-  j>t- 
quadeau  habent;  Ergo  « triangulum  tctracdri  ad  triangulum  * ^ 1 
odaedri  eft,vt  4 ad  3 ,ad  triangulum  d icoiaedri , vt  10  qua-  cf*r-'  h*~ 
drata  lateris  hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  pentagoni ; e & '^rr°p'hll 
triangulum  odaedri  ad  triangulum  icoiaedri  eft , vt  5 qua/-  * 

drata  lateris  hexagoni  ad  2 quadrata  lateris  pentagoni . Po-  tfMr  t 
Rea  quia  triangulum.  teteahedri. quater  iumptum , & trian-  iutfr$f. 
gulum  odaedri  odies , atque  triangulum  icoiaedri  vigefies, 
clficiunt  Iuperficies  didorum  lolidorum : Ergo  iuperficies 
tetraedri  ad  lupcrficicm  odaedri  eft , vt  16  ad  2+,  feu  vt  2 ad 
3 , & iuperficies  tetraedri  ad  iuperfieiem  icoiaedri  eft , vt  40 
ad  00,  leu/vt  2 quadrata  lateris  hexagoni  ad  3 quadrata  late-  f/r.u.  t.$ 
ris  pentagoni.  Sumiiter  iuperficies  odaedri  ad  iliperficiem 
icoiaedri  erit,  vt4o , ad  40  > ieu  vt  i quadratum  lateris  hexa- 
goni ad  1 quadratum  lateris  pentagoni. 

Sf  2 PRO-  • 
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• - Circulus  cotincns  triangulum  tetracdri  ad  circulum  conti- 

nente triangulum  o&acdri , vel  quadratum  cubi  candem_» 
rationem  habet  fcfquitertiam  , atque  ad  circulum  con- 
tinentem triangulum  icofaedcri , vel  penragomlm  dode- 
caedri, eft  vtio  quadrata  lateris  hexagoni  ad  3 quadrata 
lateris  pentagoni ; dc  circulus  continens  triangulum  o&ac- 
dri.vel  quadratum  cubi  ad  circulum  continentem  triangu- 
lum icoiaedri,  vel  petagonum  dodecacdri  eft,  vt  5 quadra- 
ta lateris  hexagoni  ad  2 quadrata  lateris  pentagoni . 
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Quoniam  a axis  fph^r?  poteftate  ad  latus  icofaedri  cft,vt  1 5 
quadirata  lateris  hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  pcntagonijeft 
vero  b latus  trianguli  icofaedri  ad  radium  circuli  comprehen- 
dentem idem  triangulum  potcftate,  vt  3 ad  i.fcu  vt  3 quadra- 
ta lateris  pentagoni  ad  1 quadratum  lateris  pentagoni:  c Ergo 
ex  compofitione  ordinata  axis  lph$r£  ad  radium  circuli  com- 
prehendentem triangulum  icoiaedri  potcftate  erit, vt  1 5 qua- 
drata lateris  hexagoni  ad  t quadratum  lateris  pentagoni . 

Poftea  d quua  axis  lbh$ r?  triplus  potentia  ad  latus  cubi,  erit 
vt  3 quadrata  lateris  nexagom  ad  1 quadratum  lateris  hexa- 
goni; Et  quia  * axis  fph^rf  ad  latus  dodecaedri  potentia  cftvv  t 
3 quadrata  lateris  hexagoni  ad  1 quadratum  lateris  dccagoni; 
ergo  axis /iph^rc  ad  duo  latera  cubi , 3c  dodecaedri  poteftatc 
cnt.vt  3 quadrata  lateris  hexagon  ad  1 quadratum  lateris  he- 
xago  ni  cum  1 quadrato  lateris  d cagoni : Sunt  g vero  2 qua- 
drata ex  latere  hexagoni,  Sc  ex  latere  aecagoni,fimul  fu.npta, 
^qualia  quadrato  lateris  pentagoni:  Ergo  axis  Mph^r^  ad  la- 
tera cubi , & dodecaedri  potcftate  erit , vt  3 quadrata  lateris 
hexagoni  ad  1 quadratum  latens  pentagoni, leu  vt  1 5 quadra- 
ta  lateris hexagoni  ad  5 quadrata  lateris  pentagoni.  Et  quo- 
niam »funr duc potentie lateris  pentagoni  dodecaedn,&rc- 
line£  fubtendenris  angulum  didi  pentagoni , lcilicet  lia- 
reris cubi , quintupl^  potenti^  radii  circuli  comprehendentis 
pentagonum  iplum  dodecaedri : ergo  ex  compofitione  ordi- 
nata‘"axis  Ifhcr^  poteftatc  ad  radium  circuli  comprehen- 
dentis pentagonum  dodecaedri  erit,  vt  1 5 quadrata  lateris  he- 
xagoni ad  1 quadra  tu  u.-  lateris  pentagoni:  icd  prius  in  eadem 
ratione  fuit  axis  lpherc  ad  radium  cuculi  comprehendentis 
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triangulum  icofaedri:  Ergo  m axis  fphcr?poteftateeandem__> 
rationem  habet  ad  duos  radios  circulorum  comprehenden- 
tium pentagonum  dodecaedri,  ic  triangulum  jcofacdrij  pro- 
pterra  n radi)  ipfi»  atque  circulixquales  erunt . 

Poftea  quoniam  radius  fphacra:  poteftatc  ad  radios  circulo- 
rum contirtentm  • triangulu  odacdri,&  p quadratum  cubi,ea- 
dem  rationem  fefquialteram  habet ; Ergo  j radij  ,<3c  ideo  cir- 
culi ipfi  conrinentes  triangulum  o&aedri,  & quadratum  cubi 
aequales  funt  inter  fe . 

Iam  quia  reandem  rationem  habent  inter  fe  latera  regula- 
rium triangulorum  tetraedri.  oftacdri,&  icofaedri, quam  ha- 
bent radij  circulorum  continentium  dida  triangula.  Ergo  /ra- 
dius circuli  continentis  triangulum  tetraedri  ad  radi  fi  circuli 
continentis  triangulum  odaedri,  vel  ad  ei  aiqualem  radium-» 
circuli  continentis  quadratum  cubi  poreftate  crit.vt  4 ad  3» 

Suxeft  proportio  laterum  tetraedri,  5c  odaedri  potcftate.»» 

: ideo  t circuli  ipfi  erunt» vt  4 ad  j ; <3c » ad  radium  circuli  con- 
tihentis  triangulum  icofaedri,  vel  continentis  pentagonum—, 
dodecaedri  poteftatc  erit , vt  10  qUadratadatcns  hexagoni  ad 
3 quadrata  lateris  pentagoni,  & * cirCuli  ipfi  in  eadem  ratione 
erunt.  Eadem  ratione  radius  circuli  continentis  triangulum-» 
odaedri , vel  ei  xqualis  continentis  quadrarum  cubi  ad  radiu 
circuli  cotinentis  triangulum  icofaedri , vel  pentagonum  do- 
decaedri poteftatc  eandem  rationem  habebit,  quamr  habent 
pptentix  eorum  laterum,  fcilicct  erit,  vt  5 quadrata  lateris 
hexagoni  ad  2 quadrata  lateris  pentagoni»  et  ita  quoque  cir- 
culi- mter  ic  erunt.  Quod  erat»  <5cc. 

' ';r  - COROLLARIVM  L 

> 

Conftat  ex  demonftratione  huius  propofitionis  duos  circu- 
los comprehendentes  triangulum  icofaedri , & pentagonum 
dodecaedri  cqualesc  fle  inter  fe:  panterque  duos  circulos  co- 

!>rehendentcs  triangulum  odaedri , & quadratupi  cubi  $qua- 
esefle  inter  fe. 


mpr.7.1 1.’ 


n pt.  4 1 1, 

1. 1. 

• ctr.%.  pr. 
» butm. 

p C»t  x ft. 

3 bu\u/. 
<{P'  4- 1. }. 

&0X.I  i. 

f t*pr  ia. 

1 *• 

(pr  7*4: 
itu. 


t r «*  ./.f.’ 

u pr. 7.  bu* 
itu. 

ipr.it. l.i 


ypr-r  bu* 

IU/ . • 


Butl.  *. 
XIV. 


COROLLARIVM  IL 


Colligitur  etiam, quod  quadratum  radij  circuli  continentis 
triangulum  icofaedri , vel  circuli  continentis  pentagonum-, 
dodecaedri  eft  squalis  4 partibus  deami  quintis  quadrati  la- 
teris 
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teris  pentagoni  in  circulo  maximo  iph^re  deferipti , Nam_> 
in  hacpropofirione  axis  fpharr£ad  radium  circuli  continentis 
triangulum  icofaedri  > vel  pentagoni  dodecaedri  poreftaro 
luit , vt  1 5 quadrata  lateris  hexagoni  ad  i quadratum,  lateris 
a «r.j./r.  pentagoni-  & a rad  us  fpharc  ad  axim  [ph^re  porcftatc  eft , vt 
17-J»*.  i ad  4 > Icu  vt  i quadratum  lateris  pentagoni  ad  4 quadrata  ia* 

teris  pentagoni:  Ergo*  ex  compofitione  perturbata  quadra- 
tum ladij  fph$r£  ad  quadratum  radij  circuli  continentis  triam 
culum  icofaedri,  vel  pentagonum  dodecaedri  eft , vt  1 5 qua- 
' drata  lateris  hexagoni  ad  4 quadrata  lateris  pentagoni,  fcu  vt 
i quadratu  lateris  hexagoni  ad  4 decimas  quintas  partes  qua- 
ftb  ' drati  ^tcr^s  pentagomj  cftquc < quadratum  radij  fph^rc  $qua- 
«/*  fr.  3.  je  quadrato  lateris  hexagoni  in  circulo  maximo  lph^r^  dc- 
’*  lcri ptu  Ergo  pater  propofitum . 

PROPOS.  IX.  TfcEOR.  III. 

•i  \ • 1 ^ ‘ • j *•  t ' * s ' r « » , l * 1 i i ■» 

Triangulum  icofaedri  ad  pentagonum  dodcqicdri  eft , vt 
tres  quinta:  partes  lateris  trianguli  icofaedri  a<j  latuxcubi  j 
& fupcrficies  icofaedri  ad  iupeificiem  dodedaedn  eft,  vt 
latus  trianguli  icofaedri  ad  latus  cubi. 


zft.u.l.i 
V pr  » 
b fr  9.  i- *• 


c cotA.fr. 
5 S«ii u. 
d fr  19.I.1 
cexfr.f. 
I . 

itx  cor  a 
fr  s t 
g «r  ifr. 
i ‘ i« 
bor.i.fr. 
|.C|. 


Sit  A B C triangulum  icofaedri  ,&GHKMN  pentago- 
num dodecaedri,  &D> & O fiat  centraciiculoium  .figurasj 

continenjtipm  , & ducan» 
tur  D B,  D C»  OH.OG.H 
ducatur  D E perpe- 
dicularis  ad  B C,  fecas  eam 
bifariam  in  £,&friecetur 
G O bifariam  in  S.  Quo- 
niam* HN,  fubtendens  angulum  pentagoni  dodecaedri  x~ 
qualis  eft  lateri  cubi  ,&  dlecatur  pe  rpendiculariter,&  bifa- 
riam^ circuli  radio  OG  in  R,pariterque* perpendicularis 
DEfemifliscft  radij  circuli  continentis  triangulum  cquila- 
terum  ABC:  Ergo/parallelogrammum  iiib  L)  E lenuradio, 
dcfubBE  lemilatere  trianguli  cquiiateri  A BC  aquaJeeft 
trianguloDBCj  ideoques  triplum  paralielogrammi  D E B 
$qu.ifc  eft  triangulo  ABC.  Similiter  parallclcgrammum__, 
fubbafi  SO  femifle  radij  GO,&  altitudine  perpendiculari 
H R femifle  lateris  cubnfquale  eft  triangulo  G H 0,&  * ideo 
quintuplum  parallciogrammi  fub  HR,&  SO  aquale  erit 

. penta- 
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pentagono  GHKM.  Q_tire  triangulum  A B C ad  pentago* 
num  GHKN  erit , vt  rnplum  re&anguli  D E B ad  quintu- 
Pium reiftanguh' ftib H R , Sc S O ; luntque * femiradij  OS,&  < * 

D E £qUulcs  i cu:n  circuli  , figuras  com inentes , cqu ales  fint : 
ErgofctriaftguNimA  BC  ad  pentagOniihi  GHKMeft  vt  */'•«. M 
tripiiTut  fevnilatensB  E trianguli  icoftedri  ad  quintuplum_> 
fcmiiaterisHRcubi.feuivttriplumBC  lateris  icoftedriad  I/r*II  < J . 
quintuplu  nH>I  lateris  cubi » vel  vt  tres  quinte  partes  late- 
ris icolaedti ad latus 'cubi •>>  • *•  •'  ••  -• 

S,*cund6  quoniam  triangulum  icolaedri  adpcncagonum_> 

dodecaedri  eft,  vt  ? latera  itoiaedri  ad  5 latera  cubi.  Ergo  2<>  ' * 1 ' 
triangula  icofaedri , ideit  liiperficies  tota  icolaedri  ad  12  pen- 
tagona dodecaedri,  leu  ad  ilipcrficiem  totam  dodecaedri: 
crit.vt  do  latera  icolaedri , ad*do latera  cubi , fiuc  vt  latus  ico- 
M/“  CU^>ji>  iU  Cr*t  ^uFer^cies  icofaedri  ad  fuper^cie 

PROPOS.  X.  THEGR.  IV. 

Triangulam  tetraedri  ad  qua  Jratu  ncubi  cft,vt  altitudo  tri3-  ' 

guli  atqui  lateri  ad  cius  bafim  .Et  lupertiries  tetraedri  ad  fu- 
pfrficiem  cubi  eft , vt  rafdiits  cireoli  ad  lacus  inferipti  trian- 
guli gquilateri . 


bexfr. 


Sittriangulu  retraedri  ABC,  in  quo  ducatur  cius  altitudo,fi- 

nc  perpendicularis CF,feca!is«ba-  ~ z(tr. #, . 

»»  AB  bifariam  in  F ; lirquc  qua-  *r  Jit  ia* 

P £ G H cubi  in  eadem_> 

‘pfiera  > in  qua  tetraedrum » inlcri- 
{![*>&  in  eo  ducantur  du£  diametri 
G’3c  E H » lei  fccantes  l>i£iri«iiTi  «**  gr* 

p ad  angulos  rcclosin  O.  Et  quia  c quadratum  /pfius  A B lite  M*  , , 
^nmiimm tetraedri dupluw eft muadrari  DE  lateris  cubi 

r t 1P  E-  Ergoquadrata lpftrum  A B . DG , Sc  E H coualia  i » «r  »r 
A D i&tJ  HeqinIe.sfimt;Scd/trian-  *♦ 1 «• 
Jao  tru»su  la  D E K , & G E H eandem  pro-  e Mr  ‘ 
Njmncm  baber,mnm  nleirodo'  C F ad  duas  altitudines  DO, 

^ E «,^^l«rmi-);eftque  A E^qu  r- 
Cad  ld:,llbi,s  ° Cf-  Ef^^-rraedn  triangulum  A B g%r  & 
GadduotrunSulaD£H/dcCf£tt,  fine  ad  quadratum  cubi  /m.I/ 

D£ 
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DHGH  eandem  proportionem  habet , quam  trianguli  alti- 
tudo C F ad  bafim  eius  AB. 

hfsr.i.k».  Secundo*  quia  triangulum  tetraedri  ad  quadratum  cubi 
•'*  cft,  vt  altitudo  trianguli  aquila  ter  i ad  eius  bafim , & vt  4 alti- 

tudines ad  6 bales  trianguli , vel  vt  4 partes  Texte  altitudinis 
trianguli  ad  cius  bafim,  ita  erit  fuperficics  tetraedri  ad  Tuper- 
ficiem  cubi  j Ted  4 partes  Texte , feu  1 partes  terrip  altitudinis 
trianguli  ^quilateri  cquales  1'unt  radio  circuli  circunfcribcn- 
i/r.)oJ.y.  tis triangulum  fquilarerum  ( eo  quod/ altitudo  trianguli q- 
quilateri  fcfquialtera  eft  radij  circuli,  continentis  triangulu). 
»/^•7*  £rgo  k.  vt  radius  circuli  ad  latus  inlcripti  trianguli  ^quilareri, 
ita  erit  Tuperficies  tetraedri  ad  Tuperficic  cubi.Qu$  erant, <5cc. 

-*v  COROLLARIVM. 

' Vnde  colligitur, quod  triangulum  tetraedri  ad  quadra- 

tum cubi  poteftateeft,vt  j ad  4 Sc  Tuperficies  tetraedri  ad 
. . Tupcrficiem  cubi  poteftatc  cft  lbbtripla  . 

fr  S • -f-  Nam < quadratum  altitudinis  trianguli  fquilatcri  ad  qua- 
dratum bafis  cius  cft,vt  3 ad  4&  quadratu  radij  circuli  ad  qua- 
dratum lareris  inTcripti  trianguli  eft,  vt  1 adj/dch^  oftenlac 
fuerunt  in  hac  propofitione  bafimmet  Tuperficicrum  propor- 
tiones tetraedri  Sc  cubi . 

PROPOS,  XI  THEOR.  V. 

Triangulum  tetraedri  ad  pentagonumdodecaedri  cft  vt  la- 
tus cubi  ad  quinque  Textas  partes  lateris  icoTacdri.Et  Tuper- 
ficies tetraedri  ad  iuperficiem  dodecaedri  > vt  latus  cubi  ad 
quinque  lemiftes  lateris  icolaedri . 

t * « 'i 

>fr.i  tuitu  Quoniam  • quadratum  cubi  ad  quadratum  lateris  icoTae- 
dri  el£,vt  > quadrata  lateris  hexagoni  ad  3 quadrata  lateris 
pentagoni:  ergo  2 quadrata  cubi  ad  1 quadratum  lateris  ico- 
bexctr  t.  laedrwvel  18  quadrata  cubi  ad  9 * quadrata  lateris  icolaedri  e- 
ft  19  & tT  runt,  vt  10  quadrata  lateris  hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  pc- 
‘ 1 1 tagoni  j led  <■  hanc  eandem  proportionem  habet  triangulum 
b uT  tetraedri  ad  triagulum  icolaedri:  igitur  d ig  quadrata  cubi  ad 
d ‘pr.j.i-%-  9 quadrata  latens  icoTaedri  erunt , vt  triangulum  tetraedri  ad 
triangulum  icolaedri. Poftea quia» triangulum  icolaedri  ad 
t»t,  pentagonum  dodecaedri  eft , vt  3 latera  icolaedri  ad  5 latera 
, * • Cllbi, 
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cubi,  et/ita  eft  quadratum  primi  ad  redangulum  prinu , Sc  ffr.iJ.4* 
fecundi , idcft  9 quadrata  lateris  icoiaedri  ad  i 5 redanguhc, 
laterum  icofaedri, & cubi: Igitur* triangulum  retraedriad  8/M9-U 
pentagonum  dodecaedri  erit, vt  18 quadrata  lateriscubi  ad 
1 5 redangula  laterum  icoiaedri,  & cubi,  vel  * vt  6 latera  cubi  h/r*‘ 
ad  5 latera  icofaedri ; lcu  potius , vt  latus  cubi  ad  quinque.» 
partes  lexras  lateris  icoiaedri , ita  erit  triangulum  tetraedri 
ad  pentagonum  dodecaedri . Poftea  quia  quadruplum  primi 
ad  duodecuplum  fecundi  eft , vt  24  latera  cubi  ad  60  latera_» 
icoiaedri , vel  vt  2 ad  5 , vel  potius  vt  latus  cubi  ad  5 medie- 
tates lateris  icofaedri,  ita  erit  lupcrficics  tetraedri  ad  fuperfi- 
cicm  dodecaedri . Vt  fuit  propofitum . 

PROPOS.  XII.  THEOR.  VI. 

Triangulum  odaedri  ad  quadratum  cubi  eft.vt  $ quarta:  par- 
tes altitudinis  trianguli  aquilatcri  ad  cius  bafim , & iuper* 
ficies  odaedri  ad  fuperficiem  cubi  eft,  vt  altu  udo  trianguli 
sequilateri  ad  eius  bafim.  Atque  triangulum  odaedri  ad 
pentagonum  dodecaedri  eft,  vt  latus  cudi  ad  io  nonas  par-  • 
tes  lateris  icoiaedri . Et  luperficies  odaedri  ad  iuperficiem 
dodecaedri  eft,  vt  latus  cudi  ad  j tertias  partes  lateris  ico- 
faedri . 

* . r • 1 4 , 

? Quoniam  * proportio  trianguli  odaedri  ad  triangulum  te-  T‘ 

traedri  eft , vt  3 ad 4 . leu  vt  3 quarta:  partes  altitudinis  trian-  t 
guli  cquilateri  adcius  rotam  aintudinemj  & • proportio  tria-  i«/ , 
guli  tetraedri  ad  quadratum  cubi  cft,  vt  altitudo  trianguli  x- 

Suilateriadeius  bafim:  Ergoc triangulum  odaedri  ad  qua-  cfr.19.l3, 
ratum  cubi  eft,  vt  3 quartf  partes  altitudinis  trianguli  $qui- 
latenadeius  bafim.  Poftea  quia  oduplum  prmnad  icxtu- 
plum  lecundi  erit,  vr  24  partes  quart£  altitudinis  trianguli 
quilatcriadelatera  eiuldem  trianguli , fiue  vt  6 altitudines 
trianguli  pquilateri  ad  fex  latera  eiu  Idem  trianguli,  vel  <*  vt  1 dpr.  u.l.g, 
alntudoad  1 bafim  trianguli  aquila  teri , ita  erit  tota  lupcrfi- 
cies  odaedri  ad  1'upcrficic'm  cubi  . 

Secundo  quoniam  * triangulum  odaedri  ad  triangulum  re-  e cor.fr. 7. 
traedri  cft,  vt  3 ad  4,  vel  vt  9 latera  cubi  ad  1 2 latera  cmidenij  bu.u>. 
fed/rriangulum  tetraedri  ad  pentagonum  dodecaedri  cft,  vt  6 t 1 1 • bu- 
latera  cubi  ad  5 latera  icolaedi  ij  fine  vt  12  latera  cubi  ad  iala-  iUt' 
tera icoiaedri ;Etgo| ex  compoiitionc ordinata  triangulum  ±fr.<9.l.g 

T t ocUc- 
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©ftacdri ad pentagonum dodecacdri erit, vt 9 latera  cubi  ad 
1 o larera  i‘  olaedri,  hoc  cft , vt  Jatus  cubi  ad  decem  nonas  par* 
tes  lateris  icofaedri . 

Demdequia  vto&uplum  primi  ad  duodecuplum  fecundi , 
ficeft  fuperficiesoctaedriadfuperficiem  dodecacdri : Igitur 
vt  72  latera  cubt  ad  120 latera  icoiaedri,  aut  vt  ? ad  $,vcl  vt  la* 
tus  cubi  ad  quinque  tertias  partes  lateris  icofaedri,  ita  erit  fu- 
pcrficies  o&aedri  ad  fuperficiem  dodecacdri . Que  erant,  &c. 

PROPOS.  XI1L  THEOR.  VIL 

Quadratum  cubi  ad  pentagonum  dodecacdri  cft,  vt  latus  cu^ 
di  ad  j fextas  partes  altitudinis  trianguli  icolacdri.Er  fuper- 
ficies  cubi  ad  iuperficiem  dodecacdri  eft , vt  latus  cubi  ad  s 
tertias  partes  altitudinis  trianguli  icofaedri ; atque  fuperfi- 
cies  cubi  ad  iuptrficicn  icolacdncft  , vt  quadratum  cubi 
ad  5 tertias  partes  parallelogrammicomprehenfi  fub  late- 
re, dc  altitudine  trianguli  icofaedri . 

a fnf.x o.  Quoniam  * quadratum  cubi  ad  triangulum  tetraedri  eft,vt 

latus  trianguli  aquilateri  ad  eius  altitudine , fiue  vt  latus  tria- 
guli  icofaedri  ad  eius  altitudinem  jvei  vt  $ latera  icofaedri  ad 
bprtf  11.  ^ a]titudmes  cius  j atque*  triangulum  tetraedri  ad  pentagonu 
*»r!io  l i dodecacdri  cft,  vt  6 latera  cubi  ad  j latera  icofaedri.  Ergo « ex 
r ' * * compofitione  perturbata,  vt  6 latera  cubi  ad  5 altitudines 

trianguli  icolacdri,vel  vt  latus  cubi  ad  5 fextas  partes  altitudi- 
nis trianguli  icofaedri , ita  erit  quadratum  cubi  ad  pentago- 
num  dodecacdri. 

Poftea  fuperficies  cubi  ad  fuperficiem  dodecacdri  eft , vt  6 
i par .1  .*«•  quadrata  cu  bi  ad  1 2 pentagona  dodecacdri,  idcft  vt  d 3 6 larera 
iuipr.  cubi  ad  eo  altitudines  trianguli  icolacdri , vel  vt  3 ad  5,  aut  vt 
1 latus  cubi  ad  j partes  tertias  altitudinis  trianguli  icofaedri . 
tttr.ipr.  Tertio  quia  e parallelogrammum  fub  altitudine  trianguli 
icolacdri»  et  latere  eius  contentum  duplum  eft  trtangulijco- 
faedrijErgo  6 quadrata  cubi  ad  loparallelogramma  fub  alti- 
tudine ,5c  latere  trianguli  icofaedri  contenta  , aut  j ad  5,  vel 
potius  quadratum  cubi  ad  5 tertias  partes  parallelogrammi 
lub  latere , et  altitudine  trianguli  icofaedri  contenti , habebit 
eandem  proportionem,  quam  luperficics  cubi  ad  fuperficiem 
icoiaedri.  Qua:  erant, &c. 

PRO- 

* ^ 1 . 
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Tetraedri  radius  ad  octaedri,fiue  cubi  radium  eft,  vt  larus  he- 
xagoni ad  iatus  trianguli, et  ad  icofaedri.vel  dodecaedri  ra- 
dium erit,  vt  tertia  pars  lateris  hexagoni  ad  latus  quadrati 
differentialis  inter  quadratu  lateris  hexagoni,  et  4 decimas 
quintas  partes  quadrati  lateris  pentagoni;  fcd  o&aedri,  vel 
cubi  radius  ad  icofacdri,  vel  dodecaedri  radium  erit , vt  la- 
< tus  exagoni  ad  latus  quadrati  differentialis  inter  3 quadra- 
ta lateris  hexagoni , & 4 quintas  partes  quadrati  lateris 
pentagoni,  vel  vt  dimidium  lateriscubiad  latus  quadrat* 
differentialis  mter  quadratum  radij  fph^rf , & tertiam  par- 
tem quadrati  latens  icofacdri. 

Sint  A radius  tetraedri,B  radius  o&aedri.C  radius  cubi,  DO 
radius ieolaedri , & E radius  dodecaedri , qua:  funt  perpendi- 
culares a centro  ipherarad  plana  figurarum  corporum  regu- 
larium . Dico  primo  A ad  ii  efle , vt  latus  hexagoni  ad  latus 
trianguli . 

Quoniamradius-  A ad  radium  fphacra:  potentia,  eft  vt*  a ttr.  f.pr. 
ad  9 \ eo  quod  tetraedr i radius  A tertia  pars  eft  radij  Iph^rf),  1 *U,UI  • : 
&*  quadratum  radij»  fph$ne  ad  , b«»r  ; />r. 

quadratum  radij  Bo&aedrieft,  vt  £ 1 

9 ad  j : Ergo  c quadratum  A ad  c 
quadratum  B eft.vt  i ad  3.  a cftquc 
quadratum  lateris  hexagoni  ter- 
tia pars  quadrati  latens  trianguli : G H 

Ergo  quadratum  radij  A ad  qua-  • 

dratum  B eft , vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  quadratum 
lateris  trianguli ; «Sc  ideo , iplc  radius  tctracdri  A ad  oflaedri  tfrjtJ.* 2 
radium  B erit,  vt  iatus  hexagoni  ad  latus  trianguli . 

Secundo  quia  C radius  cubi  squalis  eft  ipfi  B:  eo/quod  fw- 
vterque  tertia  pars eft  potcftatc  radij  fphfrx:  Ergo  A ad  C 1 «’*'•** 
eandem  rationem  habet,  quam  ad  B;3c  propterca  A ad  C fr 
erit,  vt  latus  hexagoni  ad  latus  trianguli . 

Tertio  fit  triangulum  icofacdri  F G H,  radius  circuli.eum 
continentis , fit  F O , & D F fit  radius  fph^rx , atoue  D O fuit  g *T*f‘ V* 
radius  ieolaedri : ergo*  in  triangulo  rettangulo  D F O radius 

Cn C atlls  quadrati  differentialis  inter  quadrata  DF,<5c  hpar.i.hu- 
t O.  Et  quia  quadratum  * radij  tetraedri  nona  pars  cfF  qua-  i*/ . 

Rr  a drari 
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drati  radij  fphfra: , kg  quadrarum  radtj  fphene  DF  ad  qua- 
dratum F O radij  circuli  continentis  rrianguIuTrt  icofaedri 
cft,  vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  4 decimas  quintas  par- 
tes quadrati  lateris.  pentagoni:  Ergo* quadratum  radij  DF 
fphfrae  ad  differentiam  quadratorum  DF,&  FO,  fiuc  ad 
quadram  radii  iJO,erit>  vt  quadratum  lateris  hexagoni- ad 
tpr  1, 1.,.  differentiam  inter  quadratum  lateris  hexagoni , &4quinras 
r ' 9'  ’ decimaspartes  quadrati  lateris  pentagoni.  Qjj»re»ex  com- 
pofmone  ordinata  quadratum  radii  A ad  quadratum  radii 
D O erit»  vt  nona  pars  quadrati  lateris  hexagoni  ad  differen- 
tiam inter  quadratum  lateris  hexagoni  & 4 decimas  quintas 
partes  quadrati  lateris  pentagoni ; & ideo  k.  ipfemcr  radius  A 
tetraedri  ad  radium  D O icolaedri  erit , vt  tertia  pars  lateris 
hexagoni  ad  latus  quadrati  d.fferentialis  inter  quadratum  la- 
teris nexagom,&  4 decimas  qu.nras  parces  quadrati  lateris 
pentagoni . 

Quarto  quia*  radij  circulorum,  comprehendentium  trian- 
gulum icolaedri , & pentagonum  dodec aedri  ^quales  oftenfi 
m txpr.  10.  lunt:  Ergo  ■»  perpendiculares, qu?  i centro  eiuldem  fpherc  ad 
i.i-  centra  dittorum  circulorum  a:qualium  111  circulis  Iphere  ma- 
ximis coniunguntur  equales  funt  inter  le;&  .deo  radius  E do- 
•prj.l.j.  decaedri  ^qualis  'erit  radio  D O icolaedri : Et  propterea  « A 
ad  b,et  ad  D O eandem  rationem  prius  expofitatn  habebit . 
cetr.i  fx  j Quinto#  quia  axis  lateris  cubi , Sc  radius  fphacra:  radij  cubi 
fr  eutui.  trjpj,  £dnt  potentia,  permutado,/>  & inuertendo  C radius  cubi, 


k exter  ] 

fr.ii.L4, 


1 ex  pr’  I. 
butui 


w n.v 

9-1  }. 


lenullis  erit  lateris  cubi,  ficuri  radius  fphxra:  femillls  eft  axis ; 
qpr.u  l j eftque  q DO  vel  E latus  quadrati  differcntialis  inter  quadra- 
tu radij  iphere  D F,Jc  quadratu  F O r adu  circuli  cotinecis  tria- 
guium  (j  b H icolaedri,  quod  r eft  tertia  pars  quadrati  lateris 
icolaedri:  Ergo  radius  li  octaedri,  vel/ei  xqualis  radius  C cu- 
bi ad  radium  D O,  icofaedri,  vel  ad»ei  aqualem  radium  E do- 
decaedri,  eandem  rationem  habet,  quam  femiffis  lateris  cubi 
ad  latus  quadrati  differcnrialis  iurer  quadratum  radij  lphatra:, 
& tertia. n partem  quadrati  lateris  icolaedri. Vel  potius  *»  quia 
radius Boctaedri  ad  radium  lphfra:potetiAeft,vti  ad  $,fnievt 
1 quadratum  latens,  hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  hexago- 
ni radius  fphaera:  DF  ad  D O radium  icolaedri  fuit.vt  r qua- 
dratum latens  hexagoni  ad  differentiam  inter  quadratum  la- 
teris hexagom, & 4 decimas  quintas  partes  quadrati  lateris  pe- 
fpr.n. i. i tagoni,  fme , vt  3 quadrata  lateris  nexagoni  ad  differentiam 
inter  3 quadrata  lateris  hexagoni,  dc  j a decinus  quintas, vel  4 

quiu- 


tpr  io.l.%. 
(par.  1.  brt- 
iuipr 
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quintas  partes  quadrati  lateris  pentagonirErgo  * B ad  D O per  * pn9.l1 
tentid  crir,vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  differentiam  in- 
ter ? quadrata  lateris  hexigonj  ,3c  4 quintis  partes  quadrati 
lateris  pentagoni.  Vnde  o&aedri  radius  B.fiue  ei  gqualis  radi- 
us cubi»  erit  ad  icolaedri  radium  D O Huc  ad  ei  equalem  E ra- 
dium dodecaedri.in  eadem  ratione.quam  haberlatus  hexago-  ' 

coni  ad  larus  quadrati  differentialis  inter  ? quadrata  lateris 
hexagoni,  & 4 quintas  partes  quadrati  lateris  pentagoni. Qu£ 
brantToftendenda . . . . ! 

PROPOS.  XV.  THEOR.  IX. 

: ••  • ' * / - * ' 1 . ' • ? « < . 

Tetraedrum  ad  o&aedrumeft,  vt  latus  hexagoni  ad  fefquiai- 
terum  lateris  trianguli,  5c  ad  cubum  eft,  vt  quadratu m la-  " 
teris  hexagoni  ad  quadratum  lateris  trianguli, & ad  icofac- 
drum  eft.vt  tertia  pars  cubi  ex  latere  hexagoni  deferipti  ad 
pdfmare&um,  cuius  bifis  eft  fefquialtera  quadrati  late- 
ris pentagoni, altitudo  vero  eft  latus  quadrati  differentialis 
- inter  quadratu  lateris  hexagoni,  dequatuor  decimas  quin-  * 

tas  quadrati  lateris  pentagoni , atque  ad  dodecaedrum  eft, 
vt  re&angulu  fub  latere  cubi , <5c  fub  tertia  parte  radij  fphg- 
r£ contentum  ad  redangulum  fub  5 medietatibus  lateris 
icofaedri,  & fub  latere  quadrati  differentialis  inter  quadra 
tum  radij  ljph£r$,<Sc  tertiam  partem  quadrati  latens  ico- 
faedri . 


Quoniam  atetradrumdiuiditur  in  qunttior  pyramides  ae-  a c$r  6.pt. 
quales,  verticem  in  centro  fphgr£  habentes, quarum  bales  x-  1 butut,  ar 
quales  funt,  fcilicet  triangula  retraedri,&  altitudines  ?qua-  fr • i'bu,u4' 
les,  lcilicer  radi)  terraedri : Ergo  tetraedrum  quadruplum  eft 
pyramidis, cuius  bafis  eft  triangulum  tetraedn,  & altitudo  e- 
qualis  eft  radio  eiufdejSed * pyramis, cuius  bifis  eft  aiqualis  fu 
perficiet  tctraedri,fiue  quadruplo  vnius  trianguli  terraedri  Sc  ° 
aititudo, radius  ciufdem, quadrupla  quoq,eft  vnius  pyramidis 
tetraedri  vertice  in  centro  fpherc  habentis, (eo  quod  pyrami-  f 

des  eque  alte  funt  inter  le,vr  bafcs).Ergo  c pyramis,  cuius  ba-  cfr  *' 
fis  equalisluperficici  terraedri  ,&  altitudo  ^qualis  radio  te- 
traedri eft  equalis  folido tetraedri.  Eadem  ratione  reliquia 
corpora  regularia  equalia  erunt  pyramidibus , quarum  bafes 
equales  lunr  lupcrnciebus,  <5c  altitudines  fquales  radiis  ipfori» 
iuiidorunijVnde  yt  funt  pyramides  dift*  uater  fe,ita  erunt  fo- 

’ Uda 
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dft.ji.l.6.  lida  regularia  j fccf*  ille  pyramides  habent  proportionem^, 
compofitam  e*  rationibus  bafium  , & altitudinum.  Ergo  fi- 
militer  corpora  regularia  compofitam  proportionem  habe* 

< buntex  rationibus  fiiperficierum  eorundem  lolidorum,<Jc 
altitudinum,  fiue  radiorum . 

•*”pr  7.  Et  primo  quia  • luperficics  tetraedri  ad  fuperficiem  odae, 
huitu.  dri  eu,vt  a ad  3,  fiue  vr  1 latus  hexagoni  ad  3 lemilnterahc- 
SJ-14  *"  xagoni;  <5c/rad>us  .tetraedri  ad  radium  o&acdri  eft, vt  latus 
, j hexagoni  ad  latus  trianguli  , fiue  vt  3 lemilatera  hexagoni  ad 
tffr.  ,1.  3 fetr  ilatera  tnaguli:  Ergo x tetraedrum  ad  o&aedrpm  eft,vt 
4.*.  latus  hexagoni  ad  3 lemilatera  trianguli, 
h pf.u.  Secundo  quia  tam  * radius  tetraedri  ad  radium  cubi,»quim 

htumt . fuperficies  te  traedri  ad  fuperfi cicm  cubi  eft,  vt  latus  hexago- 

tfff.io.  m ad  latus  trianguli»  fed  k h?  dux  proportiones  componunt 
k M<ii  16  tam  rationem  tetraedri  ad  cubum, quam  proportionem  qua- 
fjtr.t  j i 4 drati  lateris  hexagoni  ad  quadratum  lateris  trianguli . i Ergo 
1 /r,j  i.  j.  tetraedrum  ad  cubum  eft,  vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad 
quadratum  lateris  trianguli. 

mc»*  fr  7.  Tertio  quia  m luperficics  tetraedri  ad  fuperficiem  icolae- 
kmtu  dri  eft , vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  3 lcmiquadratala- 
nfr  teris  pentagonis  & n radius  tetraedri  ad  radium  icofaedricft, 
iut  • vt  tertia  pars  lateris  hexagoni  ad  latu  s quadrati  differentialis 
inter  quadratu  lateris  hexagoni , & 4 partes  decimas  quintas 
ofr.}i.  qUadrati  lateris  pentagoni  j led  * h?  due  proportiones  com* 


I ut. 

ffr.ifJ.i 
V/r.  11. 
U. 

h /»#/.  14. 
buims  . 
i71i7.lt> 
kunu. 


Ifr.j  <>  j. 


fft.io 


, ponunt  proportionem  prilmatis  redi,  cuius  bafis  eft  quadra- 
( 6 tum  latens  hexagoni,  altitudo  vero  eft  tertia  pars  latens  he- 
xagoni s fiue/  terti?  partis  cubi  ex  latere  hexagoni  ad  prilina 
redum,  cuius  bafis  eft  fefquiaitera  quadrati  lateris  pentago- 
ni, altitudo  vero  eft  latus  quadrati  d.fterennahs  inter  quadra- 
tu lateris  hexagoni , & 4 partes  decimas  quintas  quadrari  la- 
■ teris  pent  agoni  * Quare  hanc  eandem  proportionem  habebit 
tetraedrum  ad  icolaedrum . 


q *r.»i  b».  Quarto  auoniam  f luperficies  tetraedri  ad  fuperficiem  do* 
r /f.'s4  *«-  dccaedri  eft,  vt  latus  cubi  ad  5 semilatera  icolacdn  j & • radi- 
mu  us  tetraedri  ad  radium  dodccaedri  eft,vt  tertia  pars  radij Iphe* 

i fr.  i$  J*v  r?  ad  latus  quadrati  differentialis  inter  quadratum  radij  lphe- 
rc , & tertiam  partem  quadrati  lateris  icolaedri  j led/  h?  dux 

{uoportaonescoaiponuntpropoitionem  plani  rcdaguli  lub 
*rerc  cubi,  et  tertia  parte  radij  lpherc  contenti  ad  redangu- 
lum  lub  $ lemilatera  icolaedri , & lub  latere  quadrati  difhrc* 
tialis  uitcr  quadratum  radij  lphcr?,&  tertiam  partem  quadra- 
ti la- 
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t5  lateris  icofaedri.  Quare  hinc  eandem  proportionem  habe- 
bit «etraedrum  ad docTccaedrum.  qu£  erant  oftendenda . 

PROPOS.  XVI.  THEOR.  X. 

Odaedrum  ad  cubum  eft,  vt  altitudotrianemli  ad  eius  bafimj 
& ad  icofaedrom  eft,  vt  cubus, fnper  latus  hexagoni  deferi- 
ptus  ad  pnfma  redu  imcuius  bafts  quadrarum  lateris  penta- 
goni , altitudo  verd  efflatus  quadrati  differentialis  inter  $ 
quadrata  lateris  hexagoni,  & 4 quintas  partes  quadrati  la- 
teris pentagoni : & ad  dodccacdrum  eft  , vt  dimidium  qua- 
drati cubi  ad  parallelograirimum  fubstertijs  partibus  la- 
teris icofaedri, & fub  latere  quadrati  differetialis  inter  qua- 
dratum radij  iph^r^,  Sc  tertiam  partem  quadrati  lateri# 

• icofaedri.  - - 

Quoniam, •vtdi&um eft, odaedram ad  cubum  propor-  ^ 
tionem habet  compofitamex  rationibus  fuperficierum,<5c 
radiorum, <5c  funt  didi  radijfqualcs  inter  fe:  Ergocvtfu-  , 
perficies  odaedr i ad  fupcrficie  arcubi ,' ita  eft  odaedrumad  Cprt%}, 
ipfum  cubum ; erat  * autem  fuperficies  odaedri  ad  fuperfi-  /pnf.  1 
ciem  cubi,  vt  altitudo  trianguli  ^quilareri  ad  eius  bafim . Er-  buiu*. 
go  * odaedrum  ad  cubum  erit,vt  altitudo  trianguli  ^quilatc-  e/r  7 Cj. 
ri  ad  eius  bafim. 

Secundo  quia/fuperficies  odaedri  ad  fuperficiem  icofae-  itwfr.f. 
dri  eft » vt  quadrarum  lateris  hexagoni  ad  quadratum  lateris  bu,mt‘ 
pentagoni  )&*  odaedri  radius  ad  icofaedri  radium  eft,  vt  la-  ,4* ' 
tus  hexagoni  ad  latus  quadrati  d,fferenttalis  inter  3 quadrata 
lateris  hexagoni*, & 4 quintas  partes  quadrati  lateris  penta* 
goni ; fed*  iv^  duopro portiones  componunt  proportionem  1 

cubi  delcript  i ex  latere  hexagoni  ad  pnfma  rectum, cuius  ba- 
fis  eft  quadratum  lateris  pentagoni,  altitudo  vero  eft  larus 
quadrari  differentialis  inter  3 quadrata  lateris  hexagoni,  & 4 
quintas  partes  quadrati  lateris  pentagoni  ( quandoquidem-* 
prifimta  reda  proportionem  nabene  compofitam  ex  bafi- 
bus,  & altitudinibus  ).  Quare,  vt  pnus,odaedrum  ad  icofae- 
drum  eft , y t cubus  defcnptus  fuper  latere  hexagoni  ad  pri£ 
maredum , cuius  bafisefr  quadrarum  lateris  pentagoni,  & 
altitudo  eft  latus  quadrati  differentialis  inter  3 quadrata  late- 
ris hexagoni , & 4 qu  intas  partes  quadrari  lateris  pentagoni . ; Itj*; 
Tertii  quoniam  • lupetncies  odaedri  ad  fuperficiem  dode-  ««/. 

caedri 
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caedri  eft»  vt  latus  cubi  ad  5 tertia*  partes  lateris  icolaedri;  Sc 
odaedri  Aradius  ad  dodecacdri  radium  elt,  vt  dimidium  late- 
ris cubi  ad  Jatus  quadrati  differcntialis  inter  quadratum  radii 
fphcr$ , & tettiam  parrem  quadrati  lateris  icolaedri ; led<hi 
dum  proportiones  componunt  rationem  d Imidij  quadrati  cu- 
bi ad  parallelogrammum  rectangulum.lub  s tertijs  partibus 
lateris  icolaedrii  etlatusquadrati  differcntialis  inter  quadra- 
tum radii  fph$rs»ct  Krtianvpairtem  quadrari  jateris  icolaedri. 
Quare  in  hac  eadem  propomone  erit  o&aedrom  ad  dodecae- 
drum.  Vt  erat  propoli  tum.  ± •/ 

PROPOS.  X V' IrL  T H E O R.  XL 

• • ’ ' j f . # ' * , . / * 

Cubus  ad  icofaedcumcft  *vt  dimidium  eiufdem  cubi  adprif- 
mareftum contentum lub  altitudine  trianguli  icolaedri» 
& lub  5 tertiis  partibus  lateris  eiuldcm  trianguli  icolaedri  * 
atque  lub  latere  quadrati  differcntialis  inter  quadratu  radij 
- fpn^r^,(5c  rcrtianvpartcm-quadrati  lateris  icolaedri.Scd  cu- 
bus ad  dodecaedi um eft, vt  dimidium  quadrati  cubi  ad  pa 
ralJclogrammum  re&angulum  lub  5 tertus partibusaituu- 
dims  trianguli  icolaedri , & lub  latere  quadrati  d.ffwrenua- 
lis  inter  quadratum  radij  fph^rf,  & tertiam  partem  qua- 
drati lateris  icolaedri.  At  icolacdrum  ad  dodecacdrumdt» 
vt  latus  icolaedri  ad  latus  cubi. 

Quoniam  * fuperficies  cubi  ad  fuperficiem  icofaedti  eft » vt 
quadratum  cubi  ad  parallelogrammum  lub,  5 icttns  partibus 
latens  trianguli  icolaedri»  <5t  lub  altitudine  eiuldcm  uiangu- 
lu  & 1 cubi  radius  ad  icolaedri  radium  clf , vt  dimidium  late- 
ns cubi  ad  latus  quadrati  dififcrentialis  inter  quadrarum  radii 
fpherae,  & tertiam  partem  quadrati  latens  icolaedri . H;  ( «u* 
tem  du9  proportiones  componunt  proportionem  dimidii 
cubi  intra  lph^ram  defcnpu  ad  prnma  rectum , euius  balis 
eft  rc&anguium  contentum  lub  5 tertus  partibus  latens  tria- 
gLih  icolaedri,  & lub  altitudine  eiuldcm  trianguli » altitu- 
do vero  eft  latus  quadrati  differentiaiis  intei  quadratum-» 
radu  lphcra:  »&  tertiam  partem  quadrati  latens  icolaedri. 
Sed  hf  proportiones , vt  dictum  elt , etiam  componunt  pro- 
portionem cubi  ad  icoiaedruin . Igitur  cubus  ad  icoiaeoium 
eandem expofitam  proportionem  habet . 

Secundo  quoniam  * iuperficics  cubi  ad  fuperfkiem  dode- 

caodri 
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caedri  e ft,vt  latus  cubi  ad  5 tertias  partes  altitudinis  trianguli 
icofaedri  5 et  * cubi  radius  ad  dodecaedri  radium  eft  > vt  dimi-  opHp.igl 
um  lateris  cubi  ad  latus  quadrari  difFqrcntialis  inter  quadratu 
radij  Ipher?,  et  tertidm  partenf  quadrati  lateris  icofaedri:  Has 
vero/du?  proportiones  componunt  rationem  fc  mi  ilis  qua- 
drati  cubi  ad  parallelogrammum  rc&angulum  contentum»*  ,/Z,/4  ' 
fub  quinque  tertijs  partibus  altitudinis  trianguli  icofaedri,  <5c  s ' ' 
fub  latere  quadrati  differentialis  inter  quadrarlim  radij  iph^i  e 
& tertiam  partem  quadrati  lateris  icofaedri.Igituovr  prius»m 
..hac  eadem  proportione  erit  ciibus  ad  dodec.iedrum . grw  t. 

Tertio  quoniam*  iuperficiesioofredri  ad  liipcrficiem  do-  *La/. 
decaedri  eft,  vt  latus  icofaedri  ad  latus  cubi  5 atque  b icofaedri  n prep.,4. 
radius  ^qualis  oftenius  eft  radio  dodecaedri. Igitur » icoiaed.  u . 
ad  dodccaedi  um  eandem  proportionem  habebit,  quam  latus  ‘PT  ‘ < 
icofaedri  ad  latus  cubi,  quod  erat  oftendendum  .1  f ,x  tT- 1 1 

Wte-  ' 

- ' S C H 0 L I V 7d.  > 

;•  :■  >,r~ 

In  XV.  Euelid  is  libro , qui  Hypfn  li  ^Alexandrino  tribuitur  agitur  ia 
quinque  propofitionibus  de  mutua  infrnpt  tone  figurarum  regularium ; at 
quu  buiujn.odi  argumentum  parum  vtilitatis  dementari  institutioni  af- 
ferre nuetur , fuitque  a Campano  , Candalla , ©•  Clamo  diligenti  fi - 
mi  expofitun,&  an  plifitatum,  neque  mftituti  mei  eft  aliena  tranjeribe- 
re,  propter  ea  pa  rtem  hanc  Geometria , luet  curiofitatis  plenam , omnino 
relinquendam  ejje  duxi . 

Finis  Libri  feptimi . 


Suci  lib 
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Arithmeticorum . 
DEFINITIONES. 

t I.  V.  V • , 

V nif.is  eft  anricipatio, fecundum  quam  vnumquodque  eo- 
tum,  qu$  iunt,  vnum  dicitur. 


II. 

Numerus  autem  ex  vnitaribus  compofita  multitudo . 

Conceptus,  feu  anticipatio  ynitatis  diuifionem  non  admittit . Nam  pro- 
prium eft  multitudinis  diuidi  poffe  in  plures  partes  j &•  propterea  vnitas 
indiuiduaefl . Differt  tamen  lenitas  d pundo , quid  vnitas  pirs  fit  com- 
ponens numerum,  pundum  verd  non  componat  magnitudinem  ,fed  fit 
principium , & terminus  eius . 

III. 

Par  numerus  cft,  qui  bifariam  diuiditur . 

IV. 

Impar  vero , qui  bifariam  non  diuiditur,  vel  vnitate  differt 
sipari. 


V. 

Pariter  par  numerus  eft,  quem  par  numerus  metitur  per 
numerum  parem. 

Numerus, qui  componitur  expari  multitudine  parium  numerorum , vt 
34,  qui  componitur  ex  6 quaternartjs , menfurabitur  d pari  numero  4 per 
parem  6,uieft  per  parent  multitudinem  eorundem  ,&tunc  24  vocabitur 
. Tariter  par. 

VI. 

Pariter  autem  impar  eft,  quem  par  numerus  metitur  per 
numerum  imparem. 

' / , Et 
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Et  numerat  eompo  ficus  ex  impar:  mulutudine  parium  numeror u»  > vt 
6,  qui  componitur  ex  tribus  binartfs  , men jurabitur  a pari  numero  2 per 
imparem  3 . Et  propter  ea  dicetur  numerus  6 Tariter  impar . 

VII. 

Impariter  verd  impar  cft  numerus  , quem  impar  numerus 
metitur  per  numerum  imparem . 

Numerus  rerd  con  pofitus  ex  impari  multitudine  imparium  numero* 
rum , vt  i 5,  qui  componitur  ex  tribus  quinariis,  mensurabitur  ab  impari 
5 per  imparem  3 . dicetur  que  propterea  numerus  1 5 1,tnpariter  impar . t 

VIII. 

Primus  numerus  eft,  quem  iola  vnitas  metitur. 

. IX- 

Multiplicatio  numeri  in  numerum  eft  inuenrio  numeri, qui 
ad  multiplicatum  eandem  proportionem  habeat,  quam  mul- 
tiplicans ad  vnitateni;  Et  fadus  numerus,Planus  vocatur : Ec 
numeri  le  Te  multiplicantes  vocatur  Latera  eius.Ar  fi  tres  nu- 
meri le  multiplicent,  talius  numerus.  Solidus  vocabitur , <3c 
tres  didi  numeri  vocentur  L teracius. 

Vnitas  X ad  numerum  eandem  proportionem  fub- 
tmtltipluem  habeat , quam  numerus  B ad  quartum  nu~  X I 
merum  C ; Dicetur  numerus  C VroduSus  ex  mul-  A 3 

tiphcationc  numeri  jl  in  numerum  B : Et  dicitur  B 4 

nuru  erus  C Viarius  ; & 8 L itera  eiufdem  nu  net  i C 1 2,  ' 

piam  C . Vnde  confiat  toties  numerum  multiplicatum  B 
contineri  m produftoC  ,quot  furit  vnitates  contenta  in  multiplicante*» 
%A.  vLt  0 es  numeri  ~d,B,Dje  multiplicare  dicentur , 
fi  tertius  numerus  D multiplicetur  in  planum  nume~  X 1 
rum  C , genitum  ex  mult.piuationc  anorum  laterum  A 3 
./4  <dr  B , producaturque  numerus  E.  Itaque  fieri  de-  B 4 C IJ 
bet  vnitas  X ad  ,Vt  B ad  C demo  vt  vnitas  D 4 
ad  C , ita  D ad  produ&um  E . ditetur  numerus  ESo-  E fi 

Laus  } & tres  numeri  *4,B,D  Lauru  aitii Johdi . 


X. 

Quadratus  numerus  eft,  cuius  latus  medium  proportiona- 
le elt  inter  ipium,  & vilitatem. 

Vu  z Vt 
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* V t /i  vnitas  X ad  numerum  <A  fit-,  vt  ad  numerum  B$Di- 

• X I cetur  B numerus  Quadratus,#-  JL  Latus  eius . Itaque  ex  mul- 
A 3 tipficatiane  lateris  ^Ain  JeipJutu  gignitur  numerus  quadra- 
B 9 tusB.' 


' *;tvtr* - . XI. 

C ubus  verd  numerus  eft  ille,  inter  quem , & vuitatem  duo 
medi)  proportionales  intercedunt , quorii  vnus  eft  latus  eius  * 
alter  vero  eft  quadratus  eiulilcm  lateris . 

»•  • • • ■ SW  - • • • *■* 

X 1 , Vt  p unitas  X ad  numerum  A eandem  rationem 

A 3 habeat , quam  ad  quadratum  numerum  B ,<&•  vt 

B 9 X ad  sAy  ita  quoque  fit  B ad  numerum  E . Dicetur  E 

E 27  numerus  Cubus,  eiufque  Latus  A . 

X i L 

Similes  plani,  & folidi  numeri  funt , qui  proportionalia  ha* 
bentlatera.  • 

. ...'ii»,  .toli*  • i-1  * 

A 6 B 54  Vt  fi  fuerint  duo  numeri  planiiA  &B,&  duo  la» 

C 2 L 6 ter  a plani  fintC  & D , pariterque  duo  latera  pia - 

D 3 H 9 ni  B fint  E&H  ;Et  ftquidem  C ad  D eandem  pro* 

X 1 pontonem  habuerit  y quam  E habet  ad  H,  dicentur 
piam  numeri  ~Ay<&  B Similes  inter  fe . 

•*»  *,  « • t • 

PROPOS.  I.  THEOR.  I. 

Si  duobus  numeris  in^qualibus  propo/itis  detrahatur  Tempe* 
minor  de  maiore  alterne , neque  reliquus  vnquam  proce- 
dentem metiatur,  quo  ad  aflumpta  fit  vnitas:  nullus  nume- 
rus, fed  Tola  vnitas  propofitos  numeros  metietur  .Vocen- 
tur tales  numeri  Primi  inter  fe . 

Sint  duo  numeri  in^quales  A & B,&  B minor, quoties  poteft 
fubrrahatur  ex  maiore  A,&  numerus  ablatus  fit  C,«5c  reli- 
quus D ex  B,  quoties  poteft  tollatur,  fitque  ablatus  numerus 
E,  atque  reliquus  F ex  D tollatur , quoties  poteft, , fitqj  abla- 
tus  numerus  G,  & in  hac  alterna  detradione  nunquam  reli- 
quus numerus  precedentem , a quo  derradus  eft , metiatur 
donec  ad  vnitatent  H perueniarur . Dico  tantummodo  vm- 
tatem,  non  autem  numerum  aliquem  e ile  communem  ineii* 
<•  . t furam 
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furam  numerorum  A,  & B . Si  enim 
hoe  verum  nou  eft,  metiatur  eos  D 7 H 1 
aliquis  numerus  M . Quoniam  M A 17  G 6 
ponitur  menliira  ipforum  A,<StB,  C 10 
led  Bmenfurat  ablatum  C^Hrgo  E 7 , M 

M metitur  rorum  A , <5t  ablatum  C;  B 10 
ideoque*  M reliquum  limctieturj  F 3 

menfura  r aurem  D ipfum  E:  Ergo 
M metietur  nedum  torum  B , led  etiam  ablatum  E . Vnd<L* 
refiduum  Fquooue  menfuribit at  F metitur  G;  Ergo  M 
metitur  totum  D , & abi  irum  G;&  proptcrca  refiduum  H 
menfurabr.  Quire  numerus  M ineritur  vilitatem  H , c quod 
eft  impolfibile.  N »n  ergoahqnis  murrerusclTe  poteft  nien- 
fura  communis  numerorum  A . «St  B.  Quod  erat  oft  eliden- 
dum . Vocemur  tales  numeri  A,  & B Pruni  inter  fe . 

» I t 1 *♦ 

mOPOS.  II.  PROBLL 

Duobus  numeris  datis  non  primis  inter  fe  > maximam  eorum 
communem  mcnluram  repenre . 


C 10 


Sint  duo  numeri  A & B non  primi  inter  fe . Debet  eorum_j 
maxima  rocfura  communis  reperiri.  Ex  maiore  A tollatur  B, 
cuoties.  poteft  * & refiduum  D tollatur  ex  B,quories  poteft: 
Tandem  procedendo  in  hac  alterna  detractione*  peruenic- 
tur  ad  refiduum  aliquem  numerum  F , qui  precedente  D mc- 
tietur(alias  efienr  A-  <5c  B prinu  numeri,  quod  non  ponitur). 
Dico  numerum  Fiplos  numeros  A,  <5t  B menlurare . Quia  F 
metitur  D . & D ipium  E 5 Ergo  b F ip- 
lymEmenlbratjicdctiam  u fe  ipium 
metitur  ; Ergo^F  ipfum  B menfura- 
b t ; & proptcrca  F ipium  C » atque  ag- 
gregatum ex  C»  & D,  ideft  A quoquo 
menlurabit.  Dico  iecundo  E efle  ma- 
ximam communem  menfuram  nume- 
rorum A,<St  B.  Si  enim  hoc  verum  non 
eft.fit  H maior,  qudm  F menfura  com- 
munis numerorum  A,  & B . Fr  quia  H 
ponitur  menliira  ipfius  B,&B  ipfum  C metitur;  Ergo  Hip- 
1'um  C.  nunfurabit ; led  H ponitur  quoque  menfura  rotius 
Ergo  H rcliduum  eius  D i & ideo  ipium  E menlurabit . Qja- 

reH, 


A 18 

D 8 

F z 

B io 

E 8 

H 

2tX.l  l.  ). 

btx.t.l.i. 

c def.13  m 

Eucl.u 

VII. 


buiut. 

; ' 1 

bi»  i Ij, 
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rc  H,  refiduum  F ipfius,  B quoque  men  fu  rabit;  numerus  ma- 
ior numerum  minorem,  quod  eft  impoftlbile.  Non  ergo  ali- 
qua menfura  comunis  maior  efle  poteft , quam  F.  Quarc,5cc. 

COROLLARI VM  L 

✓ 

Patet  duoriim  numerorum  quanlibct  communem  menfli- 
ram,  metiri  quoque  eorundem  numerorum  maximam  com- 
munem menfuram. 

Nam  H.quc  pofita  fuit  menfura  numerorum  A,&  B,often- 
fa  fuit  menlura  ipfius  F . 

COROLLARIVM  II. 

• 

Hinc  deducitur,  ouod  quilibet  numeri  vnitate  differen- 
tes, & qui  binario  differunt,  & non  fuerint  ambo  pares,  primi 
inter  le  crunt.Nam  fafta  alterna  detra&ione  ex  numeris,quo- 
rum  differentia  eft  vnitas,  relinquetur  tande  vnitas  pro  com- 
muni maxima  menfura , & quorum  differentia  eft  Binarius  » 
cum  fit  faltem  vnus  eprum  par , ex  alterna  derrafhonc , bina- 
rius rcliflus,  detractus  a reliquo  impari, neceflaro  vmtatem-» 
pro  communi  menlura  relinquit. 

SCHOLIS  M. 

Tatet  etiam , quod  dato  quolibet  numero  non  primo , reperiri  poterit 
numerus , qui  fit  primus,  & eius  minima  menjura  fit , 
d dt/.tJa»  sit  numerus  Sinon  prm. us , ideil  d mcnjurabilis  ab  aliquo  num ero . 
**'•  Sumatur  aliquis  numerus  B,  qui  pars  fit  numeri  oi  ,vt  eius ijfis  , vel 

tertia  pars,  &c.  & fi  B non  eit  primus  numerus , Jumatur  aliqua  purs  ip- 
K ' v fius  £,  que  fit  C ;&  fi  C non  eft  primus  numerus , jumatur 

A 64  D pars  ipfius  C . Et  quia  numerus  infinite  diminui  non  po* 

B 16  teji,muemetur  tandem  aliquis  numerus,  quem  nullus  alius 
eJefi.bu.  C 4 nun  erus  mcuatir  tceo*  primus  erit  ,&  fit  iUe  D.  Et 

iui.  D 2 quoniam  D metitur  C,&  C ipjum  B , & B tpjum  *A , 1 me- 

f «x.t.J.j.  tictur  primus  numerus  D pofiremum  numerum  D 

efl  minimus  omnium  nun  erorum , qui  n. edurare pofjunt  ipjum  ^A,  1 un.  st 
d nudo  alio  minore  numero  menjurari  pojjit  . Ergo  patet  propvfiium . 


PRO- 
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1 fr.  1.h$i 


bior.pt.  I» 
buiui. 


Pluribus  numeris  dntis.qudm  duobus,  no  primis  inter  fej  ma- 
ximam communem  menfuram  eorum  reperirc . 

Sint  pJures » quim  duo  numeri  A , B , C non  primi  inter  fc. 

Debet  eorum  maxima  communis  menfura  reperiri  Duorum 
numerorum  A > & B.reperiarur  maxima  communis  menfura 
Di  Sc  duorum  nurneroiu  B,  C.  reperia- 
tur  communis  menfura  maxima  E;3c  A 4; 
fic  vlterius.fi  plures  exriterint . Poftea_»  D 6 

quoniam  numeri  A,  B C fupponuntur  B 36  F 1 

non  primi  inter  fe , non • erunt  omnes  £ 4 

A,  B>  C mefurabilestantumodoab  vni-  C ao 
tate , ied  necdTarid  aliquis  numerus  H 

omnes  eos  metietur;  hxc  * autem  men 
fura  communis  omnium  A,B,  C necelTarid  tam  D maximam 
menluram  communem  numerorum  A , & B , quam  E nuxi- . 
mam  menfuram  communem  numerorum  B,&  C metietur ; 
ideoque«D,&  E non  erunt  primi  inter  fe.  Rcperiarur  iamF  Cfrx 
maxima  menfura  communis  numerorum  D><5c  E.  PareuF  asjr.i.lji 
menliirarc  omnes  numeros  A<  B,<5e  C,eo  quod  F menfurat  D» 

& D metitur  ipfos  A>  <5c  B;  Ergo  F menlurat  numeros  A.&  B. 

Pari  ratione  F,  metiens  E.metietur  etia  C.Dico  iam  F efle  ma- 
ximam menfuram  omnium  A,  B,  «ScC.Si  enim  hoc  verum-p 
non  eft.fit  H maior , quam  F menfura  omnium  numerorum 
A B &C,  Et  quia  H metitur  A,&B,#metieturquoqueH  ip-  tnr.pr.ii 
fam  D menfura  communem  maximam  eorundem  A , & B.  bu,M 
Pari  ratione  H metietur  ipfum  E . Cumque  H menluret  ipfos  * ctr  fr  *• 
D,  & E, /metietur  quoque  H iplam  F menfuram  communem 
eorum  maximam;,  quod  eftimpoflibile  > eo  quod  H ponitur  * 'f'1** 
maior,  quam  F.  Ergo  nulla  maior,  quam  F elfe  poteft  menlu- 
ra  communis  numerorum  A > B , <3c  C . Quare  patet  propo- 
fitum_>. 


COHOLLARIVM  I. 

) 

Manifeftum  eft  quanl  i bet  commune  menfuram  plurium  , 
quam  duorum  numerorumunetiri  quoque  eorundem  maxi- 
mam communem  mcuiuram . 

CO- 
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Colligitur  ex  conftru&ione , Sc  demonftratione  huius  pr©< 
politionis  ,qudd  maxima  communis  mcnlura  aliarum  maxi- 
marum communium  menfurarum  quorunhbet  numerorum 
expofitoru  eft  quoque  communis  menliira  maxima  illoruni . 
Nam  numerorum  A , B , C fuit  tam  D , ipforum  A\  B , quam 
E ipforum  B,  C maxima  communis  menfura , & F fuit  maxi- 
ma communis  menfura  ipforum  D,  & E , atque  F oftenfa  fuit 
maxima  communis  memura  numerorum  A,  B,  C . 

Eua.ua  propos.  iv.  theor.  ii. 

VIi. 

Omnis  primus  numerus  ad  omnem  numerum, quem  non  me^ 
tum, primus  eft.  Et  omnem  numerum  non  primum  aijquii 
primus  numerus  metitur . 

*s 

Primus  numerus  A non  metiatur  numerum  B . Dico  A , & 
B inter  le  prunos  efle.  Si  enim  A,  & B primi  nonlimt > metia- 
tur eos  pr^tcr  vmtatem  aliquis  numerus  C. 
A J B 5 tr quoniam  lupponitur  C metiri  numerum 
B,& Anon metiri  B.nonerit  C equaiisipii 
tsx-4.i.  {.  C A,«  alias  A quoque  meniuraret  iplum  Bjhc 

, dtf.i  bu  cum  nu,nerum  A aJu,s  numerus  c metiatur» 

* *'  ' *’  non  b erit  A numerus  primus , quod  cft  contra  hyputheiin^ . 

Qiiare  nullus  numerus  menlurare  poteft  ambos  A , «Sc  B ; >5c 
ideo  primi  inter  le  erunt  A,  & B . 

Secundo  lit  numerus  non  primus  A . Dico  aliquem  pri- 
mum numerum  eummctin . ■Quoniam  nun.  erus 
A 24  A ponitur  non  primus,  metietur  cum  anquis  mi- 
c dtf.i.  b*.  B 2 n.crus,  vel  pluresmuncri(  alias  fi  nunus nunierus 

C iplum  A muuurarct , ied  tantummodo  c vmtas» 
d /t*.  fr.%.  - cflet  A nun.erus  prunus , quod  non  ponitur  ) . lu- 

bm*t.  telligaturd numerus  B,  qui  fit  nummus  ominum» metuen- 

tium numerum  A.  Oftendcndum  eft  B efle  numerum  pri- 
niuni . Siclum  pomus non  cft , metietur  numerum  B aliquis 
alius  numerus,  qm  lit  C.  Ei  quia  C metitur  iplum  t>,  & Bnu- 
tsx.iJy  merum  A,*  metietur  quoque  C iplum  A 5 LitveroC  nmior, 
quam  B:  Ergo  minor  numerus,  quam  B,  metietur  quoque^ 
ipium  A : Quare  B non  eit  nummus  ommum , luctienun,  A: 

quod 
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quod  cft  falfum.  Quare  B a nullo  numero  menfurnri  poteft><Sc 
ideo  f B primus  erit,  quod  erat  oftendendum.  Idtfi.h». 

COROLLARIVM  I.  Tll?*' 

Condat, quod  omnis  numerus  aut  primus  cft  , aut  cum  ali- 
quis primus  numerus  metitur . 

COROLLARIVM  II. 


Manifeftum  cft , quod  numerus , qui  eft  minima  menfura_* 
cuiuslibet  numeri  non  primi:  erit  primus  numerus . 


PROPOS.  V.  THEOR.  III. 


Eucl.xj.ij. 

VII. 


Duorum  primorum  numerorum  fumma  ad  vnum  eorum,  _» 
prima  cft.Et  fi  fumma  ad  vnum  componentium  prima  fue- 
rit»erunt  duo  illi  numeri  primi  ulter  ie.Et  qui  vnum  primo- 
rum numerorum  metitur  ad  reliquum  primus  eft . 


Sint  numeri  A ,<3cB  inter  fc  primi. Dico  A ,cu  Befte pri- 
mum ad  A folum , vel  ad  B . Si  enim  A fimul  cum  B,ad  A non 
cft  primus,  metiatur  illos,  fi  pofiibile  eft 

numerus  C . Et  quia  C metitur  totum  A,  A 17  B 20  zsx.t.Li, 
B, atoue ablatum  A, «metietur  quoque_» 

C renduum  B : Quare  A,  & B non  funt  pri-  C 

mi,  cum  numerus  C vtrunque  metiatur , 

quod  cft  cont  ra  hypothcfin . Vnde  A B , & A primi  inter  fc 

erunt.  Eadem  ratione  A,  Bad  B, primus  erit. 

Secundo  fit  A fimul  cum  B primus  ad  A, vel  ad  B.  Dico  A, 

& BpnmosdTemtcrfe.Si  enim  hoc  verum  non  eft, fit  C 
communis  mcnliira numerorum  A,&  B,  bsx.6.l.u 

fi  fieri  poteft:  Quare  *C  metietur  aggre-  A *20  B zj 
garum  ex  A > B ; Metitur  quoque  C iplum  C 4 D 
A vel  B j Igitur  lumnia  numerorum  A , B, 

non  c cft  pruna  ad  numerum  A,  vel  ad  B.  quod  cft  contra  hy-  c,*x.i.  i.j, 
porhcfm.  Quare  A,  &B  primi  inter  le  erunt. 

Terriofint  A ,&Bprimi  inter  ic  ,&  C metiatur  ipfum  A.1 
Dico  C,  & B primos  efle  inter  1'e.  Si  enim  hoc  verun  non  cft, 
habeant  C,  & B communem  menfuram  numerum  D.  Et  quia 
D metitur  C , atqj  C metitur  numeru  AjErgo  a D metitur  ip-  ii  t,  1 i «,« 
, ' Xi  ‘ lum 
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e fr-i. buiu i funi  A,  metiebatur  autem  numerum  B:  Igitur  «■  A ,Sc  B noiL. 
funt  primi , cum  habeant  communem  menfuram  numerum 
D > quod eft  contra  hvpothefin.Non ergo ^liquis  numerus  D 
metitur  iplos  C>&  Bj<5c  ideo  C>&  B primi  funt . Quod  erat 
oftendendum. 

Eutl PROPOS.  VI.  THEOR.IV. 

*i.  VII, 

Primi  inter  fe  numeri  minimi  funt  omnium  eandem  cum  eis 
rationem  habentium.  Et  duo  minimi  in  data  ratione  primi 
funt  mter  Ce.  At  quilibet  numeri  minimi  ?que  metiuntur 
numeros  eandem  cum  cis  rationem  habentes . 

Sint  numeri  A',  & B primi  inter  fe , Sc  quilibet  numeri  C ad 
, . Dfinr  inter  fc.vt  A ad  B.  Dico  A , Sc  B minores  efle,  quim  C 
fr.i  mus.  £ Qyja  ,pf,us  b partes  eft , citm  * vnitas , que  fit  E , efte,. 
poflit eoru comunismefura,5cC ad  Deft.vt  A ad  B:  ErgofrC 
' ’ * ipfius  De?de  partes  erit,  quf  A partes  eft  ipfius  B ; <5c  propter- 
ea  reperiri  poterit  H,quar  toties  metiatur  D , quoties  E ipfum 
B,  atque  H fit  eadem  pars  ipfius  C.ac  eft  £ pars  alterius  A ;fed 
H vnitas  efle  nequit , cum«  C ipfi  A , Sc  D 
A ii  B 17  ipfi  Bcequalis non  ponatnrj neque  H mi- 
E 1 nor  vnitate  efle  poteft,  cura  vnitas  indiui- 
C 36  D 51  dua  fit.  Igitur  H numerus  erit  maior  vni- 
d/v.ti.r.]  H 3 tateE;eftque<*Cad  A,<3cDadB,vt  pars 

H ad  partem  E:  Igitur  * C maior  eft.qudm 
A,  & D,  maior, qudm  B,&  ideo  numeri  primi  A,  B funt  quo- 
que minimi  omnium  eandem  rationem  habentium . 

Secundo  fint  A,  B minimi  in  ratione  C ad  D.  Dico  A,  3 
primos  efle  inter  fe . Si  enim  non  funt  primi  metietur  eos  co- 
muni  menllira  numerus  E ; Sc  que  pars  eft  nu- 
M O 1 N merus  E ipfius  A,  ita  fiat  vnitas  O pars  eadem 
f de/6. 1 3.  A 6 E B 5*  numeri  M,  atque  vtE  ad  B ita  fiat  Oad  N: 
C18  D 15  Qiure/iM  ipfi  as  Ncfdem  partes  erit,  qua,- A 
f /r.i  .l-j.  partes  eft  ipfius  B ; eftque*  M minor  A , Sc  N 

minor  B,  eo  quod  vnitas  Ominor  eft  numero  E:  ErgoM , Sc 
" N minores  funt  ipfis  A,  B,  quod  eft  abfurdum : Supponeban- 
tur enim  A»B  minimi  omnium  eandem  rationem  habentium. 
Quare  A , & B primi  erunt . 

Tertio  fint  A,  Sc  B minimi  omnium  eandem  rationem  ha- 
bentium , quam  C ad  D , & A ad  B . Dico  A ipfum  C , & B 

ipfum 
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ipfum  D equi  metiri . Quoniam  A ad  B eft , vr  C ad  D : Er- 
go o permutando  A ad  C erit,  vt  B ad  D . Quare « minor  A ip-  hf  r.  i ii|, 
flus C,  & B ipfius  U eadem  pars,  vel  c^dcm  partes crunt(cum  1 **f 
numeri  commenfurabiies  inter  fe  fint  laltcm  ab  vnitate  ) j Sc 
fi  quidem  partes  credantur  cfie,  k habebunt  * de/6J.j. 

communes  eaidem  meniiiras, qua:  intelli-  A 4 B j . 
gantureflfe  E,  &H.  Et  quia  Spartes  cum  pa-  E H 
riter  multiplicibus  in  eadem  funt  rationo  > C 20  D 15  , , 

erit E ad  H , vt  A ad  B , & « minores funt Et 


H ipforum  A,  & B , qui  funt  illorum  ^que  multiplices , quod 
eft  abiiirdum:  Suppofiti  enim  fuerunt  A,  & B minimi  om- 
nium, eandem  rationem  habentium , quam  C ad  D : Quare.. 

A , & B partes  non  erunt  iplorum  C,  & D ; & propterca  A ip-  n t 

fius  C,  & B alterius  D eadem  pars  » erunt, & cas  fque  metien-  ^ 4 

tur . Quod  erat  oftendendum . 


PROPOS.  VII.  THEOR.  V.  , 

Si  idem  numerus  in plures  numeros  multiplicetur,  vel  plures 
numeri  in  eundem  numerum  ducantur,  erunt  produdi, 
vt  multiplicati,  vel  vt  multiplicantes. 


Idem  numerus  A,  multiplicans  numeros  B C , Sc  F efficiat 
produdos  D,  E,  & H . Dico  primo  produdos  D,  E,  & H ean- 
dem rationem  habere,  quam  multi- 
plicati B,C,&F..Quoniam«vtvni-  B i D 6 a dtfo.b*. 

tas  X ad  A , ita  eft  B ad  D ( fic  enun  X1A2  C 4 E 8 i«,. 

D erit  produdum  ex  multiplicante  F 6 H 12 

^ A in  multiplicatum  B),  & fimiliter 

vt  X ad  A,  ita  eft  C ad  E,  atque  vt  eadem  X ad  eundem  A,  ita 
eft  F ad  H : Quare  » B ad  D,  & C ad  E , atque  F ad  H eandem-,  b ft.  7. 1. 3, 
rationem  habebunt, lcilicet eam, quam  habet vnitas  X ad 
N numerum  A : Quare  c permutando,  vt  B ad  C,ita  erit  D ad  E,  c/r.i»./.  j. 
atque,  vt  C ad  F, ita  erit  E ad  H . 

Secundo  tres  numeri  B,C  ,&  F, mul- 
tiplicantes numerum  A efficiant  pro-  B j - D 6 

dudos  numeros  D,  E,  & H . Dico  pro-  X1C4A2E8 
dudos  D , E , EI  eaidem  proportiones  F 6 Ei  12 

habete , quam  habent  numeri, multi- 
plicantes B , C , F . Quoniam , a vt  vnitas  X eft  ad  B , ita  eft  A ijr/ 
ad  D(  fic  enim  D ent  produdum  ex  multiplicante  Bin  A;  bm*t. 

Xx  2 ctit 
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}•  erit  permutando,  e vt  X ad  A,  ita  B ad  I).  Eadem  ratione  qu ia 
vt  X ad  C,ita  erat  A ad  E : erit  permutando,  vt  X ad  A , ira  C 
ad  E . Pari  ratione  vt  X ad  A,  ita  erit  F ad  H . Quare /B  ad  D , 
atque  Cad  E , nec  non  F ad  H eandem  rationem  habebunt , 
nimirum  eam,  quam  vilitas  X.habetad  numerum  A . Et  ideo 
denuoi  permutando  B ad  C crit.vt  D ad  £,  atque  C ad  F erit, 
vt  E ad  H.  Qua:  erant  oftendenda . 

COROLLARIVM. 


Manifeftum  eft,  quod  idem  numerus  procreatur  ex  multi- 
plicatione prioris  numeri  in  fecundum , atque  ex  multiplica- 
tione iecundi  numeri  in  priorem:  <Sc  numerus  produdus  men- 
furatur  a multiplicato  & multiplicante  numero . 
h def$.  Quoniam  in  prima  parte  huius  propofirionis , quando  A , 
butui.  multiplicans  B,  edicit  D,  * eft,vt  vnitas  X ad  A,  ita  B ad  D . At 

in  iecunda  parte  quando  B multiplicat  A , tunc  vt  X ad  B ita 
cft  A ad  quartum  numerum  produdum;cttque  permutan- 
i/r.  it./.).  do,<  vt  vnitas  X ad  numerum  A,  ita  B ad  quartum  numerum 
produdum  ex  multiplicatione  B in  A.  Igitur  vt  X ad  A,  ita  eft 
idem  B ad  D,  <5c  ad  quartum  numerum  produdum  ,•  ideoque 
kpr.7.1 ).  D*. produdus  ex  multiplicatione  A in  Baiqualiseft  produdo 
ex  multiplicatione  BinA.  Infuper  * ficuti  vnitas  X metitur 
B,  ita  A metitur  D,&  ficut  X metitur  A,  ita  B metitur  produ- 
dum  D . 

PROPOS.  VII  I.  THEOR.  V I. 


Bncl.i 9 

•Vil. 


tiff).  b*- 

iui  . ' 

bfr.j.bt titH 


Si  quatuor numeri  proportionales  fuerint , erit  produdum_» 
exprimo  in  quartum  aiqualc  produdo  ex  fecundo  in  ter-', 
tium . Et  fi  produdum  cx.primo  in  quartum  arquale  fuerit 
produdoex  fecundo  in  ternum , erunt  quatuor  illi  nume- 
ri proportionales . 

Sit  prior  numerus  A ad  fecundu  B in  eadem  ratione, in  qua 
tertius  C ad  quartum  D,  atque  ex  multipltcatione  D in  A riat 

R , & ex  multiplicatione  C in  ifrfiar  S. 
R 40  H 50  S 40  Dico  numeros  R , <5t  S cquales  eflem- 
A4  B5  ter  Ic.  fcx  * multiplicatione  D in  B fiat 

D 10  C * H.  Et  quia  D,  multiplicans  A,  &B,fa- 

X I cit  R,&  H;Ergo*RadHcft,  vtAad 

B. Rurliis  qiuaC,&D,  multiplican- 
tes 
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tcsB.  faciunt  S,  & H:  Igitur  c S ad  H eft , vt  C ad  D , fcu<<  vc  \ cpr.i.buitu 
ad  B;  Erar  autem  R ad  H , vt  A ad  B : Ergo  R ad  H eft,  vr  S ad  J Pr  i-1 i* 
eundem  numerum  H:&  propterear numen R,<5cS{quales  ePr*‘lS' 
itint  inter  Ce. 

Secundo  R produdus  ex  priore  A in  quartum  D , equalis  - 

fit  numero  S,  produdo  ex  lecundo  B in  tertium  C.  Dico  A ad 
B eandem  proportionem  habere,  quam  C ad  D.  Fiat  rurilis  H . A 

ex  D in  B.  Quoniam/cquales  R,  Sc  S ad  eundem  numerum  H lfrr 
habent  eandem  rationem , eftquer , vt  prius  ditium  eft  A , ad  CZ'7 ' u! “J 
B,  vt  R ad  H:  Igitut  A ad  B eft,  vt  S ad  H;  led  vt  S ad  H , ita  eft  F ' ' 

C ad  D.  Igitur  A ad  B eft,  vt  CadD.  Quod  erat  oftenden- 
dum_».  ' • 

PROPOS.  IX.  THEOR.  VII.'  . ' i0. 

vn.‘ 

Si  tres  numeri  proportionales  fuerint  produdum  ex  primo  in 
tertium  {quale  erit  produdo  ex  fecundo  in  fe  lpfum.  Et  (i 
numerus  produdus  ex  primo  in  tertium  {quale  fuerit  pro- 
dudo ex  lecundo  in  fe  ipfunv  erunt  tres  illi  numeri  propor- 
tionales . 

Sint  primo  tres  numeri  A,  B,  C proportionales , fitque  R 
produdum  ex  C in  A,  & S fit  produdum  ex  B in  B . Dico  R {- 
qualem  effi.  numero  S . Quoniam,  vt  prior  numerus  A ad  fe- 
cundum B,  ita  eft  idem  numerus  B(lumptus,vt  tertius)  ad 
quartum  C ; ideo  * R prodadum  ex  primo  in  quartum  {qua-  a pr  8 * «. 
le  erit  S produdo  ex  fecundo  in  tertium . 

Secundo  fir  R numerus  produdus  ex  A in  C , & S fit  pro- 
dudusex  BinBrfiue  infe  ipsfijfint- 
que  RScS  arquales  inter  fe.  Dico  A R }6  H 108  S j6 

ad  B eandem  ratione  habere,  quam  A 2 B 6 

B ad  C . Quoniam  R produdus  ex  A C 18  B 6 

primo  in  C quartum  {qualis  eft  S fa-  X 

do  ex  B iecundo  in  B tertium . Ergo  k 

vt*  Aad  B,  ita  eft  BadC.  Quod  erat  oftendendum.  bpr.s.h*. 

^ tUJ 

PROPOS.  X.  THEOR.  VIII.  Muti. ne. u 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint,non  erit,  vt  primus  ad  fe- 
cundum , ita  lecundus  ad  alium . Et  fi  fixerint  quorcunquc 
numeri  continue  proportionales,  quorum  extremi  primi 

fuerint 
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fuerint  inter  fe ; non  erit , vt  primus  ad  fecundum , ita  pO* 

ftremusad  alium. 

Sint  primi  numeri  inter  fe  A , 3c  B . Dico  reperiri  non  poifc 
alium  numerum , ad  quem  B fit,  vt  A ad  B . Si  cmm  hoc  veru 
non  eft>  fit  vt  A ad  B,  ita  B ad  numerum  C.  Et  quoniam  A-  & 
a fr.t.hviui  B primi  funr,equc  • metientur  numeros  B , 

A 5 B 7 C &C  eandem  rationem  habentes, nimirum 
A lpfum  B,  <5c  B ipfum  C : Gumquc  A fc  ip- 
fum  metiatur;  Igitur  A metiturqueque  duos  numeros  A ,& 
B primos  inter  fe.  Quod  b eft  impoflibile . Non  igitur  duobus 

bfr.l.buiui 

numeris  primis  A , dc  B tertiiis  numerus  proportionalis  repe» 
riripoteft. 

Secundo  fint  continui  proportionales  numeri  A,  B,  C,  D, 
quorum  extremi  A , & D fint  inter  ie  primi  . Dico  reperiri 
non  pofle  numerum  ,ad  quem  D eandem  proportionem  ha- 
beat, quam  A ad  B.  Si  enim  hoc  verum  non  eft.  fit  D ad  E , vt 
c/>m  i.i.  j.  ^ acj  £ Ergo  < permutando  vt  A ad  D,  ita  erit  B ad  Ejfuntque 
. A,  & D primi  inter  le;  & prcpierea  minimi  in  iua  proportio- 
® ne:  igitur  d eque  metitur  A ipium  B , atque  D ipium  t j led  B 

iifili'  ' metitur  ipium  C, «eo  quod 

A S B i:  C ig  D 27  E A ad  B eft,  vr  Bad  C:/ Igitur 

A ipium  C metitur  quoque. 
gdcf.td.i-  Rurfus  C ad  D ponitur,  vt  A ad  B ; Igitur^  C ipium  D fimili- 
h ax  i.l.j.  ter  metietur,  metiebatur  autem  prius  A ipfum  C:  Igitur  *nu« 
merus  A extremum  numerum  D menfurabit ; led  numerus 
A le  ipium  quoque  menlurat:  Igitur  duo  numeri  extremi  A, 
& D menfuram  communem  habent,  nempe  numerum  A : dc 
\fr,i.buiui  propterea  «primi  inter  le  non  erunt,  quod  eft  contra  hypo- 
thefin . Non  ergo  vt  A ad  B , ita.crit  D ad  quemlibet 
numerum  E.  Qu£  erant  oftendenda . 

Euci.ii.i».  PROPOS.  XI.  PROBL.  III. 

IX. 

Duobus , vel  tribus  numeris  datis  tertium , vel  quartum  pro- 
portionalem inuenire : oportet  autem  produftum  c lecun- 
do  in  fe  ipium, vel  e lecundo  in  tertium  melurari  a pruno . 

Sint  primo  duo  dari  numeri  A & B,  fitqueprodu&um  ex 
B in  le  ipium  numerus  D,  & prior  numerus  A metiatur  nu- 
merum D,  & vt  A eft  ad  eius  multiplicem  D,  ita  vmtas„X  fiat 

“ adC. 
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ad  C.  Dico  C efTc  tertium  proportiona- 
lem duorum  numerorum  Ai  & B . Quo-  X I 

niam*  permutando  vnitasX  ad  A,  eu  vt  A 4 B 6 C 9 zprM.lj, 
C ad  D;  Frgo  * idem  numerus  D procrea-  D j 6 bdtf  9.  b*. 
tur  ex  multiplicatione  prioris  numeri  A ' hm 

in  tertium  C , atque  ex  fecundo  B in  fc  ipfum . Ergo  c vt  A ad  9'  * 

B»  ita  erit  B ad  C. 

Secundo  fmt  dati  tres  numeri  A,  B,  E j fitq,  D produ&um 
exB  iecuudoin  E tertium,  & A ipfum  D metiatur,  &quo- 
, ties  prior  numerus  A metitur  numerum  D , toties  vnitas  X 
numerum  C metiatur.  Dico  vt  A ad  B,  itaeflfc  E ad  C.  Quo-  priui-t. 
niam^  permutando  vt  vnitas  Xad  A,itaeftC  ad  D :e  Ergo  tdeft.hu. 
idem  numerus  D gignitur  ex  multiplicatione  prioris  numeri  iui . 

A in  quartum  C , atque  ex  multi- 
plicatione fecundi  B in  tertium  E;  X 1 Ipr.ibuiut 

& ideo  /vt  A ad  B , ita  eft  E ad  C.  A 4 B 8 E 9 C 1 8 
Quod  vero  determinatio  fit  necef-  . D 71 

faria  fic  ortendetur.  Ponatur  A 

non  metiri  ipfum  D , & fi  fieri  poteft  C fit  tertius , vel  quar- 
tus proportionalis.  Erit  igitur*  produ&um  ab  extremis^-  g 
quale  produ&o  ab  intermediis  ■,  eftque  D produ&umabin-  b 

termedijs : Igitur  D producitur  ex  C in  A ; & propterea , b vt  *M/'  * ** 
vnitas  X ad  numerum  C,  ita  erit  A ad  D ; Sed  vnitas  metitur  , ^f.  g.  J.j.' 
numerum  C : Igitur » A metitur  ipfum  D > quod  eft  impoffi- 
bile:  Ponebatur  enim  A non  menfurare  numerum  D . Qua- 
propter patet  propofitum . 

P R O P O S.  X 1 1.  THEOR.  I X.  **?{■ 

V ili 

Si  genitum  numerum  ex  multiplicatione  duorum  numero- 
rum metiatur  aliquis  primus  numerus,  vel  qui  ad  vnutn-» 
multiplicantium  primus  fit , is  etiam  reliquum  multipli ca- 
tium  metietur. 

Numerus  B , multiplicans  A faciat  D , 5c  numerus  primus 
, E , vel  primus  ipfi  A metiatur  D.  Dico  E metiri  quoque  B. 

Quia  E ponitur  metiri  D , erit  D multiplex  ip- 

fius  E;  Fiat  ergo  numerus  H,  tam  multiplex  A 5 B 6 

vnitatis  X, quam  Deft  multiplex  ipfius  E:  Vn-  D 30  a def9.hu'. 

de  «numerus  D procreatus  erit  ex  multipli-  £ 3 H 10 

catione  prioris  E in  H quartum ; (ed  idem  riu-  X 1 

merus  D elUci tur  ex  multiplicatione  fecundi 

A in 
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tpr  t buiat  a jn  tertium  B'  Igitur*  E ad  A eandem  proportioftem  habtff, 
• *Mi«/quani  g ad  H;  iiintque  A>  & E numeri  primi,  & ideo r in  fua_, 
proportione  nummi : Ergocbue  metientur  numeros  H , B, 
eandem  rationem  habentes.A  quidem  ipiiim  H,&  F ipfum  B; 
&propterca  E ipiiim  B metietur  Quod  erat  propolkum. 


Eucl.i6,  ig. 
VII. 


PROPOS.  XIII.  THEOR.  X. 

/ 


Si  duo  numeri  ad  quempiam  primi  fuerint , & ex  illis  genitus 
; ad  eundem  primus  erit.  Et  n duo  nun  eri  ad  duOs  numeros, 
vterque  ad  vtriinquc, primi  fuerint,  <5t  qui  ex  eis  gignuntur 
primi  inter  icerunt.  : 


Sit  vterque  numerus  A & B ad  ipfum  C primus , produca- 
turque  D ex  A in  B . Dico  D ad  C primum  efle . Si  enim  hoc 
verum  noneft  Iit  E communis  menlu- 
D is  • ra  numerorum  C,  <ScD.  Et  quia  C,&  A 
a fr.f.biuui  A 5 .B  3 primi  funr,  & E metitur  C' Igitur»  E ad 
£ A primus  eft.  & metitur  E ipium  Dpro- 

bpr.ivbu.  C S duftumex  A in  B;  Ergo*E  metitur  re- 

tMt'  Iiquum  multiplicantium  B j metiebatur 

autem  E ipfum  C:  Quare  duo  numeri  B,  & C habent  commu- 
nem meniuram  E»  quod  eft  abfui  dum:  Erant  enim  C>&  B 
i pnmi  inter  Quare  cnumeri  C,  *Sc  D non  erunt  commen- 
cpt.i.  uiu , lura{,jjcs>  ijd prjmi, vteratpropofitum. 

Secundo  fit  tam  numerus  A , quini  B primus , tumipfi  C, 
cum  numeio  D , atque  cx  A in  B fiat  E , 
A 5 B 3 nec  non  ex  C in  D fiat  H . Dico  E , «Sc  H 

E 15  primos  mter  fe  e fle.  Quoniam  vterque 

, ' jg  ■ C2  D 7 A,  & B primus  eft  ad  C:  Ergo  E ex  illis 
H 14  genitus  ad  C primus  erit.  Eadem  ratio- 

c far  1 ba  nc  D ad  £ primus  erit.  Cumque  vterque 

lui  pr.  C,  & D ad  E primus  fit:  igitur  * H ex  niis  genitus  ad  E primus 

erit.  Quod  erat  probandum . 

COROLLARI VM. 

. D 25  Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint  ; 

A 5 B s & numerus  ex  vno  eorum  in  le  genitus 
C 8 ‘ ad  reliquum  primus  erit. 

Nam  fi  A (qualis  eft  li , <3t  A ad  C pri- 
mus 

t ' 


Eucl.ij. 

Vli. 
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mos  cft , erit  quoque  Bad  C primus ; ideoque/D  productus  fpsr.t.BV 
tx  A in  B,  fiue  ex  A in  lc,  erit  ad  ipium  C primus.  nnfr.  v 

PROPOS.  XIV.  THEOR.  XI. 


Si  impar  numerus  ad  aliquem  numerum  primus  fit  ;Sc  ad  il- 
lius duplum  primus  erit . 

Impar  numerus  A primus  fit  ad  numerum  B , huius  autem 
duplus  fit  C . Dico  A ad  C quoque  primum  efle . Fiat , vt  B 
ad  C,  ita  vnitas  X ad  binarium  D , <3c  c^uia  binarius  D minim£ 
metitur  imparem  numerum  A , ( alias  A compofitus  ex  bi- 
narijs  bifariam  diuidi  pofiet  * & par  eifet ) : propterca  D non  a 
poteftefle  menfura  communis  duorum  numerorum  A,&  m>’ 

D;  Neque  fimilitcr  numerus  maior , qudtn  D mcnltrra  com- 
munis efle  poreft  eorundem  numerorum  A 
& D, quia  licet  metiatur  ipfum  A,  nihilomi-  X r 
nusnumerus  maior  minorem  Dnon  metie-  A 5 D 2 ^ , 

tur-'Vndc*  A,  & D primi  inter  fe  erunt,  cixm  B 7 ' 

binarius  Aab  vnitate  tanrum  menfurabilis,  C 14  c dtft.ba. 

fit  < numerus  primus;  erat  autem  cx  hypothe-  itu. 

fi  B ad  ipfum  A primus : Igitur  duo  numeri  D , & B ad  ipfum  d/r.i  j.ta 
A prinn  erunt.  Ergo<*produdum  ex  Din  B ad  ipfum  A , fci-  ’*'• 
licet  numerus  C ad  ipium  A primus  erit . Quapropter  duplu 
ipfius  B ad  A primus  erit . Quod  erat,  &c. 


PROPOS.  XV.  THEOR.  XII. 


B»cl  ia. 
* VII. 


Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint, eorum  qualibet  potefta- 
tes  ciufdcm  gradus,  primg  inter  fc  erunt . 


Sint  numeri  A,  & B primi  inter  fc,  Sc  ex  A in  fc  fiat  poreftas 
C,  atque  ex  A in  C fiat  E,  nec  non  ex  A in  E fiat  G,  5c  fic  vltc- 
rmsj  similiter  ex  B m le  fiat  D,<5ccxB  in  D fiat  JF,  atque  cx 
D in  F fiat  H » &c.  DicoporeftatesC,& 

Dciuldein gradus, ideft  tertias  propor-  X 1 

tionalcsab\nitate,mimcros  primos  in-  A j B 2 

ter  le  efle,  atque  E >&  F quartos  propor-  C 9 D 4 

tionalesab  vnitate  primos  efle  ocficG,  E 27  F 8 

de  H primos cflc,&c. Quoniam  A, &B  X 81  H 16 
funt  primi  inter  le,  erit  * C fadus  cx  A in 

Y y fe  ad 


r 

itor  fr  ij. 
tuim. 
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fc  ad  B primus  ;pariterque  D fartus  cx  B infc  ad  A primus 
erir.  Similiter  quia  C , & B funt  primi  , erit  D fartus  cx  B in  ie 
ad  C primus.  Quapropter  erit  vrerque  A , Cad  vtrimque  B , 
bfr.i  }•*»■  D primus  > & * propterea  E fartus  ex  A in  C ad  F fartum  ex  B 
tUi ■ in  b primus  erit.  Rurlus  quia  A,  C primi  fiunt  ad  B,  erit  cE 
cprtp.ij.  cx  c-s  gCnjtus  a(j  b primus,  & eade  ratione  F ad  A primus  erir. 

Quapropter  vterque  A > E ad  vtrunque  B,  F primus  erit»  <5c 
ideo  G ad  H primus  erir  ( fartus  icilicct  ex  anterioribus  ad  fa- 
rtum cx  poftrcmis  ) dc  fic  deinceps,  fi  plures  exciteriut. 
Qupd,  dcc.  i 

MuJ.if.  PROPOS.  XVI.  PROBL.  IV. 

yu. 

Numeris  datis  quotcunque , reperirc  minimos  omnium  ean 
dem  cum  iUis  titionem  habentium . 

* •'  -/  • 

Sint  quilibet  numeri  A,  B,  C.  Debent  reperiri  numeri  mi- 
nimi in  eifdcm  rationibus.  Et  fi  quidem  A,  B,C  primi  fuerint, 
a/r.7  bm*  jpfimct  « erunt  minimi  in  continuatione  fuarum  proportio- 
num  j fi  vero  primi  non  fuerint , reperiatur  b eorum  maxima 
' communis mcnlura D . Et  quam  multiplex  eft  A ipfius  D, 

tam  multiplex  fi3t  numerus  E vmtatis  X, 
A 6 B 4 C 8 & vt  Bad  D,  ita  fiat  F ad  vnitatem  X,at- 
D 2 que  vt  C ad  D , ita  fiat  G ad  vnitatem  X . 
E 3 F 2 G 4 Et  quoniam  A ad  Deft,  vt  E ad  X , erit 
tpr.xi.i  t H I K permutando  c A ad  E , vt  D ad  vnitarem 
L X,  & B ad  F,  vt  D ad  X,  atque  C ad  G , vt 

d pr.j  /.  j.  Xi  D ad  vnitatem  X.Quare  a proportionales 

erunt  A ad  E , B ad  F » atque  G ad  G ; Et 
t/r  ix.iib-1  permutando  * vt  A ad  B»  ita  erit  E ad  F,  & vt  B ad  C , ita  erit  F 
ad  G.  Dico  iam  E,  E,  G minimos  cfle  omnium, eandem  ratio- 
nem habentium,  quam  A , B , & C . Si  enim  hoc  verum  non-, 
eft, fintalij, numeri  H,  I ,&K  minimi  in  eifdem  rationibus,  fi 
ifr.6.buiu/  fieri  poteft . Quare/  equE  metientur  numeros  A , B , Sc  C , eo 
quod  ponuntur  minimi . Fiat  ergo  vnitas  X ad  numerum  L , 
vt  eft  parsJH  ipfius  A,  vel  vtl  pars  eft  ipfius  B ,aut  K ipfius  C. 
g pr.t.Mb  3 Et  quoniam  H ponitur  minor,  quam  E,  habebit^  eadem  A 
ad  H maiorem  proportionem , quam  ad  E jcftquc  Lad  X , vt 
b»r  i Hb  j A ad  H •*  Ergo  * L ad  X maiorem  rationem  habet , quam  A 
i/r.6.ub.f,  ad  £ j fed  vt  A ad  E , ita  eft  D ad  X : Igitur  • L ad  X maiorem^» 
proportionem  habet , quam  D ad  eande  vnitatem  X 5 & pro- 

pterea 
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ptercaEL  maior  erit,  quim  D 5 erat  autem  prius  A ad  H,vt  fc/M.ttfc | 
i_  ad  X.  Ergo  permutando  < A. id  L erit,  vtH  ad  vnitarem  X.  yrap.iM. 
Similiter  oftendetur B ad  L.vrl ad  X,atqueCadL*vtKad 
vnitatem  X . V ndc  numerus  L maior  exiftens , quam  D , pars  • 
eritj  ideoque  con  munis  menlura  numerorum  A,  B,  Qquod 
eft  ablurdum . Faftus  enim  luit  D maxima  menlura  commu- 
nis numerorfl  A,  B,  & C.  Non  ergo  reperiri  poterunt  numeri 
minores,  quam  E,F>  G in  rationibus  A,  B,  Cs  & propterea  E * 

F ,G  minimi  erunt.  Quod  erat  laciendum. 


PROPOS.  XVII.  PROBL.  V. 

Duobus  numeris  datis , reperirc  numerum  minimum , quem 
ilii  metiuntur. 


VU. 


Sint  dati  n umeri  A , Sc  B . Reperiri  debet  numerus  mini- 
mus omnium  menlurabiliUm  ab  ipfis  A , & B . Et  primum  A, 

B fmt  inter  Ic  primi . Ex  multiplicatione  A in  B fiat  numerus  a ^ bum 
C.  Et  quia  « vnitas  X eft  ad  A , vt  B ad  C , <5c  vmtas  X metitur 
numerum  A . Igitur  £ B metitur  numerum  C.  Cumque  per-  t lib. 
mutando  t fic  X ad  B , vt  A ad  C : Ergo  d A metitur  C , ficuti  j. 
vnitas  X metitur  numerum  B.QuareA,&B  metiuntur  C.  c/>rtt.i9 
Dico  iam  C'  elTe  minimum  omnium  menfurabilium  ab  A , & ddefs.  j. 
B . Si  hoc  verum  non  eft , fit  D minor , quam  C menfurabihs 
ab  eis , & vt  D multiplex  eft  lpfius  A , ita  fiat 
E multiplex  vnitatis  X . Qj  ire  * D fiet  ex  A X 1 
ducto  in£  jmetitur  autem  B lpfium  . >,  5c  eft  A 4 B 5 
B primus  ad  multiplicatem  A:  Igitur/B  me-  C 20 
titur  E.  Poftea  quia,  vt  X ad  E , ira  erat  A ad  D 
D:  Ergo  permutahdo*  X ad  A eft,  vt  E ad  Dj  E 
fed  vt  X ad  Aita  erat  B ad  C : Ergo  i B ad  C 
eft,  vt  E ad  D ; metitur  autem  primus  B ipium  E tertiunvEr- 
go » fecundus  C metitur  quartum  D,  maior  minorem , quod  ifr-toM  j 
eft  impollibile . Nullus  ergo  numerus  minor,  quamC,men- 
furabitur  a numeris  B.  ‘ 

Secundo  fint  A,  B non  primi  inter  fc,  9c  reperiantur  t C,D,  kpr.i6-bu- 
niiiumi  m data  ratione  A ad  B , & ex  multiplicationi  A in  D ,u,% 
fi..t  numerus  E . Patet  E menfurari  a numeris  A,&  D,cx  quo- 
rum multiplicatione  efficitur.  Cumque  numeri  A,  B,  C,  & D 
fint  proportionales, idem  < «umerus  efficietur  ex  primo  A in  . 

quartum  D , atque  ex  fecundo  B in  tertium  C j 6c  ideo  nunie-  F'  iJ,ulut 
_ Yy  2 rus 
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rus  Emcnfurabitur  quoque  a numero  B.Dicoiam  Eefle_, 
minimum  omnium  mcnfurabilium  a nu- 
X 1 meris  A,  & B . Si  enim  hoc  verum  non  eft , 

A 4 B 6 fit  F minimus  menfurabilium  ab  eis,  fitque 

C 2 D3  F minor»  quam  E.  Et  quoties  A metitur  F, 

E 1 2 toties  vnitas  metiatur  numeru m H ; V nde_, 

F ex»  multiplicatione  numeri  A in  H efficic- 

G H turnumerusF.SimiliterquarparseftBnu- 
meri  F fiat  vnitas  numeri  ChVnde  idem  nu- 
merus F efficietur  ex  multiplicatione  prioris  A in  H quar- 
tum, atque  ex  multiplicatione  fecundi  B in  tertium  G : Qua- 
re ■ vt  A ad  B,  feu  vt  C ad  D , ita  erit  G ad  H . Cumque  C , & 
Dfinr  minimi  in  fua  proportione:  Ergo*  metientur  nume- 
ros G , H eiufdem  rationis ; ideoque  D metitur  H . Sed  p vt  v- 
nitas  ad  A,  ita  eft  D ad  E & vt  eadem  vnitas  adeandem  A,  ita 
eft  H ad  F : Ergo  9 vt  D ad  E,  ita  eft  H ad  F;  <5c  permutando r D 
ad  H erit,  vt  E ad  F ; Metiebatur  autem  D ipfum  H ; Ergo/E 
metitur  F,  maior  minorem,  quod  eft  impoffibile . Non  ergo 
minor  numerus , quam  E , menfurabitur  ab  A , Sc  B 5 & pro- 
pterea  E minimus  eft  omnium  menfurabilium  ab  eis . Quod 
erat,  &c. 


PROPOS.  XVIII.  THEOR.  XIII. 


Si  duo  numeri  quempiam  numerum  metiantur , etiam  mini- 
mus ab  illis  meniuratus  eundem  metietur . 

4- 

Duo  numeri  A , <5c  B metiantur  numerum  C ; & D fit  mini- 
mus numerus  menfuratus  ab  A , & B . Dico  D menlurare  nu- 
merum C.  Si  enim  hoc  veru  non  eft , fubtra&o  D ex  C , quo- 
ties poteft,  relinquat  numerum  F minorem,  qiidm  D , fitqu  c 
pars  lubtra&a  E.  Er  quia  tam  A , quam  B 
A 2 Bj  metiuntur  D,  atque  D metitur  ipfum  E Er- 
C j 8 D 6 go*ram  A , quam  B metiuntur  ablatum-, 
E 1 2 F numerum  E ; led  ex  hvpothcfi  A , & B me- 
tiuntur totum  numerum  C:  Igitur*  tam  A» 
quam  B metiuntur  refiduum  numerum  F minorem  minimo 
D,  menfurato  ab  A,  & B,  quod  eft  impoffibile . Non  ergo  re- 
fiduus  F efle  poteft  minor,  quam  Dj  & proptcrca  D metietur 
numerum  C,  vt  fuit  propoli  tum. 


PRO- 

\ ' 


Digitized  by  Google 


LIBER  VIII.  357 

PROPOS.  XIX.  PROBL.  VI.  Muci ,i. 

VII. 

Datis  pluribus, quam  duobus  numeris  > repcrlre  > quem  illi 
minimum  metiantur  numerum . 

Sint  quotcunque  numeri  A,B,  C,  <5c  D.  Reperiri  debet  mi- 
nimus numerus,  quem  illi  metiuntur.  Inuenianir  • numerus  • 

E minimus  omnium  menfurabilium  d duobus  A ,&  B;  poftea  bu,ut  • 
reperiatur  numerus  F minimus  omnium , quem  E , & C me- 
tiuntur. Et  quoniam  A, &B  metiuntur  E,  <5c  E metitur  F:Er-  ^ 
go  * nediim  C,  fcd  etiam  A , & B metientur  numerum  F . Di-  b <jri'  * 
co  iam  F efle  minimiyn  omnium,  quos  A,  B,<5c  C metiri  pofi  ’ 
liint . Si  enim  hoc  verum  non  eft,  fit  G minor,  qudm  F mini- 
mus menfurabilium abcifdem  A,B,C.EtquoniamA,&  B 
ipfum  G metiri  conceduntur,  eftque  E minimus  omnium_> 
menfurabilium  d duobus  A,  &B:  Ergo  c E metietur  ipfum_»  ,8 
G • Vnde  du  o numeri  E,  <5c  C metientur  numerum  G ,•  eftque 
F minimus  omnium,  quos  E,  & C me- 
tiri pofliint.’ Igitur aF metietur nume-  A3  B4  Cfi  Ds  dprof.it. 
rumG,  maior  minorem,  quod  eft  ab-  E iz  F12  H24  buiui. 
furdum : Nullus  ergo  numerus  minor,  G 

qudm  F , menlurari  poterit  d tribus  numeris  A , B , & C . Et 
propterea  ipfe  numerus  F minimus  erit  menfurabilium  ab 
eifdem  A,  B, &C.  Poftea  reperiatur  numerus  H minimus 
onmuim,  quos  F,  & D metiuntur : erit,  vt  prius , H minimus 
omnium , quos  A , B,  C , & D menfurarc  pofliint , <3t  fic  vlte- 
xius.  Et  hoc  erat  faciendum. 

‘ P R O P O S.  X X.  THEOR.  XI  V.  I «Ai* 

IX. 

Si  primi  numeri  metiantur  minimum  omnium , quos  menfu- 
rare  pofliint , nullusaiiusnumerusprimusillummetietur. 

Sit  numerus  A minimus,  quem  metiuntur  primi  numeri  B, 

C,JcD.  Dico  nullum  alium p/imuin numerum  preter  B,C> 

D metiri  eundem  \ .Si  enim  hoc  verum_« 

non  eft,  alius  primus  numerus  E preter  illos  A 30  a der  iu. 

metietur  numerum  A,&  quoties  E metitur  B2C3  D5  j,* 

A,  toties  vnitas  metiatur  numerum  F:  Qua-  E F 
te  • ex  multiplicatione  E in  F fiet  A : b Igitur 

finguli 
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finguli  B , C , D , qui  primi  (utit  ad  E ( cimi  omnes  primi  lup- 
ponamur)metientur  b iterum  mu  1 1 i pii  ca  ur  i u m ; ci  tq  ue  F mi- 
nor , qudm  A multiplicatus:  Ergo  B C , D metiuntur  minore 
numerum, quini  minimum  A mefurabilium,auodeft  abfur- 
dum.  Nullus  ergo  primus  numerus  pr£ter  A , B , C metietur 
numerum  A.  quod  erat  oftendendum . 

• / i - M 1 . . . »r  • ( 

£«cUo.  PROPOS.  XXI.  PROBL.  VII. 

IX. 

Quptcunque  numeros  reperire,  quorum  quilibet  primus  fit . 

. . ...  i . . 

Sumatur  quilibet  numerus  primus  A,  cui  addita  vnitate_» 
fiat  numerus  B.  Iam  fi  B tfl  numerus  primus , erunt  ambo  nu- 
meri A , «St  B primi;  fi  verd  B non  eft  primus  numerus , repe- 
a [cbfr.t.  natur  * eius  nunirna  menfiira , que  fit  C.eritquc  numerus  C 
hu,ul-  primus.  Dico  iam  C diuerfum  e (Te  i numero  A . Nam  fi  idem 
. eflet,  cum  C metiatur  totu  B , «St  ablatum  \ , metietur  * quo- 
btfx.6.iii.i  c ipie numerus Crefiduam  vniratem,  quod  eft  impoflibi- 
lc.  Igitur  numerus  primus  C non  eft  idem  ac  primus  nume- 
rus A. 

c prop  n*  Poftcac  reperiarur  numerus  D,  quem  A,  «5t  C metiantur,  «5c 

buiiu.  jpfi  pj  addita  vrntate  fiat  numerus  E . Iam  fi  E eft  prunus  nu- 
merus, ciunt  tres  inuenti  numeri  A , C , «St  E primi . Si  vero  E 
d/c k.pr.i.  no  eft  primus,  repenatur*  minima  cius  nic- 

bums.  ^ lura  j ^ eritque  b numerus  primus.  Dico  pa- 

li 8 C 2 riter  F diuersu  e fle  a numeris  A , St  C . Nam 
D14  fi  eflet  squalis  vineorum,  vtipfi  A ,cimiF, 
E i j F 2 fine  A metiatur  totum  numerum  t,  «St  abla- 
tum U,r  metu  tur  quoque  idem  numerus  F 
i rcp]duam  vnitatem,  quod  eft  imp  odibile . Igitur  numerus  pri- 
mus F non  erit  squalis  numero  primo  A , <5t  eadem  ratione^ 
ncc  erit  squalis  numero  primo  C.  Non  aliter  inueniri  poteft 
quartus,  alij  mfiniti  nu,nen  primi. Quod  erat  faciendum . 


£ucl.  41. 
VU. 


PROPOS.  XXII.  PROBL.  VIII. 

i 

Numerum  reperire,  quis  fit  minimus  habens  datas  partes . 


Sint  quslibcr  dats  partes,  femiffis , tertia , «St  quarta . Debet 
reperiri  omrtiu  minimus  numerus, qui  habeat  datas  partes. Ea- 
dem vilitas  a fiat  lcunfiis  numen  A,  tertia  pars  numen  B ; <5c 

quarta 
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quarta  pars  numeri  C , & fic  vltcrius  , fi  plures  pirrcs  cxtite- 
rint  j Poftea»  rcperiatur  mini  nus  numerus  D omnium  , quos  a er.19.bu- 
A,  B,  «5c  C menlurare  poftimr,  <3c  quoties  \ metitur  D,  tories  '*>• 
vilitas  X metiatur  numerum  F,  atque  quoties  B,  & C metiun- 
tur D > toties  vniras  X metietur  numeros  G , & H . Et  quonia 
vt  X ad  F,  itaeft  A ad  D,  erit*  permutando  X ad  A,  vt  F ad  D;  ^pr  ,x 
Eadem  ratione  X ad  B crit,vt  G ad  D , atque  X ad  C erit , vt  H 3 , ^ 

ad  O:  Quare  e que  pars  eft  vilitas  X fingulorun  numerorum  c . ‘ ' 

A B ,&  ( eadem  pars  erunt  finguli  numeri  F,G  & H eiuldcm 
numeri  D;  icd  vniras  X feni  fiis  eft  ipfius  A , & pars  tertia  nu- 
meri B atque  pars  quarta  numeri  C : Igitur  numerus  Ffemif- 
fiseft  numeri  D,&  G tertia  , atque  H quarta  parsciufdem  nu- 
meri D •,  & propterva  numerus  l)  habebit  datas  partes . Dico 
iam  numerum  Defle  minimum  omnium, habentium  datas 
partes . Si  enim  hoc  verum  non  eft  , fit  nu- 
merus M . nuior, quam  LXhabens  datas  par-  ji_  X 1 
tes,  fitque  numerus  N femiilis  ipfius  M » O 1 \2  F6  N 
fit  tertia  pars, atque P qmrta ciiifdem  nu-  j_Bj  G4  O 
meri  M •,  erat  autem  vilitas  X numeri  A fe-  “C4H?  P 
nullis,  ipfius  B tertia,  atque  ipfius  C 1 D12 

quarta  pars:  Ergo  vt  X ad  A , ita  erit  N ad  7"  M dpr.txlih 

M,  permutando  X ad  N*erit,vt  A ad  M}  ‘ 

Pari  ratione  X ad  O erit,vt  B ad  M , atque  X ad  P erit,  vt  C ad 
M;  ted  vnitas  X pars  cft , <S c metitur  fingulos  numeros  N , O , 

& P:  Igitur  numeri  A,  B,  &C  metiuntur  numerum  M mino- 
rem,quam  D minimum  ommu,  quos  A,  B,C  menlurare  pol- 
iunt, quod  cft  impollibilc . Non  ergo  numerus  minor , quam 
D habere  poreft  datas  partes ; idcoque  ipie  numerus  D cft  mi- 
nimus datas  partes  habens . V t querebatur . 

* , COROLLARIVM  I.  £ud.„; 

VII. 

Patet , quod  fi  numerus  numerum  metiatur,  dimenfus  par- 
tem habebit  a metiente  denominatam . 

Nam  quia  numerus  A metiebatur  numerum  D , oftenfum 
cft  D habere  partem  F denominata  ab  A ; ideft  talis  pars  fiet 
E ipfius  D,  videlicet  lenullis, qu?  pars  eft  vnitas  ipfius  A, a quo 
numerus  dititus  denominatur . 


CO- 
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VII. 


E VCLIDIS  RESTITVTI 

« 

COROLLARI  VM  II. 


§60 


Et  fi  numerus  partem  habuerit  quamlibet , metietur  ilium 
numerus  a parte  denominatus . 

Nam  in  poftrema  parte  huius  propofitionisdidhim  efi:  nu- 
merum M habere  tertiam  partem,  & oftenfum  e(l  M metiri  i 
numero  O toties,  quoties  vnitas  ternarium  B metitur . 

PROTOS.  XXIII.  THEOR.XV. 

Si  quorucunquc  numerorum  continue  proportionalium  ex- 
tremi primi  inter  le  fuerint, omnes  illi  erunt  minimi  omniu, 
eandem  rationem  habentium. 


Sint  quotcunque  numeri  continue  proportionales  A,B.C, 
D,  quorum  extremi  A , & D fint  primi  int  r le . Dico  nume- 
ros A , B , C , D minimos  efic  omnium , cum  cis  eandem  pro- 
portione habentium . Si  erum  hoc 
A 8 Bta  C 16  D27  verum  non  cft , fint  alij  numeri  E » 
E F G H F,  G,  H, minores  illis  m eadem  pro- 
portione continua.  Quoniam  quot 
funt  numeri  A,  B,C,  D,  tot  funt  alij  lecundi  ordinis  E,  f,  G, 
tpr  19./1A.  $ jj|  > qUj  |jjnj  fumuntur  in  eadem  ratione : Ergo  • ex  compofi- 
itu'  * U tione  ordinata,  vt  A ad  D,  ita  erit  E ad  H,  <5c*  funt  A,  & D mi- 
nimi in  tua  proportione,  quandoquidem  primi  inter  fe  luppo» 
nuntur:  Igitur  tam  A numerum  E,  quam  D ipfurn  H eque 
metitur,  maiores  quidem  minores,  quod  eft  impolfibile:Kon 
ergo  numeri  minores  ipfis  A , B , C , D repcriri  poliunt , qui 
eandem  proportionem  habeant  cum  eis.  Quod,  <xc. 


£«U.VIII 


PROPOS.  XXIV.  PROBL.  IX. 


Quotcunque  numeros  reperire  continue  proportionales  mi- 
. nrmos  in  data  ratione . 

Sint  minimi  numeri  dat£  rationis  A , B .Inuenicndi  primo 
a tres  numeri  minimi  in  continua  proportione  data  A ad  B. 

Ex  « multiplicatione  A in  le  fiat  C,  & ex  A in  B fiat  D , atque 
b fr.  7.  ex  B du&o  in  le  ipfurn  fiat  E.  Et  quia  A multiplicans  duos  nu- 

meros  A,  & b eiheit  numeros  C > & D , erit,  * vt  A ad  B,ira  C 

adD. 
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ad  D.  Rurfusquia  A , *5c  B, multi- 
plicantes ipfam  B producunt  duos 
numeros  D>&  E>  erit  < D ad  E,  vt  A 
ad  B.  Quare  d C,  D,  E continue 
proportionales  funt  in  ratione  A 
ad  B . Dico  iam  C , D , E minimos 

cflfe  in  ratione  A ad  B . Quoniam  A,  & B primi  e numeri  inter 
fc(cum  fint  minimi  datx  rationis  ) in  ie  du&i  efficiunt  extre- 
m os  numeros  C,  & E : erunt /ipfi  C,  & E inter  ie  primi.  Qua- 
re g continue  proportionales  C >D  > & E minimi lunt  in  pro- 
portione A ad  B. 

Secundo  vt  vnitas  X ad  numerum  A , ita  fiant  tres  numeri 
C,  D,  E ad  numerosi7,  G,  H.  Quare, vt  prius,  erunt  * numeri  F» 

G,H  continue  proportionales m ratione  A ad  B,vcluti  funt 
numeri  C,  D,  E.  Deinde  fiat.vt  vnitas  X ad  numerum  B.ita  E, 
ad  numerum  K.  Vnde » permutando  erit  X ad  E,  vt  B ad  k;fed 
vtXad  A, ita  erat  E ad  H,  erit  permutando  pariter  vtXad  E, 
ita  A ad  numerum  H:  Igitur  k H ad  K cft,  vt  A ad  B ; ideoque 
quatuort  numeri  F,  G,  H , K continui  proportionales  funt  in 
ratione  A ad  B . Oftendendum  modo  cft  numeros  F,G,H , <5c 
K minimos cfl'e  in  continua  proportione  data  A ad  B.Quo- 
ni  nn  A,&  B primi  m inter  fc  funt, cum  fint  minimi  in  lua  pro- 
portione, finrque,  F,  & K geniti  ciuldem  gradus  ab  lpfis  A,«3e 
B:  eruut » extremi  F , & K inter  le  quoque  pruni , & propte- 
rea  • F , G , H , K minimi  erunt  in  iua  proportione , fcihcct  A 
ad  B ■,  & fic  procedendum  eft,fi  plurcs  numeri,  quam  qua- 
tuor,  queramur.  Et  hoc  erat  faciendum . 

PROPOS.  XXV.  THEOR.  XVI. 

1 

Si  fuerint  qdotcunque  numeri  continui  proportionales  mi- 
nimi omnium,  eandem  cum  eis  rationem  habentium , il- 
iorum extremi  prinn  inter  fc  erunt . 

Sint  numeri  A,  B,  C,  D minimi  continui  proportionales . 

Dico  extremos  A,  & D inter  fe  primos  effe.  Inueniatur  «duo  u. 
numeri  E,  F minimi  in  ratipne  A ad  B,  vel  B ad  C,  «Scc.  Dein- 
de  , vt  in  pracedcnti  failum  eft , reperuntur  tot  minimi  nu- 
meri K,  L,  M,  N in  ratione  E ad  F,  quot  lunt  dari  A,  B,  C,  D . 

Patet » efle  R , <5c  N extremos  > primos  inter  le ; & ideo  erunt  f*  fT*f' 1 * 
continui  proportioaaksK,L,  M>N.  minimi  in  ratione  E bulu>’ 

Zz  ad  E 
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ad  Fj  erant  autem  AB,C,D,  mi- 
As  B 12  Ci8  D27  nimi  in  ratione  Ead  F:  Igitur  fin- 
E2  F$.  guli  fingulis  ?quales  erunt  (alias 

K8  L12  M 18  N27  minores  minimis  repcrirentur  inL* 

eadem  proportione),  nimirum  A 
aqualis  erit  ipfi  K,&  Dipfi  N ; oftenfi  autem  fuerunt  K > <5c 
epr.i,bu-  N inter  fe  primi . Ergo « A,  & D mtcr  le  quoque  primi  erunt. 

• Quod  erat  oftendendum . 

PROPOS.  XXV I.  PRO  BL.  X. 

Rationibus  datis  quotcunquein  minimis  numeris,  reperire 
numeros  deinceps  minimos  in  datis  rationibus . 

Sint  primo  dat?  du?  ratic  nes  A ad  B,  & C ad  D in  minimis 
numeris.  Debent  reperiri  tres  numeri  deinceps  proportiona- 
zpr.n.h».  les  mininu  in  datis  proportionibus.  Repcriatur- numerus  E 
•ut.  minimus  omnium  menfurabilium 

A2B?  C4  D$  ab ipfis B, AC.&qud  n multiplex 
f 8 E12  Gis  eft E ipfiusB.fiat  F, tam  multiplex 
I K L aiterius A. Similiter  D alterius  G 
fiat  eadem  pars,ac  eft  C ipfius  E.  Et 
b ie/i  Jib.  quoniam  * A ad  F eft,  vt  B ad  E , erit  permutando  , * vt  A ad 
*•  B,  ita  F ad  E.  Pari  ratione  quia,  vt  C ad  t ita  eft  D ad  G,pcr- 

e/r.  1 *.»•  mutan£]0  vt  C ad  D , ita  erit  E ad  G ; & proprerca  tres  nume- 
**  ri  F , E , G deinceps  proportionales  erunt  in  datis  rationibus 

A ad  B,  & C ad  D.  Uico  iam  numeros  F , E,  G minimos  effc-. 
in  datis  rationibus . Si  enim  hoc  veram  non  eft : erunt  aliqui 
alij  illis  minores  finguli  lingulis  meiidcm  rationibus.  Ponan- 
. p tur  cflfe  I K , A L.  .am  quia" A , & B minimi  iunt  in  fua  pro 

9r^  portione  ipfi  d metientur  ?que  numeros  I,  & K,  eandem  pro- 

portionem habentes,  nimirum  BipfumK. Eadem  ratione 
cum  C,  & D fint  minimi m iua  proportione , ieu  in  ea,  quam 
v habet  K ad  L : Igitur  antecedens  C antecedentem  K metie- 

frtp  , , tur . Cumque  B AC  eundem  K metiantur, meniurabit  * quo 
kutS.  que  eundem  K numerus  E , qui  mininius  erat  omnium  men- 
furabilium ab  ipfis  B , & C , quod  eft  ablurdum : Eft  enim  K 
minor , quAm  h ; Ncnergo  reperiri  polTunt  numen  alij  mi- 
nores ipfis  F,  E,  G deinceps  proportionales  in  datis  rationi- 
bus ; & ptoptetea  ipfimet  minimi  iunt  in  datis  rationibus . 
buit  iecuiidd  date  tres  rationes  A ad  B > C ad  D>&  £ ad  F in 

mini- 
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minimis  numeris  .Inucniri  debent  quatuor  numeri  deinceps 
proportionales  minimi  in  datis  rationibus . Inucniantur>  vt 
prius,  tres  numeri  G,  H , & » deinceps  proportionales  minimi 
in  datis  duabus  rationibus  A ad  B>&  C adD,&/inueniatur  f/nf.  ijv* 
numerus  K minimus  omnium  ,quosmenlurare  pofllint  nu-  b*w/. 
nteri  i,  <5t  E;  <5e  quoties  I metitur  ipfum  K,  toties  G numerum 

L,  atque  H numerum  M metiatur, & quoties  E metitur  K, to- 
ties F ipfum  N metiatur.  Et  quoniam  numeri  G , H,  I iplos  L, 

M,  k eque  metiuntur:  erunt  g L , M , K deinceps  proportio- 

naies  111  datis  rationibus,  vt  , 

funt  G,  H,  l.  Similiter,  vt  E ad  Az  B),C  4 Dj.Efi  F5  • 

F , ita  erit  tandem  kadN.eo  G 8 H 1 2 1 1 5 

quod  E,  F $que  metiuntur  lp-  L 16  M 74  K 30  N25 
ios  R,  <5c  N;  Vndc  L , M,  K , N O P Q^  R 
deinceps  proportionales  erut 

in  dans  r at  Ionibus  A ad  B,  & C ad  D»  atque  E ad  F • Dico  iartt 
numeros  L,M,  k,  N minimos  effe  m cilde  rationibus.  Si  enim 


hoc  verum  non  ett , fint  alij  numeri  O , P , Qjl  deinceps  pro- 
portionales minimi, ih  datis  rationibus, minores  illis . Et  quo- 
niam  A , B inmjmi  1'unt  in  iua  proport.one , ipfi  b metientur  h?f**»**'^ 
aeque  O,  & P eandem  rationem  habentes . Quare  B ipsu  P mc- ,HI * 
tictur.  Eadem  ratione  C- metietur  eundem  P.  Cumque  B,dc  tfr  Ig 
C metiantur  numerum  P , menfurabit « quoque  H minimus , 
quem  h.  illi  metiuntur,  eundem  numerum  P.  Cumque  < J-J  ad  I t par.  1 .£>•- 
fit , vt  P ad  Qjper  mutando  m ent  I eadem  pars  ipfius  Q^quc  »«/  pr. 

H ipfius  P.  cumque  E , & F minimi  fint  in  proportione  Qad  \fr-iMb.j. 
R,  metietur  «quoque  E eundem  Q^  Quapropter  duo  numeri 
I,<St  E metiuntur  nume  um  Qj&  ideo « eundem  Qjnetietur  11  j* 
maior  numerus  k,  qui  nummus  factus  fuit  omnium  mcnfu-  *ufr  6’  “* 
rabilium  ab  ipfis  I , «Sc  E , quod  eft  lmpoilibile  ••  Non  ergo  alij  9 frtf  , 
numeri  minores  iplis  L,  M,  K , N , led  ipfimct, minimi  erunt  bu$ui. 
deinceps  proportionales  111  datis  rationibus.  Eodem  modo 
procedendum  eltvltcnus,  fi  plures.quam  tres  fuerint  datat 
proportiones.  Et  hoc  erat  faciendnm. 


PROPOS.  XXVII.  THEOR.  XVII.  w. 7. 

VUL 

Si quotcunque numeri  continue  proportionales  fuerint,  & 
primus  poitremi  multiplex , aut  pars  fuerit : erit  rlie  niulti- 
picx,  vel  pars  quoque  lecundi . 


Zz  2 Sint 
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Sint  continui  proportionales  muneri  A,  B,C,D,5c  \ ip- 
fius D multiplex, nur  pars  fit,  veluti  vnitas H pars cft  ipfius  K, 
Vel  contra.  Dico  A ipfius  B partem  quoque,  aut  multiplicem 

cllc.Sicnim  A neque  multiplex, ne- 
A8  Bi6  C32  D64  que  pars  conceditur  numen ‘,B  .-erit 

* dt/.jMt. | E F M laltem  » A partes  ipfius  B 'cinn  nu- 

G N meri  fint  commenfurabiles  laltem 

O ab  vnitate  ) . Ponaturque  E , fi  fieri 

Hi  K 8 poteft , communis menfura  nume- 

roru  A,  &c  B,  & erit  E minor,  qu4m 
A , Sc  B , al  ds  fi  vni  eorum  ^qualis  eflet,  A ipfius  B multiplex  , 
aut  pars  eflet,  quod  non  ponitur.  Et  quia  B ad  C,  atque  C ad 
b iffiMb-i  D cft,  vt  A ad  B ; ponitur  vero  A ipfius  B partes : Igitur  * B ip- 
fius  C * atque  C alterius  D cardcm  partes  erunt , atque  A par- 
tes  eft  ipfius  B.  Sintque  F,  & M ipfarum  li , C , & D commu- 
nes menfur^eedem , qu£  eft  E ipforum  numerorum  A , & B. 
Et  quoniam  A ipfius  E,  atque  B ipfius  F ?quc  multiplices 
c frtf.n . funt,  erit « E ad  F,  vt  A ad  B,  fcu  vt  B ad  C . rari  ratione  erit  F 
&d'f  ub  ad  M,vtB  ad  C,  atque  C ad  D;  eftque  B ipfius  C partes  :Igi- 
tur  d E ipfius  F , nec  non  F alterius  M e?dem  partes  erunt ; Sc 

* proprerca  habebunt  eafdcnt  communes  tnenfuras , 0119  fint 

* dtf.eiib  jG.dc  N . Et , vt  prius,  oftendetut  G iplius  N partes , ficuti  E 

partes  erat  alterius  F : Vnde»G,&  N habebunt  communem 
aliquam  menfuram,  fit  illa  O.  Cum  igitur  O metiatur  numc- 
rum’G;Gverd  ipfum  Emenfurat,atqucE  metitur  numc- 
fsx.i.iib  j tum  A : Igitur/O  metitur  numerum  poftremum  A . Eadem 
ratione  quia  O metitur  numerum  N,  N vero  ipfum  M, atque 
M ipfum  D,  metietur  quoque  O poftremum  D ; cit  mque  nu- 
meri A,  <5t  D habeant  O communem  menfuram  ( qu$  minor 
erit  tam  ipfius  A « quim  D,  vt  in  principio  huius  propofirio- 
nisoftenlum  cft)  ent  A ipfius  D partes:  Fa&a  autem  fuitH 
ad  K,  vt  A ad  D : Igitur  H ipfius  K partes  erit,  vnitas  numen, 
vel  numerus  vnitatis, quod  eft  nnpollibile.  Non  igitur  A ip- 
fius  B partes  eritj  fed  aut  multiplex, aut  pars  neceftano.Quod 
erat  oftendendum . 

*“1*-  COROLLARIVM. 

Colligitur  ex  hac  propofitione,  quod,  fi  quotcunque  nu- 
meri continue  proportionales  luerint , & prior  neque  multi- 

plex. 
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plex,  neque  pars  fir  fecundi, neque  alius  qujfpiam  eiufdem  or- 
dinis  mulriplex,  aur  pars  crir  pofttemi.  : 

Nam  in  dcmonftratione  huius  propofitionis  pofitus  fuit  r 

numerus  A lpfiusB  partes  ranmmmodo , <5c  hinc  deduximus 
A ipfius  C,  vel  A ipfius  D.aut  B alterius  D partes  cflej&pro- 
prcrca  inter  fe  nequeunt  habere  eande  proportionem , quam  ^ 

vnitas  H ad  numerum  k;  vel  contra  rationem , quam  habet 
numerus  H ad  vnitatem  K..  Si  enim  A verbi  gratia  ad  D ean- 
dem rationem  haberet, quam  vnitas  H ad  numerum  K,non  e£ 
fet  A ipfius  D partes . Vndc  pater  propofitum . 

PROPOS.  XXVIII.  THEOR.  XVIII.  8*1.  v. 

Vili. 

£i  inter  duos  numeros  medij  continua  proportione  cecide- 
rint numeri , quot  inter  eos  medij'  cadunt , tot  inter  alios 
eandem  cum  illis  rationem  habentes , medij  continua  pro- 
portione cadent. 

✓ 

Inter  duos  numeros  A , & B cadant  medij  proportionales 
continui  numeri  C,  D,  fitque,  vt  A ad  B,ita  h ad  F.  Dico  tot 
medios  numeros  continue  proportionales  reperiri  poflTe  inter 
£>  & F,  quot  inter  A,  & B.  Sumantur  * totidem  numeri  G,H, 

1>  k minimi  in  ratione  A ad  C,  quot  funt  numeri  A , C , D , B : f"1  • 
erit*  ex  compofitione  ordinata,  vt  A ad  B,fiuc  vrEad  F>ita  ^ 

G ad  k . Cumque « G , & k fint  in-  • kfr.\i.bu» 

ter  fe  primi,  eo  quod  funt  extremi  A24C36  D54  B81  j u,. 

minimorum  numerorum:  ferunt  E ?2  L48  M72  F108  Afr.t.b* { 
ipfimer  in  fua  proportione  mini-  G 8 H12  I 18  K27  iui  • 
mi  j Sc  ideo  * eque  metietur  G ip-  * f • **- 

fum  E , atque  kipfumF.  Fiant  ergo  L ipfius  H,  atque  Mip- 
Ilus  1 tam  multiplices,  quam  eft  E ipfius  G,  vel  F multiplex 
ipfius  k : Igitur  permutando  A’t  G ad  H,  fiue  vt  A ad  C,  ita_, 
erit  E ad  L,  atque  vt  H ad  I,  fiue  C ad  D , ira  erit  L ad  M ; pa-  f ^ 
riterque  vt  I ad  k,  fiue  vt  D ad  B,  ita  erit  M ad  F : Quare  E,  L,  7' 

M,  F continue  proportionales  funt , eius  multitudo  ^qua- 
lis eft  multitudini  A,  C,  L>,B.  Ergo  tot  medij  continui  pro- 
portionales cadent  inter  E , & F , quot  inter  A , & B . Quod 
erat  dcmonftrandum. 


FRO- 
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PROPOS.  XXIX.  THEOR.  XIX. 

•\ 

Si  duo  numeri  fuerint  inter  fe  primi  quot  inter  eos  medij  co- 
tinuaproportiorie  cadunt. tot  inter  vtrunque  eorum, & 
vnitatem  medii  continua  proportione  cadent . 

Inter  primos  numeros  A , Sc  B cadant  C , D medij  in  conti- 
nua proportione, fitque  X vnitas.  Dico  ta  inrcr  X,&  A.quim 
inter  X , & B cadere  tot  numeros  medios  proportionales  n_. 
continua  ratione, quot  inter  A,&  B cadunt,  nueniantur  « duo 
numeri  E , F minimi  in  ratione  A ad  C , & * fumantur  in  ea- 
dem proportione  tres  numeri  G,  H , I . deinde  quatuor  K. , L > 
M,N,quoufque multitudo  poftrcmorum  numerorum  equa- 
lis  (It  multitudini  A,  C,  D,  B.  Quoniam  A , B extremi  inter  Cc 
funt  primi, erunt  f A,  C,  D,  B,  minimi  in  proportione  t ad  F ; 
fed  totidem  funt  K , L,  M , N fadi  in  eadem  proportione  mi- 
nimi: Ergo  finguli  k L.M  N^qua- 
A 8 Cia  D18  B27  les  funt  Imgulis  A,  C,  0.  B.  fcihcet 
K8  L12  Mi8  Nu  k ipfi  A N cquahs ipfi B j cum_» 
G4  Hd  Ip  minores  minimis  dari  non  poilinr. 

£ 2 Fs  Et  quia,  vnitas  X ad  E(vt  incoftru- 

Xi  dione  25.  huius di&um  eft)eft  vt 

E ad  G,  & ita  G ad  k;  erunt  X , E,G, 
K continue  proportionales . Simili  ratione  X , 1 , 1 , N conti- 
nue proportionales  erunt;  eftque  ram  multitudo  X,  t , G , k , 

2uam  X,  F,  I,N,  ?qualis  multitudini  K , L,  M N , vel  A , C , - 
>,B,vtconftat  ex  2 j.prop.huiu^  igitur  tot  cadent  medij  con- 
tinue proportionales  inter  vnitatem  X,&  numerum  k, (eu 
ci  ^qualem  A ,&  inter  vnitatem  X , <5t  numerum  N , fine  fibi 
eciualem  B,  quot  inter  numeros  A , & B cadunt . Et  hoc  erat 
ouendendum . 

PROPOS.  XXX.  THEOR.  XX. 

Si  ab  vnitate  duo  ordines  numerorum  continue  proportiona- 
lium fuerint,  & multitudine  ^qualium, quot  inter  vtrun- 
que extremum , & vnitatem  medij  continua  proportione^, 
cadunt,  tot  inter  extremos, medij  continua  proportione  ca- 
dent in  ratione,  quam  habent  numeri  vnitati  proximi . 

’ Inter 
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Inter  vnitatem  X , & numerum  A cadant  medi)  proportio- 
nales C 5 D atque  inter  X <5c  B totidem  medi)  fmt  proportio- 
nales E,  F . Dico  inter  A,  & B tot  medios  numeros  proportio- 
nales cadere  in  eadem  ratione  C ad  E , quot  inter  A , & X.  Vt 
vnitas  X ad  C , ita  fiat  E ad  G ; & G id  H > atque  F ad  L . Quo- 
niam vt  XadCj  ita  Hippon  tur  efT:  Cad  D,eftquc  E adG , vt 
XadC : Igitur»  Cad  Deft,  vt  E adG.  Er  permutando  * vt  G t 

ad  E, ira eftD adG.  RurFus quoniam  Xad  C,eftvtEadG, 
erit  permutando  , vt  X ad  E.  ita  C ad  G ; atque  vt  X ad  E 1 „ 

ita  ponitur  E ad  F:  Ergo  * C ad  G eft.vt  E ad  F:  Et  rurfus  d per-  j £ 
mutando  vt  Cad  E,  ita  eftG  ad  F:Qjarc  tres  numeri  D.G.  F ^ 
continui  proportionales  Funt  in  ratione  C ad  E , «Sc  funt  toti- 
dem quot  funt  X , C , D . Deinde  quoniam , vt  X ad  C , ita  ex 
hypothefi  eft  Dad  A,<5cvt  eadem  vnitas  Xad  eundem  nu- 
merum C,  ita  erat  ex  conftru&ionc  G ad  H,  atque  Fadl.:  o* 

Igitur*  veluti  D»G,  F proportionales  Funt  continui,  ita  erut  pr.i  buw. 
A , H , «St  L . Tandem  quia  erat  vt  X ad  C , ita  F ad  L ;/Ergo  f/r-«  *•  Hk0 
permutando  X ad  F erit>vt  C adL.  . I*  - 

Ru  rlus  quia,  vt  Xad  E,  ita  erat  F A 27  Htd  L48  B64 
ad  djerit permutando X ad F,vt E D9  G 12  F 16  * 

ad  B ; & propterea^  vt  C ad  E,  ita  C$  E 4 J 

erit  LadB:  Quare  numeri  A, H,L  Xi 

ScBcorinue  proportionales  funt 

in  ratione  C ad  Ej5c  eorum  multitudo  aqualis  eft  multitudini 
X,C>D,  A,  3c  fic  vltcrms  Fi  plurcs  Fuerint . Qjirc  inter  A,«Sc  B 
tot  medij  proportionales  cadur  H,&  L,quot  sut  C,  «Sc  D inter 
X , «Sc  A ; liue  E , & F inter  X , «Sc  B . Quod  erat  oftendendum . 

1 Mj.’, 

PROPOS.  XXXI.  THEOR.  XXI.  Vili, 

Plani  numeri  rationem  habent  compofiram  ex  duabus  ratio- 
nibus laterum . Et  Folidt  numeri  rationem  habent  compo- 
firamex tribus  rationibus  laterum, <3c  antecedentia  funt 
eiuFdem  plani,  aut  1'ol.di  latera. 

Sir  numerus  A planus,  genitus  ex  D du&a  in  C , ideft  fit  v- 
nit  <s  X ad  D , vt  v-  ad  A , atque  nume- 
rus B genitus  ex  dufhi  Hin  E.  Dicor  i-  A<sGi2  B20 
tionern  plani  A ad  planum  Bcompofira  C2  E 4 

cfle  ex  rationibus  Cad  E,  «Sc  D ad  H.Sic  D$  H5 
enim  antecedentia  erunt  latera  eiuf-  Xi 

dem  plani . Fiat  E ad  G , vt  eft  vnitas  X 
ad  D . Et  quia  eadem  D du&a  m C , «Sc  £ gignit  numeros  A, 

<5cG: 


Digitized  by  Google 


•V> 


?<S3  E V CLIDTS  FESTITVTr 

i»/f  i.im.  & G : erit*  A ad  G»  vt  Cad  E . Rurfusquia  D,&  Hdu£hefti 
• eifdcm  E efficiunt  G,  & B-- erit  *G  ad  B,vt  Dad  H. Habet <ve- 

bfr  7 •"•"i  r6  A ad  B proportionem  compcfitam  ex  ratione  A ad  G’  fcit 
tJtf.it*  Gad  E'  &ex  ratione  G ad  B>  feu  Dad  H . Igitur  proportio  A 
ad  B componitur  ex  ratione  lateris  C ad  latus  E,  & cx  ratione 
lateris  D ad  latus  H . 

Secundo  fit  A numerUs  genitus  cx  du&u  trium  laterum  C, 
D > & E , ira  vr  ex  C in  D fiat  M , atque  ex  duftu  E in  M fiat 
Ajfitqjpariter  B fa&uscx  diwfilu  triulateru  F,G-&  H,iravtfitX 
ad  G,  vt  F ad  0;  atoue  vt  X ad  H , ita  fiat  O ad  B . Dico  ratio- 
AdtfQ.ku-  nem  A ad  B compofitam  cffie  t tribus  rar  onibus  Jarcrum  C 
iti,  ad  F > & D ad  G , atque  E ad  H . Fiat  N ex  D m F , & ex  duftu 

E in  N fiat  R .pariterctue  cx  du- 

B 140 
O 20 


e/*r.»  bu- 

imt  fr • 
fpr.j.buitu 


A 48 


R 96 
M6 


S 160 
N n 


Cz 

F 4 

D, 

G 5 

E 8 

H 7 

Xi 


£hi  E in  O fiat  S;  erit  * M ad  N,vt 
C ad  F»  A N ad  O crit.vt  D ad  G; 
cfique/ A ad  R,  vt  M ad  N,cum 
cx  dudiu  E in  M,  & N fiant  As  Sc 
R;  igitur  f A ad  R eft,  vt  C ad  F. 
Pari  ratione  R ad  S erit»  vt  N ad 
, O,  fiuevt  Dad  G. Tandem  quia 

Ii  pr.i  buiut  dn£  E,  & H duftc  in  eadem  O efficiunt  S,  & B : erit  b S ad  B,  vt 
ipr.i9  bk.i  latus  E ad  H . Cumque » proportio  A ad  B componatur  ex  ra- 
tionibus A ad  R,  R ad  S,  atque  S ad  B:  erit  quoque  proportio 
A ad  B compofira  ex  rationibus  C ad  F»  D ad  G,  t ad  H ,5c 
ficvlterius  fi  plura  fuerint  latera,  producentia  numeros  A* 
. & B . Quod  erat  oflendcndum . 


tuti  Il.1t. 

viii. 


PROPOS.  XXXII.  THEOR.  XXII. 


Inter  duos  numeros  quadratos  vnus  medius  proportionalis 
cadit,  atque  inter  duos  cubos  duo  numeri  medij  proportio- 
nales intercedunt  in  continua  proportione  laterum . 


Sit  primo  quadratus  numerus  A genitus  ex  multiplicatio- 
ne latetis  C in  fc  ipfum , atque  quadratus  numerus  B fit  geni- 
tus cx  multiplicatione  lateris  D in  D.  Dico  inter  numeros  A , 
& B cadere  vnurn  numerum  medium  proportionalem.  Rcpc- 
ipr.it.v  riantur*  tres  numeri  M , N,0  .continue  proportionales  mi- 
niini  in  ratione  lateris  C ad  JD.  Quoniam  b numerus  M ad  O 
bfr.ip.ltb • proportionem  habet  compofiia  ex  ratione  M ad  N,&Nad 
4*  O/eftquc  M ad  N»  atque  N ad  O,  vt  latus  C ad  D:  Igitur  pro- 

portio 


Digitized  by  Google 


n 'LTB  E R-TIILV;  • 369 

portio  numeri  M ad  O compofita  eft  ex 
ratione  C ad  D,  Sc  cx  altera  rationceiul-  A 1 6 E 24  B ;d  . < 

dem  C adl);Eft  vero  c proportio  nume-  C4  D6  cpr.it.hf 

ri  plani  A ad  planum  B compofita  ex  ra- . M4  N6  Op  ,Ht  • 

tiojrc  lateris  multiplicati  C m multipli-  ' '1  i ' \ 

catum  D,  atque  ex  ratione  lateris  multiplicantis  C in  multi- 
plicantem  D:  Igitur  <m  M ad  O,  ita  eft  A ad  B,  cadit  vero  in-  ‘ ct''*  fT’ 
ter  M ,&Ovnus  medius  proportionalis  numerus  > nempe  N 
in  continua  proportione  C ad  I) : igiru  r e inter  A , & B vnus 
medius  proportionalis  numerus  cadet , qui  fit  E , in  continua  pr.19 
rarione  lateris  C,  ad  D ; eruntqtie  proprerea  A , E , B , conti- 
nue proporrionalcsin  ratione  laterum  C ad  D. 

Secundo  fit  A numerus  < ubus,  genitus  ex  multiplicatione 
lateris  C ter  in  le  ipliim  dufti , parirerque  cnbus  numerus  B 
genitus  fit  ex  multiplicatione  lateris  D ter  in  le  multiplicati. 

Luco  inter  A >&  Bduos  medios  proportionales  numeros  ca-  ‘ 
dere . Repcrianuir/quatuor  numeri  M , N >0>  R continue  f fr.  16. ts* 
proportionales  niinimi  in  ratio-  . »+.  £«««,. 

ne  latens  Lad  D;  Erit*  igitur  A 64  E 96  F144  B2i<5  S fr.itM. 
proportio  M ad  R triplicata  pro-  C4  De 

portionis  M ad  N » leu  C ad  D i M8N12O1S  R27 
ideft  compofita  erit  ex  tribus  ra-  - . . . . 

tionibus  lateris  C ad  D:  Eft  vero  proportio  folidi  numeri  A *’ 

ad  lolidum  B compofita  ex  eifdcm  rationibus  laterum , Icili-  1 pr,t9 , m. 
cet  ex  tribus  rationibus  lateris  C ad  D : igitur»  tam  propor- 
tio  M ad  R,  quam  numeri  A ad  B triplicata  cft  eiuldem  pro- 
portionis lateris  C ad  Dj  idcoque  k.  vt  M ad  R > ira  erit  nuuie-  fc  «*.  j.  /r.' 
rus  A ad  B,  led  inter  numeros  M,  <5c  R duo  medij  proportio- 
nales numen  cadunt, nempe  N.&  O.  Igitur  J inter  A , & B bu~ 
duo  numeri  pariter  medi/  conrmue  proportionales  interce-  * “hl* 
dent,  quifuir  E j<Sc  F in  contmua  proportione  lateris  G ad  D.  *r'19' ' J’ 
Quod  erat  oftendendum . 


r COROLLAR1VM. 

* \i  » •.  J • • ' ' '•  1 . J 


Bucl.  ij. 
Viil. 


Hinc  deducitur , quod  fi  quotlibet  numeri  • :i  *<• 

proporrionalcs  fuerint,  erunt  poteftatCs  eiofi  i . X 
dem  gradus  propo rtionales quoque.  Nam  fi  ABC 
trium  proportionalium  numerorum  A,  B,  Ci‘*  I>  E F 
fint  D , E , f pottftates  eiuldem  gradus , ideft 
aut  omnes  quadrati, aut  cubi,&c.exunt  proportiones  D ad  E» 

- - Aaa  &E 
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Sc  E ad  F duplicata:,  vel  triplicat?  fim  ilium  proportionum  A 
m ur. ».  fr.  ad  B,  & B ad  C,-  & propterea  m D,  E,  F proportionales  eru  nt . 

19  hi.j,' 


VUI. 


PROPOS.  XXXIII.  THEOR.  XXIII, 


*>pr.i6  tT 

bmiut. 


tfrii.lib  | 


A 6 C12  B24 

C 2 E4 

D 3 > : ..  F6 

M 2 N4  08 


Inter  duos  numeros  planos  firailes  vnus  medius  numerus  pro- 
portionalis cadit  in  continua  proportione  laterum  homo- 
logorum. Et  fi  inter  duos  numeros  vnus  medius  proportio- 
nalis ceciderit:  illi  erunt  plani  numeri  fimiles . 

Sint  primo  duo  numeri  A «5c  B plani  fimiles, ideft  A genitus 
fitex  multiplicatione  laterum  C , & D,  atque  B fit  genitus  ex 
multiplicatione  laterum  E in  F,  fitqueC  ad  D in  eadem  pro* 
fj/'’11'"'  portione, quam  E habet  ad  F ( fic*  enim  plani  numeri  fimiles 
erunt ) . Dico  inter  A , & B vnura  medium  proportionalem-» 

numerum  cadere  in  continua  pro- 
portione lateris  C ad  eius  homologi! 
E.  Repcriantur  » tres  numeri  M , N, 
& O minimi  in  continua  proportio- 
ne lateris  C ad  E . Et  quia  C ad  D eft , 
vt  E ad  F:  Ergo  c permutando  C ad  E 
d/r.  1 9 i,b.  erit , vt  D ad  F;  Et  eft  i proportio  numeri  M ad  O duplicata», 
i-  proportionis  M ad  N , icu  duplicata  ipfius  C ad  E , vel  D ad  F| 

5 pr.}  i.bu ■ atq.ptoportio  * plani  numeri  A ad  planum  B compofira  eft  cx 
“V"  ratione  lateris  C.  ad  E,  atque  D ad  F,  lcu/  duplicata  rationis  C 

e «r 9- l b i ad  ^ » Ighdr  tam  proportio  numeri  A ad  B,  quam  M ad  O du- 
19  hl  i?  plicata  eft  eiufdem proportionis  C ad  E ; & proptcrca, £ vt  M 
hpr  1 Hu-  ad  O , ita  erit  A ad  B 5 cadit  aure  inter  numeros  M , & O vnus 
j medius  proportionalis,  nempe  N.  Igitur»1  inter  numeros  A » 
pr  1 9 iib  3.  & 13  vnus  medius  proportionalis  cadit  nuraierus  , qui  iit  G in 
. continua  proportione  lateris  C ad  E . 

, Secundo  inter  numeros  A,  &B  cadat  vnus  numerus  me- 

dius proportionalis  G . Dico  numeros  A,  & B fimiles cfi 
i pr.  16.  bu-  (e.  Repcriantur » duo  muneri  C , & E minimi  in  ratione  A ad 
G.vcl  G ad  B:  erunt A C«&  E primi  inter  le;  & ideo*  ?quc  me- 
k pr  6 buivs  tiehtur  numeros  eaxtdcm  cum  illis  rationem  habentes  5 icili- 
l prop  6.  ceritoties  C ipiiim  A metietur , quoties  E ipfum  G.  paritery 

2|uc  toties  C menlurabit  ipium  G , quoties  E nititur  B ; Vo- 
ci idem  numerus  Emculiucatut  tanuiurusznm  G , quam  B. 

' Fiat 


buiui. 


-j-  ■ - 


J.  /, 
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Fiatefgo  D tam  multiplex  vnitatis  quam 
G multiplex  eft  ipfius  E,  atque  F fiat  tam  As  G12  Bi» 
multiplex  eitffdeni  vnitatis,  quam  Bmul-  C2  Ej 

tiplex  eft  eiufdem  E.  Quapropter  » vt  D4  f 6 mJtf.9  ir 

«umerus  D,  multiplicans  ad  multiplican-  t*  r 

tem  F,  ita  erit  G ad  B 5 fed  vt  G ad  B , ita  erat  A ad  G,  atque  C 
ad  E erat,  vt  A ad  G : Igitur  » vt  C ad  E, ita  erit  D ad  F.Et  quia 
C ad  E eft , vt  A ad  G , permutando  • G ad  A erit,  vt  E ad  G ; pjty9,b„. 
fed  EadGeft,  vtvnitasad  numerum  D:  Igitur  vt  vnitasad  ,»/. 
numerum  D,  ita  erit  C ad  A . Quare?  C>&  D erunt  latera.ex 
quibus  gignitur  planus  numerus  A j pariterque  E , & F erunt 
latera  plani  numeri  B . Suntquc  oftcnfa  prcdi&a  latera  pro- 
portionalia . Igitur  f plani  numeri  A,&  B fimiles  inter  fe  nuit,  q i*f.  t ». 
Quod  erat  oftendendum . bmtu. 

Vi  / *ii  / , * • . 4 

PROBOS.  XXXIV.  THEOR.  XXIV. 

Inter  duos  numeros  folidos  inter  fe  fimiles  duo  medij pro- 
portionales cadunt  in  continua  proportione  laterum  ho- 
mologorum . Et  fi  mter  duos  numeros  duo  medij  propor- 
rionates  ceciderint,  erunt  1II1  fimiles  lolidi . 

• 1 . u t;  ; ' v • ■*  • 


Siitt  numeri  C,  D,  E latera  numeri  folidi  A , & ex  trium  la- 
terum F,G,  H multiplicatione  producatur  numerus  folidus 
B;  fitque  vt  C ad  D,  ita  F ad  G,  atque  vt  D ad  E,  ita  G ad  H(fic 
tnim«lolidi  A,&B  fimiles  funt).  Dico  inter  A, & Bduos 
medios  proportionales  cadere  in  proportione  contmua  late- 
rum  homologorum  C ad  F,  vel 

DadG,aut  Ead  H.Rcperian-  A64  P96  Q144  Baitf  bpr.uty 
tur iquatuor numeri  M.N.O,  C2  F?  **  *«,«,. 

R minimi  in  continua  propor-  D 4 G 6 

tione  lateris  C ad  F.  Patet  t pro-  t 8 H 1 2 c?  r.  1 9.  lib. 

portionem M ad  R triplicatam  MsNia  O18  R27  3. 

cfle  vnius  rationis  M ad  N , vel 

C ad  F j Eft  vero  ^ proportio  A adB  compofita  ex  ratio-  dpr.31.t1*; 
nibus  laterum  C ad  F,  D ad  G , atque  E ad  H , funtque  hf  tres  ,ut  • 
proportiones  c$dem:  Igitur* proportio  A ad  B pariter tti-  cpr''9' 
plicata  eft  eiuldem  rationis  C ad  F j <3c  propterea  vt  M ad  R , f'  tj)  bu% 
ita  erit  A ad  B . Quare/inter  A , & B duo  medij  numeri  pro-  (1</,V  or  3 
portionales  cadent  nempeP  & Q^velutiinrer  M,& Rea-  fr.19.hb. 3. 
dunt  duo  medu  proportionales  N>&Om  ratione  CadF. 

Aaa  2 Quire 
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frl.  haia/. 

*pr  $i  *>» 

ia/ 

1 dtf  i x.hu 

i"’* 


A 64.  P96  Qj.44  B216 
I32  L48  K72 
C s F 12 

D4  G 6 ' 

Ez  Hj 

Xi  »• 


it»  itf%  1 1, 
batut. 


}7z  EVCLIDIS  RESTfTVTI 
Quare  A , P , (K B continue  proportionales  ernnrin  ratione 
lateris  C ad  eiusTiomologum  F . 

Secundo  inter  numeros  A,  & B cadant  duo  medii  propor- 
tionales P , & Q^Dico  A , & B fi  miles  lolidos  numeros  e fle_,. 
Rcperiantur*  duo  numiri  E , & H minimi  in  proportione  A 
ad  P : erunt  * igitur  £ > & H primi  inter  fe , & proptcrca  ?que 

metietur  numeros  eandem  cum 
eis  rationem  habentes  . Vnde_, 
quoties  E metitur  iplrnn  A,  to- 
ties H metietur  ipfum  P } Simili- 
ter toties  E metietur  numerum 
P,  quoties  H menfurat  ipfum  Q; 
pariterque  toties  E menfurabit 
numerum  Qj  quoties  H menfu- 
rat numerum  B.  Fiat  igitur  vnitas  X ad  I,  vt  eft  E ad  A , atque 
X ad  L fiat,  vt  E ad  P:  pariterque  X ad  k fiat  vt  E ad  Q^Mani- 
feftum « cft  multiplicantes  numeros  I,L  Sc  k continue  propor- 
tionales cfTc  in  eadem  ratione,  in  qua  funt  A , P , dc  QjCiim- 
que  inter  1 , Sc  k cadat  L medius  proportionalis : erunt  k I , <5c 
K numeri  plani  fimilcsj  Sc  propterea  < duo  latera , ex  quoru m 
multiplicatione  generatur  numerus  l,qug  fint  C,&  D propor- 
tionalia erunt  duobus  lateribus , ex  quibus  procreatur  nume- 
rus planus  K,  qU£  fint  F,  <5c  G icritquc  latus  C ad  eiqs  homo- 
logum F,vtD ad G,fiue vtlad  L.vel vt  AadP,vcI  vt  Ead 
H . Et  quoniam  ex  mutua  multiplicatione  trium  laterum-» 
C,  D,  E gignitur  numerus  A , eo  quod  ex  C in  D efficitur  pla- 
nus numerus  1 , atque  ex  numero  E in  1 duflo  efficitur  nume- 
rus A, pariterque  ex  mutua  multiplicatione  laterum  F , G , <3c 
H procreatur  numerus  folidus  B.eftque  proportio  lateris  C 
ad  F , vt  D ad  G , Sc  vt  E ad  H , fiue  vt  A ad  P : Igitur  m folidi 
numeri  A,dc  B fimiles  erunt  inter  fe.Quod  erat  oftendendum. 


tud.u.ti,  PROPOS.  XXXV.  THEOR.  XXV. 

S6.ir.vill 

Si  quadratus  numerus  quadrati  numeri,  vel  cubus  numerus 
ciibi  numeri  multiplex  aut  pars,  vel  partes  tantum  fuerit: 
erit  quoque  latus  lateris  multiplex,  aut  pars,  vel  lolummo- 
do  partes.  Si  verd latus  lateris  multiplex , vel  pars , aut  par- 
tes tantum  fuerit:  erit  quoque  quadratus  numerus  quadra- 
ti, vel  cubus  cubi  numeri  multiplex , aut  pars , parte  fue_,. 

Sint 
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i ? Sflat  prima  A»  Bduo  numeri  quanti,  quorum  latera  C,  D, 
Atque  A ipfius  B multiplex  fit  i Dico  C ipfius  D multiplicem 
•cft'd.  Quoniam*  inter  nu  meros,  qpa^ltarqs 
-A •, & B.-yjv»»medius proportionalis  cadit,  Aid  E.8  B4 
?qui  fitjEvatque  eft  \ ad  E^4c.EadJ^rVt;ld-  £-4'  D*? -J 

,tiis  CadB»dt  ponitur;  A multiplex  ^ y ;1  \ c 

ini  B:  erit  f quoque  A mutiplex  fecundi  E. Quare cOipfius 
Dmultiplexquoquecrit»cumfitCad  U,VcAad  E.’  . 

.1  Si  ut  fecundo  A*  &.  B numeri. cubi , quorum  latera C Ps 

.litqueA  multiplex  ipfius  B.  Dico  C ipfius  D multiplicem-» 

, quoque  ciTc.  Nam  a inter  numeros  ,, 
jcnbos duo  medi j proportionales  ca-  A <4  E 32  F 16  B 8 
dunt , qtnimt&,F inrationc  lateru  C4r  Da 

♦C  ad  D i»pouicu£  mo  A.  ipfius  B 
'multiplex.:  I^ttsur^  er  it  A ipfius  E ;fiueC  ipfius  D multiplex 
quoque.  Fari  ratione»  cum  A ipfius  B pars  fupponitur,fe- 
quitur  quoque.eadem  ratione  latus  C ipfius  D partem  dTe: 
& e conuerlo,  ciuti  latus  C ipfius  Dpars  fuppomtur,  eft  quo- 
: que  numerus  A pars  poftrcmi  B . 

Tande  numerus  quadratus  A quadrati  numeri  B.vel  cubus 
cubi  fit  tantumodo  partes;  ideftneque  multiplex , neque  pars 
-illius  fit  . Pari  ratione  inuentis  medijs  proportionalibus  .‘/erit 

}>ri mus  A fecundi  E partes  tantummodo ; & propterea  C ip- 
ius  lateris  D partes  folummodo  erit.  Et  contra  cum  latus  C 
ipfius  D neque  multiplex,  neque  pars  lupponitur:  erit  necef-. 
iario  A ipfius  fecundi  E partes  tantumodo  * & ideo  erit  prior 
numerus  A poftremi  B partes  tantummodo . Qu$  erant  ofte- 
denda_».  ■ 


■ * 

■ri 

apr.jx.bu- 
**>•>  3 
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ivi  • * 
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)'i  VHiJ 
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PROPOS.  XXXVI.  THEOR.  XXVI. 

Si  ab  eodem  numero  ad  duos  alios  extremos  vel  ad  nume- 
rum , Sc  vnitatem  continuentur  ^quales  multitudines  pro- 
tionahum  numerorum : inter  extremos  totidem  medi)  c6- 
tinua  proprtione  cadent  numeri . 

Inter  numerum  A ,&  C intercedant  medi)  continua  pro- 
portione D 8c  E , atque  inter  numerum , vel  vnitatem  B » & 
eundem  numerum  C totidem  interponantur  numeri  F,  G 
medij  continua  proportione . Dico  inter  A , & B tot  numeros 
medios  continua  proportione  cadere»  quot  inter  A,  & C,  vel 

inter 


iy  Google 


iff.  1 6.  & 
»4  buiui. 

bpr-if.l/b. 

i- 

<ff . 19  lib. 

nf«*r  (.  fr. 

xi.m.j. 

•i.  i ' ^ h ' 

c /r.  19  /id. 

3* 


-*»>i  (',M5 

* V'  ~ 1 


{«r)/r. 
19  Hb  j. 
g fr.iH.bu- 
,mt. 


Muci  ti.ij. 
Vili. 


i*4  EvCLffcis  flftfsrrfTVTi 

inter  B i w C interponuntur  . Repci>ij»ntnf  * tres  miriimi 
numeri  K , L , M in  redone  F ad "G / ’<$t  ratio  D ad  E , vel  £ 
ad  C vocetur pc,  & proportioG^d  G,  vel  ei  fimilis  G ad  F vo- 
cetur Z . Et  quia  b proportio  D ad  F componitur  ex  rationi- 
bus D ad  C,  ct  Gad  F > e^que  rdtioE)  adC -duplicata  rationis 
D ad  E,  feu  X,  & proporrioG  atfF  duplicare  rarioriis  C ad  G, 
leti  Z;  er&o  rproportio  D ad  F cotOponirur  ex  his  rationibus 
X,  X,  Z,  Z;  fcd  4qubcunqti<i  orditoe  prcdi&cproportiones  di- 
fponahttir , feni  per  compomintfear/de^vr  proportionem  : Er- 
go proportio  £)  ad  F compofita  erit  ex  rationibus  X,  Z,  X,  Z; 
ideft  cx  duabus  proportionibus  ♦ fimilibus , quaru  fingulc  ex 
rationibus  X , Z componuntur ; Sc  proprerea  proportio  D ad 
F duplicata  erit  rationum  X.  Z;  fed  E ad  G componitur  ex  ra- 
tionibus £ ad  C , <Sr  C ad  G > fcrHcet 
ex  ratiouibu.s  X ,<5c  Z:  Ergo  D ad  F 
proportionem  duplicatam  habet  ra- 
tionis t ad  G ; erat  autem  proportio 
K ad  M duplicata  rationis  E ad  G.Er- 
go/vt  Kad  M .ita  cft  Dad  F ; cadit 
verd  imer  K & M vnus  medius  pro- 
portionalis L:  Igitur/ inter  D,<5tF 
vnus  medius  proportionalis  cadet . Simili  ratione-  inter  nu- 
meros A,  & B duo  medij  proportionales  cadent  m ratione  £ 
ad  Gj  Quod  erat,  &c.  • ft 

COROLLARIVM. 
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Facile  colligitur,  quod  fi  tres  numeri  proportionales  fue- 
rint, at  primus  fit  quadratus , erit  tertius  quadratus  quoque. 
Et  fi  quatuor  numerorum  continui  proportionalium  prior 
fit  cubus,  erit  quartus  cubus  quoque.  Nam  trium  proportio- 
bdt/.io.bu  ,jiaijum  O,  N , G , fi  G quadratus  fuerit , b interponetur  inter 
**"  vnitate  B,dc  numeru  G vnus  medius  proportionalis  Fj&  ideo 

i def.ioJku-  ex  hac  propofitione  mter  extremfiO,«5c  vmtat£  B vnus  quoq; 
iu$.  numerus  mcd.us  proportionalis  intercedet , & propterea » O 
quadratus  erit.  Si  veto  quatuor  cotinue  proportionaJiu  C.E, 
kdtf.it.  D,  A pnorC  fuerit  cubus*,  interponentur  mter  cubum  C,3c 
butut.  vnitatem  b duo  medij  continue  proportionales , quot  nimi- 
rum inter  C,  & A interponuntur . Igitur  ex  hac  propofitione 
1 <Lf.n  bu-  inter  vnitatem  B , & numerum  A duo  medu  quoque  in  con- 
iu/.  tinua  proportione  cadent  i idcoque*  numerus  A cubus  ent. 
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PROPOS.  XXXVI  I.  THEOR  XXVII.  E*d  *«, 

»j.»7.VlU 

Si  duo  numeri  iqter  fe  eandem  rationem  habuerint , quam.,  : ’ 
duo  numeri  quadrati , erunt  aut  ambo  quadrati  , aut  ambp 
fimiles  plani  numeri ; Et  duo  numeri  plani  fimiles , funt  in- 
ter fe,vt  duo  numeri  quadrati';  Atnumcrieadem  rationem 
habentes , quam  duo  cubi  numeri  * erunt > aut  ambo  cubi , 
aut  fimiles  numeri  folidijEt  fi  numeri  dolidi  fimiles  fue- 
rint, erunt,  vt  duo  cubi  numeri . 4 

- Sit  primo  numerus  A ad  B in  eadem  ratione, quam  habet 

numerus  quadratus  C ad  quadratum  D.Dicq  A , <5c  B quadra- 

tosclle  i arit  fimiles  planos.  Qiloniain-i  • 

inter  a quadratos  numeros  C ,&  D As  Fix  BiS 

vnus  mediusproportionahs  cadirmem-  Na  O? 

pe  Ejeftquc  A ad  B,vtCad  D:i  Igitttr  C4  Ed  D9  tuiui 

mrer  A,  & B vnus  medius  proportiona- 

lis  numemscacfet , qtn  fin.F  ..Quare  erftnt  tres  numeri  /?$nti-  ' . t 

nue  proportionales  A , F , B , & ideo  fi  A quadratus  cft  icerit  ccor.pr*^' 
quoque  B quadratus;  fin  minus, t erunt  A,<Jt  B fimiles  nume-  J6 
ri plani.  * . d pr»p-iy 

Secundo  fint  \ , «5c  B fimiles  numeri  plani , quorum  latera  huim. 
homologa  N , & O 5 Sc  fiant  C,  DttjuadrXta latcrpm  N 5:&  O . 

Dico  A ad  B efle , vt  C ad  D . Quoniam  * tam  proportio  qua-  eP”P-  $*» 
drntorum  C,  D quanvfimihunv  pUnorum  A,  B duplicata  eft  huuUm 
rationislatcfuin  N ad  O;  Ergo* AadB  eft*yt  C ad  D.  . . 33‘ 

Tertio  fit  numerus  A ad  B ufcxad&ftt  ratjone.,  quam  habet  gC»r'i.pr. 
cubus  numerus  C ad  cubum  D . Dico  A , & B efle  cubos , vel  ,9m  j.  * 
iol  i dos  nu  meros' 'fimiles . Q^£lnuim  * inter  dnp$  cubos  numc-  h prop.it . 
ros  C,6t  D cadunt  duo  medq  proportionales,  nempe  E , & R;  humi 
Hftquc  AadB,  vt  CadD.»  Igitur  -o  ; 1 i • ff- 

inter  A.&ft duo  methj  prpportio-  ) A 16*  G 24  H 36  B 54  ' 

nales  numeri  cadunt-  quifint  G,&  N 2 . : . Q 3, , ) 

H;  & prnpterei  erum  qiiatuor  nu-  C8  En  Fi8  D27  ' ‘ 

meri  continue  proportionales  A , 

G,  H,B;vndc  quando  prior  A cubus  cft,  erit  k quoqnc  poftre-  k e*r‘P'°P’ 
mus  numerus  B cubus,  vel  t faltem  A,<5t  B fimiles  plani  erunt. 

QuarrAfint  A ASc  B numeri  folidi  fiimles . qnorum  homo-  - 

logalatera  N,  & O , <5r  fiant  laterum  N , & O cubi  numeri  C , m pt9f.it 
& D . Dico  A ad  Bcfie  , vt  C ad  D*  Qupnjum  m tam  propor-  buim. 

tio 
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tio  cuborum  numerorum  C , D,  quam  « fi  milium  ibJidorum 
numerorum  AjBtiiplicatabfteiufdem  rationis  laterum  N ad 
O.Ergo  o numerus  A ad  I>  cande  rationem  habet  , quam  nu- 
merus cubus  C ad  numerum  cubum  D.Quf  erant  often- 
denda . ; : o 

-•  ••  • i .i'-.  ' i 

i ..  T c o R;  o L L A R I V M. 


i.  V*. 


Mnnifeftum  cft,quod  dtiOrum  numerorum,  fi  vterquo 
pr  imus  fit,  ipfi  non  erunt  inter  fe  ,vt  duo  numeri  quadrati: 
Nam  fi  primus  numerus  A ad  numerum  pri- 
- A 7 C R 5 mufn  Beflet,vr  quadratus  numerus  ad  qua- 
- Di  F'  dratum  numerum,  faltem  ex  hac  propofirio, 
X i ne  numeri  A,<Sc  B clTent  plani  fimilesj  & ideo 
* 1 • 41  i inter/  eos  vnus  medius  proportionalis  cade- 

^ rct, 'nempe  C;  Cumque  trium  numerorum  proportionalium 
Ls . * - i -A,  Ci  B extremi  A,  &B  fint  primi,  & ideo  y primi  inter  lc;ca- 
x p,of , det  r inter  vrrunque  eorum  vnitatem  X vnus  Hieditis  p>ro- 

huiu> . poftionalis  numerus  D , atque  F : Se  ideo  y A , & B numeri 
l/LJ-io.  i cuadrati  cfient  piopteiea  mcnlurabilcsa  luis  lateribus 
lusus.  i),&F,quodeft  abiurdum  : erat* enim  vterque  numerus 
1 bu""  primus. 

• i p-,t.  > , r;  :**  ■'  ♦’*  ..  *' 

luti.t.i.  A PROPOS.  XXXVIII.  THEOR.  XXVIII. 

* '•  oh  • . ' : ; . .'  ■ , . a : 

\ **  .-  v 

Ex  multiplicatione  duoniqi  planorum numerorufimilium» 
elHcitur  quadratus  numetm.  Et  duo  latera,  quadratum-# 
clficientia,  erunt  numeri  plaoi  fimiles . 

. ' . . ./  ( Vl.v  , 

Sint  numeri  A,  & B fimiles  plani , Se  ex  A multiplicato  in  B 
a itf  io.  fiat  numerus  G.  Dico  C quadratura  efic  .Et  A in  ic  fiat  * nu,- 
butut.  , merus  quadratus  D.  Et  quia  Aimuluphcans  numeros  A,&  B 
b fr. 7.  bu-  pj^dndt  numeros  D , & C,  b cnmr  produci  D,  Se  Cinter  te , 
’*1'  vt  multiplicati  A , & B j led « iiltcr  A B cadit  vnus  medius 

buiui T «*  proporrionahs,  eo  quod  iun*  piam  fi- 

dfrolt.s,  A 6 H 24  B96  miles  j Ergo  «inter  D ,& C vnus  me* 

bwuf.  * D56  ti44  C576  dius  proportionalis  cadet,  qui  fit  E: 

c ctrprtp.  »!•;  Cimiquc  D, E, C continue  frop>or- 

i«Mw , rionales  fint , Se  prior  Dquadratus  iit,  erit*  poliremus  numc- 
« " rus  G quadratus  quoque.  * 7 

b ceu  do  ox  multiplicatione  numeri  A in  B producatur  quar 

dratus 
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d ratus  numerus  C.  Dico  A,  & BtUnibe.s  pianos.efle:  Fiaty  rur-  tdt/.io 
fas  exAinfe  quadratus numesus-Dy  Erltigiturx  qi/adtatus  ^ 
numerus  D ad  quadratum  C , nempe  produCti  m eadem  pro-  ? J ’ ' , 

portione,  quam  multiplicati  A ad  B,  led  Culter  quadratos  D , 

& C cadit  vnus  medius  proportionalis  i Igitpr  inter  A»  <$tJ} 
vnus  mcduis.proportionaliscadctqmfit  H.jdeoquedmmeri 
A,  dcBlinules  plani  erunt.  Quod  erat  oftendendum.  tuiuu 

. **•  • :•  > :t  • ' • . r.  • i;,  ' i iif!n'i  \ 2 ' : •* 

i C O R O b h A JR. J Y M.  [ .>  _ > 

l'.'.  ‘ 

Confiat  numerum  produdum  ex  multiplicatione  duorum 

quadratorum,  quadratum  eflej  eo  quod  quadrati  numeri  plar  » 

ni  fmuies  funt . . • * ■ • 

PAOPOS.  XXX I X.  T HEOR.  XXIX.  , fi*1* * V 

♦.IX. 

. y . » ii.*  J.  ...  • 

Numerus  produd:us  ex  multiplicatione  cubi  numeri  in  fe,ip-  r ;l  . f 
fum»  vel  in  alium  cubum , erit  quoque  cubus  numerus. 
ii  ex  multiplicatione  alicuius  numeri  in  fe  iplum , vel  i#,-.-., . . \ * 
ahquem  cubum  numerum  procreatur  numerus  cubus,  dc 
ille  cubus  erit. 


uij 
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Sit  primo  numerus  A cubus,  dc  vt  vnitas  X ad  A,  ita  fiat  A 
ad  B.  Dico  numerum  B produdum  ex  A in  le  cubupi  efle.Sir 
C latus  cubi  A , dc  * ex  C fiat  numerus  D j Erit  igitur  D qua- 
dratus numen  C ■,  ideoque  b ex  multiplicatione  numeri  C in 
D efficietur  numerus  cubus  Aj 
Quare  vnitas  X , & C , D , A conti- 
nue proportionales  lunt.  tftquo 
vnitas  X ad  A , vt  numerus  A ad  Bj 
Igitur « inter  A,  dc  B duo  medij  pro- 
portionales E,F  cadent , quot  Jiunt 

numeri  C , & D medij  in  continua  proportione  inter  X , dc  A 
pofiti : Cumque  A > E , F > dc  B continue  proportionales  fint, 
fitq;  prior  A nunjerus  cubus , erit  quartus  E cubus  quoque. 

Secundo  ex  multiplicatione  cubi  nu- 
meri A innumerum  cubum  B fiat  mime-  A«  B27 
rus  C.  Dico  produdum  numerum  Ceu-  D64  C216 

bum  efie . Rurlus  ex  f A cubo  in  ic  ipfum 
fiat  numerus  D;  Erit  igitur/D  cubus : Et  quoniam  idem  nu- 
merus A multiplicans  duos  numeros  A , dc  B edicit  duos  nu- 

1 B b b meros 

O 4*  » 
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Io.  bum/, 
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%Pr  r. initu  mcros  DAcC,  critf  prodiimus  numerus  Dad  Cvtmnlripfi- 
h fuf. catus  \ ad  multiplicatum  B ; fed  * inter  A , & B duo  medij 
proportionales  cadunt , cilm  fint  A,&  B cubi:  Igitur  i inter  D, 
Sc  C cadent  quoque  duo  medi/  numeri  proportionales.  Eftqj 
prior  numerus  D cubus:  Quare  fcpoftremusC  cubus  erit  i X 
Tertidex  multiplicatione  numeri  A in  numcrunvcubum 
B fiat  numerus  cubus  C . Dico  numerata 
A 27  B 8 multiplicantem  A cubum  quoque  effe^. 
C 216  D64  Fiat  < numerus  D ex  multiplicatione  cubi 

numet  i B in  fe  ipfum.  Conftat,  ex  prima_, 
parte,  D cubum  e (Te;  Et  quoniam  B multiplicans  fc  ipfum,  Sc 
mpr.7,  bu-  numerum  A,  efficit  duos  numeros  D,  «Sc  C:  erit  «DadC,  vt 


lui» 

i frop. 

k c*r  pnp 
36  Inum . 


1 dtff.  bu 
itu. 
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Bad  A;  ied»  inter  duos  cubos  numeros  D,&  C duo  med$ 
numeri  proportionales  cadunt: Igitur»  inter  A,&  B duo  quo, 
que  medi/  proportionales  cadent:  Cumque  prior  Bcubus  fit: 
erit p poftrcmus  A cubus . 

Quartd numerus  A ,lq  ipfum  multiplicans,  efficiat  nume- 
rum cubum  B . Dico  A tubum  dfe . Fiat  y ex  multiplicatione 
<1  dtfiJtu-  numeri  A in  B ipfe  numerus  OConftat » numerum  C cubum 
effe > eo  quod  inter  vnitatem,  Sc  numerum  C duo  medi/  pro- 
* f-n.hu.  portionales  cadunt  A , &B:  Et  quia 

Xi  A 8 B64  C 512  cubus  numerus  B,  multiplicans  nu- 
fmpr.  merum  A efficit  cubum  numerum 

C erit/numerus  A cubus . Et  hec  omnia  oftendenda  erant . 
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PROPOS.  XL  THEOR.  XXX. 


Si  ab  vn itate  fucrint  quotcunque  numeri  continui  propor- 
tionales,tertius  ab  vnitate  quadratus  eft,  Sc  vnum  intermit- 
tentes,omnes  ; quartus  autem  eft  cubus , & duos  intermit- 
tentes, omnes  : Septimus  ver6 cubus fimui,&  quadratus, 
Sc  quinque  inter  mittentes, omnes . 

. • ’ > • 

P 

Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  A,  B,  C,  D,  E,  F,&c 
Continui  proportionales.  Dico  primd  tertium  ab  vnitate.* 
qualiseft  B eHe quadratum,  & vnum  intermittentes,  omnes, 

3uales  funt  D,  F,  Scc.  Quoniam,  vt  vnitas  X ad  latus  A,  ita  eft 
l ad  B,»  erit  B numerus  quadratus;  Et  quoniam  tres  numeri 
bmu,!°‘  B , C , & D continue  proportionales  funt , Sc  eft  prior  B qua- 
b ctr  prtp.  dratus,  Serit  pofterier  D quadratus  quoque.  Similiter  F tcr- 
• 3*.  buius.  tius  a numero  qnadrato  D,erit  quoq;quadratu$,5t  fic  reliqui 
omnes.  - - Secundo 

«.  0 & 


* 


• « 1 
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Secundo  dico  numerum  C quartum.» 
ab  vnitate  cubum  cflfc»  & duos  mtermir-  X.  Aa  B4C8  r 
tetes, omnes,  vt  cft  numerus  F,&c.Quo-  D16  " t 

mam  vt  vnitas  X ad  A,  itaeft  Aad  B ,&  •>  > fe,  Rii  1 X 
ira  B ad  C , e erit  C cubus  genitus  ex  rri-  F 64  M cdtfi j i; 

plici  multiplicatione  lateris  A;  Cumque  hmut. 

inter  C , & F intercedant  duo  medi)  proportionales  D , Se  E»  d < pn/. 
ficque  prior  C oftenlus  cubus , d erit  quartus  F proportiona- 
lis, cubus  quoque.  ...  .jj.fco  L: 

Tertio  dico  leptimum  ab  vnitate  veluti  eft  F, cubum  fiinul,  ^ ' 

& quadratum  fic  quinque  interrnittcnrcs,omncs.Qup- 
maiu»  numerus  F leptimus  ab  vnitate  oftcnfus  eft  quadratus,  •** 
& fimilirer/  F cubus  oftenius  eft.  Igitur  F cubus  OntuJUAc  qua-  \U‘Jrr'x  ^ 
dratus  eft  . Continuentur  poftea  poft  numerum  F lex  alij  nu-  ^ipr*  3 
meri  conrinuc  proportionales  in  eadem  ratioiie,  in  qua  cft  X 
ad  A,  vel  A ad  B,  ita  vt  inter  F,  <5c  poftremum  M quinque  me- 
dij  numeri  proportionales  intcrcodant.proptcrca,  quia  M fep- 
tunus  cft  ab  lpio  numero  F , erit  t quadratus  ,<5c  luminer  cu-  gpsr.x  « 
bus.  Quare  patet  propofitum . » /r. 

PROPQS.  XLI.  THJBOR.  XXXI.  BmO.  f.\%% 

. • :r  .i 

Si  ab  vnitate  quotcunque  numeri  continui  proportionales 
fuerint,  & qui  cft  poft  vnitatem  fit  quadratus, erunt  reliqui 
omnes  quadrati , At  fi  ille , qui  eft  poft  vnitatem, fit  cubus» 
reliqui  omnes  cubi  erunt.  , 

. . *i  •.*  I • *» 

Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  continue  proportio- 
nales A , B , C , D , E , F,  &c.  Et  primo  fit  nu  merus  A proxi- 
mus vnitati  quadratus . Dico  reliquos  omnes  quadratos  eftfe . 
Quoniam*  tertius  ab  vnitate , vt  eft  */M* 

B,  dc  vnum  intermittentesomnes,  vt  X 1 A 4.  B 1 $ .C /64  *M« 

D,  & F quadrati  oftenfi  limt}  «Sc  poni-  D 256 

tur  A quadratus , atque  tres  numeri  E 1024 

A,  li.C  continue  proportion  ilcsftgi-  F 4096 

tur  b tertius  C quadratus  quoque^  b nr  pnp* 

erit : Similiter  E tertius  poft  quadratum  G , erit  quoque  qua* 

dratus , & fic  reliqui  omnes  quadrati  erunt . 

Secudo  fit  A proximus  vnnari  cubus.  Dico  reliquos  omnes 
cubos  efle . Quoniam  vt  vnitas  X ad  A,  ita  eft  A ad  B : c Igitur  c pr»p.  j*; 
cx  multiplicatione  cubi  A m fc  ipfuni  cificictur  numerus  cu-  buiw. 

Bbb  2 bus 
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bus  B.Rurfus  aaia  numerus  C qwa^mrpmpoirfioiSslisab^m- 
tare  producitur  ex  multiplicatione  numeri  AmB*  lunt  qu 


m A, & B cubi;  Igitur ^produ&usC 

X i A£  B 64  C 511: « cubiis  quoquetTtfXSiJnaditer  quia; 
1'  ■fCl  D4096  m vnirasX  ad  A , ita  di  Cdd  D;  e-: 
E 12768-  ; riKprbdudum  ca  tccundb  A in.vL 
• i ^ P252144  ?"«  -'i'  - ; tertium  C ?qualeprodii£k>ek  vni- 
-vi  . :•  1 •*  : ju : tateX uiliquamun  Di  proptcrea^ 

numerus  D producetur  ex  multiplicatione  cubi  numeri  A in 
cubum  numerum  C;  & propterea /D  cubUs  erit.  Simili  ratlo- 
Bettiimerus  E producirarex  multiplicatione  cubi  numen  A 
1 " ‘ ' " in  cubu m n u meru m Dsfic  pro pte rea  prod udus  £ cu  busxju  o • • 
que  erit , fle  ftc  reliqui  omnes . Qnarc  pater  pto  politum . . 

•1  ;ilx.  r.  1 jtrr.n  ‘ > i > o!\  \<  ; \ - . ’•!•.*.» . .h 

- PROPaS.  XLIL  THEOR.  XXXII.  . 
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Sifuetintab  vnitate  quotcunqne  nnmeri  continue  propor- 
. tionaks  , & vnitati  proximus  non  fit  quadratus,  neque* 
alius  vllus  quadratus  erit  proteri  tertiun^ab  vuitare , 5c 
num  intermittentes,omncs . At  fi  proximus  vnitati  non  fit 
cubus, neque  vHusalfusprcter  quartumab  vmtacc,<3e  duos 
intermutcntes,omncs,cubus  ent . 

• !*?  * i-*1  * - * • . * < *•  i*»  t ••••'-*  : :»  * ' ,2 

1 Sint:  ab  vnitate  Xquotcunque  numeri  continue  propor- 
tionales A,  B,  C,  D,  E,  F,  Sc c.  Er  primo,  proxmius  vnitati  A, 
non  fit  quadratus . Dico  neque  alium  vllura  quacteatupi eiTe 
pr^ter  tertium  ab  vnitate,  & vnum  intermittentes,  omnes . 
Si  enim  hoc  verum  non  cftvfit  numerasG/i  fien.  porell, qua- 
dratus r Cumque#  numerus  B Iit  quadratus,  cum  tectius  fit 
ab  vnitate,  pariterque  D quadratus  fit  , cumrccrius  lit  a qua- 
drato numeroB , fitque  C ad  D »vt  A 
ad  ,B,  erit*  muertcadoiB-ad  A , vt  D ad 
C v Quare  minie  rus  B id  \ eandem_» 
propornoaem  habet, quam  quadratus 
numerus  Dad  quadrarum  twmcruni 
C , eftque  B guadxatus ; Igitur  ( nume- 
rus A,prpximus  vmKtti,quadratus  quoque  erit, quod  elt  con- 
tra hypothefin : Non  igitnr  numerus  C quadratus  erit  $ <5c  fic 
reliqui  alijjh  locis  paribus  poliri . / • . 

. Secundo  fit  ii  > proximus  vnitati»  non  cubus . Dico  nullum 
aiiumefic cubum piietcr  quartum  ab  vnitate,  Sc  duos  mrex- 
<■  • . j mitten- 


Xi  A 5 B9  C 27 
D 81 

4*1  ■«  E 245 

'E  729 


. . •^trsw^fir m 

ntf  tferitentW,rimne»Vvt  fbht C , F,  <&c.  Si  errfm  hoc  veirnnj 
non cft-fft-TFcthbnsi,  fi  fieri  poreft.  Erquia  rfvt  A ad  cubum  dcor  i.pr. 
numerum  Q,  ita  eft  D ad  F ( cum  inter  eos  finguli  mcdij  pro-  xghb.j. 
portiona/ei  oirte&redant)  haiiebiY?  muerfendo  cubus  C ad  **'"?  thi* 
A eandem  propo.rrioncm  , quam  cubus  numerus  F ad  cu- 
bima  numerum  D;<5c  proprerea/mimerus  A vnitati  proximus 
cubus  quoque  ferit , quod  eft  contra  hvpotfin:  Non  igitur  nu- 
merus  D cubus  erit . E idem  ratione  nullus  alius  numerus  cu- 
bus erit  pister  eos,  qui  in  locis  determinatis  collocati  firnt. 

Qaod  erat  oftcndendendum . 


PR-OPOS.  XLIII.  THEOR.  XXXIII.  u*i.ix.& 

r * • - * * i».iX.  * 

Si  ab  vn itate  q .lopciftq  ne  numeri  continui  proportionales 
fuerint ; vniras  Sc  quilibet  minor  ?q  ie  metientur  numeros 
' nia  ores  ^que  remotos;  Sc  quilibet  primus  numerus  poftre- 
mum  metiens,  etia  eum, qui  vnitati  proximus  cft,metictur. 

- . • . / • j 


{ Siht  ab  vinitare  X qnotcunque  numeri  continui  propor-  * 
tionafes  A,  B,  C,  D,  E»  F.  Dico  primum  quemlibet  minorem 
runlerum  B eandem  partem  cfle  numeri  maioris  F atque 
efl-vhitas  pars  numeri  D £quc  recedentis  ab  ea.  Quoniam  • ex  ipnf.  i$. 
compofirione  ordinata  , vt  eft  X ad  D : i ra  eft  B ad  F , propte-  i»*. j. 
rea  quod  vtreqtie  proportiones  quadruplicare  funt  fimpli- 
ciuln  proportionum  C ad  D,  Vel  X ad  A , Sc  eft  vnitas  numeri 
JD  pars  J Icitur  tBipfius’  F eadem  pars  erit,  ac  eft  vnitas  X b 
iphusD.  Quod  erat  Ufteitdendum.  ri* 

Secimdo  prunus  numerns  H metiatur  vltimuuVF . Dico  H 
ipliim  A metiri:  SicnimfcocWernmnoncft,  ctir<  Had  Apri-  cfr  • 
miis, ctun  HprilAus humerus  (opponatur:  Cumque fiat  ^/-9^ 
ex  nvaktp!  Varrone  A infe, eo  quod  •*  ! • , o.buiui. 

tfft  vtXad  A>iVa  And  P>-, eriff  Bad  Xr  A6*B?6  C216  e»r/r. xj.’ 
H’ primas . Er  quia'amb<F  A*  Sc  B ‘ FI?  D1296 
tfuw^admurtiertim  H pfimK/atdiii  1 • E 8776  f def9.tr 

Gfirfex  dttftu  A in  B,eo  quod  eft  vt  F 5 26  S 6 1 1 bj,u^ 

X id  A , ft.r  b ad  Cy-Iginir*  C ad  H*  • J f*  '** 

primus  eft  quoque.* Cii  tiqueduo numeri  A,&  Cad  ipfum  tu 

FI  primi  fmt,<5c«  gignitur  numerus  D ex  multiplicatione  A ' ' 
inC,  eoqitod  Xad  \eft.  vtCndD:  Igitur  H adipium  Dpri-  \«mnfr.^. 
mus  elEcadem  ratione  H primus  erit  ad  £ Sc  ad  F.  Quare,*  nu-  bumt . 

1 merus 
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ifri.hu.  & G :erit*  Aad  G,  vtCadE.Rurfusquia  D»& Hdti&arfri 
**'•  eifdem  E efficiunt  G,  <5t  B- erit  *G  ad  B,vtD  ad  H.  Habere  ve- 

b/r  7 >mut  r5  a acj  g proportionem  compcfitam  ex  ratione  A ad  G,  feti 
* C ad  E>  & ex  ratione  G ad  B.  leu  Dad  H . Igitur  proporrio  A 
ad  B componitur  ex  ratione  lateris  C ad  latus  E,  & ex  ratione 
lateris  D ad  latus  H . 

Secundo  fit  A numertis  genitus  ex  duftu  trium  laterum  C, 
D i & E , ira  vr  ex  C in  D fiat  M , atque  ex  du£hr  E in  M fiat 
Ajfitqjpariter  B faftuscx  du&u  triulateiu  F,G  & H,ita  vtfit  X 
ad  G,  vt  F ad  O;  atque  vt  X ad  H , ita  fiat  O ad  B . Dico  ratio- 
Adtf9.hu-  nem  A ad  B compofitam  cfle£  tribus  rar  ombus  laterum  C 
’ adF>5cDadG,atqueEadH.Fiat<<NexDinF,&exdu£Ui 

E in  N fiat  R , pariterciue  ex  du- 
R96  S160  B 140  dhi  E in  Ofiat  S;crit*M  3d  N,vt 
M 6 N 12  O 20  CadF,  &NadOerir,vtDadG; 

F 4 cftquc/  A ad  R,  vt  M ad  N.citm 
G5  ex  dudu  E in  M,  3c  N fiant  A,<5c 
H7  Rjlgitur*  AadReft,  vtCadF. 
X 1 Pari  ratione  R ad  S erit,  vt  N ad 

, O,  fiucvt  Dad  G.  Tandem  quia 

hpr.l  huiut  dtif  E,  Se  H duftq  in  eadem  O efficiunt  S,  & B : erit  b S ad  B,  vt 
i fr.19.tth.}  iatusEad  H . Cumque  «proportio  A ad  B componatur  ex  ra- 
tionibus A ad  R,  R ad  S,  atque  S ad  B:  erit  quoque  proportio 
A ad  B compofitaex  rationibus  C ad  F,  Dad  G,  t ad  H ,<5c 
flcvltcrius  ii  plura  fuerint  latera,  producentia  numeros  A» 
. & B . Quod  erat  oflendcndum . 

*«/  ij.is.  PROPOS.  XXXII.  THEOR.  XXII. 

Viil. 

Inter  duos  numeros  quadratos  vnus  medius  proportionalis 
cadit,  atque  inter  duos  cubos  duo  numeri  medij  proportio- 
nales intercedunt  in  continua  proportione  laterum . 

Sit  primo  quadratus  numerus  A genitus  ex  multiplicatio- 
ne latetis  C in  fc  lpfum , atque  quadratus  numerus  B fit  geni- 
tus ex  multiplicatione  lateris  D in  D.  Dico  inter  numeros  A > 
<5c  B cadere  vnum  numerum  medium  proportionalem.  Repe- 
afr.i6.6r  nantur*  tres  numen  M , N , O , continue  proportionales  ini- 
n.buiui.  nirni  in  ratione  lateris  C ad  {D.  Quoniam  s numerus  M ad  O 
bfr.ip.  w’  proportionem  habet  compofitaex  ratione  M ad  N,dcNad 
**  O/eftquc  M ad  N,  atque  N ad  O,  vt  latus  C ad  D:  Igitur  pro- 

portio 
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n t r b e r viil  / ; 3^ 

portio  numeri  M ad  O compofita  eft  ex 
ratione  C ad  D,  & cx  altera  rationceiul- 
dem  C adi);  Eft  vero  «proportio nume- 
ri plani  A ad  planum  B compofita  ex  ra- 
tione latens  multiplicati  C in  multipli- 
catum D,  atque  ex  ratione  lateris  multiplicantis  C in  multi- 
plicantem  D-  Igitur  dxt  M ad  O,  ita  eft  A ad  B,  cadit  vero  in- 
rerM,(5c  Ovnus  medius  proportionali  numerus , nempe  N epr.X9 
in  continua  proportione  C ad  I).- Igitur?  inter  A.  & B vnus 
medius  proportionalis  numerus  cadet  > qui  fit  E , in  continua  fr.i9  tu,  3. 
ratione  lateris  C,  ad  D;eruntquepropterea  A > E,  B.  conti- 
nue proportionales  in  ratione  laterum  C ad  D. 

Secuildo  iit  A numerus  < ubus,  genitus  ex  multiplicatione 
laterisCter  inle  ipliim  du&i  > pariterque cubus  numerus  B 
genitus  fit  ex  multiplicatione  lateris  D ter  in  le  multiplicati. 

Luco  inter  A , & B duos  medios  proportionales  numeros  ca- 
dere .•Repcnanuir/quatuor  numeri  A1,N,0,R  continue  ffr.t4.tf 
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hfi.jx.btr. 


IMI. 


proportionales  minimi  in  ratio- 
ne lateris  C ad  D;  Erit  g igitur 
proportio  M ad  R triplicata  pro- 
portionis M ad  N , leu  C ad  D ; 
ideft  compofita  erit  cx  tribus  ra- 
tionibus lateris  C ad  D : Eft  vero  t proportio  folidi  numeri  A _ 
ad  lolidum  B compofita  cx  eifdcm  rationibus  laterum , Icili-  i~pr.t9.  lib. 
cet  cx  tribus  rationibus  lateris  G ad  D : igitur»  tam  propor-  1. 

1 10  AI  ad  R,  quam  numeri  A ad  B triplicata  eft  eiuldem  pro- 
portionis lateris  C ad  D;  idcoque  k.  vt  M ad  R , ira  erit  nunie-  k «".3.  fr.' 
rus  A ad  B.led  inter  numeros  M,<5e  Rduo  medij  proportio- 
nalcs  numen  cadunt»  nempe  N.&  O.  Igitur  linter  A,&B  | ^.»9.  in- 
duo numeri  pariter  medij  continue  proportionales  interce- 
dent, qui fint  E F in cbntuiua proportione laterisG  ad  D. 

Quod  erat  oftendendum.  ' .m  . ; • ..  . *.  . 


rj  .COROLLARI  V AI. 

- ’ * '•  *'  » I J ' * •'  ’ . 

Hinc dcducirur, quod  fi quotliber numeri  *.  . 'i 
proportionales  Fuermt,  erunt  poteftatCs  eiufi  i . X 
dem  gradus  proportionales  quoque.  Nam  fi  A B C 
trium  proportionalium  numerorum  A,  B.  C ^D1  E F 
fint  D , E , i pcttftatcs  eiuldem  gradus , ideft 
aut  omn£s  quadrati, aut  cubi,&c.eiunc  proportiones  D ad  E, 
- i Aaa  &E 
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Sc  E ad  F duplicata;,  vel  triplicat?  fim  ilium  proportionum  A 
m (»r.  t.  fr.  ad  B,  «Sc  B ad  C$  & proptcrca  «D,E,F  proportionales  eru  nt . 

1 9 lii. 3, 

PROPOS.  XXXIII.  THEOR.  XXIII, 


Inter  duos  numeros  planos  firailcs  vnus  medius  numerus  pro- 
portionalis cadit  in  continua  proporrione  laterum  homo- 
logorum. Et  fi  inter  duos  numeros  vnus  medius  proportio- 
nalis ceciderit:  illi  erunt  plani  numeri  fimiles . 

Sint  primo  duo  numeri  A «Sc  B plani  fimile$,ideft  A genitus 
fitex  multiplicatione  laterum  C . <5c  D,  atque  B fit  genitus  ei 
multiplicatione  laterum  E in  F,fitqueC  ad  D in  eadem  pro- 
* 4tfl  l bm • portione, quam  E habet  ad  F ( fic*enim  plani  numeri  fimiles 
* erunt ) . Dico  inter  A,«5cB  vnurn  medium  proportionalem-, 

. numerum  cadere  in  continua  pro- 
, A 6 G 1 2 B 24  portione  lateri*  C ad  eius  homologu 

o/r.i6  cr  E.  Repedantur  * tres  numeri  M ,N> 

4.  niHt.  . F6  AOminimiincontinuaproportio- 

M 2 N 4 O 8 ne  lateris  C ad  E . Et  quia  C ad  D cft , 

cpr  u lih  . vt  E ad  F:  Ergo  c permutando  C ad  E 

/pr.t  9i,b  erit , vt  D ad  F;  Et  eft  d proportio  numeri  M.  ad  O duplicata^ 
3.  proportionis  M ad  N , icu  duplicata  ipfius  C ad  E , vel  D ad  F j 

e pr.  1 i.bu-  atq;proportio  * plani  numeri  A ad  planum  B compofitacft  ex 
***  ratione  lateris  G ad  E,  atque  D ad  F>  Icu/  duplicata  rationis  C 

ipr.  1 9ib, i ad  £ . igifu,-  ram  proportio  numeri  A ad  B,  quam  M ad  O du- 
1 C*ri ] ,r‘  plicata  cft  eiuldem  proportionis  C ad  E ; & propterea,*  vt  M 
hpnllu-  ad  O,  ita  erit  A ad  Bj  cadit  aure  inter  numerosM.&O  vnus 
111»,  (yior.f  medius  proportionalis,  nempe  N.  Igitur*  inter  numeros  A» 
pr  19 i,b  ).  Sc  li  vnus  medius  proportionalis  cadit  numerus , qui  iit  G in 
continua  proportione  lateris  C ad  E . 

Secundo  inter  numeros  A , 8c  B cadat  vnus  numerus  me- 
dius proportionalis  G . Dico  numeros  A,  <5c  B fimiles ci- 
j pr. ic.  tu-  (j,  Repcriantur  * duo  numeri  G > Sc  E minimi  ui  ratione  A ad 
*“'•  G.vcl  G ad  B:  erunt  K C,5c  E primi  inter  lc}  «Sc  ideo*  ?que  rne- 
k pr  6-buiui  tiefttur  numeros  eaitdem  cum  illis  rationem  habentes  j Icili- 
l prop  6.  ccttotics  C ipfum  'A  metietur , quoties  E ipfum  G.  parirerr 
hu,Ht-  que  toties  C mcnliirabit  iptum  G , quoties  E metitur  B;  Va- 

de idem  numerus  E mcntobit  tam.nuni.erum  G , quam  B. 

i.V.A  ’Fiat 
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Flat  efgo  D tam  multiplex  vnitatis  quim 
G multiplex cftipfiusE, atque F fiat tani  A 8 G12  Bif 
multiplex  eiUTdem  vnitatis,  quam  B mul-  C 2 E 3 

tiplex  eft  ein(‘dem  E . Quapropter  "•  vt  D4  E 6 mJtf.?  tr 

-numerus  D»  multiplicans  ad  multiplican-  f' 7 

tofcWi  F,  ita  erit  G ad  B ; fcd  vt  G ad  B >ita  erat  A ad  G,  atque  C 
ad  E erdt,  vt  A ad  G : Igitur  » vt  C ad  E, ita  erit  D ad  F.Et  quia  ° *Tm* 
Cad  Eeft,  vt  A ad  G > permutando  »G  ad  A erit,  vt  EadGj  pjef.9,bu- 
‘ fed  E ad  G cft,  vt  vnitas  ad  numerum  D : Igitur  vt  vnitas  ad 
numerum  D,  ita  erit  C ad  A . Quare  p G , & D erunt  laterajTx 
quibus  gignitur  planus  numerus  A ? pariterque  E , & F erunt 
latera  plani  numeri  B . Suntque  oftenfa  predida  latera  pro- 
portionalia . Igitur  ? plani  numeri  A,&  B fimilcs  inter  fc  lunt.  q i*f.  t *. 
Quod  erat  oftendendum.  huut. 

Vi  • / *Ji  . » . 1 , #’  * 4 ' , 

PROPOS.  XXXIV.  THEOR.  XXIV.  *«*•«*« 

Inter  duos  numeros  folidos  inter  fe  fimilcs  duo  medij pro- 
portionales cadunt  in  continua  proportione  laterum  ho- 
mologorum . Et  fi  inter  duos  numeros  duo  medij  propor- 
tionales ceciderint,  erunt  illi  fimilcs  lolidi . 

•*  1 • u '• 


Siht  numeri  C,T>,  E latera  numeri  folidi  A , Sc  cx  trium  la- 
tetirm  F,G,  H multiplicatione  producatur  numerus  folidus 
B;  fitque  vt  C ad  D,  ita  F ad  G,  atque  vt  D ad  E,  ita  G ad  H(fic 
tnim  «lolidi  A,&  B fimilcs  lunt).  Dico  inter  A,  & Bduos 
medios  proportionales  cadere  in  proportione  continua  late-  * 

rum  homologorum  C ad  F,  vel 

DadG,aut  E ad  H.Rcperian-  A 64  P96  Q144  6216  bpr.xt  er 
tur * quatuor numeri  M,N.O,  Cz  Fi  »4**«.,. 

R nummi  in  continua  propor-  D4  G6 

tione  latens  C ad  F.  Patete  pro-  t 8 H12  cpr.iv.M. 

portionem  M ad  R triplicatam  M8N12  O18  R27  j. 

cfle  vnius  rationis  M ad  N , vel 

C ad  F 5 Eft  vero  * proportio  A adB  compofita  cx  ratio-  tpr.ji  bt* 
nibus  laterum  C ad  F,D  ad  G,  atque  E ad  H,l’unrqueh^  tres 
proportiones  e^dem : Igitur  «proportio  A ad  B pariter  tri-  * '** 
plicata  elt  eiuldem  rationis  C ad  F > <3c  propterea  vt  M ad  R , 9 

ita  erit  AadB.  Quare/inter  A,  Sc  B duo  medij  numeri  pro-  ,«,,Vc»r| 
portionales  cadent  nempe  P & Q^veluti  inter  M , & R ca-  fr.i^.itb.}. 
dunt  duo  medu  proportionales  N , & O m ratione  C ad  F . 

Aaa  2 Qure 
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372  EVCLID1S  RESTITTVTI 
Quare  A , P , Q. B continue  proportionales  erunrin  ratione 
lateris  C ad  eiusfiomologum  F . 

Secundo  inter  numeros  A , & B cadant  duo  medij  propor- 
tionales P , Sc  Q^Dico  A , & B fi  miles  (olidos  numeros  efle.,. 
Rcperiantur^duonumifiE,&  H minimi  in  proportioire  A 
ad  P : erunt > igitur  E > <5c  H primi  inter  fe , & proptcrca  £que 

metietur  numeros  eandem  cum 
eis  rationem  habentes,.  Vndc_, 
quoties  E metitur  lpltim  A,  to- 
ties H metietur  ipfum  P ; Simili- 
ter toties  E metietur  numerum 
P,  quoties  H menfurat  ipfum  Q- 
pariterque  toties  E mehfurabit 
numerum  Q^,  quoties  H menfij- 
rat  numerum  B.  Fiat  igitur  vnitas  X ad  I,  vt  eft  E ad  A , atque 
X ad  L fiat,  vt  E ad  P:  pariterque  X ad  k fiat  vt  E ad  Q^Mani- 
feftum  • eft  multiplicantes  numeros  I,L  & k continue  propor- 
tionales effe  in  eadem  ratione,  in  qua  funt  A , P , & QjCurn- 
que  inter  1 , Sc  k cadat  L medius  proportionalis : erunt  k I , Sc 
K numeri  plani  fimilesj  Sc  propterea  < duo  latera , ex  quorum 
multiplicatione  generatur  numerus  I,qu?  fint  C,&  D propor- 
tionalia erunt  duobus  lateribus , ex  quibus  procreatur  nume- 
rus planus  K,  qu?  fittt  F,  <3c  G jcritque  latus  C ad  eius  homo- 
logum F , vt  D ad  G , fiue  vt  I ad  L , vel  vt  A ad  P , vel  v t E ad 
H.  Et  quoniam  ex  mutua  multiplicatione  trium  Iaterum_# 
C,  D,  E gignitur  numerus  A , eo  quod  ex  C in  D efficitur  pla- 
nus numerus  I,  atque  ex  npmeroE  in  ldu&o  efficitur  nume- 
rus A, pariterque  ex  mutua  multiplicatione  laterum  F , G , Sc 
H procreatur  numerus  folidus  B.eftque  proportio  lateris  G 
ad  F , vt  D ad  G , Sc  vt  E ad  H , fiue  vt  A ad  P : I<ntur  m folidi 
numeri  A,3c  B fimiles  erunt  inter  fc.Quod  erat  oftendendum» 


Mud.i4.t3, 

xa.17.VllI 


PROPOS.  XXXV.  THEOR.  XXV. 


Si  quadratus  numerus  quadrati  numeri,  vel  cubus  numerus 
ciibi  numeri  multiplex  aut  pars»  vel  partes  tantum  fuerit: 
erit  quoque  latus  lateris  multiplex,  aut  pars,  vel  folummo- 
do  partes.  Si  verd  latus  lateris  multiplex » vel  pars , aut  par- 
tes tantum  fuerit:  erit  quoque  quadratus  numerus  quadra- 
ti, vel  cubus  cubimuncri  multiplex , aut  pars , partefuo. 


Sint 
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i,*  Sihtprirao  A*Bdwnu»ieri  quadrati,  quorum  Mrcra  C,D» 

:atquc  A ipfnis  B multiplex  fit  i Dico  C ipfius D multiplicem 
'efl&fiupniaii»#  inter numeros, quadraros  aprjt.bu- 

- A',  & Bvnnsmcdms  proportionalis  cadit , A 1 6 f E 8 B 4 ***• 

t & ipfius  hprtXTxbit* 

* 91/t  . 

iCjkDi  +&*•■**• 
,-litque  A multiplex  ipfius  B.  Dico  C ipfius  D multiplicem-»  d/>r  51.i1»- 
>quoqueclTc.  Nam 4 inter  numeros  , fiuf  * 

heubos  duo  medij  proportionales  ea-  A 44  E 3 2 F16  Bs 
dunt*qtiirfkn  E,  F in  ratione  latcru  Cjtr.  : ino ~ Di, 

•C  ad  D ; ponitur  vero  A ipfius  B 

'multiplex.:  Ijttuf  * erit  A ipfius  E ifiueC  ipfius, D multiplex  ejr.»7.*«- 
quoque . Pari  ratione » cum  A ipfius  B pars  fupponitur  , fe-  •“'>&  de/-\ 
quitur  quoque, eadem  ratione  latus  C ipfius  D pariem  dTe:  ***** 

& e conuerfo,  cum  latus  C ipfius  D pars  fupponitur,  eft  quo- 
que numerus  A pars  poftremiB.  - v *•  '■ 

Tande  numerus  quadratus  A quadrati  numeri  B,  vel  cubus 
cubi  fit  tantumodo  partes;  ideftneque  multiplex , neque  pars 
. illius  fit . Par  i ratione  inuentis  medijs  proportionalibus  ./erit  • 

primus  A fecundi  E partes  tantummodo ; & propterea  C ip- 
fius lateris  D partes  folummodo  erit . Et  contra  cum  latus  C 
ipfius  D neque  multiplex,  neque  pars  fupponitur:  erit  neccf-  . 
iario  \ ipfius  fecundi  E partes  tantumodo ; & ideo  erit  prior 
numerus  A poftrcmi  B partes  tantummodo . Qu^  erant  ofte- 
«knda_,. 

PROPOS.  XXXVI.  THEOR.  XXVI. 

Si  ab  eodem  numero  ad  duos  alios  extremos  vel  ad  nume- 
rum , & vnitatem  continuentur  aquales  multitudines  pro- 
tionahum  numerorum : inter  extremos  totidem  medij  co-  , - 

tinua  proprtione  cadent  numeri . 

Inter  numerum  A , & C intercedant  medi)  continua  pro- 
portione D 8c  E , atque  inter  numerum , vel  vnitatem  B . <5c 
eundem  numerum  C totidem  interponantur  numeri  F , G 
medij  continua  proportione . Djco  inter  A,  & B tot  numeros 
medios  continua  proporuone  cadere»  quot  inter  A,  & C,  vel 

inter 


ui  ftt.E  v atque  eat  A ad  p,«c  fcadJS»  vt;ia-  c_,  4 
iSGddDrdcponrtucAmulriplex  poftrerv.x  . 
?mi  B: erit* quoque  A mutiplex  fecundi  E . <^arc 
-Dmultiplex  quoque  crit»ciim  fit  C ad  l),  t»t  Aad  E 

Citi#-  r#»rmirfA  A.  iV  R numpri  nihi  « 


a fr.  1 6.  & 

ii  baiui 

bfrifM. 

i- 

€ff.  19  lib. 
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« c*r  f .fr. 

ti. lib.). 

•i  : ^ h ’ 

t fr.  19  lib. 
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inter  B > <5c  C interponantur . RcpeidiJiftnf  « tres  mirfimi 
numeri  'K  , L , M in  ritaiortt  F ad  'G i & ratio  D ad  E , vel  E 
ad  C vo^etur^X,  <5c  proporcioG^d  G,  vel  ei  fitnilis  G ad  F vo* 
cdairZ.  Et  quia* proportio  D ad  F componitur  ex  ratiorti- 
btisDad  C»AcG.id  F>'e$que  rdtaot)  ad  C -duplicata  rationis 
D ad  E,  leu  X,  &.propo«rrioC  adF  duplicatu  rati  otiis  C ad  G» 
ieu  Z,-  eij£p  rgropoftfb  D ad  F ccaViponifur  ex  his  rationibus 
X,  X,  Z,  Z;  fed  Ajubctshqiid  ordine  ptedideproporrrones  di- 
Iponajitur  > fe rnper  compomint <ar/dcm  proportionem  .'Er- 
go jwbpbftio  f)  ad  F compofitaeritex  rationibus  X,  Z,  X,  Z; 
idell  ex  duabus  proportionibus  * Fimilibus , quaru  fingulc  ex 
rationibus  X , Z eomporiuntur  5 & propterea  proportio  D ad 
F duplicata  erit  rationum  X - Z;  fed  E ad  G componitur  ex  ra- 
tionibus E ad  C , <Sr  C ad  G » icilicet 
ex  rationibus  X.&Z;  Ergo  D ad  F 
proportionem  duplicatam  habet  ra- 
tionis t ad  G 5 erat  aurem  proportio 
K ad  M duplicata  rationis  E ad  G.Er- 
go/vt  K ad  M , ita  tft  Dad  F ; cadit 
vero  inter  K & M vnus  medius  pro- 
portionalis L:  Igitur*  mu  r D,(5cF 
vnus  medius  proportionalis  cadet.  Sumli  rarionc  inter  nu- 
meros A,  & B duo  medij  proportionales  cadent  m ratione  E 
ad  G;  Quod  erat,  &c. 

COROLLARIVM, 
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Facile  colligitur,  quod  fi  tres  numeri  proportionales  fue- 
rint, at  primus  fit  quadratus , erit  tertius  quadratus  quoque . 
Et  fi  quatuor  numerorum  continui  proportionalium  prior 
fiteubus,  erit  quartus  cubus  quoque.  Nam  trium  proportio- 
bdt/.io.  u ^ajjum  o,  N , G , fi  G quadratus  fuerit  > b interponetur  inter 
vmtate  B,&  numeru  G vnus  medius  proportionalis  Ejdc  ideo 
i dtf.ia.hu-  ex  hac  propofinonc  inter  extremuO,<3c  vmtate  B vnusquoqj 
iu!.  numerus  mcd<us  proportionalis  intercedet , & propterea » O 
quadratus  erit.  Si  veio  quatuor  cotinue  proportionaliu  C,E, 
k dtf.n.  D,  A pnorCfucrit  cubus  k.  interponentur  inter  cubum  C,«Sc 
bunti.  vnitatem  B duo  medij  continue  proportionales , quot  nimi- 
rum intcrC,  & A interponuntur . Igitur  ex  hac  propofitione 
1 <<./.11  bu-  inter  vnitatem  B , & numerum  A duo  raedu  quoque  in  con- 
ia,. tinua  proportione  cadent  j ideoque»  numerus  A cubus  erit. 
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PROPOS.  XXXVI  I.  THEOR,  XXVlt  Eud  m.s<. 

Si  duo  numeri  inter  fe  eandem  rationem  habuerint , quam__» 
duo  numeri  quadrati  , erunt  aut  ambo  quadrati , aut  ambq 
fimiles  plani  numeri  ; Et  duo  numeri  plani  fimiles , funt  in- 
ter fc.vt  duo  numeri  quadrati?  At  numerieadem  rationem 
habentes , quam  duo  cubi  numeri , erunt , aut  ambo  cubi  , 
aut  fimiles  numeri  folidi  ;£t  fi  numeri  folidi  fimiles  fue- 
rint, erunt,  vt  duo  cubi  numen . „ 

• Sit  primo  numerus  A ad  B in  eadem  ratione  ^quam  habet 
numerus  quadratus  C ad  quadratum  D. Dico  A , Sc  B quadra- 
tos efle  j aut  fi nnlcs  planos.  Quoniam-» 
inter  * quadratos  numeros  C. , & D A8  Fia  B 18 
viuis  medius  proportionalis  cadinnem-  N2  O? 

pe  Eicftquc  A adB,vtCadD.S  Igitur  C4  Ed  D9  tmiut* 
inter  A,  & Bvnus  medius  proportiona-f  > , * 

lisnumcxiiscadet , qui  fu  F.  Quare  erpnt  tres  numeri  /ffinti-  ' ,■  t 
nu£  proportionales  A , F , B , & ideo  fi  A quadratus  cft  i*ccit  ccor.pnp»'- 
quoque  B quadratus;  fin  miniis,  4 erunt  A > & B fimiles  numa*  J6  bmnu. 
ri plani.  ’ - . d rv-iy 

Secundo  fint  A , Sc  B fimiles  numeri  plani  > quorum  latera  huiut. 
homologa  N , <5c  © ; Sc  fiant  C,  DdfuadiWn  latcr.um  N 5r&  O . 

Dico  A ad  B efle , vt  C ad  D . Quoniam ' tam  proportio  qua-  e 
dra rorum  C,  D quam  fimiliuii^/planorum  A,  B duplicata  eft  bu,HU 
rationis  latefum  N ad  O;  Ergo*  A*d>B  eflb-yt  C ad  D.  ; i3‘ 

Tertio  fit  numerus  A ad  Ban.eatkm  wionej  quam  habet  T c»r.).pr. 
cubus  numerus  C ad  cubum  D.  Dico  A,  & B efle  cubos,  vel  ,9.i,b  i/ 
Ihlidos  numeros:  fibules . Qtjcfqmm  * inter  duos  cubos  narae-  h tnp  .j», 
ros  C,&  D cadunt  duo  rnedq  prioponuotulcj^  nempe  E,«St  F;  twf 
fcflquc  A ad  B,  vt  Cad  D* ■* Igitur  -o  , ; . ■>  , 

inter  A,&  Bduo  medij  proportio-  > A i<K  G 24  H j<5  B S4  blt,l‘t' 
nales  numeri  cadunt  qui  fint  G,&  Na.  , Qi// 

H;  & propterei  erum  qiiatuor  nu-  C8  £12  F 18  D 27  ' 

meri  continue  proportionales  A, 

G.  B, Bjvndc  quando  prior  A cubus  efl,  erit  i quoqne  poftre- 
mus  numerus  B cubus,  vel  i faltem  A,<3t  B fimiles  plani  erunt.  * 
QuarrAfint  A & ii  numeri  folidi  fnmJes , quorum  homo-  /mimi. ' - 
logalatcra  N,  & O , <5t  fiant  laterum  N , Sc  O cubi  numeri  C,m 
& D . Dico  A adBcffe»  vt  G ad  D*  Quoniam  m tam  propor-  bmtu. 

'■  •.  ,b  tiO 
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tio  cuborum  numerorum  C , D>  quam  » fimilium  folidorum 
numerorum  A,  B trlplicataScft  ciurdeni  rationis  laterum  N ad 
°C*Ub  O.Ergo  e numerus  A ad  B cande  rationem  habet,  qtiamnu- 
*9‘ ' merus  cubus  C ad  humeru m cubum  D.Que  erant  often- 


tienda , 


G 


‘ " COROLLARIVM. 

t •:  • *r>.  .*  j.r.  • 

Manifeftunv  cft , quod  duOrum  numerorum , fi  vterqut, 
primus  fit , ipfi  non  erutu  inter  le  ,vt  duo  numeri  quadrati  •• 
Nam  fi  primusnumerus  A ad  numerum pri* 
A 7 C B'j  nuifn  Beflct  ,vt  quadratus  numerus  ad  qna* 
r*  * D i F dratiim  numerum,  1‘airem  ex  hac  propofitio* 
Xi  nc  numeri  A,dc  BclTent  plani  fimiles;  & ideo 

hutuf™*  ' ' 411  inter />  cos  vnus  medius  proportionalis  cade* 

fr.  4il.  rer.  nempc  Cj  Ciimque  trium  numerorum  proportionalium 
Ls , , * v.  s A,  C,  B extremi  A,  & B finr  primi,  <3e  ideo  ? primi  inter  lejca- 
iprof.  19.  der  r inter  vrrunque  eorum , & vnitatem  X vnus  Hiedius  pro- 
hutus.  pofttonalis  numerus  D,atqueF  ideo  j A,  & B numeri 
isLj.io.  , cuadrati  eflent  ;<&  propreica  mcnlurabxlcsa  luis  lateribus 
I),  & F , quod  eft  ablurdum  : erat  < enim  vterque  numerus 
primus. 


huifH  • 

ttr  v.buius 


tuti,  i.k 
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PROPOS.  XXXVIII.  THEOR.  XXVIII. 


vil  i 


Ex  multiplicatione  duoriim  planorum numeroru  fimilium, 
edicitur  quadratus  numerus.  Et  duo  latera,  quadratum-» 
elficientia,  eruntnumeri  plani  fimiles . 

• • . ■ i'  >“ . A «».  Q ..  .J- 

Sint  numeri  A,  & B fimiles  plani > & ex  A multiplicato  in  B 
fiar  numcrus  C.  Dico  Ciquqdrajtunt  efle . Ex  A in  le  fiat  j nu- 
merus quadratus  D.  Et  quia  A ;muiu  plicans  numeros  A,  &B 
bu  prodiacit  numeros  D , & C,  b cruut  produdh  D,  & Canter  le , 
vt  multiplicati  A , & B > led<  iiltcrA , & Bcadit  vnus  medius 
* - ; '1  s.:  "i  o proportionalis,  eo  quod  ltirrt  piam  fi- 

A 6 H 24  B96  nutes  ; Ergo  « inter  L),&C  vnus  mc- 


a te/  f 0. 

huius. 


ii- 


c p rop, 
buiut. 
dfrop.i  8, 
butui. 
c f er  pr«j>. 

«t  .• 

' 'I  V 


D 36  fc  i44  C/576  dius  proportionalis  cadet , qui  fit  E: 
ii  ; . " • Ginnquc  D, E,C  continue  propor- 

tionales fint , & prior  I>quadratus  fit,  erit<  poliremus  nume- 
rus C quadratus  quoque.  •!•••;.  ■*. 
bectido  ex  multiplicatione  numeri  A in  B producatur  qui- 
v-  ; dratus 


Digitized  by  Googli 


V 7 V V t B I (TtUt  V 5 i77 

«Iratus  numerus  C.  Dico  A,  & B fundes  pianos.efle.  Flaty  rur-  idtf.io 
fus  ex  Ainfc  quadratus  numerus  D> Eritigitur*  qi/adratus  . 
numerus  D ad  quadratum  C,  nempe  produ&im  eadem  pio-  pt'"  ' “ 

portione»  quam  multiplicati  A ad  15,  led  Spter quadratos  D , 

& C cadit  vnus  tnedius  proportionalis  * Igitflr  inter  A » »$c  B bmuu 
.vnus  medius  proportionalis  cadctqm  fu  H.  jdeoquc  i numeri  i pm 7« 
A,  <5c  B fimilcs  plani  erunt.  Quod  erat  oftcndenduin . bmmt» 

...  M liiiiitn  sfl  »:/. 

CORO  L L A R I V M. 

..n  , . ••  *i  • .v;*!.'1 

Confiat  numerum  producum  ex  multiplicatione  duorum 
quadratorum,  quadratum  eflej  eo  quod  quadrati  numeri  plar 
ni  fmailcs  funt -h: 

PROPOS.  X XXI X*. THE QR.  XXIX.  ',&*£*•** 

*•  in* 

Numerus  produrlus  ex  multiplicatione  cubi  numeri  in  fc.ip-  . r 
funi,  vei  in  alium  cubum , erit  quoque  cubus  numerus  .Et  ... 

fi  ex  multiplicatione  alicuius  numeri  in  fe  lpliun , vel  in_*  . . \ u 
aliquem  cubum  numerum  procreatur  numerus  cubus,  <5c  M"‘l 
ille  cubus  erit. 


Sit  primo  numerus  A cubus,  & vt  vnitas  X ad  A,  ita  fiat  A 
ad  B.  Dico  numerum  B produftum  ex  A in  ic  cubum  efle.Sit  a j,r  9 p 
C latus  cubi  A ,&<»  ex  C fiat  nume  rus  D*  Erit  igitur  D qua-  JO  1 
dratus  numen  C > ideoqite*  ex  multiplicatione  numeri  Cin  B 4tfu? 

D efficietur  numerus  cubus  A;  bunu. 

Quare  vnitas  X,&C,  D,  A conti-  ,.As  E 16  Fja  B64 

nue  proportionales  iunt.  Eftque_.  D4 

vnitas  X ad  A , vt  numerus  A ad  B*  C 2 

Igitur « inter  A,  & B duo  medij  pro-  X 1 ct”f-  »•,.] 

portionales  E,F  cadent , quot  jiunt  b»mu 

numeri  C , & D medij  in  continua  proportione  inter  X , & A 

pofiti : Cumque  A , F. , t ,&  B continue  proportionales  fint, 

jitq;  prior  A numerus  cubus , erit  d quartus  B cubus  quoque.  d t9f.  fTtf' 

• Secundo  ex  multiplicatione  cubi  nu-  j <>-*«*»/. 

meri  A in  numerum  cubum  B fiat  nume-  A « B 27 
rus  C.  Dico  produdum  numerum  Ceu-  D64  C216  td  f ’ 

bumeflc.Ruriusexf  A cubo  in  Ic  ipfum  ,*  *» 

fiat  numerus  D:  Erit  igitur/D  cubus:  Et  quoniam  idemnu-  f^r  \.h$~  -• 
merus  A multiplicans  duos  numeros  A , ic  B edicit  duos  nu-  * • 

' Bbb  meros  * * • i 


v> 
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Secund6  dico  numerum  C qmrtum_» 
ib  vnitate  cubum  efle,  & duos  mtermit-  X.  A 2 B4  Cs  » 
tetes.omncs,  vt  eft  numerus  F,<Scc.  Quo-  D16  . •» 

niam  vt  vnitasXad  A.itacft Ajd.B,<5c  > > E.J1  < 
ita  b ad  C, « erit  C cubus  gemtus  ex  rrir  F64  M edefiui 

plici  multiplicatione  latens  A;  Cumque  bkiut.  '-'J 

inter  C,  & F intercedant  duo  medii  proportionales  D.tScE»  dcir.  pn/. 
fitquc  prior  C oftenlus  cubus , Wecit  quartus  F proportiona-  i6* 

Iis, cubus  quoque. 

Tertio  dico  leprimum  ab  vnitate  veluti  eft  F, cubum  firnul, 

& quadratum  efle,<5c  fic  quinque  intermittentes, omnes.Qup- 
mani»  numerus  F leptimus  ab  vnitate  oftcnfus  eft  quadratus, 

& fi milirerjf  F cubus  oftenlus  eft.  Igitur  F cubus  fimul,$c  qua-  f"^'"  ^ 
dratus  eft  . Continuentur  poftea  poft  numerum  F lex  alij  nu-  ' - 
meri  continue  proportionales  in  eadem  ratione,  in  qua  eft  X 
ad  A,  vel  A ad  B,  ita  vt  inter  F,  & poftrenmm  M quinque  me- 
dij  numeri  proportionales  intcrccdantjpropterca,  quia  M fep- 
tunus  eft  ab  lpio  numero  F ,erit*  quadratus  , dc  fumiiter  cu-  g fdr,x  tf 
bus.  Quare  patet  propofitum . » bui»i  /r. 

PROPOS.  XLI.  THEOR.  XXXI.  Bmd.  IX. 

. ■ :r  .i 

Si  ab  vnitare  quotcunque  numeri  continui  proportionales 
fuerint,  & qui  eft  poft  vnitatem  fit  quadratus, erunt  reliqui 
omnes  quadrati , At  fi  die , qui  eft  poft  vnitatem, fi  t cubus  > 
reliq  ui  omnes  cubi  erunt . 

. * l - 11  . . .* 

Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeti  continue  proportio* 
nalcs  A , E,  C , D , E » F,  &c.  Et  primo  fit  numerus  A proxi- 
mus vnitati  quadratus . Dico  reliquos  omnes  quadratos  ede . 
Quoniam*  tertius  ab  vnitate , vt  eft  */M° 

B,  <Sc  vnum  intermittenresomnes,  vt  X 1 A 4.  B 1$  .C/64  •**« 

D,  & F quadrati  oftenfi  luntj  <5t  poni-  D 25$ 

rur  A quadratus , atque  tres  numeri  E 1024 

A,  li.C  continue  proportionxles:Igi-  ‘ F4096 

rur  b tertius  C quadratus  quoque^  b c*t  pnp, 

erit:  Similiter  E tertius  poft  quadratum  C,  erit  quoque  qua- 

dratus , & fic  reliqui  omnes  quadrati  erunt . 

Secudo  fit  A proximus  vnnati  cubus.  Dico  reliquos  omnes 
cubos  cfle . Quoniam  vt  vnit.is  X ad  A,  ita  eft  A ad  B : < Igitur  c pnp. j*.’ 
ex  multiplicatione  cubi  A in  iciplumeificietur  numerus  cu-  bmmt. 

15  bb  2 bus 
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bus  B.R.urfu$  quia  numerus  C rpnamis  proporfio^aHs  ab^rfi- 
tate  producitur  ex  multiplicatione  numeri  AmB,  iuntqucj.: 
- u - f ■ _ A » & B cubi *;  Igitur d produchisC 

X i A£  B 64  C 5 1 X. . cubus  quoqueent  .;5irmiiiter  quiar 
•f  & 'I  D 4096  m vnirasX  ad  ita  eft  C dd  D;  e-i 

E »2768-  ' rit*produdum-ex  lecundb  A ul>; 


•J  tf, 


F-262I44 


; tertium  C aquale produdoex  vni- 


-i>'t  . •*  1'  i*J  J tare  X ai  quartum  D | ptoptcreai> 

f numerus  D producetur  ex  multiplicatione  cubi  numeri  A in 

hlnt*9'  cubuninumerum  Q & proptcrea/D  cubus  erit.  Simili  ratio- 
Be  rxumerus  E producitur  ex  multiplicatione  cubr  numeri  A 
" ! ''  J in  cubum  numerum  D>&  proptCreapraduthisE  cubusquo* 
,,  que  erit,  flt  fic  reliqui  omnes . Quare  patet  propofirum.  i* 

i»(t  ittix  '•  *,Jt  1 - 

c PROFOR  XLIL  THEQR.  XXXIL  a 

K ijuri.jti  1 e * /*1  v >?r . i * rit  .flUn.  Jmm. 

Si  fuerint  ab  vnitate  quotcunque  numeri  continue  propor- 
■i  tionaics , & vuitati  proximus  non  fit  quadratus,  neque* 
vi.»  alius  vlius  quadratus  erit  pr^rcr  tertium  ab  vnitate,  &v- 
num  intermittentes, omnes . At  fi  proximus  vnitati  non  fit 
‘i  cubus, neque  vllusaliusprtcer  quartum  abvmtatc,&  duos 
intermittcntes,omnes, cubus  erit  • 


i” 


: r i:r 


a/ny.40. 

huius. 


b fr.o.hi.j 


C wr.frof.  i 
}h.  huius. 


Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  continue  propor- 
tionales A,  B,  C,  D,  E,  F,  Scc.  Er  primo,  proximus  vuitati  A, 
non  fit  quadratus.  Dico  neque  alium  vlium  quadratumclle 
pr^ter  tertium  ab  vnitate,  & vnum  intermittentes,  omnes. 
Si  enim  hoc  verum  non  efbftt  numcrusCdi  lien  poidhqiA* 
dratus  ; ■‘Cumque  * numerus  B fic  qOadratus,  cimnteoti us  fit 
ab  vnitate, pariterque  Dquadratusfit  , cum  tccnus  litaqua- 

drato  numero  B,  fitque  Cud  D ,vt  A 
Xi  Ai  B$>  C27  lad  B, erit* inuertcado.Bud  A, vtD ad 
D81  C,*  Quare  nnuie  ros  B.id  \ eandem-* 

4-'m  . E 243  proportionem  Uubet,quam quadratus 
>F  729  numerus  D ad  quadrarum,  lituncruai 

C , cftque  B quadratus ; igitur*  nume- 
rus A,prpximus  vnieati,quadratus  quoquo  erit, quod  elt  con- 
tra hypothefin : Non  igitur  numerus  C quadratus  erit  5 & fic 
reliqui  alijjn  locis  paribus  poliri . - • - ... 

. Secundo  fit  proximus  vnitati, non  cubus.  Dico  nullum 
altum  dic  cabum  prae  ter  quartum  ab  vnitate , Sc  duos  nircr- 
<■  . • . , „ • j * nntten- 


'TTVl^g^TVinP'^  . m 

m5ttentenre«,bmnes,  vt  firthr  C , F,  Stc.  Si  frrtitt  hoc  verum.,, 
noneftifi¥t>onbus'i  fi  fieri poteft.  Erquia  civt  A ad  cubum  d‘°r  i>pr. 
numerum  Q,  jra  eft  0 ad  F ( cum  inter  eos  finguli  mcdij  pro-  1 9'l,bJ‘ 
portioiwlei  m^e^cedant)  halkbif « muertendo  cubus  C ad  **r‘? 

A eandem  proportionem  , quam  cubus  numerus  F ad  cu-  f 
btma  numerurri  D;<St  propterea/numerus  A vnitati  proximus 
cubus  quoque  ferit  > quod  eft  contra  hvcfotfin:  Non  igitur  nu-  bmut. 
merus  D cubus  erit . E idem  ratione  nullus  alius  numerus  cu- 
bus erit  pr£ter  eos,  qui  in  locis  determinatis  collocati  funt. 

Quod  erat  oftcudendendum . 


1 i*» 


PR-OPOS.  XLIII.  THEOR.  XXXIII. 


■n 


Buel.tl.tr 

i*.AX. 


Si  ab  vnrtatc  qaotcunque  numeri  continui  proportionales 
fuerint;  vnitas  5cquilibit  mitior  eq  te  metientur  numeros 

* nia;ores  eqttC  remotos;  & quilibet  primus  numerus  poftrc- 
mum  metiens,  etia  eum, qui  vnitati  proximus  eft, metietur. 

J Sint  ab  vnitate  X qnotcunque  numeri  continui  propor-  ; 
tionafes  A,  B,  C,  D,  E,F.  Dico  primum  quemlibet  minorem 
rmnlerum  B eandem  partem  cfie  numeri  maioris  F atque 
Cft-vnifas  pars  nunierr  D $que  recedentis  ab  ea.  Quoniam  «ex  ipnp.  ij. 
compofitione  ordinata , vt  eft  X ad  D : ira  eft  B ad  F , propte-  iifr.j. 
rea  quodvrreque  proportiones  quadruplicare  funt  fimpli- 
ciutn  proportionum  C ad  D.  vel  X ad  A,  & eft  vnitas  numeri 
D pars ; hritur  ipfins'  F eadem  pars  erit , ac  eft  vnitas  X b Btfz  l>b. 
misD.  Quod  erat  bftenfdendum.  ••  5 3* 

* Seclmdo  primus  numerus  H tnefiarur  vltimunVF . Dico  H 

*Pf  imi  A metiri:  Si  euimliocVerum  non  eft,  erit  < H-ad  Apri-  c{ir  4 * 

cum  H pnhius  tui  merus  iupp* unatur : Cumque  <<  B fiat  'd'd'e,  g ^ 
ex  inukip!  ‘cartone  Am  fe,eb  qftod  •*  : 


eft  vt  X ad  A,  ita  And  B , erir  f B ad 
FPprtimis.  Eriquia’atnb<4f  Ak&  B 
linrr'ad  immertnti  H primi’,/atqi*e 
Cfirfex  diiftu  A in  B, eo  quod  eft  vt 
X id  A , ad  C j 'lgiair.5  C ad  H 


X I A 6'B  $6  c 216 
H?  Di  296 

E 8776 
F 526  S 6 


c cor  ff.  r 3. 

buiui. 
f def  9.  tT 
1 1 .buiui, 
%frop  i** 


primus  eft  quoque  . -Cii  nuue  duo  numeri  A , & Cad  ipfum  yfpr'*  tu 
H primi  fint,flc»  gignitur  numerus  D ex  multiplicatione  A lu,  * 
in  C,  eo  quod  X ad  \ eft.  vt  Cad  D:  Igitur  H ad  ipfum  D pri-  io*,  ^r>4. 
mus  e R,  eadem  ratione  H peimuverit  ad  E&  ad  F.  Quare,*  nu-  buiu> , 

1 merus 
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192  EVCLIDTS  RESTITVTI 
merus  H ipfum  F non  metitur , quod  cft  conrra  hypothefin 
Et  proptcrca  H ipfum  A metietur . V t propofirum  fuerat . 


BueUts.lX  PROPOS.  XHV.  THEOR.  XXXIV. 

Siabvnitate  quoteunque  numeri  continui  proportionales 
fuerint , atque  numerus  poft  micarem  primus  fit  , maxi- 
mum nullus  alius  metietur  pr^ter  cos  > qui  funt  in  eadem 
continua  proportionalitatc . 


2pr»fA}‘ 
buiul. 
bpr.4  bu~ 

fK/  . 

c ax.i.lib 

dfff  *J. 
buiui. 


tu. 

pr.t.bniu* 
: *'f-9  *» 

ut . 

i pr.li.lib. 


i pt.%.bu'tu> 


Sint  ab  vnitate  X quoteunque  numeri  A,  B,  C,D  continue 
proportionales,quorum  A proximus  vnitati  fif  numerus  pri- 

mus.Dico  nullu  aiiu  nnmeru 
Xi  A 5 B25  Cias  D625  preter  A , B,  C metiri  maxi- 
F H G * E muni  D.Si  enim  hoc  verum 

non  cft , metiatur  ipfum  D 
alius  numerus  E preter  ipfos  A , B , C ; <5c  primo  loco  patet , 
quod  numerus  E non  cft  primus,  alias  cum  metiatur  extre- 
mum D * metietur  quoque  numerum  primum  A vnita- 
ti proximum,  quod  eft  impoflibile  j Erit  igitur  E non  primus 
& proptcrca* cum  mcnlurabit aliquis  pritnus  numerus,  hic 
vero  alius  non  erit, quam  AjNam  cum  E metiatur  extremum 
D»alius  primus  numerus,  qui  ponitur  menlura  ipfius  E»,  mei  *, 
furabit  quoque  extremum  D , <5c  d propterea  ipfum  primum 
A proximum  vnitati, quod  cft  impoflibile jVndeconftat, 
quod  quilibet  numerus , dimetiens  maximum  quoteunque.* 
numerorum  ab  vnitarc  continue  proportionalium , quorum 
proximus  vnitati  fit  primus, multiplex  erit  ncceflano  numeri» 
qui  vnitati  fucccdit.  Poftea  quoties  E metitur  ipfum  D, toties 
vnitas  metiatur  numerum  G . Quare  idem  numerus  D effi- 
cietur ex  multiplicatione  t A 111  C,<5c  ex  G in  EiErgoy  vt  A ud 
G,  itaeft  E ad  C;  Et  quia^  vt  X ad  C,ua  erat  £ ad  D,erit  t per- 
mutando , vl  X ad  E , ita  G ad  D , led  vnitas  X metitur  ipium 
E:  igitur  G metitur  ipfum  Dj«Sc  proprerea  ( vt  prius  ofteiuum 
cft  de  numero  E ) erit  G multiplex  ipfius  Aj  erat  tutem,  vt  A 
ad  G;  ita  E ad  C ; Igitur  E metitur  quoque  numerum  C.  Rur- 
fus  quoties  E metitur  numerum  G , toties  vnitas  X metiatur 
H ; V nde  ( vt  antea  di&um  eft  ) H metietur  ipium  C , Sc  mul- 
tiplex erit  ipfius  A. Cumque  idem  numerus  C fiat  ex  dtnftu  A 
in  B,  atque  cx  mlriplicationc  H in  h , ierit  vt  A ad  H,  ita  E ad 
Bj  led  A meniutabut  ipfum  H ; Quare  E menlurabit  quoque 

nuinc- 
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numerum  B:  Tandem  quoties  E metitur  B.tofiesX  metiatur 
-Ipftim  F;Vndc,  vt  prius  F mcnfurabitnumeru  B,<Se multiplex 
erit  ipfius  A. Et  quia  idem  numerus  B procreatur  ex  du£hi  E in 
T,  atque  ex  du&u  A in  fe  ipfum  k.  erit  vt  A ad  F , ita  E ad  A » fcf*.  *•*«*• 
Sed  A metitur  ipfum  F:  Igitur  E metitur  ipfum  A,  maior  mi-  iut  • 
norem  numerum  primum,  quod cft  impoflibilc.Qupropier 
nullus  alius  numerus  pr^ter  A , B , C inenfurabit  maximum 
numerum  D.  Quod  erat  oftendendum . 

PROPOS.XLV.  THEOR.XXXV.  ««Uj.IX 

Si  tres  numeri  continui  proportionales  minimi  fuerint  om- 
' nium  cum  ipfis  eandem  rationem  habentium,  duo  quilibet 

fimul  fumpti  ad  reliquum  primi  erunt . 

Sint  tres  numeri  A , B , C continue  proportionales  minimi 
omnium  cum  eis  eandem  rationem  h tbentium . Dico  primo 
loco  A,  & B fimnl  fumptos  ad  ipliim  C primos  efle.  RcperiJ- 
tur-duo  numeri  D,&  E minimi  in  ratione  A ad  B,aut  B * 1 

ad  C,  <5c  fiat  F squalis  D , <3c  E fimul  fumptis  ,atque  G fit  qua-  * 
dratum  ipfius  F.  Manifeftum  cft  ( ex  ijs,  qu?  difta  funt  in  pro- 
jiofitione  24  <5t  25  huius ) vnitatem  X ad  D efle,  vt  D ad  A , & 

• vt  X ad  D,  ita  efle  E ad  B , atque  vt  X ad  E , ita  efle  E ad  C & D k ^ , j 
ad  B . Vndc  conflat  quod , * vt  vnitas  X ad  D , ita  funt  D , & E 
timui,  ideftF,  ad  A,  & B fimul.  Et  quoniam  D,& E minimi  cfr.'t.bu* 
funt  in  faa  proportione,  erunt  « inter  fe  primi;  ideoque  d D,&  itu . 

E fimul  fumpti, ideft  F ad  ipfum  E primus  erit.  Eft  verd  D ad  dff.  i *ff 

E etiam  primus:  igitur  D , & F primi  funt  tm  • k 

ad  eundem  numerum  E:  Viide»  produ-  A 9 Bi2  C16  ****•’ 

ftus  exDinF  ,ideft  A vnd  cum  B , primi  D 3 E 4 

erunt  ad  produ&um  ex  E in  fe  ipsu , ideo-  X 1 

que  numerus  C,  primus  erit  ad  aggrega-  F 7 

tum  ex  A,&  B.  Dico  fecundo  duos  extre-  G 49 

mos  a , & C , fimul  lumpros , ad  ipfum  B />?.*•*■• 

intermedium  primos  efle . Quoniam  D ,8c  E primi  funt  inter  tHt ' ' ^ 

fe : Ergo / eorum  fumma  F ad  quemlibet  ipiorum  D,vel  E pri-  ^ J 

macft:  Igitur^produdumcxDmEjfcilicet  numerus  B, pri-  tt*u 

mus  quoque  erit  ad  G produ&um  ex  F in  fe  ipfum.  Et  quia,vt  h c»rfr»ii 

didum  efl.X  ad  D eft,  vt  Fad  fummam  A , B , & vt  X ad  E , ita 

cft  F ad  fummam  B C:  Ergo  * vt  X ad  D fimul  cum  E,  ideft  ad  1^.7  J? «• 

F,ita  eft  F ad  A,B,vna  cum  B,C.Quarc » numerus  G produ&us  M.  jt 

ex 
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ex  F in  k tpfuiv.  ^qualis  eft  A , <5c  C vn4  cum  dupk>  im«nae- 
dij  B:  Igitur  A>&  C vnA  cum  duplo  ipfius  B,primi  erunt  ad  nu- 
merum B>  ficuti  B,&  G primi  erant;  & k corum.diffcrent  a_o 
nimirum  iumma  numerorum  Ai  C.  & B pruna  erit  ad  nun>e* 
rumB:  &ritrlus horum  differentia , iciJicet  numeri  A , & C* 
fimui  fumpti,  ad  ipiiun  B primi  erunt.  Quod  erat  propo/itum, 

COROLLARIVM. 

Patet  ex  hac  propofitionc  numeru  quadratum  maioris  late- 
ris liiperarc  quadratum  lateris  minoris,  & exceftiim  gqualem 
effe  quadrato  differentia:  laterum  cum  duplo  medij  propor- 
tionalis inter  duos  quadratos  ex  differentia,  & ex  minori  fate- 
re fa&os.Nam  quadratus  G lateris  maioris  F ^qualis  fuit  qua- 
dratis A,  C cum  duplo  medij  proportionalis  B : ergo  exceffus 
quadrati  G maioris  lateris  F lupra  quadratum  A cx  latere  mi- 
nori D , cqtwlis  eft  quadrato  C ex  differentia  £ cum  duplo  ip- 
fius  B medij  proportionalis  inter  A,  <3c  C . 

SCHOLirM. 

Non  erit  difficile  ex  hac  propoftione  reperire  numerum  quadratum. j » 
cuius  duc  portiones,  aut  vna  tantum , aut  neutra  fit  numerus  quadratus . 

Tr.mo  Jumatur  quilibet  numerus  quadratus 
E 1 5 impar  & Jetetur  in  duas  p ortivus  C ,Dv- 

R 8 i>  1 7 rutate  ir.tcrje  differentes , cr  1 fiat  E quadratus 

A 9 h J 6 O4  N 1 ipfius  C ,&■  H quadratus  ipfius  D . Duo  qua » 
Gs  £>4^1.  dratos  ,&  h aquales  tjje  quaarato  L . Fiat 
vnitatts  X quadratus  N , qui  mutas  erit , m 
fiat  produRus  cx  X in  JD,  fu  que  0,qui  c qualis  erit  numet  0 D.  n iluonupt 
quadratus  tx  Juturna  mutilis  X ,0  D aqualis  esi  quadratis  N H , 
eum  duplo produtli  0 j efique  C equulis  J umn.ee  X , D : Ergo  quadratus  E 
aqualis  cjt  quadratis  N,  h cum  dup.o prodnR  < 0 ; ijt  Tnto  mutas  N,Jat 
X cum  duplo  numeri  0, jcu  D aqualis  numeris  C , Qr  Dy  idefi  numero  ji, : 
Ergo  quadratus  E equulis  tjl  quadras ts  H , &'  . 

secundo  numerus  l\_  defictu  ab  ji  mutate , O"  numerus  S excedat  H 
ynitate  .Tuet  iiu/ucros  Hj  S equales  ejje  duobus  numeris  quadratis 
<&•  //.  Duo  l{y  S non  ejst  tum.  eros  quadratos.  S/  eniti.  quadrUt  cjfent  o y- 
nitas  > quic  ejl  differenti a.  quadratorum  U , &■  I{Ji!:C  H ,&■  S squali*  ef- 
Jct , nc  diu.  quaarato  vmtutis , Jed  etiam  duplo  numeri  ti:cdq  properuo- 
ttaiis  inter  mu  tat  em  > c mnmcm  numerum  quadratum , qnuu  cjt  im - 
p+jpbucJ.  Tatio  ’ 
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LIBER  VIII.  - 

Tertii  fumatur  quilibet  p numerus  primus 
impar  qui  quadratus  Hon  erit , q cum  d nui-  E 1 6 
lo  latere  numerus  primus  metiri  pojfit  }&fa-  A7H9O3N1 
Ra  r eadem  conflruftionc , erit  eadem  rationes  C 4 D 3 X 1 
quadratus  numerus  E tqualis  quadrato  nume- 
ro H,  & non  quadrato  Si . 


ptxfr.ul 

buiut. 
q fr  1 . de/ \ 
1 o.  buiut,  * 
r par,  1 .£*« 
iujfcbet. 


PROPOS.  XLVI.  THEOR.  XXXVI.  Sucf.3t.j3 

ii  IX. 

Quilibet  numerus  a binario  duplus,paritcr  par  eft  tantum . Et 
fi  dimidium  impare  habuerit,  pariter  impar  eft  tantum.  Et 
fi  dimidium  habuerit  parem, & non  fuerit  a binario  duplus, 
pariter  par,  & pariter  impar  erit . 


Primo  fint  quotcunque  numeri  A,  B,  C,D  a binario  A du- 
pli .Dico  quemlibet  eorum  Cefle  pariter  pare  tantum.Quo- 
mam  A,  B,  C,  D linit  ab  vnitate  X continue  proportionales , 

& A vmtati  proximus,  primus  numerus  eft  ( cum  binarius  ab 
vnitate  tanrum  metiatur)  : Igi- 

tujt  * nullus  alius  numetus  pr:e-  Xi  A2B4C8  D16  f 

ter  ipfios  A, B,C  metietur  quem-  . v ' uTr  l » 

libet  iplorum , vt  C : Suntque  * omnes  A , B , C,  D pares : b^v  i **■. 
Ergo  tantummodo  par  numerus  per  parem  numerum  me- 
tietur  numerum  C 5 ldeoquet  quilibet  iplorum  C pariter  par  <H<> 
eft  tantum. 

; Secundo  numeri  A fit  femiftis  B impar,. & C fit  binarius» 
ita  vt  a impar  B metiatur  A per  parem  C.  Dico  A efle  tantum  d d /t.bu- 
pariter  imparem.  Si.enun  hoc  verum  non  eft,  in  • 

erit  quoque  numerus  A pariter  par.  e Quare  D E . e in- 
numerum A metietur  aliquis  par  numerus  D Aio 
per  alium  numerum  parem  E : Ergo/cx  mul-  B 6 C 2 bumf'*' 
tiplicationt  D in  E ht  numerus  A;ied  idem  A 

producitur  cx  B inC:  Evgo,g  vt  Dad  B,  ita  erit  Cad  E;fcd  „pr  g bM 
bmariusCneci.frari6paf.scft  ,& metitur  parem  numerum  E ,u,. 

(eo quod  par  numerus  eft  aggregatum  pluriu binariorum):  h duf  < er 
Igitur  par  numerus  Diplum  ii  imparem  metitur  aliquoties,  ^.buiut. 
quod  eft  lmpofiib.le . Qiyre  numerus  A tantummodo  eft  pa- 
riter impar. 

Temo  fit  numerus  A par , cuius  dimidium  B fit  par , 5c  A 
non  fit  a binario  duplus.  Dico  A pariter  parem  cire,<5r  pariter 
imparem , JFiat  binarius  D ad  vilitatem  X,  vt  A ad  eius  lemii- 

C c c lcin  B. 
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}7z  E VCLIDf S RESTfTVTI 
Quare  A , P , Q, B continue  proportionales  erunrin  ratione 
lateris  C aci  eiusTioinologum  F . 

Secundo  inter  numeros  A , & B cadant  duo  medij  propor- 
tionales P , & Q^Dico  A , & B fi  miles  (olidos  numeros  efle.,. 
Rcperianturg  duo  numfcti  E > & H minimi  in  proportione  A 
ad  P : erunt  * igitur  E » dc  H primi  inter  fe , & propterca  $que 

metietur  numeros  eandem  cum 
eis  rationem  habentes  . Vnd<s_, 
quoties  E metitur  ipttmi  A,  to« 
tics  H metietur  ipfum  P 5 Simili- 
ter toties  E metietur  niuncrum 
P,  quoties  H menfurat  ipfum  Q; 
pariterque  toties  E menfurabit 
numerum  Qj  quoties  H menfti- 
rat  numerum  B.  Fiat  igitur  vnitas  X ad  I,  vt  eft  E ad  A , atque 
X ad  L fiat,  vt  E ad  P:  pariterque  X ad  k fiat  vt  E ad  Q^Mani- 
feftum » cft  multiplicantes  numeros  I,L  Sc  k continue  propor- 
tionales e fle  in  eadem  ratione,  in  qua  1'unt  A , P , & QjCiun- 
que  inter  1 , & k cadat  L medius  proportionalis : erunt  *.  I > & 
K numeri  plani  fimiiesj  & propterca  ‘ duo  latera , ex  quorum 
multiplicatione  generatur  numerus I>qu£  fint  C,&  D propor- 
tionalia erunt  duobus  lateribus , cx  quibus  procreatur  nume- 
rus planus  K,  qu?  fint  F»  & G jeritquc  latus  C ad  cius  homo- 
logumF,vtDadG,fiuevtIad  L, velvt  Aad P,vcl  vtEad 
H.  Et  quoniam  ex  mutua  multiplicatione  trium  laterum-» 
C,  D,  L gignitur  numerus  A , eo  quod  ex  C in  D efficitur  pla- 
nus numerus  1,  atque  ex  numero  E in  ldu&o  efficitur  nume- 
rus A, pariterque  ex  mutua  multiplicatione  laterum F,G,& 
H procreatur  numerus  folidus  B.cftque  proportio  lateris  C 
adF,vtDadG,& vtEad  H , fiuevt  AadP:  Igitur wfolidi 
numeri  A,  Jc  B fimiies  erunt  inter  fc.Quod  erat  oftendendum. 


Muci.  14.15. 
1a.17.VllI 


PROPOS.  XXXV.  THEOR.  XXV. 


Si  quadratus  numerus  quadrati  numeri,  vel  cubus  numerus 
cubi  numeri  multiplex  aut  pars , vel  partes  tantum  fuerit: 
ent  quoque  latus  lateris  multiplex,  aut  pars,  vei  iolummo- 
do  partes.  Si  ver  b latus  lateris  multiplex , vel  pars , aut  par- 
tes tantum  fuerit:  erit  quoque  quadratus  numerus  quadra- 
ti, vel  cubus  cubi  numeri  multiplex , aut  pars , partefuo. 


Sint 
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Siut  primo  A,  B duo  numeri  quadrati,  quorum  latera  C,  D* 
atque  A ipfius  B multiplex  fit  i Dico  C ipfius  D multiplicem 
'Quomain  « inter  nuruero^^padratos 
- A,  & Bvnus  medius  proportionalis  cadit,  Ai6  £8  1*4 

>qui  6r  F. . atque  eft  A ad  E,d<  E ad  B,  Vt  la-  C4  Da 
. tus  C ad  D,&  ponitur  A multiplex  poftre- 
mi  B:  erit*  quoque  A mutiplex  fecundi  E.  Quare  «C  ipfius 
D multiplex  quoque  erit,  ciim  fit  C ad  l >»  Vt  A ad  E . 

Sint  fecundo  A>  St  B numeri. cubi  * quorum  latera  C , oc  D$ 

: fitque  A multiplex  ipfiusB.Dico  Cippus  D multiplicem», 
quoque  effe.  Nam  a inter  numeros 
cubos  duo  medi j proportionales  ca-  A <4  E 3 2 F 1 <5  B 8 
dunt,  qui  fint  E,  F in  ratione  lateru  C4  Dz 

C ad  D ; ponitur  vero  A ipfius  B 

multiplex : Ijitur*  erit  A ipfiusE ; fiuc  C ipfius  D multiplex 
quoque . Pari  ratione , cum  A ipfius  B pars  lupponitur . fe- 
qnitur  quoque, eadem  ratione  latus  C ipfius  D partem  cfie: 
& e conucrlo,  cum  latus  C ipfius  D pars  fuppomtur,  cft  quo- 
que numerus  A pars  poftrcmiB. 

Tande  numerus  quadratus  A quadrati  numeri  B.vel  cubus 
cubi  fit  tantumodo  partes;  ideft  neque  multiplex  , nequepars 
illius  fit . Pari  ratione  inuentis  mediis  proportionalibus  ;/erit 

f irinius  A fccimdi  E partes  tantummodo ; & propterea  C ip- 
ius  lateris  D partes  lolummodo  erit.  Et  contra  cum  latus  C 
ipfius  D neque  multiplex,  neque  pars  lupponitur:  erit  neccf- 
lar;6  A ipfius  fecundi  E partes  tantumodo ; & ideo  erit  prior 
numerus  A poftremi  B partes  tantummodo . Qil^  erant  ofte- 
dcnda_».  --  , 


a pr  ix.bu- 

M/,  1 


bpr.17.bu~ 

im  . 

C de/i.lik. 
i ■ 

d pr 

tut,  , 


epr.t7.bu~ 

iut,ur  de/. | 
lib.  3. 


fttr  pr.x 7. 
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PROPOS.  XXXVI.  THEOR.  XXVI. 

Si  ab  eodem  numero  ad  duos  alios  extremos  vel  ad  nume- 
rum , & vnitatem  continuemur  ^quales  multitudines  pro- 
tionalium  numerorum : inter  extremos  totidem  medij  co- 
tinua  proprtione  cadent  numeri . 

Inter  numerum  A ,&  C intercedant  medij  continua  pro- 
portione D <3c  E , atque  inter  numerum , vel  vnitatem  B . <5c 
eundem  numerum  C totidem  interponantur  numeri  F , G 
medij  continua  proportione . Djco  inter  A,  & B tot  numeros 
medios  continua  proportione  cadere,  quot  inter  A,  & C,  vel 

inter 


a fr.  1 6.  & 

bmui. 

bfrif.l/b. 

i- 

€ ft.  »9  lib. 

dctr  t.  fr. 
xi.itb.j. 

•i 

C fr.  19  it  it. 

I* 


-«d.o 
t S ■ 


tttrj.fr. 

1 9 Hi  J. 
gfr.ti  bu- 


JmcJ  li.tj. 

Vlii. 


'1*4  FVGDflfcl*  flftf$frfTVTI 
inter  B > & C interpbnomuf . RcpwibiftHf  - rres  minimi 
numeri  K , L , M in  rarforife-  F ac t‘G  ; & ratio  D ad  H , vel  £ 
ad  C vopcturpC,  <5c  proportio  G,  vel  ei  fimilis  G ad  F vo- 

ceturZ.  Et  quia* proportio  D ad  F componiturex  rationi- 
bus D ad  C>  &G  ad  F > c$qite  rdtio  D ad  O -duplicata  rationis 
Dad  E, fcu  X, ScpropO^rif^C adFduplicata  ratiotiisCad  G, 
lcu  Z,-  ergo  f proportio  D nd  F coi-Vfponirtir  ex  his  rationibus 
X,  X>  Z»  Z;  fed  d qubcunqtie  ordine  pfcdi&C'  proportiones  di- 
iponajitur , feitip^teompomintfcawddm  proportionem : Fr- 
go proportio  £> ad  Fcompofitaeritex  rationibus  X,  Z,  X,  Z; 
ideu  ex  duabus  proportionibus  * fimilibus , quaru  ilngulc  ex 
rationibus  X ,-Z  componuntor  5 dt  proprerea  proportio  D ad 
Fduplicata  erit  rationum  X-  Z;  fed  E ad  G componitur  ex  ra- 
tionibus £ad  C,&  Cad  G>icilicet 
AJ17  G 9 P ? B 1 ex  rationibus  X , A Z Ergo  D ad  F 
proportionem  duplicatam  habet  ra- 
tionis fc  ad  G ; erat  autem  proportio 
K ad  M duplicata  rationis  E ad  G.-Er- 
go/vt  K ac’  M , ita  cft  Dad  F ; cadit 
verd  imerK.de  M vnus  medius  pro- 
portionalis L:  Igitur  jmrer  l>,<5cF 
vnus  medius  proportionalis  cadet.  Simili  rarionc-  inter  nu- 
meros A,  A B duo  medij  proportionales  cadent  m ratione  E 
ad  Gj  Quod  erat,  dcc. 


Dis  Nd  F 2 
Ei 2 G4 

C 8 

K 9 L 3 Mi 


COROLLARIVM. 


... 


Facile  colligitur,  quod  fi  tres  numeri  proportionales  fue- 
rint, at  primus  fit  quadratus , erit  tertius  quadratus  quoque . 
Et  fi  quatuor  numerorum  continui  proportionalium  prior 
...  o*«  Fit  cubus,  erit  quartus  cubus  quoque.  Nam  trium  proportio- 
1 %ialium  O,  N , G , fi  G quadratus  fuerit , b interponetur  inter 
Vilitate  B,dc  numeru  G vnus  medius  proportionalis  Fjdc  ideo 
i de/. io>»*  cx  hac  propolitione  inter  extremuO,dc  vnitate  B vnus  quoq; 
iut.  numerus  medius  proportionalis  intercedet , dc  propterea  * O 
quadratus  ent.  Si  vcio  quatuor  cotinue  proportionaiiu  C,E, 
k dtf.11.  I),  k prior  C fuerit  cubus  k.  interponentur  mter  cubum  C,dc 

bumt.  vnitatem  b duo  medij  continue  proportionales , quot  nimi- 
rum intcrC,  «Sc  A interponuntur . Igitur  ex  hac  propofitione 
I dtf.ii.bu.  inter  vnitatem  B,&  numerum  A duo  medu  quoque  in  con- 
iu/.  tmua  proportione  cadent , idcoque » numerus  A cubus  erit . 

PRO- 
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propos.  xxxvi  i.  theor  xxvii; 


Eucl  i.4> 
x;.»7.VIl( 


Si  duo  numeri  inter  fe  eandem  rationem  habuerint , quam__> 
duo  numeri  quadrati  > erunt  aut  ambo  quadrati > aut  ambo 
fimilcs  plani  numeri  5 Er  duo  numeri  plani  fi  miles , funt  in- 
ter fc.vt  duo  numeri  quadrati;  At  numerieadem  rationem 
habentes , quam  duo  cubi  numeri , erunt , aut  ambo  cubi , 
aut  fimilcs  numeri  folidijEt  fi  numeri  folidi  fimilcs  fue- 
rint, erunt,  vt  duo  cubi  numeri . . 


« 


*•  Sit  primo  numerus  A ad  B in  eadem  ratione quam  habet 
nnmerusquadrarus  C ad  quadratum  D. Dica  A , «x  B quadra- 
tos dic  ■,  aut  fim;lcs  planos ..  Quoniam-» 

inter  « quadratos  numerots  C , <5c  D As  Fia  Bil  *&****< 
vnns  medius  proportionalis  caditmem-  N2  O ? „ 

pcEjcftquc  AadB,vtCadD-i  IgitOr  C4  E 6 Dj 
mter  A,  & B vnus  medius  proportiona-  j * 

lis  numemscadet , qui  fi/.F . Quare  erUot  tres  numeri  £#nti-  ' , . . * 
nui  proportionales  A , F , B , & ideo  fi  A quadratus  cft  ,*erit  ccor.pyp. 
quoque  B quadratus;  lin  minus*  i erunt  A , & B fimilcs  nume-  j6. 
ri  plani.  * - • d pr»piy 

Secundo  fint  \ > <5c  B fimilcs  numeri  plani , quorum  latera  buiui. 
homologa  N,3cO;Sf. fiant  C,D<t]ua4i'Wa  laterum  N,]5tO.  } 

Dico  A ad  B efle , vt  C ad  D . Quoniam « tam  proportio  qua-  *Pr*f  i*' 
diarorum  C,  D qudmfimilium/planorum  A,  B duplicata eft  butHU 
rationi&latefuin  N ad  O;  Ergo*  Aad  B eflbvt  C ad  D. , . *£££  3 J* 

Tertio  fit  numerus  A ad  Bmwdfti»  Eetione,  quam  habet  g„r.'3,w> 
cubus  numerus  C ad  cubum  D . Dico  A , & B ellc  cubos , vel  ,9.hb  j.  * 
Folidos numeros  fimiles . jQijfiqiam  * inter  dno$  cubos  numc-  h rrcp.it, 
rosC ,&  Dcaciuntduomcdupjj^poctionalc^nempe  E»dc  P; 

Sftquc  A ad  B , vt  Cad  D . «Igtfnr  *•», ; 'i  . „» . < t: 

inter  A, & Bduo  medij  prpportio-  ) A i<K  G 24  H 36  B 54  b#*h- 

nales numeri  cadunt- qu itant  G,&  N2.  : Q 3.  i f 

H; <Sr  propterea  erum  qitatnor  nn-  C8  En  FiS  D27  1 1 

meri  continue  proportionales  A , 

G.  H,B;vndc  quando  prior  A cubus  eft,  erit  it  quoqne  pofire-  k e"’frt>h 
mus  numerus  B cubus,  vel  t (altem  A,<5t  B fimilcs  plani  erunt. 

Quarti  fi  ac  A & il  numeri  folidi  fimrles , quorum  homo-  JJitu.  - 
logalatera  N,  & O , <5r  fiant  laterum  N , Sc  O cubi  numeri  C » m rrtp.jt 
& D . Dico  A ad.  B cfle , vt  CadD.  Qupmam  m tam  propor-  buitu. 
y-  ••  tio 
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ofnf.  34.  tio  cubomm  numerorum  C , D,  quam  » fi  milium  folidorum 
butut . numerorum  A>Bri-iplicatacftciufdem  rationis  laterum  N ad 

oto£i‘tr>  O.Ergo « numerus  A ad  B cande  rationem  habet, quam nu- 
,9‘  J*  merus  cubus  C ad  humerum  cubum  D.Quq  erant  oftem 
tienda ° ' • . * 

. 1 

• • COROLLARIVM. 

c * » - ; * * ’ $ » * J * •»  ■*  t.  *i  *.  • ' > . i 


Manifeftuni  cft  , quod  dnorum  numerorum , fi  vt erque., 
primus  fit , ipfi  non  erunt  inter  fe  ,vt  duo  numeri  quadrari: 
Nam  fi  primus  numerus  A ad  numerum  pri- 
! A7  C B?  rmtfn  Beflct.vt  quadratus  numerus  ad  qoa- 
"•  - * Dt  F d ratum  numerum,  fialtcm  cx  hac  propofitio, 

Xi  nenumeri  A,<Sc  Bcflent  piam  fimiles>& ideo 

buw  ‘ ! 4,1  mtcr/>  eos  vnus  medius  proportionalis  cade- 

qbr  i.  b»-  rcr/nempe  C;Gumque  rrium  numerorum  proportionalium 
iut . ■ v.  s A,  C,  B extremi  A,  & B fint  primi,  & ideo  ? primi  inter  le;ca- 
Tftof.ig.  det  r inter  vrrunque  eorum , & v ni  tat  em  X vnus  tiiedins  pro- 
bum/. pdftionalis  numerus  D,  atque  F : <Sc  ideo  / A,  Sc  B numeri 
lAj.io.  3 quadrari  cflent  propteiea  mcnlurabilcsa  luis  lateribus 
bmui . £),&F,quodeft  ablurdum  : erat»  enim  vterque  numerus 
Ur  i.bw  primus. 


luci.ui.  PROPOS.  XXXVIII.  THEOR.  XXVIII. 

x**  \ ' • 01.  „ > 

Ex  multiplicatione  duontm  planorum numeroru  fimilium  > 
efficitur  quadratus  liuitictus.  Et  duo  latera,  quadratum-» 
elficientia,  eruntnumeri  plani  limites . 


Sint  numeri  A,  & B fimiles  plani , Sc  ex  A multiplicato  in  B 
a itf.  te.  fiat  numerus  C.  Dico  Cx^drarum  e (Te  .Ex  A in  ic  fiat  a nu* 
butut.  , mcrUs  quadratus  D.  Et  quia  A ;muki plicans  numeros  A,&  B 
b fr.j.  bn~  pr<)£jikit  numeros  D > & C,  b cruur  produdfa  D,  & Canter  le , 
'clrtp  vt  multiplicati  A , & B * ied<  iiiter  A , & li  cadit  vnus  medius 

butut.*’  T-  ' s : 1 «,  proportionalis,  eo  quod  lunt  piam  fi- 

4froj>. t8.  A 6 H r4  B96  nnies } Ergo «inrerD,&C vnus  me- 
tum,. ’ D 36  £.144  C '$76  dius  proportionalis  cadet , qui  fit  E : 

carprep.  » t i ; • . - Cumque  D > E , G continue . p ropor- 

ii.butiy . tionales  fint , & prior  I> quadratus  fit,  erit*  poliremus  numc- 
«■ . " rus  C quadratus  quoque.  ' v.  .1 

becudo  cx  multiplicatione  numeri  A ia  B producatur  qua- 
dratus 
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«Iratus  numerus  C.  Dico  A,  <Sc  Bfi«uics  pianos,efle.  Flatyrur-  f^/10  *** 
fus  ex  Ainfc  quadratus  numeais  D»  'Erit  igitur  £ qt/adratus 
numerus  D ad  quadratum  C , nempe  produ&iin  eadem  pro-  * * 

portione,  quam  multiplicati  A ad  B,  led  ^rnterquadraccs  D , h/,r‘e/>.  JK 
<5c  C cadit  vnus  inedius  proportionalis  • Igitpr  mter  A,  «ScB  huius. 
vnus  medius  proportionalis  cadet  qm  fit  H.jueoque ! numeri  \pr.n, 

A>  & B finnles  piant  erunt.  Quod  er^t  offendendum . 


tutus. 


i !!l!u- ‘t 


■i  n 


COROLLAjUVM.l  .>  . ) 


Condat  numerum  productum  ex  multiplicatione  duorum 
quadratorum,  quadratum  eflej  eo  quod  quadrati  numeri  plac- 
ui iimilcs  l u nt . , 

P&OPO.S.  XXXIX.  THEOR.  XXIX. 


Vli 

U**» 

t 

. • u 


Bucl.  *.  4 .U 

*1X.  * 

Numerus  produ&uscx  multipllcatwqe  aibiraumeri  infe,ip- 
fium,  vel  in  alium  cubum , erit  quoque  cubus  numerus  .E?  „ . 

ii  ex  multiplicatione  alicuius  numeri  in  fcipluin,vel  in,».-.,, 
aliquem  cubum  numerum  procreatur  numerus  cubus , <5c 
ille  cubus  erit. 

, . . * * . T 

Sit  primo  numerus  A cubus,  Sc  vt  vnitas  X ad  A,  ita  fiat  A 
ad  B.  Dico  numerum  B produ&um  ex  A in  ie  cubum  efTe.Sit  ^ 

C latus  cubi  A , & - ex  C fiat  numerus  D j Erit  igitur  D qua-  JO  1 

dratus  numeri  C i ideoque*  ex  multiplicatione  numeri  Cin  udt/n^ 
D efficietur  numerus  cubus  A;  tusus. 

Quare  vnitas  X ,& C , D , A conti-  ,A8  Ei6  Fja  B64  ,» 
nue  proportionales  funt.  Eftquo  D4 
vnitas  X ad  A , vt  numerus  A ad  B*  C 2 
Igitur  t inter  A,  & b duo  medij  pro-  Xi 

portionales  E,F  cadent , quot  ifiunt  tusus, 

numeri  C , & D medij  in  continua  proportione  inter  X , Sc  A 
pofiti : Cumque  A , E , F , <5c  B continue  proportionales  fint» 
jfitq;  prior  A numerus  cubus , erit  * quartus  B cubus  quoque.  d tH.  ***• 

■ Secundo  ex  multiplicatione  cubi  nu-  j b.  tusus» 

meri  A m numerum  cubum  B fiat  nume-  A « B 27 
rus  C.  Dico  produdum  numerum  Ceu-  D64  C21 6 , . 

bumefie.Ilurlusexf  A cubo  in  Ic  ipfum  tuti]11'  ' 

fiat  numerus  D:  Erit  igitur/ D cubus:  Et  quoniam  idemnu-  - 

merus  A multiplicans  duos  numeros  A,<5cB  efficit  duos  nu- » us  g,,'  * 

* Bbb  meros  * < ■ 

o o.  . . 
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SecundA  dico  numerum  C qmrtum_» 
ab  vmtate  cubum  c(Tc»  & duos  inccrmit-  X.  Aa  B4C8  .» 
tetes, omnes,  vt  eft  numerus  F,<Scc.Qup-  D16  ■ % 

niam vt vnitasXad A,itaeft  Aud  B,<5t  ’ ' >£>  Fj2 
ita  B ad  C , e erit  C cubus  genitus  ex  tri-  F 64  M 
plici  multiplicatione  latens  A;  Cumque  bwui.  'VJ 

mter  C , & F intercedant  duo  medi)  proportionales  D , <5e  E,  d «‘t*  pnp. 
fitque  prior  C oftenlus  cubus , d erit  quartus  F proportiona-  i**  **'“'• 
lis, cubus  quoque. 

Tertio  dico  lepriinum  ab  vnitate  veluti  eft  F, cubum  fimul, 

& quadratum  eftc,«5c  fic  quinque  intcrmittcntcs>omnc$.Qup- 
ruam»  numerus  F leptimus  ab  vnitate  oftenlus  eft:  quadratus,  ***• 

& fimilirer/  F cubus  oftenlus  eft.  Igitur  F cubus  fimul, & qua-  jZJ'' 
dratus  eft  . Continuentur  poftea  poft  numerum  F lex  ali)  nu-  £ \ ^ ' - 
meri  conrinuc  proportionales  in  eadem  ratione,  in  qua  eft  X ‘ 
ad  A,  vel  A ad  B,  ita  vt  inter  F,  <5c  poftremum  M quinque  me- 
di j numeri  proportionales  intcrcodantjproptcrca,  quia  M fcp- 
tunus  eft  ab  iplo  numero  F ,erit*  quadratus  ,dc  fimiiitcr  cu-  gpsr.x  « 
bus.  Quare  patet  propofitum . » kui»/  /r. 

EROPQ S.  XLI.  THEOR.  XXXL  * B«t.9. 

. % * ; # • s »•  f 

Si  ab  vnitate  quotcunque  numeri  continui  proportionales 
fuerint,  A qui  eft  poft  vnitatem  fit  quadratus, erunt  reliqui 
Omnes  quadrati , At  fi  ille , qui  eft  poft  vnitatem, fit  cubus» 
reliqui  omnes  cubi  erunt.  . 

. . 1 . s*  ; 

Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  continue  proportio- 
nales A , B,  C , D , E , F, &c.  Et  primo  fit  numerus  A proxi- 
mus vilitati  quadratus . Dico  reliquos  omnes  quadratos  ede . 

Qn  oniam  a tertius  ab  vnitate , vt  eft  * /m« 

B.  dc  vnum  intermittenres,omncs>  vt  X 1 A 4 B 1$  .C164  iu*t 

D,  & F quadrati  oftenfi  Iimtj  «Sc  poni-  D25$ 

tur  A quadratus, atque  tres  numeri  E 1024 

A,  B.C  conrinuc  proportion  ilcsrlgt-  < F409 6 

tur  b tertius  C quadratus  quoque^  b«r  pnp* 

erit : Similiter  E tertius  poft  quadratum  G , erit  quoque  qua-  j*»  A**»- 

dratus , & fic  reliqui  omnes  quadrati  erunt. 

Secudo  fit  A proximus  vnnari  cubus.  Dico  reliquos  omnes 
cubos  cfle . Quoniam  vt  vnitas  X ad  A,  ita  eft  A ad  B : f Igitur  c pr»p. 
ex  multiplicatione  cubi  A in  le  ipfum  elficictur  numerus  cu-  bmui. 

Bbb  2 bus 
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bus  B.Rurfus  quia  numen» C quartus  propoTfioftaflfratotvfci- 
tate  producitur  cx  multiplicatione  numeri  - Ai  in  B*  iuntque> 
*f  , A , & B cubi*  Igitur  d produ&us-G > 
X i At  B 64  C 51  ai . icubiis  quoqueerit /Sttruiiter  quian 
•K  I D 4096.  <vt  vn  itasX  ad.  A , it  a eft  C dd  D ; c- 1 
E 32768  rit<produchimex  iccundo  A in^l 
.<  . F262144  j ctctsum  C $quaJeprodu&o<e£ vni-> 

c : -iri  i ; *. ivm  tateX  in  quartum  Di  proprcre:L> 

f numerus  D producetur  ex  multiplicatione  cubi  numeri  A in 

llnt i9'  cU^um  numerum  Q & propterea /D  cubus  erit.  Simili  ratlo- 
Be>itt#merus  E producitur  ex  multiplicatione  cubi  numeri  A 
‘ ' in  cubum  numerum  D^cproprerca  produthisE  cubus-quo*- 
que  erit»  5c  fic  reliqui  omnes . Qiure  pater  propolim  m . ii 
•i1;.  " 1 • jtrr.;-.  ' 4- ‘j?  r . 

PROPaS.  XLIL  THEOR.  XXXIL  >.  ? 

- ; • i:  . ,i  . i h:  -1  . . / <y.i  ,h  r ■ 


-ii  * .!  t«% 


* 


Siluerint  ab  vnitate  quotcunqne  numeri  continue  propof- 
, . ; nonales,  & vnitati  proximus,  non  fit  quadratus,  neque^ 

.m  .<  aliusvllus  quadratus  erit  pr?ter !temum( ab vq itate >5cv-- 
num  intcrmittcntes,omnes . At  fi  proximus  vnitati  non  fit 
cubus, neque  vllus’alfus  pr£t£r  quartumab: Vilitate, & duos 
intermittentes, omnes, cubus  erit . 

. •■!  • i"  - * : > , ‘ < i;r  ••••••!.*  • *’  ,J 

» Sint,  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  continue  propor- 
tionales A,  B,  C,  D,  E,  F,  dcc.  Et  primo,  proximus  vnitati  A, 
non  fit  quadratus.  Dico  neque  alium  vlium  quacfaratupicile 
pr^ter  tertium  ab  vnitate, & vnum  intermittentes,  omnes. 
Si  enim  hoc  verum  non  cflviit  numorus-GXi  ficn  poteR.qua- 
ifrof.ie.  iratus  ;■  Cumque « numerus  B fit  quadratus , cum' tectius  fit 
huius.  ’ ab  vnitate,  pariterqucD  quadratus  fit  rcumtcccuis  lit  a qua- 
1 drato  numero  B,  fitque  Crad  D ,vt  A 

b/r.9.W,3  Xi  A $ B 9 C 27  ad  B.  erit*  muertcado.Bnd  A , vt  Dad 

D81  C<  Quare nnuleius  Bad  -i  eanciem_» 

■ E24J  proportionem  hab«,quam  quadratus 
■ F 729  numerus  D ad  quadratu tn  numerum 

C , cftque  B quadratus ; Igitur  < nuine- 
3«.  huius,  jus  A, proximus  vnitdti,quadratus  quoquo  erit, quod  eft  con- 
tra hypothefin : Non  igitur  numerus  C quadratus  erit  5 <5e  fic 
reliqui  alij  m locis  paribus  poliri . 

. Secundo  fit  A » proximus  vnitati»  non  cubus . Dico  nullum 
alium eHe cubum pratter quartum ab  vnitate, Sc  duos  mtcr- 

<•  . ■ * ' j " nnteen- 


gT  vi>  ffl  WTOftP  *’  * . m 

mSrtenfente^bmnes  ,'vr  fnhrC , F , Stc.  Si  enim  hoc  verum-* 
nonelFffttFcAbuss  fi  fieri  poreft.  Er  quii  dxtA  ad  cubum  ^C6r  ?*fr« 
numerum  Q,  na  eft  D ad  F ( cijm  inter  eos  finguli  medij  uro-  1 9'l,b  J; 
portionalefc  iiite/cedant)  haUebrt  * muertendo  cubus  C ad  *tr'9  ll*’* 
A eandem  proportionem  > quam  cubus  numerus  F ad  cu-  r 
bimi  numeruttt  lDs<5t  propterea/numertis  A vnitati  proximus 
ctibus  quoque  ferit , quod  eft  contra  hvpotfin:  Non  igitur  nu-  bHtUJm 
merus  D cubus  erit . E idem  ratione  nu  illis  alius  numerus  cu- 
bus erit  pr^ter  eos,  qui  in  locis  determinatis  collocati  funt. 

Qaod  erat  oftendendendum . 

* ‘ .ii'*  *•  * * • , * 


PROBOS.  XLIII.  THEOR.  XXXIII,  MkLu.v 

•m  , : ..  t:  ..  . - • > . 1 ».ix,  ' 

Si  ab  vnitate  q loxunque  numeri  continui  proportionales 
fuerint ; vilitas  5c  quilibet  minor  eque  metientur  num  nos 
' nia. ores  eque  remotos;  Sc  quilibet  primus  numerus  poftre- 
mum  metiens,  etia  eum, qui  vnitati  proximus  cft, metietur. 

• -*  i - * : a.  j * •.  > 

'i  Sint  ab  vm itate  X quotcunque  numeri  continue  propor-  ; 
tionalesA,  B,  C,  D,  E»F.  Dico  primum  quemlibet  minorem 
nurtlerum  D eandem  partem  cfle  numeri  maioris  F atque 
cft-vnitas  pars  numeri  U eque  recedentis  ab  ea.  Quoniam  «ex  ipnp.  i$. 
conipofirione ordinata  , vteft  X adDiiraeftBad  F.propte-  lib. 
rea  quodvrreque  proportiones  quadruplicare  funt  fimpli- 
ciuiii  proportionum  C.  ad  D,  vel  X ad  A , & eft  vnitas  numeri 
D pars  i Icitur  feB  ipfius  F eadem  parserit,  ac  eft  vnitas  X b <**/ 8 M. 
ipfinsD.  Quod  erat  bftetfdendum.  . .c  i j. 

f Secundo  primus  numerus  H metiatur  vltimunl!F . Dico  H 
iPitmi  A metiri;  Si  cuimliOcWmim  non  efV,  erit  < H ad  A pn-  c/>r  *‘bu\  ■ 
iriiisocum  Hprihius  humerus  lupponatur:  Cumque  d B fiat  ^jef9(S- 
cx  mukipl^carione  A m fe,eq  qfiod  •*  ' • 10{UI  ‘uu 

efl  vtX  ad  A,  ita  And  B-,  erir B ad  Xi  A6*B?6C2i6  tc»rpr. rj.’ 
Rfprimtls.  Et  qma’atnb<fr  Ai<5c  B * H?  Di29<5  »uius. 

ftmt'ad munerum  H pritnK/nrque  > • E 8776  fdtfg.tr 

Cfir^x  ditftu  A in  B,eo  quod  c(l  vt  F 526  S 6 11  •b-t,u>* 

XUd  Aiil.riiad O^lgmir^C ad  H1  • ff'0?1*' 

primus  c!l  quoque^Cii  ritpie duo  numeri  A,&Cad  ipftim  /'“'j  but 
H primi  fmt,<3c«  gignitur  numerus  D ex  multiplicatione  A ' ‘ 
in  C,  eo  cjnod  X ad  \ efi . vt  C ad  D:  Igitur  H ad  ipfutn  D pri-  i f«««  pr.  4. 
lhus  efceadcin  ratione  H pamos-crit  ad  £ & ad  F.  Quare,.»  nu-  bumt  . 

* merus 
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nnmerum  B:  Tandem  quoties  E metitur  B.toriesX  metiatur 
iphim  F;  Vndc , vt prius  F menfurabit  numerfi  B,dc  mulriplex 
erit  ipfius  A.Et  quia  idem  numerus  B procreatur  ex  dudu  E in 
E,  atque  cx  dudu  A in  fe  ipfum*.  erit  vt  A ad  F. ita  E ad  A; 

Sed  A metitur  ipfum  F:  Igttur  E metitur  ipfum  A»  maior  mi-  'w* 
norem  numerum  primum,  quod  efl  impoffibilc.  Quapropter 
nullus  alius  numerus  prct  ~r  A , B » C menfurabit  maximum 
numerum  D.  Quod  erat  oficndcndum . 

PROPOS.  XLV.  THEOR.  XXXV.  ■ 

Si  tres  numeri  continui  proportionales  minimi  fuerint  om- 
' nium  cum  ipfis  eandem  rationem  habentiunij  duo  quilibet 

fimul  fumpti  ad  reliquum  primi  erunt . 

Sint  tres  numeri  A , B , C continui  proportionales  minimi 
omnium  cum  eiseandem  rationem  h tbentium . Dico  primo 
loco  A,  &B  fimul  fumptos  adipltim  C primos  clTc.  Reperia* 
tura  duo  numeri  D>&  E minimi  in  ratione  A ad  B,aut  B 1 ' 
ad  C»  <5t  flat  F ^qualis  D , <3c  E fimul  fumptis  ,atque  G fit  qua- 
dratum ipfius  F.  Manifeflum  efl  ( ex  ijs,  qu£  diaa  funt  in  pro- 
pofitione  24  <5c  25  huius ) vnitatem  X ad  D clTc,  vf  D ad  A , Sc 
■vt  X ad  D,  ita  effe  E ad  B , atque  vt  X ad  E » ita  effe  E ad  C & D k ^ , j 
ad  B . Vndc  conflat  quod , * vt  vnitas  X ad  D , ita  funt  D , & E 
tumil,ideftF,ad  A,&  Bfimul.  Et  quoniam  D,Sc  E minimi  cfr.’6  .b*i 
funt  in  hia  proportione,  erunt  * inter  fe  primi;  ideoque  d D,&  . 

£ fimul  fumptijideft  F ad  ipfum  E primuscrit.  Efl  verd  D ad  4>r.  I 

£ edam  primus:  igitur  D , Sc  F prmn  funt  imt  • 1 

ad  eundem  numerum  E:  Vade*  produ-  A 9 Bxz  C16 

dus  ex  D in  F ,ideft  A vni  cum  B » primi  D 3 E 4 j*  ,^f 

erunt  ad  produdum  ex  E in  fe  ipsia » ideo-  X 1 

que  numerus  C,  primus  erit  ad  aggrega-  F 7 

tum  ex  A,  & B.  Dico  fecundo  duos extre-  G49 

mos  A , & C , fimul  lumpros , ad  ipfum  B />M*"** 

intermedium  primos  cfTe.  Quoniam  D,&  E primi  funt  inter  M</* 

fe:  Ergo/ eorum  fumma  F ad  quemlibet  ipforum  D,vcl  Epri-  ' 

macft:  Igiturg  produdum  cxD  in  E,  fcilicet  numerus  B,  pri- 

mus  quoque  erit  ad  G produdum  ex  F in  fe  ipfum.  Et  quia,vt  f,  (,r.pr. 

didunt  eft,X  ad  Dell,  vt  F ad  fummam  A , B , & vt  X ad  E , ita  lih.j. 

cfl  F ad  fummam  B C:  Ergo  * vt  X ad  D fimul  cum  E,  idefl  ad  i />r.7 

F,ita  efl  F ad  A,B,vna  cum  B,C.Quarc » numerus  G produdus 

ex 
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cx  F in  & ipfota  squalis  eft  A > St  C vni  cum  dnpjk> 
dij  B:Igkur  A>&  C vn4  cum  duplo  ipfius  B, primi  erunt  ad  nu- 
merum B,  ficuti  B,&  G primi  erant;  & k cotum. di ffeient  a_« 
nimirum  fumma  numerorum  A , C,  & B pnma  erit  ad  nume- 
rum B:  & rurius  horum  differentia  5 fciJicct  numeri  A .&  C , 
fimul  lumpti»  ad  ipiiunB  primi  erunt.  Quod  erat  propo/ktun. 

COROLLARIVM. 

Patet  ex  hacpropofitione  numcjru  quadratum  maioris  late- 
ris iiiperare  quadratum  lateris  minoris,  & exceffum  squalem 
cfle  quadrato  differenti»  laterum  cum  duplo  medij  propor- 
tionalis inter  duos  quadratos  ex  differentia,  <5t  ex  minori  fate- 
re faftos.  Nam  quadratus  G lateris  maioris  F cqualis  fuit  qua- 
dratis A,  C cum  duplo  medij  proportionalis  B : ergo  cxceffus 
quadrati  G maioris  lateris  F (upra  quadratum  A cx  latere  mi- 
nori D , cqualis  eft  quadrato  C ex  differentia  £ cum  duplo  ip- 
fius  B medij  proportionalis  inter  A,  <5c  C . 

S C H 0 L l V 

Non  erit  difficile  ex  hac  prepofitio  ne  reperire  numerum  quadratum^ » 
tutus  dure  por.toncs,  aut  vna  tantum , aut  neutra  fit  numerus  quadratus . 

Tr.n. 6 /uniatur  quilibet  numerus  quadratus 
E i 5 impar  [a,  & J cietur  in  duas  pontones  C ,Df 

R 8 b 17  nitate  inter Je  differentes,  o~  1 fiat  L quadratus 

A 9 fi  J 6 O4  N ] ipfius  C y&U  quadratus  ipfius  D . Duo  qua* 
C5  £>4  . dratos  *A  ,&  h f quales  tjje  quaurato  t . Ei*t 

• ymtatts  X quadratus  N , qui  vmtas  erit , mdr 
fiat  produdus  cx  X in  D,  fu  qi.e  0,qut  Aquatis  era  manet  0 D . n S/uonum 
quadratus  ex  Jumma  yiut..tts  X ,0  D aqualis  est  quadratis  H >6'  H > 
cum  duplo  produfli  0 j cftque  C Aquulis  jt.n.n.&  X,  D : Ergo  quadratus  E 
Aqualis  cjt  quadratis  h,  h cum  duplo  produft  .0  ;ifi  mi  0 nutas  N,Jcit 
X cum  duplo  numen  0,jeu  D Aqualis  nun.tns  C' , ©"  D,  tdejl  numero  U,' 
Ergo  quadratus  E cqualis  ejl  quadratis  H,  O'  . 

secundo  numerus  dt ficiat  ab  nutate , numerus  S excedat  H 
"unitate . Tutet  numeros  d»  S (quales  cjfe  duobus  numeris  quadratis 
& //.  Duo  S non  e/u.  nun. eros  quadratos.  Si  entn.  quadr.M  effiat  o r- 
nitas , qitx  ejl  di  fferentia  quadratorum  , 6'  FJtt-.c  H ,&S  [quali*  t fi 

Jet,  ne  diu.,  quaurato  mutatis  ,Jcd  etiam  duplo  numeri  medij  pro/cruo- 
tiaiis  mter  mttatem , ©~  minorem  numerum  quadratum , quvu  cjt  im- 
pajfibtlcj.  Tertio 
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Tertio  fumatur  quilibet  p numerus  primus 
impar  qui  quadratus  tion  erit , q cum  d nui - E 1 6 

Io  latere  numerus  primus  metiri  poffit ; & fa-  A7H9O3N1 
Ha  x eadem  conflru&tone , erit  eadem  rationes  C 4 D 3 X 1 
quadratus  numerus  E equalis  quadrato  nume- 
ro ti,  & non  quadrato  jt . 


pexpr.xxl 
butut. 
q fr  1 . dtf  \ 
10.  butut.  * 
r par,  1 ,bu- 
iutfcbtl. 


PROPOS.  XL VI.  THEOR.  XXXVI. 

quilibet  numerus  a binario  duplus.pariter  par  eft  tantum . Et 
fi  dimidium  impare  habuerit,  pariter  impar  eft  tantum.  Et 
fi  dimidium  habuerit  parem.de  non  fuerit  a binario  duplus, 
pariter  par,  dc  pariter  impar  ent . 


Eud.it. a 

14  IX. 


Primo  fint  quotcunque  numeri  A,  B,  C,D  a binario  A du- 
pli . Dico  quemlibet  eorum  C efle  pariter  pare  tantum.Quo* 
niam  A,  B,  C,  D funt  ab  vnitate  X continui  proportionales, 

& A vnitari  proximus,  primus  numerus  cft  ( cum  bmarius  ab 
vnitate  tantum  metiatur  ) : Igi- 

tiv  <*  nullus  alius  numetus  pree-  Xi  A2B4C8  D16 

ter  lpibs  A, B,C  metietur  quem-  butut  , 

libet  lplorum , vt  C : Sunrque  * omnes  A , B , C,  D pares : J • 

Ergo  tantummodo  par  numerus  per  parem  numerum  me-  ^ 

tietur  numerum  C } ideoque  < quilibet  lplbrum  C pariter  par  iut . 

cfttantiun. 

; Secundo  numeri  A fit  femiflis  B impar  , dc  C fit  binarius, 
ita  vt  <*  impar  B metiatur  A per  parem  C.  Dico  A efle  tantum  d d /t.bo- 
panter  imparem.  Si  enim  hoc  verum  non  eft,  . 

erit  quoque  numerus  A pariter  par . c Qmire  D E . c dr/Tj.  in- 
numerum A metietur  nhqms  par  numerus  D Aio 
per  alium  numerum  parem  E : Ergo  /ex  mul-  B 6 C 2 
tipiicatione  D in  E tu  numerus  Afted  idem  A 
producitur  ex  BmCtErgo^vt  Dad  B,  ita  erit  Cad  E;fcd  „pr  g bB 
bmariusCneci.firari6paf.scft  , demetitur  parem  numerum  E IM/. 

( eo  quod  pai  numerus  eft  aggregatum  plui  iit  binariorum):  ha./  j tr 
Igitur  par  numerus  Dipluni  Bi|iiparcm  metitur  aliquoties,  -i.  butut. 
quod  cft  impoftib.le . Qiyirc  numerus  A tantummodo  eft  pa- 
riter impar. 

Terup  fit  numerus  A par , cuius  dimidium  Bfic  par.de  A 
non  fit  a binario  duplus.  Dico  A pariter  parem  efle.dc  pariter 
imparem . Fiat  binarius  D ad  vilitatem  X,  vt  A ad  eius  temii- 

C c c lciu  B. 
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Idtf.f.lu : leni  B.tgituricx  multiplicatione  paris  D in  parem  B efficitur 
**'  • A,  & i propterea  A pariter  par  erit . Poftea  fit  C femilfis  ip- 
k <*/*•*»•  fiusB,&  fic  vlterius , peruemetur  tademadim* 

A 20  E 4 parem  numerum, alias  non  eflfet  A a binario 
B io  D 2 non  duplus ; Sit  iam  C numerus  impar,  <5c  fiat  E 
C j X i duplus  ipfius  D , <3c  fic  vlterius,  quoulque  inue- 
ti  termini  X,  D,  E tot  fint,  quot  funt  numeri  C, 
. ...  B,  A,funtque  tam  hi,quim  illi  fuccefiiui  in  proportione  fub- 

9 ‘ * dupla : Ergo  i vt  vnitas  X ad  E > ita  cft  C ad  A ; ideoque  m ex 
tadtffhm-  multiplicatione  numeri  CinE  procreatur  numerus  A,  eft- 
imt  que  E par,  cum  fit  a binario  duplus,  Sc  C erat  impar . Ergo  A 

■ def.t.ku-  genitus  ex  pari  k in  imparem  Q erit  «quoque  pariter  impar. 
iui  • Qu?  erant  offendenda . 

MmtUi.tx  SCHOLlVTd. 

• J H-  *f. 

Decem  propofitiones  d vige  fima  ad  trigefimam  libri  noni  facili  ex 
didis  colligi  pojfunt.  Nam  fi  pares  numeri  componantur , aut  multipli* 

• itf.yhu-  centur  » *ut  dter  ab  altero  tollatur , pares  numeri  efficientur , cum  o pt- 

iut . res  omnes  d binario  menf urentur  Et  fi  pari  numero  addatur , vel  aufe- 

P dtf%  v ratur  impar, compofiitum  p ,aut  refiduum  impar  crit;at  fi  ab  impare  tolli - 
4 •bmnu.  tur , vel  ei  addatur  impar,  efficietur  par > eo  quod  duo  impares  excedunt 

duos  numeros  pares  duabus  vnitatibus , fcilicet  binario , fcu  pari . T an- 
dem  impar  numerus , multiplicans  imparem,  efficit  numerum  imparem , 
eo  quod  multitudo  numerorum  imparium  multiplicatorum  excedit  toti- 
dem numeros  pares  tot  vnitatibus , quot  funt  ipfi  numeri  multiplicati  i 
Sed  numeri  multiplicati  imparem  multitudinem  componunt . Igitur  pro • 
du6lum,pr ater  pares  numeros, habet  etiam  imparem  •,  & propterea  totus 
impar  erit . 


PROPOS.  XLVI I.  THEOR.  XXXVII. 

Si  fint  quotcunque  numeri  continui  proportionales,  quo- 
rum prior  fit  omnium  minimus,  erit  differentia  primi, & 
fecundi  ad  primum,  vt  differentia  minimi,  & maximi  ad 
omnes  maximum  procedentes . 

Sint  continui  proportionales  numeri  A,  B,C&D,  quo- 
rum maximus  fit  D & minimus  A , fitque  exccfliis  fecundi  B 

fupra 
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fupra  A numerus  E,&  cxccflus  tertij  >*■ 

C iupra  fecundum  B fit  H,  atque  G £6  Hig  G 54 
fit cxceftus maximi D fupra C,<Sc fiat  A 3 B9  C27  Dsi 
F ^qualis  ipfis  E,H,G,fimul  fumptis  j F 7 8 

patet  excclTum  maximi  D fupra  mi- 
nimum A squalem  effe  numeris  E,  H,  G,  fimul  fumptis , fiue 
numero  F.  Dico  numerum  E ad  A eandem  rationem  habere, 
quam  F ad  numeros  C,B,  A,  fimul  fumptos. Quoniam  inucr- 
tcndo*D  ad  C eandem  rationem  habet, quam  Cad  B,dc  lf'-9  M f 

2uam  Bad  Ajeritfdiuidendo  duorum  D , C differentia  G,  ad 
) , vt  H differentia  duorum  C , B ad  B , & vt  differentia  £ ad 
A - & f omnes  antecedentes  G , H , E fimul , ideft  F ad  omnes  | “ 1 f’  * 
confequentcs  C , B , A fimul  fumptos , eandem  rationem  ha-  * 
bebunt , quam  vnus  E ad  vnum  A.  Quod  erat  propofitum . 

PROPOS.  XLVIIL  PROBL.  XI. 


Numerum  reperire  ,qui  squalis  fit  omnibus  partibus  eius  fi- 
mul fumptis.  Vocetur  talis  numerus  Pcrfe&us . 


Ponantur  ab  vnitate  X tot  numeri  A,  B,  C,  D in  proportio- 
ne dupla  ,quoufque  ex  omnibus  fimul  fumptis  componatur 
numerus  E,  qui  fit  primus , & vt  X ad  D , ita  fiat  E ad  F . Dico 
numerum  F cqualem  eflfe  omnibus  partibus  cius , ideft  squa- 
lem efle  vnitan , & alijs  omnibus  numeris , qui  ipfum  F men- 
lurare  poffunt.  Quot  lunt  numeri  A,  B,  C,D,tot  numeri  fiant 
ab  E in  dupla  proportione,  fintque  E,  G , H , 1 . Et  quia  A , B , 

C,  D e.indem  rationem  habent,  quam  E,G,H,I  erit  ex*  com- 
pofitione  ordinata , vt  A ad  D , ita  E ad  Ij  erat  autem  vt  X ad 

D,  ita  E ad  F : Igitur  * vt  X ad  eius  duplum  A ita  erit  I fubdu- 
plus  numen  F.  Quare  E,  G , FI,  l,F  deinceps  dupli  funt.  Dctra- 
natur  ex  G iecundo  prior  numerus  E , fitque  excelfus  M , qui 
Squalis  erit  ipfi  E,  propterea  quod  G ponitur  duplus  lpfius  E ■, 
panterqueex  poftremo  F detrahatur  prior  numerus  £;  fit- 

SuecxcefiusN:  igitur«vtMadE»itacntNad  numeros  E,  . . 

I,  H,  I,  fimul  lumptos:  Eftquc  M equalis  E:  Igitur  <<  N squa-  ,u,t  7 - 

iis  eft  ipfis  E,  G , H , I fimul  fumptis:  Erat  autem  E squalis  ip-  d c‘„,  ,.^f; 

G C C 2t  fis  X, 


*fr.%  t.ia: 
I. 

i- 
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fisX,A,B,C,D:  Ergo duo  numeri 
X i E 3 1 fimul  fumpti  N,  Se  H > ideft  numerus 

M 3 1 F xqualis  erit  omnibus  X , A , B , C , 

A z G 62  D,  E,  G,H,I  fimul  fumptis:  Cumque 

e/r.  i»  W.  j R ' - vt  X ad  D,  ira  fit  E ad  F,erit*  permu- 

B4  Hi  24  tando,  vt  vnitasXadE,itaDadF;& 

fctrpr.  j.  O propterea/D,  atque  adeoj  rcliqux  • 

bu,ut  fcg  248  omnes  eius  partes  X,  A, B>C  metien- 
da* i./»i  3.  N461  I tur  numerum  F.  Poftca  quialmeti- 

D 16  F496  turipfum  F,  cum  fit  eius  femillis» 

. ...  metientur  * quoque  reliqui  H.G,  E deinceps  lubdupli  eun- 

ax.\.  t .j  numerum  F:  Quapropter  vnitas  X,  & unguli  numeri  A, 

B, C,D,E,G,H1  metientur  numerum  F . Dico  iam  quod 
nullus  alius  numerus,  pr^tcr  A,  B,  C,  I ),  E,  G H,  l.metitur  ip- 

d»  9 bu-  fiumnumcrum  F-  Ponatur  numerus  O , qui  fir  quolibet  men- 
\u,'  H Fura numeri  F,  & vtO  ad  F,  ita  fiat  vnitas  X ad  Rj>  Quare 
i * idem  numerus  F elEcitur  ex  multiplicatione  numeri  E in  D» 

Ypr  i.buiut  atque  ex  multiplicatione  R in  O : Igitur*,  vt  F.ad  R,ita  erit 
1 frtp  44.  O ad  D;*  fed  D non  meluratur  nifi  a numeris  A»  F,C , eo  quod 
buiui . binarius  A vnitart  proximus  prunus  eft , ergo  O diuerfus  ab 
m <uf  i.Hb  ipiis  A,  B,  C,  non  metitur  D;  <5c  m ideo  E non  metietur  ipfum 
* . R.CumquenumerusEfitprimus,crit«quoqueadipfumR 

o »r6  buiut  Primus  3 & ideo#  E » R in  fua  proportione  minimi  erunt,  & 

/r.  . uiui  ptOptcreajt0tjcs£metjeturipfumo,  quoties  R men furat 

ipfum  Dj  Sed  numeru  D nullus  alius  menfurare  poteft  prxrer 
aliquem  procedentium  A,B,  C,vt  didum  eft:  Igitur  numerus 
R cqualis  erit,  aut  ipfi  A, vel  B,vel  L:  Ponatur  ergo  R equal  is 
pr  i m numero  B.Et  quia  vt  B fiuc  R ad  D tertium  proportionalem, 
cJfT.11.Mb,  ita^  eft  E ad  H,  cum  tam  ili?,  quam  hp  proportiones  dupla: 
rj.  fint:  Eftquey  permutando  vt  R ad  D,  ita  E ad  O ■,  Igitur  mu- 

fr.4.iib.j.  merus  O xqualis  eft  ipfi  H.  Quapropter  quilibet  numerus  O, 
dimetiens  numerum  F diueriuseflfe  non  poteft  ab  ipfis  A , B, 

C,  D,  E , H , I : <5c  proprerea  numerus  F tantummodo  menfu- 
ratur  d numeris  A,  B,  C,  D,  E , G , H . I ; eftqiie  numerus  F x- 
qualis  vnitati  X,  & omnibus  numeris  A,  B,  C,  D,  E , G , H , I . 
Igitur  patet  propofitum . Vocetur  numerus  F , lupradida  le- 
ge conflatus,  numerus  Perfeclus . 

Finis  Libri  odaui. 

L I- 
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Euci.  X. 


Poft  expofitionem  elementorum  Arithmetices  confide- 
rantur  in  hoc  poflremo  libro  lymmetri?  quantitatum , qux 
obfcur£  ab  aliquibus , ab  omnibus  verd  per  quam  prolixi  ex- 
pofit?  fuerunt , Sc  methodo  non  vniuerlali ; Nam  agunt 
tantummodo  de  commenfurabilitate,  & incommcnfurabili- 
tate linearum, & fuperficierum planarum;  at  ego  compen- 
diosi hanc  mathematices  partem  reddo  vniuerlaliorem;  Si- 
quidem cuilibet  quantitatis  generi  conucnire  eafdcm pro- 
prietates oftendo . 

•DEFINITIONES. 

I. 

Si  fuerint  tres  quatitates  eiufdem  generis, & vt  prima  (qu? 
locum  vnitatis  habeat)  cft  ad  fecundam,  ita  fiat  tertia  ad 
quartam , vocabitur  quarta  proportionalis : Produ&um  ex 
lecunda  in  tertiam. 


I I. 

Et  fi  fuerint  duc  quantitates , & quam  proportionem  ha- 
bet prima  ( qu?  vt  vnitas  vfurpetur  ) ad  fecundam , ita  fit  fe- 
cunda ad  tertiam,  vocabitur  tertia  proportionalis  Quadra- 
tum ipfius  fecund?,  aut  Potentia,  vel  Quantitas  quadrata.  Et 
fecunda  vocetur  Latus  pr?di&?  quadrat?  quantitatis . 

Francifcus  Maurolycus  Dieffatienfis,  qui  procedenti  foculo  Mathema- 
ticas /dentias , barbarie  corruptas /uo  pri/Uno  nitori  primus  omnium  re- 
j }iniit,pr<etcr  alia  ingauofiffinia  cius  tnuenta,  hanc  partem,  quo  de  quan- 
titatibus aiymmetns  agit , mirifici i an  phauit , & pritcipui  animaduertit 
operationes  numericas  adaptari  pof/c  quibuslibet  quantitatibus  eiufdem 
generis  ,fme  commen/ur  ab  ilibus  ,fiue  non : Tanti  igitur  viri  veihgta  fe- 
ttando  conabor  breuiori,&  clariori  metltodo  partem  hanc  Mathematices 
pro  viribus  illnflrarc . Itaque  licet  numeri  plani  ea/dem  paffiones  habere 
videantur , quas  habent  /aper fi  cies  planp  red  angulo,  nihilominus  valde 
differunt  inter fe . Nam  piant  numeri  , dr  H geniti  ex  D du6la  in  A •:> 
B,  habent  altitudinem  communem  D , bajes  eorum  funt  A 
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a pr  l.Hb.t  eit*  planus  numerus  Ifad  planum  H , vt  bafis  A ad  bafim  B ,&hoe 
b fr  i l:h. 4 etiam  b verificatur  in  f uperficiebus  reSangu- 

« dcf,$  lilf.it  R j 5 H 20  lis ; Jcd  differunt , quia  c vnitas  X ad  altitudi- 
ni B4  nem , Jeu  multiplicantem  D habet  proportio - 

D 5 nem  aliquam, &■  eandem,quam  bafis,  Jeu  mul- 

X i t i plicatus  numerus  A ad  planum , f eu  produ- 

Sum  numerum  /^5  hoc  autem  in  fupcrficiebus 
reS angulis  locum  non  habet ; Nam  neque  punSum  ad  altitudinem  D, ne- 
que bafis  jlad fuperficiem  If  proportionem  habere poteft  -pilam  : Itaque 
in  numeris  vnitas , altitudo , bafis , & planum  funt 


: M> 
-A 


__  : eiufdcm  generis  ,idefl  funt  omnes  quantitates  linea- 
| res.  Vnde  colligitur  ,qu  6 d in  quibuslibet  quantitati- 
j-l  'B  J bus  eiufdem  generis  vfum  habere  poteft  operatio  ana- 
i JefiM.s  muitiplicationi ; Tropterca  quod  d qualibet  proportio  duarum  qua - 
titatum  eiufdem  generis,  vt  motuum , ve:  temporum,  drc.  eft  commenfu- 
rabilis  aut  incommenfurabilis,  primam  duo  numeri,  fecundam  dup  reSd 
Mdc/txr  linea  exprimere  po fiunt,  vt  fi  pondus  ponderis  partes  fuei  it  e reperiri 
fr.  1 *.  iih.  8 pc jj-unt  d„o  numeri  eandem  proportionem  habentes , &■  i conuerfo  com- 
munis menfura  duorum  ponderum  multiplicata  dabit  terminum  fecun- 
{ ax.i.ht.  jum  propQYtioms  : jit  fi  fuerit  incommenfurabilis  f qualibet  rcSa  linea 
i ar  fr.n.  ad  ahquam  aliam  eandem  proportionem  habebit  ,&■  ideo  qualibet  pro- 
portio duorum  ponderum  declarari , & exponi  pottfi  in  duabus  reSis  li- 
neis, & fic  vt  pondus  ad  pondus  ita  intelligi,  aut  poni  poteft  quelibet  rc- 
Sa linea  ad  aliam  reSam  lineam , & c conuerfo . Itaque  fi  fuerint  tres 
quantitates  ji,  B,  C eiufdem  generis,  fiuefint magnitudines , fiue^x 
motus,  aut  tempora , &c.  &,  vt  ji  ad  B,  ita  ponatur  C ad  quartam  pro- 
portionalem D ; locatur  D quantitas 
A B . .C_,  . P . TroduSa  ex  BinC ; Et  B&-  C vocan- 
tur Latera  produSt  D.  Si  vero  fiat,vt  jt 


lib.  4. 


EE0  [D 


ad  B,  ita  B ad  D'  vocabitur  tertia  pro- 
portionalis D quantitas  Quadrata , Jeu 
Quadratum  abfoluti  ,&  B erit  eius  latus.  Itaque  ha  operationes  Junt 
analoget  multiplicationi  numerorum ; Nam  ji  tenet  locum  vnitatis,B  lo- 
cum multiplicantis  ,feu  altitudinis , & C locum  multiplicati  ,Jeu  bafis » 
gr  d vicem  gerit  plani  multiplicati . Tandem  animaduertendum  efi  no- 
Zff.H-hb.i  mine  Quadrati  alicuius  linet  intelligi  debere  g fuperficiem  quadratam. _s , 
fupra  definitam;  At  quando  'dicitur  quantitatis  Quadratum  tunc  proprii 
fignificatur  quantitas  analoga  quadrato,  fiuc  tertia  proportionalis  m hac 
definitione  expofita  : At  generaliter  nomen  quantitatis  quadrate  Vjur - 
pabitur  in  vtraque  fignificatione , & comprehendet , nedum  Juperfiaem 
planam  quadratam  t Jcd  etiam  quantitatem  quadratam ; & nomen  Vro- 

duSi 


1l*  ' t I FI  E IX.  i ;>  / 3 fgv , 

du8t  duarum  quantitatum  fignificabit , nedum  parallelegranmum  re- 
Bangulum  ,/ed  etiam  quartam  quantitatem  proportionalem  D paulb  an- 
te definitam  } &•  latera  produlli  fignificabunt  nedum  lineas  retias  conti- 
nentes reftum  angulum  fpatij  plani  ,fed  etiam  fecundam  B,&  tertiam 

Emtitaten  E,  qua  crm  nutate  A,  & produUo  D quatuor  proportiona - 
conficient. 


I I I. 

Line?»  feu  quantitates  fimplices  ciufdcm  generis  habentes 
communem  aliquam  menfuram , vocentur  longitudine  Co- 
men furabiles:  Si  vero  nulla  linea,  vel  quantitas  reperiri  po- 
teft,  qu?  communis  menliira  fit  illarum  linearum  > vel  quan- 
titatum, vocentur  longitudine  Imcommenfurabiics . 

i v.  ; 

Line?,  feu  quantitates  eiufdem  generis , quarum  quadrata 
eadem  quantitas  c&muni  mcnfura  metitur : vocentur  poten- 
tia Commervlurabiksj  Si  vero  nulla  quantitas  reperiri  po- 
teft,  quae  vtrunque  quadratum  metiatur;  vocentur  quanti- 
tates , vel  line? , qu?  latera  eorum  funt,  potentia  Incommcn- 
furabiles.  i 


Vt  ft  dua  rum  linearum,  vel  quantitatum  A,&B  fuerit  C communis 
tnenfura , idefl a A fuerit  partes  tpfius B : dicentur  A,&B longitudine  a dtf  j.  IHA 
Commenjur abiles $ ft  vero  t»  nulla  mcnfura  communis  3* 

reperiri  potefl ipfarum  A,  & B : vocentur  A,&B  A ’ 1 • • ■ b ftboJ-  Pr» 
longitudine  Incommcnfur abiles . Si  poftea  quadrati  1 *°  *'*' 

ex  A,  <&  quadrati  ex  B reperiri  potefl  aliqua  com-  " 
munis  menfura , que  fit  quadratum  cxC:  Tunc  vo- 
cantur latera  A,&  B potentia  commenfurabilia.  At 
fi  nullum  quadratum  reperiri  potefl,  quod  fit  commu- 
nis menfura  quadratorum  exA,&exB:  Tunc  appellantur  A ,&M 
potentia  incommenfurabiles  : ammadnertendum  tamen  cfl  ciufdcm  ge- 
neris effe  debere  quantitates  A & B ; quod  licet  multoties  in  hoc  libro 
non  repetatur , femper  jubinteUtgi  debet . 


AXIOMATA. 


t*  Vapp 
Alt*. 


I. 

Si  in?qualibus  ?quales  addantur , vel  auferantur,  erit  diffe- 
rentia priorum  ?qualis  differenti?  poilrcmarum  . 

11 
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I I. 

Et  fi  ab  {qualibus  in{qualia  tollantur : differentia  ablata- 
rum {qualis  erit  differenti{  refiduarum . 


r c 


A> 


B 


Si  enim  ^4  B /it  maior,  quam  C D exeefiu  EB,& 
- ipfis  yA  B ,&  C D addantur , Vel  auferantur  f quales 

L F yA,&GC:  Taritcr  fumma  F B Juperat  Juturnam 
■ D C D,  vel  differentia  F B Juperat  differentiam  G D eo- 
dem exceffu  E B.  St  pofiea  ab  f qualibus  ^iF  ,&-C 
T G auferantur  tnaquales  B maior , & C D minor  » 
quarum  exceffu  i fit  E B.  Manifeflum  efl  refidmtn, « 
^ BF,  deficere  A refiduo  G D eodem  dejc&u  B E. 

PROPOS.  I.  TH£OR.  L 


Quadratum  ex  aggregato  duarum  quantitatum  arquale  eft 
fumro{  quadratorum  earundem  quantitatum  > & duplo 
-i  produ&i  ab eiidem  quantitatibus.  • 

* —-■■■  • 'j.  ; • + • - . . -j.  '•  : . i. 

Sint  du{qu{libct  quantitates  eiufdem  generis  A,  & B.  Di- 
co quadratum,  cuius  latus  eft  lun.ma  quantitatum  A , & B {- 
quale  efle  quadrato  ex  A , quadrato  ex  B vni  cum  duplo 
produti i cx  A in  B.  Sit  X quant  itas  ciuldem 
a dtf  i tr  X generis,  cu{  vt  vmtasiuf  j ouatur,  & - vt  X 

t.tliuif  A B ad  A,  ita  ponatur  AadC,arqjvtXad  A,ita 
bpr.7  C DF  E fiat  B ad  D:  igitur*  A ad  C erit,  vt  BadD;& 

fpr.iiMb.}  propterea*  lumn  a iplarum  A>&  Bad  tum- 

mam  conlequentiun.  C , & D eandem  prt } orrionem  habe- 
bit, quam  vna  A ad  vnan  C , ieuquani  X habet  ad  A . Ruius 
vt  X ad  B,  ita  fiat  B ad  E,  & vt  X ad  B,  ita  fiat  A ad  F:  Quaie_  > 
Vt  prius  A,  & Bfimul  lumpt{,eiunt  ad  E,&  F fimul  lumptas, 
vt  vna  B ad  vnam  E,  leu  vt  X tft  ad  B j Sed  prius , vt  eadem  X 
ad  A , ita  erat  eadem  lumina  duarum  A , & B ad  aggregat  um 
ex  C,  & D:  git  ur  d quam  proportionem  habet  X ad  duarcon- 
dctr.pr.ii.  fcquentes  fimul  A , dc  B eandem  proportionem  habebit  ca- 
_ dem liimma  A,&  BadquantitaiCsC,D,F  ,&Efimulliim- 
* Jz  ptas:  Quare  c aggregatum  ex  C,D>  F,&  E:  critquadratum_», 
Tpr.ii.Ub  cuius  Jatus  cft  iumma  quantitatum  A , & B . Et  quia  vt  X ad 
j.  -B,  ita  erat  A ad  Fi  Ergo/permutando,  vt  X ad  A, ita  ent  B ad 

E > led  prius  vt  eadem  X ad  eandem  A,  ita  erat  B adi) ; igitur 
!ii  *’  * Bad 
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Bad*  E,atque  ad  D eandem  rationem  habet;  Et  proptlreaP1,  gfr.y.t  j.’ 
fle  D*  ?quales  erunt:  Et eftC quadratum  ipfius  A,atqucEcft  h p.yMg. 

Suadrarum  alterius  B . Igitur  quadratum  ex  aggregato  A , fle 
?quale  eft  quadrato  ex  A , quadrato  cx  B,vna  tum  duplo 
produ&i ex  A in  B.  Quod  erat  oftendendum . 

COROLLARIVM  I. 

. ' « • ..  J .1  i • 

Deducitur  ex  demonftratione  huius  propofitionis,qu6d 
quantitates  quadrat?,  Icilicet  ili?, inter  quas,  fle  tertiam  quam 
titatem  fingul?  medi?  proportionales  cadunt, funt  in  dupli- 
cata proportione  laterum,  feu  mediarum  proportionalium^  . 

Nam  «permutando  vtAad  B,  ita  eftC  ad  D,  Ac  vt  eadem  if.u.J.j. 
A ad  eandem  Byfta  erat  F,  feu  D,ad  E: -igitur X-CJD, fle  E con-  j fT  1‘ym 
tinue  proportionales  funt  in  ratione  A ad  B ;Et*proptcrea_>  fT'19'  * 
quadratum  C ad  quadratum  E duplicatam  rationem  habebit 
litteris  A ad  latus  Bjflkeconuerfo.  • v ' t 


. ...COROLLARIVM  II.  . . , 

4 J * * '•  • .. 

Patet  etiam  fi  quaruor  quantitates  quadrate  fuerint  pro-  „ 
portionales,  effe  eorC  latera  proporrionaln,  fle  t conuuerfo , 

' Nam  itibduplicat?  m proportiones  carundem  proportio-  mttr.j.fr. 
num  e?dem  funt  quoque  inter  fe,flc  e conuerfo . »?•*•!• 

k.s  i ‘ t > ■ w , r , 


PROPOS.IITHEOR.lI.  \ 

;•  u • * '•  -*  ■ 1 ■ i. . , < ,,  , •, .. 

Quadratum  differenti?  duartnh  quantitatum  in?qualium  ®- 
i quale  eft  cxceffui  lummae  duorttfn  quadratorum  ex  eif 
dem  quantitatibus  fupra  duplum  produdi  cx  eis. 

• »..;■*']  A «.i.  • • . .i 

Sit  quantitas  A maior*  fle  3 minor,  earumque  differentia^ 

SitHjtk*  vtX  Joco  vnitatis  pofira,  eft  ad  A, ita  fiat  AadR  i 1 

p .rirerqua  fiat  O quadrarum  ipfius  B , fle  M fit  quadratum  ip- 
nus  H,  atque  Nfitprodudlum  ex  H in  X— • ‘ I 

B.  Quoniam  * quadratum  R lateris  A,  . —Ps-. 

feu  aggregati  duarum  quantitatum^  C ^ 

H,  fle  B,?qualeeft  quadrato  M,  qua-  m,  'KCj  n 
dratoO,  vni  cum  duplo  produ&iN,  1 — — ‘ 

Ergo  addito  communi  quadrato  O j 

erunt  duo  quadrata  R,  fle  Oftmol  sS-  — » 

pta  cqualta  quadrato  M, duplo  produ- 


b/r.  I.  ( 


*■/» 


Ddd 


ai 
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i «• •»  nT&  duploquadrati  O,  fimui  fumjtiS  ;Sed  quia  vrcadcfd 
Xad  eandem  B»ita  cft  H ad  N » &ifa  B ad  O : Ergo  e du?  H > B 
t%.  i |.  fimui,  ideft  A ad  N,0  fimui , erunt»  vt  B ad  0>feu  vt  X ad 
ddtf.tJm-  £ t propterea  i N,  O erit  produ&um  ex  B ui  A : Igitur  quadra- 
iw*  tum  R vnd  cum  quadrato  O ajquale  erit  quadraro  M , vnd 
cum  duplo  produai  ex  A in  B ; Et  propterea  fumma  quadra- 
torum ex  A , * B,fcilieet R,«tO iupcratdupium  produnt 
cx  A in  B,eftqjexceflus quadratum  M.  V nde  M.quod  eft  qua- 
dratum ipfms  H,  different^  duarui»  in?quahum  quantita- 
tum A,&B,  aequale  cft  differenti? , teu  cx.ceiriufumm?  qua- 
dratorum cx  A ,&cx  B fupra  dupium  produtt*  cxAmB. 
Quod  erat  oftendendum . 

PROPOS,  UI.  THEOR.  III-  • . 

Differentia  duorum  quadratorum  ?quaU$eft  produfto  ex  *£• 
gregato , & cx  differentia  laterum  cqttmde  quadratorum. 

Sit  maior  quantitas  A B , minrtr  verio  BC , Sc  ex  maior  i A 
Bfecetur  B D?qudl«  imnoriBO  Ergo-ipfarum  AB ,«  BC, 
fumma  erit  A C,  differentia  vetd  erit  A BjEt  fiat  *vt  X ( quae 
v ni  tatis  locum  habet ) ad  A D , ita  Al)id  k.atque  vt  x 

eandem  A D , ita  fiat  D B ad  i* >.  <3c 
X1 — • tertio  vt  X ad  A L),  ita  fiat  B ^ ad 

a *?  .q  ■ ;quarmmp®o|>ortionalc!Vi, 

E 2.F  H quaHs*eriteidemF(ciimC  ii  Sc 
JpBi?iqualcs fint ).Mamfeftum cft 


a A*f  i er 

t»  kmiMt. 


bfnf.f.tr 
«*r  i. fr.it 

* i 

Vfr.iyi.} 


ttes  * antecedentes  A D»  D B,  & BC  fimui  mmptas  habere  ad 
omnes  confcquenjtes  E»dc  dupium  JF>  fimui  lu n>pras,caudon 
proportionem,  quam  vna  A D habet  ad  vnam  E.leu  eaiiuc.n 
ddtfi  bt-  quam  X habet  ad  ipfam  A-  Di  Et  pfiopterea  d £ v na  cu  m du- 
iy/.  s njo  ipfms  F erit  produ&um  cx  differentia  A D in  Iwmwanu 
tAC  laterum  m?qualium  A B » & B C . Dico  iam  exceliuia_r 
quadrati  ex  A B fupra  quadratu  ex  B C efle  productum  coni- 
‘ pofitum  ex  E vni  cum  duplo  F . Fiat » vt  X ad  B C , ita  B C ad 
hm-  H »erit  * H quadrarum  lateris  B C.  Et  quia/quadratum  ex  la- 
tere  A B,  compofito  ex  duobus  legmentis  A D,  & D B ?qua- 
ffr.i.hMt  ic  eft  quadrat0  cx  A D,  fcilicct  E,  Sc  quadrato  ipfms  D B,  fcu 
ci  equa)  is  B C,  fcUicet  H,  vnacum  duplo  produfti  etADiiu 
D B»  feu  in  BC , fcilicet  duplo  ipfius  F i Sc  lumma  quadearo- 
jtuin  Ej&H  vna  cum  duplo  produ&i  F ( IcUicct  quadratu 

cx 


Coosle 
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ex  maiori  AB)  fnperat  ipfum  H , idcft  quadratum  minoris  B 
CjcftquccxccfTlis  compoftrusex  Ecumdnploipfius  F -'Igitur 
exceflus  quadrari  ex  maiori  A B fupra  quadratum  minoris  B 
C eft  conipofitus  ex  Ecum  duplo  F ; Sed  E cu  duplo  F equale 
eft  producto  ex  differentia  A D inageregarum  ACearun* 
dem  mequalitim  A B,  & B C.  Igitur  di  fierent  ia  quadratorum 
ex  A B i oc  ex  B C aqualis  eft  produdo  cx  differentia  ADuu 
aggregatum  A C earundem  quantitatum  inequalium  A B,«5c 
B C.  Quod  erat  oftendendum . 


C H 0 L I V 


M. 

.1  f 


Ex  his  tribus  propositionibus  facili  colligitur  ucrificari  in  reliquis 
quantitatibus , ea  qua  in  prima  > & tertia  proportionibus  lib.  I J.o- 
flendit  Euclides . VroduButn  g enim  ex  altitudine  Jt  Din  eandem  AD  , g pt.  j.  h». 
t. inquam  baftm  fuit  ipfa  E ; atque  in  bafim  B D dutta  fuit  F , pariterque.$  '“*• 
in  BC  ducla  fuit  altera  F,  &■  ojlenfum  fuit , quod  produBum  ex  AD  in. » 
aggregatum  A C equale  efl  produBo  E cum  duplo  F.  S imili  modo  pojsur.t 
reliqua  paffionts  hifce  quantitatibus  adaptari , qua  h in  numeris , <jr  * in  ^ • • 

fuperficiebus  planis  reft  angulis  oflenfafunt  .Vtft  fuerint  quatuor  quam-  1 ' ,**r 
titatts  proportionales  ciufdem  generis  7H,N,Rj&  S , erit  produBum  ex 
prima  M in  quartam  t {quale  produ  8 b ex  fecunda  N m tertiam  &"i 

comar  fe,  Si  enim  fumatur  qualibet  quantitas  Xt  ^ -j 

loco  unitatis  , quf  fa  eiufdcm  generis  cum  illis , <fh^~  ObK.  % 

&kfiatvt  X adTtlyitaS  ad  produBum  Z , pa-  t-v  — » ^ RH  fi<  * ” 

riterq\  jiat  vr  X ad  N,ita  R^ad  Y : erunt  Z,<irY  1 - j. — r~* * 

f quales  inter  fe . Nam  fivtXad  N,  ita  fiat  S ad  Y j^-^1 

K,erit  \ permutando,  ut  X ad  S,  ita  N ad  K,pa- J ^ J 

riterqipcrmutando  m ut  eadem  X ad  eandem  Sjta  erit  7*1  ad  Z;Ergp  n 7H. 
ad  Z eriti  vtN  ad  K;  & iterum  permutando  erit  Zad  K ,utMadN. 

Eodem  modo  quia  dua  rationes  R^adY  ,&S  ad  Kfunt  eadem  uni  terti  f 
rationi  X ad  N i Ergo  ffadT  eft  ,ut  S ad  K ; Ergo  permutando  Y ad  K 1 

erit,  ut  I{xdS ; sed  prius  Z ad  K erat  > utM  ad  N, /eu  ut  fead  S.  Igitur 
Zad  K ef,ut  Y ad  eandem  K . Et  proptcrca  *Z,&Y  equale  s funt  inter  ° f • 

fe.  Eodem  modo conucrfum  demonfirabitur . Et  fifuernit  tres  quantita- 
tes proportionales, erit  quadratum  produBum  ex  intermedia  {quale pia-  > : ■ .i . 

no  produ  flo  ab  extremis.  Itaque  fi  eadem  quantitas  m duas  alias  produ-  •-  * 

catnr  efficientur  dua  quantitates  produBa,  qua  erunt  inter  f e , ut  produ- 
centes .Natn  ex  duBuN  mRjaBa  efl  Y,& ex  duBueiujdem  MiuSfa- 
Ba  cftK:&  oflenjum  efi  produlium  Y ad  K habere  eandem  rationem , 
qua  Rad  S:6"h{c(unt  veluti  bafes,&  S vice  gerit  cornum  altitudinis  . 

D d d z simi- 
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Similiter  applicatio  alicuius  quantitatis  produdte  ad  aliquam  aliam 
quantitatem  efl  i nuent  io  quartf  proportionalis  duorum  laterum  didi , 
produfti,  & terti f quantitatis . Vt  fi  produQum  Z,  cuius  latera  funt  7rlt 
& S applicandum  fit  ad  latus  Hj fieri  debet,yt  \ad  Sfita  7il  ad  Narim-  ' 
que  7H,&N  nona  latera  eiufdem  produdi  Z.  Non  aliter  fi  alicuius  quan- 
titatis quadrata  re  periri  debeat  eius  latus  ; Debet  tantummodo  iuucmri 
inedia  proportionalis  inter  affumptam  vnitatem , & quantitatem  qua- 
dratam , Eodem  modo  relique  pajfioncs,  qua  de  figuris  numericis  oltcn- 
duntur po fiunt  omnino  quibuslibet  tfitfs  quantitatibus  continuis  ada- 
ptari . 

TROPOS.  IV.  THEOR.  IV. 


Si  .fuerint  duf  quantitates  inter  ouas.de  inter  earum  funi- 
inam  medie  proportionales  pdfitce  fint : erunt  quadrata.» 
ex  poftrcmis  mediis  proportionalibus,fimul  fumpta  equa- 
lia  quadrato  ex  aggregato;  atque  produ&um  cx  eifdc  mc- 
dijs  proportionalibus  equale  erit  produco  cx  media  pro- 
portionali inter  quantitates  datas  oc  eorum  fununam * 


Sint  B,  dc  C du?  qualibet  quantitates  eiufdem  generis, qua- 
rum  fumma  fit  A»  dc  inter  B,  drC  fit  media  proportionalis  Mr 
atque  inter  A dc  B fit  media  proportionalis  D , pariterque  in- 
ter  A , dc  C fit  media  proportionalis  E » dc  fumpta  X pro  vni- 

».«x  »•  —j tate  a fiat,  vt  X ad  A ita  A ad  F , atque 

*»»*/.  s JE-vtXad  A,  ita  fiat  C ad  H , pariterque 

jSYi  * ' vt  X ad  A,  ita  fiat  B ad  G;  erit  igitur  H 

produa„m  eiAinCi  fed*  quadra*. 
tiim.  - g — pf-  cxEgquale  eft  producto  cx  A m C. 

• V/  ,/  ( cum  E fit  media  proportionalis  inter 

'*  A,dc  C):  Ergo  H eft  quadratum  i pfius 

E . Similiter  produ&um  cx  A in  B,  fici- 
licet  G equale  erit  quadrato  mediarproportionalis  D . Often- 
dendu  modo  eft  quadrata  G,&H  fimul  fumpta  ^qualia  cfle 
quadrato  F » Quiavt  X ad  * , ita  fadaeft  C ad  H , atque  B ad 
« pr  i.tr  i f G,  cftque  A ad  F,  vt  X ad  A:  Igitur * vt  A ad  F,ira  funt  due  B, 
L}.  Sc  C ftmul  fumpta;  ad  duas  G , & H fimul  fumptis , fed ante- 

cedentes ^quales funt  inter  fe,  nimirum  A ipfis  B , &C  fimul 
fumptis:  Igitur  Zconfequentes  inter  fe  ^quales  erunt , fcilicet 
itrr.ifr.  p ipfis  G ,<5t  H fimul  fumptis.  Quapropter  quadratum  ipfius 
**•!•  J-  aquale  erit  duobus  quadratis  ex  D,  & E?  fimul  fumptis . 

Se- 
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Secundo  Dico  produdum  ex  D in  E xquale  efle  produdo 
ex  A in  M.  Quoniam  A , D , & B proportionales 
funt.parirerque  A , E , C continue  proportiona-  A 
les  funt:  Igitur  e proportio  extremarum  B ad  C D E e ctrx.fr. t 

duplicata  erit  proportionis  ipfius  Dad  E;  Eft  vc-  BMC 
rd  M inedia  proportionalis  inter  B.dcCj  Igi- 
tur Bad/Merit,vt  Dad  E*  quadratum  g autem  ex  D ad  f ur.i-fr. 
produdum  ex  D in  E eft,  vt  Dad  E,  proptcrca  quod  habent  1 9'i.h 
eandem  altitudinem  D ; pariterque  produdum  ex  A in  B ad  f '■„//'  *’ 
produdum  ex  A in  M eandem  proportionem  habet,  quam  B 
ad  M ( cum  A fit  produdorum  communis  altitudo) : * Igitur  h „ 7> Jt 
quadratum tx  Dad  produdum  ex  Din  Eeandem  rationem 
habebit , quam  produ dum  ex  A in  B ad  produdum  ex  A in_. 

M >fed»  produdum  ex  A in  Bequale  eft  quadrato  ipfius  D,  \f(\,  ^r.j. 
medif  proportionalis  inter  A,  <5c  B.  Ergo*. produdum  ex  D bmut. 
in  E equalc  erit  produdo  ex  A in  M.  Quod  erat  oftedendum . k cir. i.  fr. 

li.tik.  J. 

. COROLLA  RIVM  I. 

Manifcftum  eft,  fi  quantitates  A , D,  E fuerint  linee  redas , 
conftituerc  triangulum  redangulum, cuius  hypothenufa  erit 

A.  Nam  in  triangulo  redanguloi  perpendicularis  ab  angulo 

redo  media  proportionalis  eft  inter  fegmenta  hypothenufar,  1 

& latera  media  proportionalia  funt  inter  hypothenufam.dc 
contcrminalia  legmeta  cius,fada  d perpendiculari,  Et »»  pro-  myf*  9 . 
pterca  M erit  perpendicularis  ab  angulo  redo , 3c  D <3e  E erut  1 4.  & pr. 
latera  didt  trianguli  rcdanguli.  ioi.t. 

COROLLARIVM  II. 

Deducitur  etiam , qua  ratione  reperiri  poftit  latus  potens 
differentiam  duorum  quadratorum  infqualium . Fiat, » vt  A n def.*.b»i 
latus  quadrati  maioris  ad  D latus  quadrati  minoris , ita  D ad  iut- 

B,  <5c  • inter  A,  ciufque  refiduum  C reperiatur  media  propor- 

tionalis E . Patet  ex  hac  propofitionc  efle  E latus  quadrati 
differentialis  inter  quadrata  quantitatum  A,  & D . utut' 

PROPOS.  V.  THEOR.  V. 

Si  eadem  quantitas  bis  diuidatur , fime  interius , fiue  exterius» 
ita  vt  legmenta  ex  pruna  diuifione  fada,incqualia  fint  teg- 
mentis 


Digitized  by  Google 


398  EVCLTDIS  “RIiSTITVTI 
mentis  poftremis:  dupli  produdi  priorum  Tegmentorum 
a duplo  produdi  poftenorum  Tegmentorum  differentia 
cqualis  erit  differen  ng  duorum  quadratorum  ex  prioribus 
iegmentis  a duobus  quadratis  ex  pofterioribus  Tegmentis . 


Sit  eadem  quantitas  A B , bis  feda  inte- 
ri p rius  in  C & D , vel  exterius,  ita  vt  Teg- 
menta priora  A C , & C B intequalia  fmt 
C P B pofterioribus  iegmentis  AD&  DB  &F 

' t i m.  , . r . » i a • i • r n 


H 


JA.  K 

N 


a/e*  prtp-i 
bmimi. 


b pr.l.b"- 

iu/ . 


jequalis  fir  duplo  produdi  ex  A C inC  B, 
atque  G fit  aequalis  quadratisex  AC,&  cx 
CBjpariterque  K fitarqunlis duplo  pro- 
dudi cx  A D in  D B , & M fit  aequalis  qua- 
dratis ex  A D & ex  D B,atc;  N fit  aequalis 
quadrato  ex  A B.  Dico  differentiam  inter 
F,&  k arqualem  efie  differentia:  inter  M,«ScG. 

Et  in  primo  caTu  « Tecetur  A B biTariam  in  H . Et.quia  iup- 
ponuntur  priora  fermenta  A C,  C B inaiqualia  pofterioribus 
[cementis  AD,DB.  non  erunt  ambo  Tegmenta  A C,  & A D 
a qualia  inter  Te,  3c  ablata  communi  A H,  erunt  refidua  H C, 
& H D inxquales  ; Ponatur  H C.  minor , quam  H D . PofteL* 
quia  duarum  inaequalium  A H,  & H C iumnia  cft  AC,  diffe- 
rentia vero  eft  C E ( eo  quod  A H , & H B aequales  funt  inter 
Te  V erit  * quadratum  ex  A H aequale  quadrato  cx  H C Timui 
cum  produdo  cx  A C in  C B,  nimirum  contentum  ex  aggre- 
i.  r*  gato,  & differentia  iplarum  A H,  & H C.Pa- 

^ P ri  ratione  eidem  quadrato  cx  A H «qualt» 

B C I>  erit  quadratum  ex  HD  vnd  cum  produ&o 
* 1 cx  A D in  D B:  Qjarc  quadratu  ex  H C,  vna 

xa  t/  cum  produdo  ex  AC  in  C B aquale  ent  qua- 
1 Y * drato  cx  H D vna  cum  produdo  ex  A D m-. 

Jsf  D B;  Sed  «quadratum  ex  HC  minus  eft  qua- 

drato  cx  H D , ctai  latus  H C politum  fit  minus , quam  H Oi 
J ' jaitur  reciproce  produdum  ex  A C m C B maius  erit  produ- 

do ex  A D in  i^B.At  in  fecundo  cafu  quia  eidem  A B addun- 
tur injequales  B C,  & B D:  Manrfeftum eft  produdum  AC  B 
fimiliter  inaequale  efle  produdo  A D Bs  Quare  duplum  p 
dudi  ex  A C in  C Bddcft  F, inaequale  erit  duplo  produdi  cx  A 
D in  D B,  fcilicet  ipfi  K.  Et  quoniam  d m pruno  calu  quadrato 
4raM.  totius  A B.ldlicct  quadrato  N cqualia  Ium  quadrata  cx  A 
r &cx  C B,  & duplum  produdx  ex  A CmC  B,-  erunt  G,  « r a. 

qualia 


tur  i-pr. 

it  m 4-ty 
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^aHa  ouadr.ito'N.  Pari  ratione  eidem  quadraro  N squalia-, 
erunt  M,  <5t  K.  Igitur  F,&G>fimul  fumpta,squalia  erunt  K,& 

M,fimul  fumpns.Cum  igitur  ab  his  squalibus  aggregatis  tol- 
lantur insquaJiaF , <5c  K : erit 'differentia  ablatorum  squalis  e 
differentis  refiduorum.  Quare  eodem  cxccftu  fuperabit  F ip-  ' 
fum  K,  quo  M fuperar  ipfuni  G . 

At  in  fecundo  cafu  quoniam/quadratum  ex  differentia-,  {fr'  % ku' 
A B,  fcilicct  N , vna  cum  duplo  produdi  A C B , fcilicet  F s-  ,<M  * 
quale  eft  duobus  quadratis  ex  A C , <5c  ex  C B , ideft  ipfi  G ; Et 
pari  ratione  quadratum  N.vnd  cu  K aquale  erit  ipfi  M:  Cum- 
que ab  inzqnalibus  G , & M tollat  ur  commune  quadratum-* 

N:  eritx  d .fferentia  mter  refidua  F,<5cK  eadem,  qus  inter  to-  ?«**’*’  ' 
ta  G,  6c  Mj  quod  erat  probaniium . 

.1  .aiiO  a‘1  »1  7 .fcOSO  I * 

PROPOS.  VI.  THEOR.  VI  / f«u.X. 


x v v ■ 

m.i.  b»-- 

IUI  . 


Si  duabus  quantitatibus  propofiris  inequalibus  detrahatur 
femper  minor  de  maiore  alterne, 5r  reliqua  nunquam  prs- 
ccdentem  metiatur : incdmenlurabiles  erunt  ipfir  quan- 
. titates.  * ; * 


- nt  dus  quantitates  in?quales  A B , <&  C D , Sc  minor  A B 

auferatur  ex  C D , quoties  poteft , & refidua  fit  £ D minor , 
quam  AB,feu  C£;  Rurlus  ED  v a , | , 

auferatur  ex  A B quoties  poteft , ■*,  ’ -p  ' ** 

kajn  refidua  F B minor  fit , quam  1 ' E D ' 

E D , Icu  A F , & fic  vlterius  fem-  C 1 — ^ * 

per  alterna  detra&ione  auferatur  minor  de  maiore » & nun- 
quam reliqua  procedentem  metiatur . Dico  \ B , & C Din- 
commeufurabiles  effe.  Si  enim  hoc  verum  non  eft  j Sit  H co- 
munis  mefiura  earunde  AB.ScCD.Et  quia  ex  CD  tollitur  CE 
maior,  qua  femiffis  ipfius  D C ( cu  refidua  E D minor  fit, qui 
ablata  A B,  vel  CE),&exA  B tollitur  A F magis,  qu4m  di 
midium  illius , Sc  fic  femper:  Ergo  ^relinquetur  tandem  ali-  tfcb.ft.ti 
qua  quantitas  m inor,  quam  H.  Sit  illa  F B:  Cumque  H pona-  l.x. 
tur  menfura  communis  ambarum  quantitatum  A B & C D * 

& ABmctiturC  E;  Ergo  b H metitur  totam  C D,  & ablatam 
C E ;ideoque«H  metietur  refiduam  E Dj  fedE  D metitur  A c 4*  6j-t* 
F:  Ergo  H metietur  nedum  totam  A B;  fcd  etiam  ablatam  A , . 
F,&  propterea  H metietur  refiduam  F B,  quod  * eft  abfurdu,  *'  *'  - 
Fatta  enun  fuit  F B minor , quim  H.  Kon  igitur  aliqua  quan- 
i * fius 
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titas H c(T<i  potcft communis  menfura qiianritatum  AB,* 
e Je/f.  bm-  CD.  ideoquc*  erunt  incommenfurabilcs.  Quod  erat  oftcii-f 
mt  * dendum_>. 


COROLLARIV  M. 

, > 

‘ . Manifcftumeft quamlibet  menfuram  comunem  duarum 

• ' quantitatum  metiri  quoque  quamlibet  portionem , quse  ex 
alterna  dctfa&ionc  relinquitur . 

. Oftenfum  enimeft  duarum  quanritatu  A B , Se C D com- 

munem menfuram  H metiri  portiones  omnes  C E,  E D,  A F. 
& tandem  F B omnium  poftrcmam . 

/ 

PRQPOS.  VII.  PROBL  I. 

Duabus,  vel  tribus  quantitatibus  commenfurabilibus  propo- 
fitis,  maximam  earum  communem  menfuram  reperire . 


2/cb.fr.j. 

butut. 

b ft.6.bu. 
itu. 

« Ste.lJ.J. 


Sint  primo  du*  quantitates  A B,  & C D commenfurabiles 
inter  fe.  Reperiri  debet  earum  menlura  communis  maxima . 
Tollatur  * minor  A B ex  C D , quoties  poteft,  vt  nimirum  rc» 
frdua  G D minor  fit,  qudm  A B,&G  D auferatur  ex  A B qiifo- 
ties  poteft,  & hoc  lemper  fiat  alterna  detradione ; Tandem-* 
aliqua  quantitas  refidua  prarccdcntcm  metietur:Nam  fi  nun- 
quam poftremum  refiduum  prarccdetem  menlurarcr,*  c flent 
quantitates  A B , & C D incommcnfurabiles  ,quod  cft  con- 
tra hypothefin . Metiatur  HB  praecedentem  G D.  Et  quia  H 
B metitur  GD,&GD  metiturAHilgiturc  H B metitur  A 

H,  Sc  menfurat  quoque  Ce  ipfam:  Er- 

p ( go  H B metitur  totam  A B,hxc  vcrA 

A i 1 H B t 0 metitur  C G : Igitur  H B meniurat 

iplas  C G , & G D , ideoque  H B me* 

C G,  , ^ tieturtotamCDi  & propterea  H B 

E , , K' i menlura  communis  eritquantitatii 

A B,  & C D . Dico  iam  H B maxima 


efle  omnium  quantitatum  .qusemcnlurarc  poliunt  iplas  A 
B,  & C D.  Si  enim  hoc  verum  non  elhfit  F maior,  quam  H B, 
iitr.fr.  4/  menfura  communis  ipfatum  A B,  & C D . F.t  quia  d qualibet 
menfura  communis  quantitatum  A B,<5t  C D metitur  Quam- 
libet extremam  portionem  H B , qua:  ex  alterna  detractione 
relinquitur : igitur  maior  F metitur  minorem  H B , quod  eft 
. . • impofi 
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impoffibile.  Ergo  quarlibct  alia  meniura  communis  quanti- 
tatum A B , Sc  C D n . mor erit > quam  HB.Et proptcrca H B 
erit  omnium  maxima . 

Secundo  fint  tres  quantitates  AB,CD<&E  commcnfura- 
biles  inter  le.  Reperiri  debet  earum  communis  meniura  ma- 
xima: repedatur*  communis  maxima  meniura  quantitatum  cpar.t.b*,- 
CD>&t)  qu*  fit  k , ficun  H B repei  ta  fuit  maxima  meniura  ,a‘fr* 
communis  quantitatum  A B & C D.  Et  quia  tres  quantitates 
AB>CDi  & E ponuntur  inter  lecorr  meniura  bules  .dabitur 
aliqua  communis  meniura  omnium  trium  ; qualifcunquc  fit 
illa,  cum  fit  menfura  communis  duarum  A B-C  D/menfura-  ‘c*rfr'6» 
bit  quoque  poflrcmum  refiduum  airerna:  detradionis  H B ; UIUI’ 
fedH  b oftcnfa  fvut  maxima  communis  meniura  duarum  A 
B , C D;  Ergo  illa  meniura  communis  trium  A B ,C  D , <St  E 
metietur  maximam  menliiram  communem  H B duarum_j 
quantitatum  A B,&  C D.  Pan  rat.one  metietur  K menfuram 
communem  maximam  iplarum  C D,  & Ej  ideoque  H B,&  K 
commenlarnbiles  ertmt  inter  le.iamx  reperiatur  N maxima_, 
menlii  ra  communis  duarum  H b,&  k.  Et  quia  N metitur  H 
B,hcc  autem  metitur  duas  A B,&  CD  teitur  * N metitur  dua$  hsx.i.  i.t ■ 
A B'  & C D;  cumque  N metiatur  k , & hec  metiatur  E : Ergo 
N metitur  tres  quantitates  AB.CD,&E.  Dico  lam  N efio 
maximam  menliiram  trium  A B,  C D , & E . Si  enim  hoc  \*e- 
rum  non  cft.fit  Q maior >quam  N meniura  communis  earun-  > 

dem  AB,CD,&t.  tt  quia  O men  furat  ambas  A B,  & C E}, 
metietur, « vtdicHim  cft.iplam  H B earum  maximam  menfu-  i«/,  jrf. 
ram  communem ; Parircique  quia  O menlurat  ambasCD 
& E,mcnetuiquqque  k earum  maximam  communem  men- 
furam : C umque  O metiatur  ambas  H B , & k,  metietur  quo- 

3ue  O lpiam  N maximam  menfuram  communem  earun- 
cm  H b,  5t  k;  ideoque  maior  O metietur  minorem  N,quod 
clt  .mpoflibile . Nulla  ergo  maior , quam  N metietur  tres  A 
B,G  u , & E , & propterea  N>crit  earum  maxinu  mcnlura_» 
communis}  vt  propofitum  fuerat . 


Z?«r.i.bu. 
•uifr. 


PROPOS.  V IIL  THEOR.  VIL 


Butl.p.X, 


Quadrata, qua:  d quantitatibuslongitudine  commcnfurabili- 
bus  fiunt , habent  inter  lc  proportionem  ,quam  numerus 
quadratus  ad  numerum  quadratum.  Et  quadrata,  qu?  Eunt 
inter  le , vt  numeri  quadrari, habent  latera  longitudine  cG- 

E e c men- 
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menfurabilia.  Qng  vero  a quantitatibus  longitudine  in-- 
commenlurabihbus  fiunt  quadrata, non  habebunt  inter 
fc  proportionem , quam  habent  numeri  quadrati . Et  qua- 
drata » quat  non  funt  inter  fc , vt  numeri  quadrati , non  ha- 
bebunt latera  longitudine  commenlurabilia . 

Sintprimb  A B ,&CDduae  qualibet  quantitates  eiufdcm 
generis  inter  fc  commcnfurabiles  longitudine, & quadratum 
H lateris  A B,  & quadratum  K.  lateris  CD.  Dico  quadratum 
H ad  quadratum  k habere  eandem  pro- 
portionem > quam  habet  aliquis  nume- 
rus quadratus  ad  aliquem  quadrarum^» 
numerum.  Duarum  AB.CD  longitu- 
dine commenfurabilium  » reperiatur 
maxima  communis  menfura  (j,&  q uo- 
ties  G metitur  A B , toties  vnitas  X me- 
tiatur numerum  E;atque  quoties  G mc- 
TyA  q AN  ^ ) titur  C D , toties  vnitas  X metiatur  nu- 
merum  F:  Manifcftum icftABadCD 
e<Te,  vt  numerus  E ad  F , cum  antecedentes  e$dem  partes  fint 
confequentiumiFiat  poftea « M numerus  quadratus  latens  E» 
atque  N numerus  quadratus  lateris  F . Et  quia  <*  quadratum-» 
H ad  quadratum  k duplicatam  proportionem  habet  lateris  A 
B ad  latus  C D.  Similiter'  numerus  quadratus  Mad  nume- 
rum quadratum  N duplicatam  rationem  habet  lateris  E ad 
F,eftque  A B ad  C D,  vt  numerus  E ad  F:  Igitur/quadratum 
H ad  quadratum  k eandem  proportionem  habet , quam  nu- 
merus quadratus  M ad  numerum  quadratum  N . 

Secundd  fit  quadratum  H ad  quadratum  K,  vt  numerus 

3uadratus  M ad  numerum  qua- 
ratum  N.  Dico  latera  A 8,&  C D 
cflfe  longitudine  commenfurabi- 
lia.Sint  E,&  F latera  quadratorum 
numerorum  M,  <5t  N.  Et  quoniam 
quadratum  H ad  quadratum  k po- 
nitur, vt  quadratus  numerus  M ad 
quadratum  numeru  K;  fed^  qua- 
dratum H ad  quadratum  K habet 
proportionem  duplicatam  lateris  A B ad  latus  C D , pariter- 

que  quadratus  numerus  Mad  quadratum  numerum  N dupli- 
catam rationem  habet  lateris  E ad  F-lgitur » latus  A B ad  C D 

habet 


Ej 

M? 


FS 

Nas 


Digitized  by  GoogI 


LIBER  IX.  4«? 

habet  eandem  rationem,  quam  latus  E ad  F;  Sed  «numeri  E , > dtfi.  i j- 
F habent  rationem  commenfurabilcm  ab  vniraic.  E rgolatc- 
ra  k.  A B,  3c  C D longitudine  lunt  commcnfurabilia. 

Terti6  fmt  lateraA  B , <3t  C D longitudine  incommenfu- 
rabilia.  Dico  eorum  quadrata  H , & k non  habere  proportio- 
nem, quam  numerus  quadrarus  ad  nu  merum  quadratum . Si 
enim  quadratum  H ad  quadratum  K haberet  proportionem, 
quamquadratusnumcrusqtrlibet  M ad  quadrarum  nume- 
rum N,  cflfent*  latera  A B , & C D longitudine  commentura-  ‘ tar 
bilia , quod  eft  falfum , Sc  contra  hvporhcfin  . Non  ergo  qua- ,uieT' 
dratu  H ad  quadratuniK  proportionem  habere  poteft,  quam 
numerus  quadratus  habet  ad  numerum  quadratum . 

Quarto  quadratum  H ad  quadratum  K non  habeat  pro- 
portionem eandem,  quam  numerus  quadratus  habet  ad  qua- 
dratum numerum, fiue  illa  commcnfurabilia  fmt , fine  omni- 
no inter  fc  incommcnfurabilia.  Dico  eorum  latera  A B , Sc  C 
D cfle  longitudine  incommenfurabilia.Si  enim  latera  A B,  «Sc 
CD  dicantur  eHe  longitudine  commenfurabilia m habebut 
eorum  quadrata  H , & K , proportionem , quam  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum, quod  eft  contra  hypothe- 
fin.  Non  ergo  latera  AB,  & C D longitudine  commentura- 
bilia  funtj  V t fuerat  propoficum . 

C O R O L L A R I V M I.  “ f •*« 

I»  Xi 

Colligitur  ex  demonftratione  prime  partis  huius  propofi- 
tionis,qudd  quantitates  commenfurabilcs  habent  proportio- 
nem , quam  numerus  ad  numerum ; Et  illa-,  qua  habent  ean- 
dem rationem,  quam  duo  numeri  inter  te,  erunt  commenfu- 
rabiles  ; & quat  incommenfurabiles  funt»  non  erunt  inter  f«_», 
vt  numerus  ad  numerum.  Et  ill?  que  non  funt  inter  fc.vt  duo 
numeri, incomcnfurabiles erunt.  Nam»» quilibet  duo  nume- 
ri  commenfurabilcm  proportionem  inter  fe  habent, cum  fal-  **• 
tem  vmtas  fit  eorum  communis  menlura,  Sc  nulla  commcn- 
furabilis  proportio  excogitari  poteft,  qua  in  numeris  expri- 
mi non  pollit.  Ergo  e contra  nulla  incommenfurabilis  pro- 
portio in  numeris  exprimi  poterit  j & ideo  patet  propofitum. 

COROLLARIVM  II. 

Patet  lineas,  vel  quantitates,  qua:  longitudine  funt  com- 

Ece  2 mcnfn- 
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mcn  fura  biles,  omnino  potentia  commcnfurabilesfeflfe : Nain 
o^#r  i itu-  eorum®  quadrata  funr  vt  numeri  quadrati.  Qit  p verd  pore- 
flate  tantum  commenfurabilcs  funr , eruntlbngitudjnem- 
commenfurabiies . Et  que  q longitudine  incommcnfurabilcs 
funt,  poflltnt  aliquando  poteftate  commcnfnrabiles  elfo, 
quando  fcilicet  eorum  quadrata  habent  proportionem  inter 
le  eandem , quam  duo  numeri, qui  non  finr  quadrati , vel  non 
fimiles.Et  tandem  illf.que  pote  (tue  indommcfurabilcs  luiit  * 
omnino  longitudine  incommcnlurabilcs  erunt.  Nam  r fi  lon- 
gitudine commcnlurabiles  eflenr,  eorum  quadrata,  feu  poce- 
ftates  eflfcnt  commcnfurabJcs.  Quod  eft  contra  hypotefin. 


tui  pr 
p par^.bu- 
iui  pu 
q par  j bu- 
lui  pr. 


r par. i.  bu 
tuipr. 


Enti. io.X.  COROLLARl  VM'  IU. 

Manifcftum  etiam  cft  quatuor  quantitatum  proportiona- 
lium antecedentes,  aut  longitudine , aut  poteftate  tantum  ef- 
fe  vna  commenfurabiles,  aut  vni  mcommenfurabilcs  confc- 
dif.ttib  i quenribus.  Si  enim  prima  partes  eft  fecunde,  crir/tertia  ei- 
dem partes  quarta:  atque  prima  partes  eft  fecund?  . Et  fi  pri- 
ma ad  fecundam  nullam  commenlurabilem  rationem  ha- 
tdefuj.}  [,uent)  neque  / tertia  ad  quartam  proportionem  com.nenfu- 
rabilem  habebit. 


futi.  n.X 


PROPOS.  IX.  PROBL.  I L 


Propofitx  quantitati  inuenirc  duas  alias  incommenfurabiles, 
alrera  quideria  longitudine  tantum,  altera  vero  etiam  po- 
teftato. 


Sitquiclibet  quantitas  A , huic  primA  inueniri  debet  alia_* 
tfcbpr.ti.  incommenfurabilis  long  rudinctantum.Inueniantur  a duo 
bVr  ti  er  a numeri, B quidem  quadratus,  &C  nom. 

,o,rt.4  1 quadratus. Deinde^ vt  eft  numerus  B 

/cb  pr.i.bu-  H 1 — ' ^ ' ad  C , ita  fiat  A ad  D , atque  inffcr  A , <Sc 

tu/.  E' ' D ponatur  media  proportionalis  E.  Di- 

D ' ’ C f co  Eeffe  inconuncnlurabilem  longitu- 

c ctr.f  pr.  . ■ ' dmc  tantum  ipfi  A.  Quoniam  eft  cqu.v 

ij-i-tvr  dratumex  A ad  quadrarum  ex  E , vt  A ad  tertiam  proporrio- 
ttr.t.pr.i.  naiem  d,  veli  Vt  numerus  B ad  Cjied  numerus  B ad  nume- 
dVr  7.  /.  ?.  rumC  non  habet  proportione  n,quam  numerus  quadratus 
e pr  t.tuiui  ad  numerum  quadratum : igitur f latera  A , & E ionguud.ne 

lunt 
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dkiir mcommenfurabilin.  Er  quia/ poteftate  funt  commenlu-  f def  4-  o* 
■rabilia.ciitn  quadratum  ex  A ad  quadratum  ex  E habeat  pro- 
portionem,  quam  numerus  B. ad  numerum  C.  Ergo  A,  & E bu,ut' 
incommenfurabiles  funt  rantu  nrnodo  longitudine . »r  i 

Sccundb  eidam  A inucnicnda  fit  alia  incommenfurabilis  hJ‘u!  * ” 
longitudine,&  poteftate.  Inucniiturg  H media  proportioni-  hcor  i,pr> 
Jis  inter  A , & K . Dico  H eflfe  quefitam . Qioniam  b quadra-  n itb.*.  & 
tum  cx  A ad  quadratum  cx  H eft,  vt  A ad  tertiam  proportio-  c«»  i />r  i. 
halem  E ; eftquc » A incommenfurabilis  longitudine  ipfi  Ej  buiut. 
Ergo  F quadratum  cx  A quadrato  ex  H incommcnfu rabiis 
erit . Qu?re<  A , & H incommenfurabiles  erunt  poteftate  > Sc  ^/rr’  ff  t 
ideo  incommenfurabiles  omnino  longitudine.  Vc  propofi*  y“u, 
tum  fuerat.  - \d«f.  4 e* 

ttr  *•  fr.9> 
buius. 


PROPOS.  X.  THEOR.  VIII.  Eud.n.i, 

• X. 

Si  fuerint  duc  quaritares  inequales,  erit  femiflis  minoris  me- 
dia proportionalis  inter  (emifummam,&  lemidiffercnria 
maioris,  & luteris  poteris  differentia  quadratorum  inequa- 
• lium quantitatum  ,&  he erunt  vnacommcnfurabileslon- 
< guudmc.vef Vna  incommenfurabiles . 

- 1 • . ' ' - / • * ; t - ; i 

Sint  dux  quantitates  inequales,  A B maior,  cuius  femiflis 
A Cfy  A C i'»  minor , cuius  dimidium  C E 5 patet  «CE  mino-  *Pr’  *• 
rcmcfTeipfiG  A 5 dr  propterea  ex  quadrato  maioris  A G,leu 
GBtmfbrripotefirouadnium minoris CE:Sitquc*refiduum  bc*£r’ l8* 
huadratnm  lateris G F , Sc  fecetur  G H equalisG  F.  Erquia_, 

G BeadG  FcumC  E cft,vr  A 8 adHd^ciroi  GD  ( cum  ili*  fcpr 
fint  harum  femiffes ) : ergo  * fient  i quadratum  ex  G B equa-  a pr  tn.i.t 
le  eft  quadratis  ex  G F,  & cx  C E,  ita  quadrarum  ex  A B equa-  w c»r  1 tr. 
Icent  quadraris  ex  H F.SrexG  D'  Sc  propterea  H Ferit  latus  1. 
quadrati  differenriaHs  inter  quadrata  itteaualium  AB  Sc  C D; 

& A F erit  femifumma  , dt  F B lemidiffercnria  iplhrum  A 
B , Sc  HF.  Dico  primo  C E effe  flicdiam  proportionalem_» 
inter  A F&  F B.  Quoniam  duarum  inequalium  AG.&GF, 

( fcihccr  medietatum  ipfarui.n  A B H F)eft  A F aggregatum 
& differentia  F B i quadrarum  f maioi  is  A G cqnnlc  erit  qua- 
draro minoris  G F vna  cum  produftp  A F B ex  aggregato , & Vd^prdu' 
differentia;  led  quadratum  eiufdcm  A Ci  cquale eft  quadrato  butm. 
emltfom  G F vna  cum  quadrato  ipfius  C Erigitur  quadratum 

ipfius 
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ipfnisC  F.  «quale  cft  produ&o  ex  A F in  F B ; rdeoque/C  Ej 
femiflis  minoris , media  proportionalis  cft  inter  maioris  fer- 
menta A F , & F B , fcilicer  inter  lemifummam  &'  Icmidiffe- 
rentiam  maioris  AB,  & HF  lateris  potentis  different’ a m-j 
quadratorum  incoualium  A B , & C D.  Dico-  fecundo  fi  feg- 
menta  AF,6c  F B longitudine  commenfurabilia funt , eflej 
q • . quoque  AB  ipfi  HF  longitudine  co- 

A--*- — ^ ±-B  menfurabdem . Sit  duarum  Jongiru- 

p * dine  commenfurabilium  A F , <5c  F B 

Ci ^ X)  communis menfura  X:Man  feftum 

cftg  X metiri  quoque  aggregatum-» 
A B,  cumque  X mefuret  A F,  & F B.  feu ci  equalem  AH,  me- 
t ietur  quoque  X iplam  FI  F differentiam  earundem  A F,  & A 
H.  Quapropter  X metietur  ipfas  A B , & H F ; & ideo  A B , 5c 
H F longitudine  commenfurabiles  erunt . 

Tertio,  fint  A B,  & FI  F commenfurabiles  longitudine.  Di- 
co A F,&  F B longitudine  commenfurabiles  cflc.Quia  *-  quam 
proportionem  cornui  enfurabilem  longitudine  habet  A B ad 
H F»c«mdem  habet  G A illius  femiflis  ad  G F dimidium  huius: 
Igitur »duq  commenfurabiles  longitudine  AG,  & GF  ali- 
quam communem  menliiram  habebunt , que  fit  X ; k V ndo 
eadem  X metietur  illarum  aggregatum  A F, atque  earundem 
differentiam  F B ; & propterca  fegmenta  A F , & F B longitu- 
dine comnicnfurabiiia  erunt . 

Quarto  fit  A F incommenfurabiiis  longitudine  ipfi  F B.  Di- 
co AB  longitudine  mcommcnlurabilem  efle  ipfi  hF.Si  enim 
hoc  verum  non  eft , fint  AB.&HF  longitudine  commenlii- 
rabiles:  Erunt  i igitur  vt  in  tertia  parte  didum  cft,  ipfq  A F,  <5c 
F B longitudine  commenfurabiks,  quod  eft  contra  hyporhe- 
fin.  Quare  incommcnfurabiles  longitudine  funt  A B , <5c  H F . 

Quinto  fit  AB incommcnlurabilis  longitudine  ipfi  HF.Di- 
co  A F , & F B longitudine  incommcnfurabiles  efle.  Nam  fi 
incomenfurabilcs  longitudine  no  credantur, erunt  » AB  & Fi 
F commenfurabiles  longitudine , quod  cft  contra  hypotehe- 
fin.  QuJtre  A F > & B F longitudine  mcommcnlarabiles  funt  # 
Quod  erat  propofitum . 

COROLLAR1VM  I. 

Patet,  quod  fi  duq  quantitates  commenfurabiles  compo- 
natur , & totiun  vtrique  ipfarum  commcnfurabiie  erit  j <5c  fi 

tota 
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tota  vni  ipfarum  commenfurabilis  fuerit , Sc  ill$  commenfu- 
rabiles  erunt.  Nam  ill^.vt  di<ftnm  eft, « habent  aliquam  com-  n par » bu- 
tmmem men furam , que  neceffario  differentiam  carum,  Sc  iuJfr- 
aggregatum  menfuramt . 

COROLLARIVM  II.  Euchj  TL 

Conflat  duarum  incommenfurabilium  quantitatum  fum- 
mam , vel  differentiam  inter  fe,  & vtrique  ipfarum  incom- 
menfurabilem  efle. 

Nam  in  quarta  parte  huius  propofitionis  fuppoHte  fuerunt 
due  quantitates  A F , & F B incommenfurabiles , <5t  oftenfa_» 
fuit  earum  futnma  A B incommenfurabilis  ipfi  H F differen- 
ti^earundem.  Rurfus  fi  fumma  A B non  credatur  incom- 
uienfurabilis  vni  ipfarum , vt  F B , habebunt « A B,  & F B ali-  ? **?  *,4a‘ 
quam  communem  menfuram , qu?f  refiduam  A F quoquee,  >Mt'  4 . . 
metietur;  ideoque  A F,  & F B commcnfurabiles erunt ; quod  p **'§'  * 
cfl  contra  hypothelim . 

COROLLARIVM  III. 

\ 

Colligitur  ex  conftru&ione  huius  propofitionis , qua  ra- 
tione maior  in?qualium  quantitatum  fecari  poflit , vt  femif- 
Jfis  minoris  media  proportionalis  fit  inter  facta  fegmenta.  Si 
enim  G F latus  quadrati  differentialis  inter  quadratum  ex  G 
B,&CE(gu$ lunt femiffcs inequalium  AB.&CD)  tolla-  q par , g & 
tur  ex  G Bdefta  s erit  A B in  F induo  fegmenta  A F,F  B, inter  ii,  #f.  ’ ^ 
qu?  C £ ienuilis  minoris  media  proportionalis  eft. 

COROLLARIVM  IV. 

«1 

Et  fi  femiflis  minoris  media  proportionalis  fuerit  inter  ma- 
icr.s  iegneta,  erunt  fafta  fegmeta  aqualia  femiiimam^  fe- 
midifferentic  maioris  datarii > & lateris  difLrentialis  quadra- 
toru  n mgquaiiti  quantitatu.  Nam  C E fe  niffis  minoris  D C 
fuit  media  proportionalis  inter  legmenta  A F\  F B ; <5t  often- 
fum  fuit  maius  fegmentum  A F aquale  A G femiffi  maioris 
A B , & G F femiffi  lateris  F H quadrari  differentialis  inter 
quadrata  ex  A B,3c  G D,  atque  F B ^qualis  fuit  differende  ea- 
rundem  AG,&GF. 

DE- 
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DEFINITIONES  SECVNDAE. 

I.  ' 

Quantitas  note  mcnfure,  cui  ccter^  comparantur;  voce- 
tur Rationalis,  & cius  quadratum  Rationale . 

n. 

Quantitates,  que  expcfite  Rationali  coromenfurabiles 
funt  I6gitudine,vel  potentii  tantumodo,vocerur  Rationales. 

• ■ • > ' r 

III.  ‘ 

Que  vero  expofitae  Rationali  incorcmenfurabilcs  funt 
Icneitudine,  Vel  potentia  tantum:  vocentur  Irrationales . ' 

IV. 

Et  quantitates  producl£,qu£  expolito  quadrato  Rationa* 
Ii  commcniurabiles liint,  vocentur  quoque  Rationalcs:Qua: 
vero  eidem  Incommenfurab  les  lunt,  \ ocentur  Irrationales. 

V. 

Atque  laldra , qua:  poflunt  quantitates  produQas  irratio- 
nales: vocentur  Irrationalia . 

S:  emm  proponatur  aliqua  quantitas  certa , & nota  magnitudinis 
&■  tncnjura,  manifeftum  di, quod  omnium  aliarum  B&C  , qua  cum  illa 
expofita  comparari  poflunt , erunt  quadam  tpfuA  commcnjurabiles  lon- 
gitudine & potentia , alia  vero  potentia  tantum  , pariterque  alia  eidenc» 
expofita  inion.  matJurabUcs  erunt  longitudine  tantum, quadam  vero  lon- 
gitudine , &•  potententta  eidem  incommensurabiles  erunt : htn  expofita 
quantitas  -4,  ratione  cuius  c f tera  fOthmenjurabilcs  Sunt , vel  meonmen- 
Jurabtles  : vocetur  Rationalis;  Et  quadratum  ctujdem  , nempe  D , 
quod  certam  quoque  menjuratn  habet,  pariter  vocetur  Rationale . 

Et  fi  quidem  B commensurabilis  eft  longitudine  rationali  , vocabi- 
tur B Rationalis  quoque  cx  comparatione,  Et  fi  tantun.n.odo  quadratum 
E ex  latere  B commenjurabile fuerit  quadrato  Rationali  D,  at  longitudi- 
ne tncon.cnjurabilts  fit  B ipfi  ^4,  idefi  a qua- 
dratum E ad  quadratum  D fit  quidem  , vt 
numerus  ad  numerum , Jcd  non  vt  numerus 
quadratus  ad  numerum  quadratum  : tunc 
ipja  B vocatur  etiam  Rationalis  cx  compa- 
ratione , & eius  quadratum  E,  quatenus  co - 
menjurabilc  ejt  expofito  quadrato  Rationali 
D , voc  atur  quoque  Rationale . Deinde  fit  C 

tongt- 


a fr.  8.*«- 
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longitudine  ptcom mcnfurabilis  expofitf  Rationali  J ' Dicetur  C Irra- 
tionalis, ciufquc  quadratum  F,  quando  Rationali  quadrato  D inconmcn- 
furabile  e fi,  yocatur  quoque  Irrationale ; Et  fim  liter  latus  C,  potens  Ir- 
rationale quadratum  F,  dicetur  pariter  n rational e , quatenus  C potentid 
Incommenfurabilis  rfi  expofita  Rationali  J . . 

Et  nedum  quadratum,  fcd  etiam  reti  angulum,  feu  productum  K ex  la- 
teribus B tn  C Irrationale  dicetur  , f, incommenfurabilc  fuerit  quadrato 
expofite  Rationalis  J. ; Et  latus  H,  penus  quadratum  aquale  produtto 
Irrationali  K , dicetur  quoque  Irrationale . ♦ 

Toflea  quia  dux  quantitates, qua  expofite  Rationali  comparantur  pof- 
futtt  quoque  inter  te  ipfas  comparari ; propterea  po fiimt  efic  dita  compa- 
rata quantitates  ambt  Rationales,  vel  ambf  J)  , 

Irrationales  ex  comparatione , at  inter  f e tp-  — 1 

fas  colluta  pofiunt  effe  commensurabiles  lon-  _•  - _ ^ | t 

git  udi  ne , & potentid , vel  potentid  tantum , AjJ 1 ' 


i:? 


K 


rio 


■V 


V,H 


• l*»»v  | w f ■"  — — * «-»  V 

vt  fi  dita  B,  & C fint  rationales, quatenus  lon- 11 
gitudtne  commenfurabiles  funt  expofite  f. 

tionali  JL , idefi  fi  B ad  J fit , vi  numerdf^j,  * 
ad  *r.&C  ad  j fit,  vt  6.  ad 4.  erunt  B,&'C  Rationales,  & inter  fc lon-  ^ 
gitudine  commensurabiles , eo  bquod  vni tertie  J commenfurabiles  !tmt 
longitudine , par  i ter  que  c potentid , co  quod  quadrata  laterum  commen-  ct#r,  t ff, 
lura  bilium  funt  interle,  vt  duo  numeri . f \ s.buiw.  ' 

Secundi  fi  qualium  partium  quadratum  D cfi  16,  fit  quadratum  E 8 
partes,  & quadratum  F 24,-  tunc  d quidem  B ,&C  non  longitudine , fcd  &pr.  8.  kB~ 
potentid  Rationali  J commenfurabiles  erunt ; Nam  eorum  quadrata  E > »»/. 
gr  F ad  quadratum  Rationale  D eandem  proportionem  habent , quant» 
numeri  8 & 24.  non  quadrati,  habent  ad  numerum  i 6 quadratum  i Et 
hac  de  cauja  B,&  C dicentur  Rationales : Et  quia  inter  /e  ipfas  poteflate 
tantum  commenjurabiles  funt',  co  quod  8 ad  24  , fcu  4 ad  1 2 non  habet 
proportionem,  quam  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum, dicen- 
tur B,&C  Rationales,  inter  je  vero  potentid  tantum  commenfurabiles . 

Si  vero  qualium  partium  quadratum  D esi  j 6,  fit  quadratum  E 6>& 
quadratum  F 24  partes ; 7 une  quidem  B ,&C  dicentur  Rationales , 
proptcrca  quod  potentid  tantum  commenfurabiles  funt  Rationali  J,non 
autem  longitudine,  eo  quod  vter  que  numerus  6dr  24.,  fit  non  quadratus, 

& numerus  16  fit  quadratus ; Et  quoniam  qualium  partium  quadratum 
E cfi  6 earundem  quadratum  F cfi  24  & nun.eri  6 dr  24 non  funt  qua- 
drati : Ergo  eorum  latera  B,  & C nun  eris  exprimi  non  pojfunt,  quatenus 
rationales  jur:t , idefi  quatenus  ab  expofita  Rationali  J , cui  comparan- 
tur , denominationem , grmenfuram  fortmntur  ;fed  fi  abfoluti  confide - 
rmtur  latera  B , 6~  C , erunt  inter  fe  longitudine  commenfwabilia , cum 

F ff  eorum 
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eorum  quadrata  fint  inter  fe , vt  6 ad  24  qui  numeri , licet  non  fint  qua* 
• fr.  i 7*^.8.  dratit  e /unt  tamen  plani  fimiles , qui  Jutu  inter  re,  vt  quadrati  numeri  4« 
c£*  I <S>  propferea  B,&C  iure  merito  vocari poffunt  Ejtionalcs  > <3*  imr 
/jf  longitudine  commen/ur abilcs  . , 

T undem  fi  vt  circuli  radius  id  latui  inferipti  quadrati , & ad  radium 
eiufdem , ita  fiat  quadratum  I\ationalc  D ad  quadratum  E Uteris  B , & 
iexpr.iil  ad  quadratum  C lateris  B ; Titum  fi  flum  f ell  nedum  B ,fed  C quoque  in- 
S *s pr.  8 ‘bu-commcnfurabtlcm  efie  longitudine  ,&  potentia  expofits  I{ationah  jt ; 
'*l ' Et  hac  de  cauja  erunt  B , dr  C Irrationales , at  inter  fe  nihilomims  erunt 

£/'  •} 1 • • 5*  longitudine  commen/ur abiles , eo  aucd  g latus  quadrat ; duplum  csl  radii 
cius . Dicentur  igitur  B,&C  in  tali  caju.  Irrationales  inter  jc  longitudi- 
ne commen/urabiles . .t  . 


PROPOS.  XI.  THEOR.  IX. 

Quantitas  genita  ex  du&u  duorum  laterum  Rational iu  m_> » 

a^ug  quidem  inter  fe  finr  longitudine  commenfurabilia, 
.ationale  eft . Et  fi  quantitatis  produ&$  Rationalis  v nura 
latus  Rationale  fuerit  .erit  reliquum  latus  Rationale 
longitudine  commenfurabile  reliquo  lateri . 


■B 


1. 

W def.  1 hu- 
ius . 

b def  i.  y 

4 huius . 

C def  1. /te. 
unius, 
dpr.  1 ./.4. 
ttr /cb.pr  }. 

tu  IUS. 

e cor-1.fr. 

5 huius 
icor  pr.i-j. 
1. 1. 

g dc/  4 /ec. 
intius. 


•"‘••■B— 

;k  g 

E 


1 _ , , , 1 ^ 

Sit  expofita  R ationalis  A B notx  menfuia: , cuius  quadra* 
tum  C,  & produdum  G,  cuius  duo  latera  D E.&  E F primum 
, 1 fint  Rationalia , ideft  Rationali  expofir* 

AB  fint  commenfurabilia , aut  longitudi- 
ne, aut  potentia  tantum,  atque  etiam  fmt 
D E , & E F inter  le  commcnrurabilia  lon- 
’ 1 gitudine.Dico  G Rationale  e(Te,ideft  coni* 
—i  menfurabilc  ipfi  C . Lateris  • D E fiat  qua- 
^ dratum  K.  Quoniam  Rationalis  D L Ra- 
tionali expofit£  A B commentu rabilis  eft  longitudine , vel 
potentid  tantum, erit*  quadratum  K commenfurabile  Ratio- 
naliquadrato  C, rcfpcau  cuius  citera  dicuntur  Rationalia  ; 
Sc  ideo  ( K Rationale  erit . Deinde  quia  eadem  D E du&a  iru 
fe  iplam  edicit  quadratum  K;&du&a  in  E F edicit  produ- 
uni  G:  erit  d KadG.vtlatusDE  ad  EF;eftquc  ex  hvpo- 
thefi  DE  ipfi  E F longitudine  commcnlurabilis.  Igitur.  K 
ipfi  G commenfurabilis  quoque  erit : Cumque  duo'  C > & G 
eidem  K commenfurabilia  fint , erit jG  commenfurabile  ra- 
tionali C;  & propccrca* Reclanguium,  vel  produclum  G 
Rationale  erit . 


Secundo 
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Secuhdd  ijfdem  pofitisfir  rcdangulum , vel  produd.  ns  G 
Rationale  , ideft  commenfurabilc  quadraro  Rationali  C } at- 
que eiufdem  produdi  G vnum  latus  D E fit  Rationale  , ideft 
conimciifurabiJc  Rationali  expolita-  A B 16girudinc * vel  po- 
tenti^ tantum.  Dico  esuidem  produdi  reliquum  latus  tF 
Rationale cne,& reliquo  lateri  U E erit  - --- 

commeniurabile  longitudine  . * Rurfus  1 C ■— — 1 hpr  u f.r; 

fiat  quadrarum  K lateris  D E-erit.vt  an?-  B ►-+••1  ■••—-A  ^ 

teadidumeft  K.  Rationale;  icd ex hy-  fe^"*-**  E F'  buJkJ' 
pothcfi  produdfi  G Rationale eft: • Igi-  ~ 1 ‘ t 

tur  G»  3c  K quadrato  C Rationali  expo  1 u 7>  k -fr.it, 

fitocomeniurabiliaeruntudeoque  Jit  G,  / j. 

& K inter  ie  commcnfurabilia  erunt ; led 1 vr  K ad  G , ita  eft  Ifr ». 
latus  D E*d  E F(ciim  eadem  D Edudain  DE,<5c  E Felficiat  wfitpi.s» 
K,  <5cG):£ rgo»* latera  D£>  & U F conimerUlitabilia  funt 
longitudine  ,"eftque expofita  Rationalis  A B ipfi  D E Ratio  m cor  1 t*' 
Hali  aliquo  modo  commcnfurabilis;  Igitur » E F Rationali  * 

A BcofniVieniiftabiliserit,  veHongitudme,  vel  potenriltaiV  i./^'*** 
ttm ; «5c  proptetea  E F Rationalis  erit,  & oftcnfa  tuit  longitup 
dmc  commenfurabilis  lateri  D £.  Quod  erat  oftcndcndum . \ 

. • i : ; . . :.  j > i . ao-ci 


tl 


COROLLARIVM. 

. «ti  l 


8ucl.i».X-. 


Patet  fi  (patium  Rationale  ad  latus  Rationale  applicetur, 
latitudinem  edicere  R atiohaJem  dEbdAifaciiTurabilem  lon-  ; 

gitudme  latcn,  cui  appLcatum  eft . 
t.  " r <*•  ■ • ;’v,  i'.  *P  ■ : *T 

• «*  1 PROPOS.  XII.  THEOR.  X.’-i.l  : < : 'Muel.y%.}k 

- ■ ’•  I i - •!<•: -•  • *•  • : 

Produdum  a duobus  lateribus  Rarionalibus,  ted  inter  fo 
• commenlurabilibus  porciltti  tantam : Irrationale  eft  5c 
latus iiplum  potens  Irrationale  eft:  Vocetur  autem  Me- 
diale, 6c  productum,  aut  quadrarum  ei  xqualc , vocetur 
.•.-Mediale.  - • • D V .• ...  • 

; ’<  • . . . ■ :•■>:  :s,  ) . 1 1,  ‘ ; a /r.)  4.I.1, 

Sit  expofira  Rationalis  A B , cuius  quadratum  Rationale^  v def  *• 
C,  <Sc  productum  G,  cuius  latera  D E , & E F fint  Rationalia , 
fcd  inter  /e  fint  potentia  tantum  commenturabilia . Dicopri- 
mo  produdum  G-Jrtanonalc  etiir . Fiat » larcns  D E quadra-  Qfr  t'j  4m 
tum  K,  erit,  vt*didum eft, quadMturwK.Rationafe.Et qucs-  er  fib.pt.]. 
niam « ficuti  latus  D E ad  £ t , ira  eft  quadratum  K ad  produ-  £«.«/, 

'.'A  2 F fi  z dum 


•4U  E.V  CLIDIS  RESTrTVTI 

Q:  ftumGj  eftque  litus  D F/ipfi  E F longi- 

tudine incommenfurabile  (cum  potcn- 
, H tid  folummodo  commenfurabilia  lup- 
pofita  fint)}  Igitur  d produ&um  G ipfi  K 
incommen Curabile  erit ; fed  rationale  C 
eidem  K Rationali  commenlurabile.» 
E F erat : Igitur  G ipfi  C incommenfurabile 

erit  (alias  fi  commenlurabile  credatur  G 
eidem  C.efTenrK.iScG  commenCurabiles  vni  tertio  C,5e 
tttrfr. iy.  |dco  r inter  fc  c6menfnrabilcs,quod  eft  contra  hvpothefin  ). 
i def.+  Ql 'are/G  incommenfurabile  exiftens  ipfi  C quadrato  Ratio- 

b litus»  * nalisexpofire  AB,  erit  Irrationale» 

Secundo  latus  H poffir  quadratum  atquale  fpatio , vel  pro- 
g pr  io  l 4.  dudo  G,  vel  fit*  H media  proportionalis  inter  latera  D E , <3c 
wfcb.fr  E F.  Dico  H Irrationalem  effe  Quoniam  quadramm  ex  H x- 
iuius.  quale  eft  produ&o  G , eftque  G incommenfurabile  quadrato 
Rationali  C : Igitur  quadratum  ex  H incommenfurabile  erit 
h c$r.  t.fr.  quadrato  Rationali  C;5c  ideo  b latus  H ipfi  A B Rationali  nec 
i.kmsas.  potentia,  nec  longitudine  commenlurabile  erit;<5c  proptere* 
i defi.ftt.  H'  Irrationalis  eft . Quse  erant  oftende  nda.  V occtur  H Medi* 
*■»«/.  propterca  quod  media  proportionalis  eft  inter  duas  Rationa- 

les potentia  tantum  inter  fe  cotnmenfiirabilcs.Et  produ&um 
G,  vel  quadratum  ex  H, vocetur  Mediale. 


fscf.13.t4.  COROLLARIVM. 

X. 

Patet,  quod  fi  duarum  quantitatum  commcnfurabiliunt_> 
* :.vna  alicui  terti?  incommenfurabilis  fit , erit  3c  reliqua  eidem 
incommcnfurabilis , longitudine  quidem.fi  ili?  longitudine^ 
commenCurabiles  <5c  inconlmcnfurabilcs  funt  j aut  potentii , 
fi  priores  potent  id  comnKn  fu  ratur.aut  non  commenfuratur. 

In  prima  enim  parte  huius  propofitionis  fuerunt  quanti  ta- 
les C , <5c  k inter  fc  commenCurabiles,  & K incammenfurabi- 
lis  erat  ipfi  G , <5c  oftenfa  fuit  C incommenfurabilis  eidem  G . 
vnde patet, quod  fi  C,  & K longitudine  commenCurabiles 
fuiftent,  & k ipfi  G longitudine  incommeafurabilis,eflet  quo- 
que C eidem  G longitudine  incommenfurabilis . 

At  fi  C»  & K potentia  tantum  commenlurabiles  fuerint, <5c 
K ipfi  G potentia  fit  incommenfurabilis;  erit  C eidem  G po- 
tentia incommeuiurabiJLis . 

■ . .a  ;;  ' * : . . . • 

5.  t 1 PRG- 
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PROBOS.  XIII.  THEOR.  XI.;  b^Uj.x 

Produdum  mediale  ad  latus  Rationale  applicatum  latitudi- 
nem efficit  Rationalem  > fcd  longitudine  incommentura- 
bilem  priori  lateri. 

Sit  latus  mediale  H,  eiufque  quadratum  mediale , fit  ?qua- 
le  produdo  G . contento  fub  duabus  rationalibus  D Ei  & E F *£’’  *0'*'** 
potentia  tantum  inrer  ie  commenfu- 
rabilibus . Applicetur  * polle  a produ- 
dum  R aequale  quadrato  ex  H.  vel 
ipatio  G ad  latus  Rationale  M N.vt  fit 
reliquum  latus  M O Dico  M O Ratio- 
«ale  die , & ipfi  M N longitudine  elTe  N 
incommenfurabile . 

Quoniam  produda  G » Sc  R equa* 
lia  funt , J»etit  reciproce  latus  M N ad 
.E  F..  vt  D E ad  M O ; & « quadratum_»  w • j.j. 

.ex  M Nad  quadratum  ex  E F erit.vt  quadratu  ex  D E ad  qua-  fur  j pr.  8 
.dratum  ex  M Os  Suntque  M N,  E F»  & D E Rationales  ex  hy-  buim 
.pothefi,  & ideo  d takem  potentia  commenfurabiles  Rationa-  §*/*  fK- 
licxpofit?  A B,&»inter  fc:Igitury  quadratum  ex  D E ad  qua-  buiu‘- 
dratum  ex  M O eandem  commenlurabilem  rationem  habet , * tor  fr  l7‘ 
quam  quadratum  ex  MN  ad  quadratum  ex  E F ; Sed  £ qua- 
.dratum  ex  D E rationali  cottimenfurabik eft  quadraro  C ex-  buiL.  ’ 
.polit?  Rationalis  A B : Igitur  ^ quadratum  ex  M O conamen-  k pr.  u 1.»,’ 
, furabjlc  eft  eidem  Rationali  quadrato  C iSc  propterca «latus  dt/e.-, 

«. M O Rationale  erit.  Poftea  k,  fiat  quadratum  K ex  larere  N bu,ui' 

M.  Er  quia  N M Rationalis  eft , erit  * Quadratum  K Rationa-  \def'k’ 

Ie  quoque, leu  cdmcnfurabile.expofito  C Rationali  > fcd  pro-  b*tut' 
dudiim  R,leu  G Irrationale  erat  *i?cideo eidem  C incom- 
litenCurabile : Igitur  «K  ipfi  R incqmmenlurabile  erit ; Eft  n?r, \.l\. 
,v«rb «latus  N M ipfi  M O , vt  quadratum  K ad  produdum_j  &/cb 
R.  Ergo  o Litus  NM  ipfi  MO  incommenfurabile  erit  longi- 
tuduiei  vtpropofitum fuerat.  omm  fr, 

. . . . ; : ....  ; ...  ... . ■ 

PROPOS.  XIV.  THEOR.  XII. 

«5. 

Quantitas  coinmenfurabilis  longitudine » vel  potentia  tan- 
' I * tum 
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tummcdiaJi.mfdialiscft.  Er  prcdudumcx  duabus  media- 
libus longitudine  commemurabilibuS,mediale  eft . 


V/eb  pr.  3 

butui . 

• • *<U 

V \ J 

bpr.ij.hi. 
hir.  ' ' 

»•  J 
. i 

I '.|  '^3 


‘3- 


b 

Cfr  tJ4 


Sit  primd  A latus  mediale  Se  B fit  commenfurabilis  longi- 
tudine, au»  potentid  tantum  ipfi  A.  Dico  B medialem  efle.Sit 
apr  *o  1 4.  expolita  Rationalis  D C,  ad  quam  * applicentur  fpatium , vel 

produftum  kcqualc  quadraro  mediali 

. , ; ex  media  A ,£c  produci u R cquale  qua- 

»- * ' : drato  ex B. Er  quia'lpatn;m mediale lC 

j-Y i applicatur  ad  latus  Rationale  DC:  !gi- 

e U R I tur  *reliquum.JatusEC  Rationale  erit, 
— q p led  longitudine  incommcnfurabile  ipfi 

DC:  Cumoue  quadratum  ex  Bad  qua- 
dratum ex  A commcnlurabile  fit, (eo quod  lateta  B,<5t  A 
com.mcnliirabilia  ldlrem  potenti!  fupponunrur  ) , fitoi  4L, 
produdum  kequale  quadrato  cx  A , atque  productam  R'ar- 
„f,  quale  quadrato  ex  1> : Igitur  produduU  K commcnlurabile 
vjlbpr i.  cftlpatio.vcIprodudoR^Eftquct-fcCadCk; Vt  k ad  R: 
b*itu.  Ergo  <*  E C ipfi  C F longitudine  commcnlurabile  eft , atqut* 
4 c r.i&t  etiam  potenti! j Sedcidcm  E C potentia  raritum  cotamtn/it* 
/r  8 butu.  mnr  expofira  Ratlonaj.s  D C,  ciim  E C Rationalisfit  quo- 
t m.pt. ii.  qjyet  Igitur»  CF  Rationali  DC  falcem  potent  i a comme  n fu- 
idtfuM.  mobilis  erit ; & ideo/CF  Rationalis  quoque  erit.  Et  quia^ 

- J duarum  C F,8c  E C longitudine  commcnlurabilium  vna  E C 
longitudine  incommcniurabilivcfi  Rationali  DC ‘g  igiritr 
reliqdaC  F eidem  Rationali  DC  longitudine  mcommentu- 
rabiliscrit L,  & propterea  ipatij  R lateri  DfCydtC  F Rationa- 
li pr.ii  bn-  Jfa  cViint potent  i tantum  commenin i nh ilia  $ & t idcirco 
iur . ^rodu&nnr  R mediale  eiit  j jdeoquc  latus  B medium  erit  /eo 
v ; "qttod‘potell /pitiiim R. iticdufc > ' - ' < v * l 

ipr  Secundorcdattguln  Vel  produdh  R latera  fint  D C , Sc  1 C 

qiML’ ititer  lcloiigitud.ne  fint  commcnlitrabilia.Di- 
-\.pt  iv,»b  cbR  Mediiketle.Fian quadratlim  K. ex  mediali  C 
• j pr.  f.ij ^*quck  oliadiiabim  K medumV;  Et  quia  ,*  vt  latas  C Fad  D G, 
Jcb.pHi  bU.  rta  cft  R>ad  l<.$'efique  GF  ipii  D C longitudine  ccnlmentu- 
<b>T’t:pr'  rabilc:  Igitur « R ipfi  K conuncnfurabiiccft. Quare  k R cotti- 
* **'*'• 4 menlurabiie  exiltens  mcdialiK  >Ms.duim  erit. Quod  erat  pro- 
b*-  pofitum.»  >•  . >.  • • , 

t*i, p/.  , . * - - ^ ' 


bmiut 

g cnpt.  i,i 
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PROPOS.  XV.  PROBL.  III.  Mudu.X. 

- ' > f ; . / 1 ' * '• 

Duas  mediales  inucnire  potentia  tantum  commenfurabiles , 

.r  quarum produdum  fit  Rationale.  ;• 

Sit  A Rationalis,  <3e  fumantur  numeri  R,&S  quorum  qui-  afrX  ,,f 
libet  fit  primus  > <5c  ideo  b non  erunt  inter  fe  vt  numerus  qua-  ^ etr  fT' i7, 
dratus,ad  numeru quadratum; (<5cc fiat  * 8* 

vt  R ad  S,  ita  A ad  F,  & inter  A,  <5c  F re-  _ 


R7 


c f r 1 1 1 #• 

l.t  Vjib. 
fr  j buiut. 
dfr  17.M- 
t?  for  1 />r, 
l.baiui. 
Cfr.i  Vdtf. 


periatur  media  proportionalis  B : d erit  ^ r , 

quadratum  ex  A,  ad  quadratum  ex  B,vt  £ 1 

R ad  S)-Sc  idqp  * erut  A,  &B  Rationales  jp  ►— « 
potentii  rantiun  commenfurabiles.  po- 
ttea /fit  C media  proportionalis  iiirer 
A»  & R & fiat  vt  A ad  B,  ita  C ad  D.  Dico  C > D efle  mediales  »•/* 
potentia  tantum commenfurabiics.quarum  produdum  Ra-  V* 1 lf  '* 
tionalceft.  Quoniam  A,  Bfunt  Rationales  potenti  i tantiim  ' 

commenfurabiles,  erit*  produdum  ex  Ain  B mediale;*»  fed  ‘z 

media  proportionalis  C potcft  produdum  extremarum  A Sc  tu»r.  % ft, 
B,  Ergo  > C medialis  eft . C umque  C ad  D fit  vt  A ad  B.  & A»  14 1. 4.  tr 
B potentia  tantum  commenfurabiles  funt;  erit  k C,  ad  D tan-  /cb-fr.j  b*. 
tum  potentia  commcnfurabilesjdc  proprerea*  D,  que  media-  bm. 
Ii  C commeniurabilis  eft,  erit  quoque  medialis . Quapropter  k e*r  i'fr' 
inuenta:  funt  dug  mediales  C , & D potentia  tantum  inter  * “a/ ^ 
commcnlurabiles.DicoiamC,  &Dcfticerc  produdum  Ra-  r ' 4' 
tionaJe.Quiadu^  proportiones  A ad  B,&  C ad  De^dem  funt» 

5c  proportio  A ad  C ablata  ex  ratione  A ad  B eadem  eft  pro- 
portioni C ad  B ablate  ex  ratione  C ad  D:  Igitur  •"  refidua:  ra- 
tiones  C ad  B,&  B ad  D eaidcm  quoque  funt  inter  Cc; « & ideo  n C9r*  t.  ^r. 
quadratum  ex  B Rationali  cqualeerit  produdo  ex  mediali-  ur 
busC,  & D(  cum  B media  proportionalis  fit  inter  C,  5c  D).  ftb  fr  ybm. 
Vade  produdum  ex  C in  D Rationale  erii.  Quod  erat  propo- 
fiiunu . 


COROLLARIVM  L 

C olligitur  ex  cqnftrudionc.  & demonftratione  huius  pro- 
pofitionis , quo.l  (i , vr  prima  quantitas  ad  lecundam , tta  fiat  - 
media  proportionalis  mrer  eas.  ad  quarranj:erunt  quatuor  il- 
le quantitates  continue  proportionales. 

Nam 


f* 
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Nam  A,  C,  B,  D continue  proportionales  ofteqfj  fiint. 

* . .*  i < ! A ! 

COROLLARIVM  II. 

' r . • .11'.  r 'D01i(.  - **'IC -*<***'* * 

Rurfus  confiat, quod  fi  vt  Rationalis  ad  Rationalem  pote- 
tis tantum  ei  conimenfurabilem,  ita  fiat  media  proportiona- 
lis ititet  cas  4d  qnartam : erunt duop  polirem^  conlcquentcs 
mediales  potentia  tantum  commeiilurabiles, quarum  produ- 
. . dumeft Rationale.  • - : 

v ' .*  . y-  » i • 

Sud. zjX.  PROPOS,  X«V I.  PROBL.  IV.  ■ * 

> Z : •-  ; 7 

• - Duas  mediales  inucnirc  commeiilurabiles  potentia  tant  iim , 
quarum  produdumftt  mediale . ' 

* ••  , f * 4 ^ « 

Sumantur  <*  tres  numeri  R,S.&  T,  quorum  qLilibet  primus 
*pr.  u er  numerus  fit,&  proprcrca  non  habebunt  inter  le  eandem  pro- 
nr  pr-S7'  portionem , quam  habent  numeri  quadrati  5 £t  ficuti  in  pre- 
*8,  cedenti  dRhuneft  , fiat  quadratum  lateris  Rationalis  A ad 

. quadratum  lateris  B , vt  numerus  R ad  S , pariferque  vt  R ad 

dcf  t.ftcku  ha  quadratum  ex  A fiat  ad  quadratum  cx  C ; Erunt*  A , B , 

c pr.  io.  11.  a C Rationales  potentii  tantum  com- 

l 4 *er/c&.  n , R 3 men^rabilc5  inter  le ; lam  * inter  A , <3c 

pr.i.bnui.  L.  — - — 1 B ponatur  D media  proportionalis & 

c—  S7  fiat,  vt  D ad  B,  ita  C ad  F..  Dico  D , & E 
E 1 ’ qp  a efle  mediales  potentid  tantum  coni* 

y mcnfurabilcs,qu£  efficiunt  produflum 
mediale.  Quoniam  A , & B funt  Rationales  potcnttd  tantum 
dpm.bu  commeiilurabiles:  Erit^produdumcx  Ain  B- fiuce quadra- 
► • ‘§r  ,l  fT‘  tum  cx  media  proportionali  D ( quod  aquale  cft  tali  produ- 
* , hu  &o  ) mediale,  & D medialis.  Deinde  quia,  vt  D ad  B,  ira  cft  C 
f , ad  E,  eftque  A ad  D , vt  D ad  B Ergo/  \ ad  D eft , vt  C ad  E ; 
/pr  iiJ.i  Etg  permutando, vt  A ad  C,ita  erit  D ad  E;&  pariter  * eorum 
h pr  8.  quadrata  proportionalia  erunt : cflque  quadratum  ex  A ad 
er  «r  t.pr- 'quadratum  cx  C *.vt  numerus  R ad  T.  quare*  D,  E poten- 

1 biiiut  tid  tantum  commenfurabiles  funt , cimi  numeri  R , & r 11011 

ipr.Sibu-  fint inrcr (C> vtduo quadrari numcrijcftqucDoftcnla  media- 
" ji*  Ergo  k ci  commenllirabilis  E medialis  quoque  erit.Qua- 
, 1 y'  propter  D,  & t mediales  erunt  potentia  tantum  commenUt- 
}'tT\  bu.  rabilcs.Poftrcmo  quia  Dad  BeffivtCad  EjErgo* producum 
ab  extremis  D , & E aquale  erit  produfto  ab  intermediis  B , 

6c  C; 


Digitized  by  Google 


UBER  IX.  417  T 

&C;fitd  «produ&u  ex  B in  C lrrationale,&  mediale  eft, tqua*  m/r.nlff» 
doqmdcm  B,&  C funt  Rationales  potentia  tantum  coni- 
mcufurabiles  ) : Igitur  productum  ex  D in  E mediale  cft . Vt 
erat  propofitmn . 

COROLLA  i.  I V M'I, 

1 Hinc  cohftat  produ&um  ex  duabus  medialibus  porcntil 
tantum  commcnlurabihbus  efle  pofte  Mediale» vel  Ratio- 
nale-.. 

..  ” 

COROLLARIVM  II. 

. % > * ' • * - • * 4.*«*  r t) 

Patet  etiam  fi  fuerint  tres  rationales  por€tia  tantum  cont- 
ui enturabiles  ,&  vt  prima  ad  tertiam , ita  fiat  media  propor- 
tionalis inter  primam , & fecundam  ad  aliam : erunt  media.# 
proportionalis,  & extrema  potentia  tantum  commenfurabi-* 

4cs, quarum  proclu&um mediale eft.  . - 

- L ..  . • ' tf  •’  '■>  V : 

i PROPOS.  XVII.  PROBL.  V.  ***•.%! 

‘ . • j’\..  ; r.r  \ 

Duas  rationales  potentia  tantum  eommenfiirabiJes  innenire. 
tales , vt  larus  d.ffercntia;  quadratot  unvlongitudiiic  com- 
menturabilc , vel  incommenfurabiic  fit  maiori . ' 

■ y 1 > r • r » 

K:i  I : 

Sitexpofita  rationalis  A B,& primo  reperintur*  numerus 
quadratus R,euiusvna portio S iit quadratfismihVcriis, A al- ’ 
tcra  T non  fit  quadratus  nu merus;  Poftca  * fiat  A B ad  B C,vt 
numerus  R , fiue numeri  S,  T,fimul  fumati, ad  numerum,  T ’ 
erit  c per  conucrfioncm  rationis /V  u . = u r.  cttrfr.11. 

B ad  A C , vt  numerus  R ad  nnmc*  ’ T?  V 1 

rumSj &aB  L>  fiarmedia  propor-  / X.  q x.  ■ 
tionalis  inter  A B.&BC,  atque  A / vjcbfr.i* 

D fiat  media,  proportionalis  inter 

BA.AC.  Etquia  * vt  A li  ad  B C , a ~ C B:  >i  * 1‘  ** 

ita  eft  quadratu m cx  AB  ad  qua-'  . w t . * u 

dratum  ex  B D,  Sc  vt  A B ad  A C,ira  cft  quadrarum  ex  A B ad 
quadnmunox  A Dieftque  ABad  BC,  vt  numerus  quadra- 
tus R ad  numerum  T non  quadratum : Igirurquadratacx  A 
15,  & B Dnon  habent  proportionem  eandem,  quam  duo  qua-  fjtfi  fic 
drati  numeri  ,led  quam  numeri ; idcoque  /A  B,&  Bl)  1 unr  er  /*-.&.  bu. 

Ggg  Ratio* 
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4,8,  EVCLIDIS  RESTITVTI 
Rationales  potea  tid  tantum  inter  fe  comenfurabiles.  Brqtiii 
quadrata  ex  A ex  A D proportionem  habent, quam  duo 
g pr.i.buitu  npmcri  quadrati, erunt*  latera  A B,&  A D longitudine  cqhh 
h ttr.fr.xt.  menfurat)ilia.Ciimq;i  quadratum  ex  \ B ad  duo  quadrara.es 
l'3"  B D,  & A D fit,vt  numerus  R ad  duos  numeros  S <3t  T,  fitouc 
numerus  atcfUfaliJ  nju^eris  S&T  «triti  quadratum  ex  AB 
scquale  quadratis  ex  B D,&  ex  A D:  Et  propterca  quadratum 
ex  A D critditferenriaqpadratorunfcX  A B,  A B D~Quapro- 
pter  inuenta:  lunt  duas  Rationales  AB  • & B DpotcnriJ  Icilia 
cct  quadrato  tantum  commenfurabiles  ,oc  A D larus  dific- 
rentix  quadratorum  commenfurabiie  longitudine  eft  maio- 
ri ipiarum  AB.  ' • I " ‘ J " O > ... 

Secundo  reperiarur  k.  quilibet  numerus  quadratus  R, cuius 
duc  portiones  S & T non  fmc  quadrati  numeri,  & ponatur  ea, 

quC  fu  penus  potita,  & conftru&a 
fum.Patet  quod  quadrata  cx  A B» 
& AD  non  funt  inter  fe  vt  nu  me- 
R/j.  f,  rus  quadratus  ad  numerum  quar 
« x to.  dratum  ( cum  numerus  S quadra- 
„ B tus  non  fit)  / Jcideo  I A D,  potens 

differentiam  quadratorum  ex  A B 5c  B D, longitudine  incom- 
menfurabilis  cft  maiori  A B . Quapropter  inuchtc  erunt  du* 
rationales  A B & B D potentia  tantum  commenlurabilcsata 
vt  latus  differenti?  eorundem  quadratorum  longitudine  ia- 
commeniurabile  fit  maiori  A B.  Vt  querebatur . 


fc/c*  fr*f. 
ii  l. 8. 


u , -v 

Suiji  Ji. 
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Jnuenireduas  mediales  potenti*  timtum  commen 
auarum  producum  fit  Rationale»  vd  Mediale,  i 

1 _ t m IlUrinn  Irmcrimrline  CCi 


commenfurabiles  , 


Suarum  productum  nt  rvaiioiu®»»  v«  ita  vt  latu* 

ifferenti?  quadratorum  illarum  longitudine  commerui*- 
rabilc  fit,  vel  incommenfurabUc  maiori 

intui. . Repedantur  primo  * du?  Rationales  maior  A , & B minor 

bpp.io  u.'  potentia  tantum  commenfurabiles » ita  vt  latus  differenti? 

Quadratorum earundem  A, &B longitudine commcnturabi- 
* d flt  in  pri mo  cafu, & incommenfurabile m fecundo,  maion 
• w x.ft  donatur  C media  proportionalis  imer  A & B,  & fiat  vt 

5 c *“‘T  A ad  B^ta  C ad  quartam  D.  Patet  c effe  C , & D mediales  po-* 
9 e*l » tentia  tantum  commcnfurafcnlcs,quajum  producum  eft:  Ra- 

uoaaic*.  Et  quia  vt  A ad  B,  ita  eft  C ad  D,  ept  4 quadratae  A 


but  HI. 
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«d  quadratum  ex  B , vt  quadratum  ex  C ad  qu  adra  tuir.cx 
& per conuerfioncn  rarioniS  ,«vr quadratum  " • 
ex  Aad  differentiam  quadrarovum  c*  A,  A*  B,  £ — , 

ita  erit  quadratum  ex  Cad  d.ffercnriam  cua-  fe’  — * 
dratorumex  Cj  A D:  idcoquc/vr  A ad  latus  n 1 
differentia:  quadratorum  ex  A . A B , ita  erit  Cad  latus  diffc- 
rcntif  quadratorum  ex  C,  A Dicrat  autem  in  primo  calu, 
nuior  A longitudine  commentura  bilis  lateri  differenttq 
quadratorum  ex  A, A B;  n lecundo  vero  longitudine  incorn- 
menlurabilis : Igitur*  C longitudine  commenllirabilis erit  in 
primo  calu,  A incommeniurabilis  in  lecundo,  lateri  diffcren- 
tre  qu-idr  itorum  ex  C,A  D.  Quapropter  inuentf  sut  duc  me- 
diales C , A D potentia  tantum  commciriiirabiles,quanim_» 
produdtum  elt  rationale , ita  vt  latus  differenti^  quadrato- 
rum iplarum  C , A D longitudine  commcnlurabilc  fit  in  pri- 
mo calu,  A incommenlurabilc  in  lecundo,  maiori  lateri . 

Poftea  * leperionrur  duit  Rationales  A;  F potcnrii  tamurti 
conuncnlurabiles.ita  vt  lat  us  differenti*  quadratorum  ex  A, 
& F longitudine  commcnlurabile  firnuioii  A m terno  calli, 
& incommemlrrabile  longitudine  cidemA  fit  m quarto  e4- 
lu . Et  vt  numerus  prinmsV  ad  primum  numerum  X,  ita  fiat 
quadratum  eoe  rationali  A ad  quadratum  cx  B :ci  unr  AvA  B 
rationales  potentia  tantum  commenlprubilcs  , ficuti  'iiL. 
prop.i  $ hmus  oftcnliim  cft  . Er  «ponat  iirC n cdia  proportio- 
nalis inter  A,  A B,  A vt  C ad  B ita  fiat  F ad  D.  Dico  C , D c«e 
mediales  potentia  tantum  cOmmonlurabiles,qiiaitTm  pro- 
dudtum elt  mediaic,  A larus  Uifferenr/a:  quadratorum  eom- 
nicnlurabiie  cft , vciiion,  maiori.  Quia  vt  C ad  B , ita  eft  I ad 
D>  A \ ad  Ccft,  vt  Cad  ii : Eigofc  A ad  C tft.vt  Fad  D;  Lt 
permutando,;  vt  Aad  F,  ita  .erit  Cad  D t Cumque fint  tres 
Rationales  A,  B,  F potentia  tantum  comm  cnlurafatles , A vt 
pruna  A ad  tertiam  F ,ira  cft  Cf  qua  media  proportionalis 
elt  inter  prinum  A, A Fecundam  B ) ad  poftrcmam  D:  m erunt 
C , A Dconunenlurabiics  potentia  tantum,  * 
quarum  produdtum  mediale  cft  : Poftca  quia  A 
A adfcft,  vrCadD- lRitur,»vt  oftenliim_j  C V7 
cft, nuior  A ad  latus  differentiq  quadratorum  B 
A , A F , erit  vt  C ad  latus  differentia:  quadra-  F X 5 
torum  ex  C,  A D;  Sed  nuior  A commentura-  D 
bilis  longitudine  cft  in  terno  calu , A incom- 
mcnlurubilisiuquarto,lateri  differcntiq  quadratorum  ex  A, 

Ggg  2 A F- 
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, 5c  F . Ergo  maior  C commenTurabilis  longitudine  erit  latdrir 
, . , ■ differenti^  quadratorum  ex  C , & D in  tertio  caiii  * & incom- 

i menfurabilis longitudine  eidem  differenti*  in  quarto  calli. 

• Vteratpropofitum.  > • ..  < 

*«ct.l3X.  ..  PROPOS.  XIX.  PROBL.  VII. 

’ S 

* - t * •*  • 

Duo  latera  potentid  incommenfurabilia  reperire , quorum_» 
Tumma  quadratorum  Rationalis  fit;  produ&um  vero  me- 
diak_>. 

* '.I' 

Reperiantur#du?quantitares,  A B maior, &C  D minor 
Rationales  potentia  tantum  commenlurabilcs , ita  vt  maior 
AB  incommeniiirabilis  lit  longitudine  lateri  potenti  diffe- 
rentiam quadratorum  ipiarnm  A B , & C D 5 Er  b maior  A B 
fecetur in  G , ita  vt  CE  Teiniflis minoris , yel ei  ^qualis  H G 
media  proportionalis  fit  inter  Tegmenta  AG  ,<5c  G B i&ccin* 
rer  A B,  & A G reperiatur  media  proportionalis  N,pariter- 
qnc  O fit  media  proportionalis  inter  A B,  & B G . Dico  N.  & 
] O clle  quarfitas  in  propofitione.Quoniam  maior  A B Tc&a  eft 
u in  G , ita  vt  fit  C E Temilfis  minoris  mediau» 
proportionalis  inter  Tegmenta  AG&G  B» 
atque  maior  A B longitudine  incommcnTu» 
rabilis  fa&a  eft  lateri  potenti  differendam^» 
quadratorum  ex  A B.  &C  D,«5c*eiuTdem_» 
lateris  di  fferentiaiis , Sc  maioris  A B Icmi- 


b«r.  ? pr. 
1 o.bmiui. 

iy.r»4 

I mtut . 


d pr.te.bu. 
«tu/fictr  '4 


C E ° 

lumma  eft  A G,  &-Temidifferentia  eft  G D : Ergo  Tegmenta  A 
9 cor  i pr.  & G B longitudine  Tunt  incommenTurabilia.  Et  quia  » vt 
17,^4  er  ^ a ad  A B,  ita  eft  quadratum  ex  N ad  quadratum  ex  A B(cu 
ctr  Kpr.i.  proportionalis  fit  inter  G A>&  AB^,&  ficutiAB 

WU,IU'  adB  G,  ita  eft  quadratum  ex  A B ad  quadrarum  ex  O . igitur 

f t . ex/compofitione  ordinata  erit  quadratum  ex  N aci  quadrar 
•gwY  ft  tum  ex  O,  vt  A G ad  G B:  Quare*  quadratu  mcxN  inconv- 
* buiui  meniurabile  erit  quadrato  ex  O , ficuti  A G tpfi  G B incorn-  - 
ha»/ 4 bu.  menTurabiliserat  longitudine ; & propterea latera  N , Sc  O 
S r r »8  1 5.  potentid  incommenTurabilia  erunt,  & Tunt  • duo  quadrata  ex 
vpr*  bu.  qualia  quadrato  Rationali  cx  AB:  Ergo  aggre- 

gatum quadratorum exN.&exO  Rationale  eft . Tandem_* 
k/r»/  9 & *juia  H G media  proportionalis  eft  inter  legmema  A G , & G 
v/L  V B.  atque  N,&  O medix  proportionales  Turit  inter  totant  A B, 
bvm.  & eius  legmenta  A G , & G B : Igitur  i produdum  cx  A B m 

j HG 
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HG?qtia!eerlr  produdocxN in aurem  produ&um  t^i  /.#; 
ipfius  A B in  H G dimidium  produflti  cx  A B in  C D ( cum  C & fib  fr>3' 
D dupla  fit  ipfius  HG).  atque »produdum  ex  AB  in  CD 
medtalc eft  ( eo  quod  A B , «C  D Rationales  funr  potentia  £££* **  - 
tantiun  commenfurabiles)  r Ergo  » produdum  cx  A BinH  0»r.J4i«, 
Gcicommenfurabile, mediale  quoque  erit;&  propterea  huic  * ;• 

coualc  producum  ex  N in  O mediale  erit . Quapropter  duas 
N,  & O potentia  mcommenlurabiles  funt,&:  uimma  quadra-  , . - 
torti  m ex  eis  Rationalis  eft , at  produ&um  ex  N m O media-  t 
k.  Vf  qufrcbaturj. 

’ PROiPOS.  XX.  PROBL.  VIII.  *.,/J4}, 

X. 

Duo  later.t  potxntii  incommcnfurstbilia  reperire,  ita  vt  ag-  ‘ •) 

gregatum  ex  eorum  quadratis  fit  mediale , productum  ve* 
r6  rationale  ■,  vel  produ&um  fit  mediale  , & incommcnfU- 
tabile  aggregato  quadratorum.  : i • 

•.  • ......  1 

Repcrianrur  mluae  mediales  A B maior,  <5cCD  minor  tpr. is.** 
potentia  tantum  commenfurabiles,  qu£  primo  RarionaJo 
contineant , ita  vt  maior  A B longitudine  incommenfurabi- 
lis  fit  lateri,  potenti  differentiam  quadratorum  tpfariim  A B, 

& C D . Et  reliqua  perficiantur , vt  in  praecedenti  propofitio- 
nc  fa&um  eft:  erunt,  vt  antea  N,  Sc  O potentia  incommenfu- 


Seamddjreperianture^dcm  mediaIesAB,<5cCDcum_»  btu 
omnib'isd.discondiciombus,fedeorumprodudumfir me-  *r 
diale,  & completd  conftrudione , vt  prius  erunt  rurfus  N , <Sc  ^ 
O potentia  uieopjenfurabiks,v§c  quadratorunv^aggrcg.mim  » » bum.  ( 

caruu- 
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42»  EVCL1DIS  KIOTITVTI 
.» ' • - 'earundum  mediale  eriGrftm  fit  equalc  quadrato  medialis  A 
B.  Poffea qu iaiprocfudhmi  cx  A BmC  D mediale cft  ex  con- 
rtruftione:Ecgo*pri)ditduiTi  ex  NlnOmtcfiakcrit,coquo4 
fif  fr  j.tr  eftc6m<mfnrabik,  feilicetdiirSdiuftcftptCHluefriex  A BinC 
pr.n.ifuHn  j)  Tandcmquia  facfcflifrft  A B,&CD  longitudine  inCom» 
fcb*  »4tr  mcrtfurabrks,crirlquadtaturne*  AB  incoimuenfurabiIe_. 
* fr  ' produdro  ex  A B in  C D ; cftqufe  produtfum  ex  N in  O dimi- 
dium produtfiex  A BiftCD,  Vtdi&umeft;  Igitur  iquadra- 
tum  ex  A B.fcu  aggregatum  quadratorum  ex  N & Odnconv 
mcnfurabilc  cft  produco  e.\  NinO.  Et -proptcrea  rcpert* 
erunt  dua:  N,  & O potentia  lncommcnlurabiles , cum  omni- 
* b us  conditdDhibiiscJuieOtis . V t-iuit  ptopofnubi  i 


c»r.j  pr  l. 

hui  tu. 

\ ctr.pr.it 
huius. 


Bucl.it.  7 j. 

X, 


PROPOS.  XXI.  THfiOR.  XIILr 


l 


a pr.  14.1.  i . 
o djf  k ty 
l. 'huius. 


Duarum  Rationalium  potentii  tantum  commciifurabilinm 
fnmma , vel  differentia -Irrationalis  cft . Vocetur  aurem_» 
llunmaBinomiumj  Atcarundcm  differentia  Rcfiduum; 
Atque  Rationales  ille  Bmonuum,  aut  Rcfiduum  convpo- 
, a entes  .-docemur  Nomina. 

. ;r  . * • •**«■.*•  1 . 

^ Sint  duc  Rationales  A , & B porentid  tantum  commet*- 

furabiJes.  Dico  iplaumiA,  A P ii  n n pn  , vel  ciifkrcn- 
tiam  C Irrationalem  ellc.  Fiat  * M quadratum  ipfius  G,  & 
D fit  quadratum  lpfius  A,  & E fit  quadratum  ipfius  B , <5c  tam 
r*  G , quam  F lit  prodo&um  cx  A in 
p _ B.Manifcftum  cft  quando  C cft  ag- 
gregatum iplanun  A , & B , vt  nu. 
prima  figuiaycfleAquadratum  M 
^ A cx  aggregato  laterum  cqu.;k  duo- 
— bus  quadratis  laterum,  lcilicet  D 


<5c  E,  & duplo  produ&i  cx  lateribus 

o r-  ..  1 j. ^ J.  A.  T'  


ipr. 

J & 
sutus . 
\:%u 

; i bu 
i./ec 


A in  B,  fcilicet  ipfnisG,&  F,vel  duplo  produ&i  EA'  propter- 
ca  quadratum  M cqualeent  aggregato  duorum-quadiato- 
mm  D & E’ & dupli  produtfi  F ; At  quando  C eft  diftcrentia 
-ftftundefri  laterum  , vt  in  leciinda  figura , c quadratum  M ex 
d fferentia  laterum  minus  erit  - quam  duo  quadi  ata  D «St  t , & 
•defeftns  erit  duplum  produth  F ; Er  quoniam  A,  & 13  ponun- 
tur potent  id  tantum  comijaciifurabiles,  erunt  rfiplvmconv 
' 'mctiftwabiks  longitudine , & « eorum  ptodn&um  t mediale 
' erit  atque  / eorum  quadrata,  lcdicct  U,< kb  rationalia  erur. 
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& iiit«r fccommenfurabilia : Qujrc*  mediale,  fcu  irratioiia-  $ tr.u.  tr 
le  producum  F;incQmrnenfura5ilc  crt  rationali  quadrato  D;  i /“• 

ic  fc  funt  duo  quadrata  D , & E.fimul  rumpta.commenfurabi- 
lia  cuilibet  eorum;  fcilicct  quadrato  D -'eo  quod  quadrata  D,  ^,1/,'] 
& Fcommcnfurabiliaioterfeoftenfa  fuerunt):  'gitur»pro- 
dufhim  FincommenfurabileeftaggregatoquadratorumD, 

& E jeft  vero  duplum  produci  F commenfurabile  eius  me-  kwjr.n 
dictati , fcilicet  produfto  F.  Igitur  A.  duplu  produfti  F incorn- 
mcnfurabileeft:  fumin? quadratorum  D><5c  E : Cumque  to- 
tum quadratum  M aggregatum  fit,  in  primo cafu  ,& diffe- 
rentia in  fecundo,  fummse  quadratorum  D<5c  E,<5c  dupli  pro- 
duci F;  Ergo<  tam  aggregatum,  quim  differentia  M incorn-  1 c$r  i.fr. 
mcnfurabiiiseft  fumme quadratorum  D,&E;Sed  quadra- 
tum  Dcommenfurabilceft  fuinmequadratorum  D,&E:Er«  . 
gow  quadratum  M., totale , vel  differentiak , eft  incommen-  m "r 
fu  rabi  le  quadrato  D > erat  autem  ex  hypothefi  quadratum  D ‘ 
Rationale:  Igitur  «quadratum  M Irrationale  crit;&  pro-  bui„  '* 
pterea#.C  fumma,  vel  differentia  ipfarum  A&B.Irrationa-  04fcy}  /IC. 
lis  erit,  Vt  propofitum  fuerat.  Vocetur  autem  fumma  CBmo-  b*nu. 
niiunij&  differentia  CRefiduum  , vel  Apotomc. Ettam  A» 
quam  fi  •'  vocentur  Nomina  Irrationalis  C . 

-r  •'  'r>'u 'i' * ri:  i i 1 1 ■ . • • 

n-  COROttARIVM. 

...  • ,7  - • 7*1 

u . / J ' * 

.•  Mmifcftumeft  nominum  ciuidem  Binomialis , aut  Refi- 
dux;  lu minam  duorum  quadratorum  ex  eis , Raicionalem  ef* 
inconj  vefurabilem  mediali  duplo  produ&feorundcngi  • 
pominum . Nam  nominum  A , Sc  fi  Bmomij , vel  Rcfidiit  C - ' :;u‘  j 
fumma  quadratorum , fcilicct  1>,i5c  E aftenfa  eft  m hac  pro 
politione,  Rationalis,  «Stlncnmmenfurabilii  duplo  produci 
medialis  F eorundem  nominum».  • / • j ...  ' i 

PRO  P aSi  X m LlTHOB  OR.  XIV.  BkcI.jj.  T4; 

* X. 

Duarum  mcdhliumporenriitantirmoomenfurabilium.qua- 
. rum  producum  fit  Rationale , fumma , vel  differentia  Ir- 
rationaliseft  j Vocetur  autem  fumma  Bimedialis  prima  j 
Differentia  vero  vocetur  Refidua  medialis  prima ; Et  du» 
ill^  partes  Bi  medialem  primam,  aut  Refidnam  medialem 
primam efticieutes:  vocentur  Nomina. 

.Ji  U -4  *•  •*  1 


. «a  j 


Sint 


4i».  EvcwmswEsrurvTi  . 

Sint  duc  mediales  A , & IS  potcntii  tantum  commeMbr* 
t i baes. 


b eor.i . pr. 
to.ltb  \.  t T 
fr  i.bulUi. 


periri 

' . cafii, 

rationalem  cffe.Sit  rurfus  "D  quadratum  ipmis  A & E fitqua- 
-A—-  .-f*-.'1  dratum  alterius  B, atque  M fir  quadra- 

... ■ tumrp/ius-C  aggregati > veldifferenti^ 
a ttr.t.pr.  ‘ \ Tir  cat>umleifiA,&  B.  Patet- eflequadra- 

i yt.svrfr.  *£•""  ,:,_l  •; tum  M,  in  primo  calii , aggregati  m_» 

i buiui  M.  r funimsc  quadratorum  D , & E » atque-* 

T\  t »-r-  dupli  produ&i  F:  At  in  fecundo  *Mc- 
F.^E.  r i rit  differentia  duorum  qundratorurn_j 
D,&  Efimul  fumptormn  ,<Sc  dupli  piodofti  F .Quoniafri  A, 
Cdcf4  bu.  &B  potentia  ranmm  4qiir  commensurabiles > erit«  A ipfi  B 
d.r,  H."  longitudine  incommenlurabllts ; fed  a Vt  B ad  A ,itaeft  pro- 
er  feb  p?  i.  duaum  ex  A in  B,’  fcilicer  F ad  producum  ex  A iri  fc, Scilicet 
butui. ' ad  quadratum  D : leitiir  t produ&iim  F incomrrienfurablle 
ectr  i .pr.  e ft  quadrato  D;  Scd  duplum  ipFius  F commenfhrabife  eft  tpfi 
? F; igitur/duplum ipftus  F incommcnibrabile  erit:  quadrato 

Uot.pr.il.  p,.  c^qUC  iun,ma  quadratorum  D,  &E  commenfurrtMlis 
quadrato  D,  ( eo  quod  A,  & B lupponnntur  poterrttd  tainuifl 
commenIUtabiles);  Igitur j duplum  lpfius  F mcommenfura- 
bile  eft  fumma:  qua'drato£um  L>,&  E;  idcoqud*  quadratum 

M,  quod  eft  aegrecatu.vxl  differentia  dupli  ipfiusF  , & fum- 
ma.» quadratorum  D & E»  incommcnibrabile  erit  vtrique  ip- 
forum;  idefir  quadratum;  M incommcnfurabilc  erit  duplo 
. ipfius  F ; ferfdupJuni  ipfsusF  Rationale  eft  (cum  F produftS 
\d*f.4.lfcc.£X  A m B Rationale  fit  ex  hypbthefr):  Ergo»  quadratum  M* 
*«/»/.  & e^us  iatus  C Irrationale  erit  ,iet  fuit  propofirum . V occtur 

autem  ipf  arum  A,  & tt  luinm»C,B  medialis  prima , <5c  ea-* 
r undem  differentia  C : Vocctrar  refidua  medialis  prima 

5 .V  C o R)  O.  ETLi  A R KV>  M-5  .*  1 

Mani  feftdm  eft  Bimcdialis  pririnj.vri  Refidue  medialisprtf 
mc  fummam  quadratorum  ex  nominibus  laetorum  media- 
lem c fle  ,&  inconimcnfurabilem  Rationali  duplo  produfti 

eorundem Honainurh.  ;<  • 1 ^ t . 

, Nam  Bimcdialis  prima:,  vel  Rcfidu?  medialis  pnmc  duo 
nomina  in  hac  prapofitionc  fuerunt  A , & B , <5c  oftcnla  fuit 
funima  quadratorum  D , & E iiKommcniurabilis  duplo  ^ro- 


g cor.fr.  i * 

buittf. 

h cor  i pr. 
l».  buimi. 


.i 


' . : ;IIB  ER-  ir  -VI  4/5 

du&r  F eorundem  nominum  A , dc  B ; eftque  fumma  quadra* 

«orum  U »&  E Medinlis > cum  fir  commenfurarbilis  quadrato 
Mediali  D ex  latere  Mediali  A.  ‘ ' . • !f 

•■i./lnVv  * • ' ' ••  r -i:*  ' • . 'l  ‘ ' 1 '• 

ii.-  * PROPOS.  XXIII.  THEOR.  XVr. 


Sucl.it.  7f. 
c X. 


Duarum  Medialium  potentia  tantunVcoinmcnfurabilium_» , 
quarum  producum  fit  mediale, fumma,  vel  differentia  Ir- 
rationalis eft  : Vocetur  fumma  Bimedialis  fecunda  5 Dffe- 
rcntia  verd  vocetur  Refidua  medialis  fecunda.  Et  illac,quas 
has  Irrationales  e fliciunt)  vocemur  Nomina  cius. 


'•>  -j 


^-s 

D F 
F E 


/-A": 

i — ♦&- 

7 E 


a c»f 

1 o. huius. 


t.fr. 


-Sihr  duae  mediales  A ,8t  B potentisfraritum  commenfura- 
biles*  quarum  produ&um,  quod  fit  F, mediate  fir,  quse  reper- 
ta fuerunt  m pr.  16.  huius ; dt  reliqua  perficiantur , vrin  prae- 
cedenti propofitione  di&um  elt.  Et  quia  A,dc  B potentia  tan- 
tum commeniurabiles  funt . Ergo 
Vt  prius, oftendetur  iuirmam  qua- 
dratorum D,  St  £ incommenfura- 
bilecfTeduploprodu&i  FOftque 
fu  mitia  « quadratarii  Medialium 
D,& Econimenlidetbilis  mediali 
quadrato  D ( cimf.  Ar;  dt  tJ  lupuo- 
nantur mediales  porentid  tantum 
commenlurafcMetf figitur  b fumma  quadratorum  D.  & E me-  ^ »♦•**- 
dialis eft:  pariterque duplum  producti  ipfius  F medialis, erit 
qtioqtiemedialc(eo  quod  mediali  F commeiffurabile  cft  eius 
duplu; . Poftea  exponatur  Rationalis  N O , dc « ei  applicetur  'c  fr  *° l * 
productum  Requalc  fummar  quadratorum  D,  de  E,  quodcf-If'‘*/,r* j* 
fioat  latitudine  OP. Et  quia  iumma  quadratorum  D,dc  Enic-^M,W' 
duhseft, erit <*Rtnediale, quod applicattimad  Rationalem 
N Oeiticiet' larus  OP  Rationale  lncommcnlurabilc  longi-  cfr.ii.bti. 
tiidme  ipfi  N O : Simili  modo  ad  Rationalem  N O applicetur 
productum  S equaie  duplo  ipfius  F medialis , quod  fimilirer 

mediale  ent,  & ideo  efficiet  latus  QjO  Rationale,  dc  longitu* 
dine  incommenlurabde  ipfi  NO.  Et  quoniam  fumma  qua- 


dratorum  D,  dc  E incommenlurabilis  ofteiiiaeft  duplo  ipfius 
F , eftque  R cqualis fumme  quadratorum  D dc  E , atque  S a^  ipr'.  * 4*< 
qualis  duplo  ipfius  F : Igitur  R ipfi  S incommenlurabilis  eft , Zt. ,r‘U 
ledy  vt  R ad  S , ita  eft  iatus  O Pad  O (^Ergo,g  latus  O P Ion 


gitudine.  incommenlurabiie  cft  lateri  < 


Q>dclunt  Rationa- 
Hhh  lia, 


g cor.  } fr. 
S«  buxus. 
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42«  EVCLIDIS  RESTITVTI 
’» dtft.fii.  I ia, vrdi&umeft:  Igitur» tanrnm commcnfurabilia  potenrii 
cor.  jnrcr  fe  crunt  O P,  & O Q^Quare  • P QJbmraa , vel  differcn- 
tr  ■ r.I  i tja  earum  Irrationalis  erit  , qua»  vocatur  Binomialis , vel  Re- 
fidua  .Tandem  quia  fumma  produ&orum  Medialium  R , <5c 
S,  vel  eorum  differentia  applicata  ad  Rationalem  N O.efficit 
alterum  latus  PQjrrationale : erit  lumma,  vel  differentia-. 

Medialiu  R,&  S Irrationalis  (Nam  k.  fi 
Rationalis  effet  applicata  ad  Rationa- 
lem N O, efficeret  latitudinem  P Qjf  a- 
tionalem.quod  non  ponitur  ),Sed  qua- 
dratum M aequale  efrlumma:  in  primo 
cafu.dc differentia: in  fecundo  Media- 
lium R , & S . Igitur  i quadratum  M lr- 


i pr.n.btt. 


k cor  pr. II. 
buimj. 


ivi 


"T 

: 


•'1 


SR 


Q,  0 P 


rationale  cft.it  propterca  eius  latus  C irrationale  entjVt  erat 
propofitum.  Vocetur  fumma  CBtmedialis  lecunda . Et  dif- 
ferentia C carundem  A,<3cB:  Vocetur  Refidua  Bimcdialis 
(ecunda... 

\ rr-  rr  ”* 

COROLLARIVM  I. 


Patet  fi  duo  produ&a  Medialia  incommenfurabilia  ad  ean- 
dem Rationalem  applicentur , efficere  reliquorum  laterum 
fuxnmam  Bmomialcm,  differentiam  veri  Apotomcn . 


Ifd.tr.I,  COROLLARIVM  II» 

- Manifeftum  eft  fummam,  vel  differentiam  duorum  pro- 
ductorum Medialium,  Irrationalem  cfTc . 

Oftcnfa  enim  fuit  in  hac  propofitionc  fumma, vel  differen- 
tia Medialium  produttorum  incommenfurabilium  R , & S 
Irrationalem  ef Te . At  fi  medialia  R , S fuerint  commenfura- 
mcorA.fr.  bilia,  erit  •»  eorum  fumma , vel  differentia  commenfurabili* 
I*.  b mi  tu 9 vni  ipforum  S ; fed  • quadratum  ex  rationali  NO  (cui  appln 
n de/o  jtt.  cata  fUpponutur  proau&a  medialia)incomenfurabile  eft  me- 
h*u‘’  diali  S:  ergo  • fumma,  vel  differentia  medialium  R , S incom- 

ocor.fr  it  nicnfurabjjiseft  quadrato  rationalis  NO: &idco /fumma  * 
p f*c.  vel  differentia  R,  & S irrationalis  erit . 

COR.OLLAB.IVM  III. 


Similiter  conftat  Bimedialis  fecunde , & Refidua:  medialis 

lccun- 
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fecund?,fi  fumma  duorum  quadratorum,  ex  nominibus  eius 
ad  eandem  Rationalem  applicetur , ad  quam  duplum  produ- 
ci eorundem  nominum  applicarurretiicere  duorum  reiiquo- 
tum  latcru  liimmam  Binomiale,  differentia  vero  Apotome. 

Nam  duorum  nominum  Bimedialis  iecundxC,&  Rcfi- 
dux  medialis  fecundx  C , fumma  quadratorum  .D  & E appli- 
cata ad  R ationalem  N O facit  latus  O P , atque  duplum  pro- 
du&i  F applicatum  ad  eandem  Rationalem  N Q latitudinem 
EicitOQ.  ttoftenfa  fuitinhac  propofirionc  fumma  latitu- 
dinum PQirrationalis,  quar  Einomiaiis  dicirur,<5c  differentia 
carundem  P Q irrationalis,  qux  Rciidua dicitur. 

PROPOS.  XXIV.  THEOR.  XVL 

Duarum  quantitatum  potentii  incommenfurahilium , qua- 
rum quadrata,  fimul  iumpta.  Rationale  conftituant,  dt  co- 
.»  tum  productum  fit  Mediale , fumma  vel  differentia  lira-  •t 
tionahs  eft : vocetur  autem  fumma  Maior;  & di  ff crcntia^# 
Vocetur  Mmor.  Et  ili*,  qu*  has  Irrationales  efficiunt  vo- 
centur Numina  earum . 


• - V « / I t t’ 

v Sint  m du?  quantitates  A , dc  B potentia  incommenfurabi- 
ks,  quarum  quadrata  D , de  E , fimul  liimpta,  Rarionale  effi- 
ciant » at  produdum  ex  A in  B , quod  fit  F,  Mediale  fir . Dico 
iplarum  A,  & B iununam,  vel  differentiam  C Irrationalem-, 


cfTe.Quomam  productum  F ponitur  Mediale  A eft  dupiunu, 
ipfius  F commenfurabtie  eidem  F : Igi 


tur  * duplum  ipfius  F Mediale  eft ; dc 
ideo  Irrationale:  erat  autem  itnnrau. 


duorum  quadratorum  D,&  E Ratio» 


.-•e- . 


.*  f\. 


nalis.  Ergo fiiimma  duorum  quadra-  ^ F /A. 
torum  D , dc  E mcommenfu  rabii  is  eft  r -* ' *■  -r-  T} 

dUDlo  DrOritl/fi  h : Onar/»a 


‘C-*’ 

FM . F 


duplo  produci  k : Quare  d quadrae  um 


F^E 


W- 

I litiiu, 

«*/  t.«r 

« Jtt  bui  ut. 
dfv.  x ff , 
lo.bmui. 


M,  t quod  cft  aquale,  vt  di&um  eft , aggregato , vel  differen- 
ti? lummequadratom  D,  <Sc  E , & dupli  produdi  F)crit  in- 
comcniurabilc  fumme  quadratoru  D,  <5c  E ; eftque  talis  fum- 
ma  quadratorum  Dide  E Rationalis : Igitur  # quadratum  M.  , , 
Irrationale  erit,  cum  eidem  fumme  incommcnfurabile  fit. 


Hhh 


CO- 


/ . 

Emcl  40.7T* 
X. 
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. . .COROLL  Aii  IV  Mi  • 

...  ' . . . • .qr  it  

Paret  Irrationalis»  qua  M lior » aut  Minor  vocatur  fttmrnj 
quadratorum  ex  eius  nominibus  Rationale  efle  j Et  duplum 
produtti  eorundem  nominum,  Mediale . 


PROPOS.XXV.  THEOR.  XVII. 


Duarum  quantitatum  potentii  incommeiifurabiliumF , qua- 
rum fumma  quadratorum  Medialis  fit  * Ar  earum  prodo* 
£fum  fit  Rationale, fumma , vel  differentia  Irrationalis  eft. 
Vocetur  autem  fumma  Rationale,  ac  medium  porens.  At 
differentia  vocetur  Faciens  cum  rationali  totum  mediale. 


Et  ;plsc  efficientes  vocentur  Nomina  carum. 
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Sint*  du$  quantitates  A,dc  B potentii  incommenfurabdes, 
& fada eadem conftru&ione,  fumma auadratorum  D,&E 
Mediale  compofitum  efficiat , at  produ&um  Fex  A in  B fit 
Rationale.  Dico  iffarum  A,  & B lummam , vel  differentiam 
C Irrationalem  cfle.Quoniam  fumma  deorum  quidratorun 
A — ..yV...  D,  & EMediale  compofitum  efficit,  Sc 

/ . CZ—X)  duplu*produfii  Feft  Rationale  ,c  utri 

* A'li ' ' 1l>  eius  dimidium  F lupponatur  Rationa- 

iv,;  JC**'*  le:  erit  fumma  duorum  quadrarorum 
F /fi  p D,&  Eincommenfural?ilis  duplo  pro* 
n du&i  F : Igitur  c aggregatum , vel  d^ffe* 
F E renria  fumma  quadratorum  D <k  E , 


arcnic  dupli  produfti  F»  lcilicet  quadratum  M,  incommenlu- 
rabilecfit  duplo  produci  F;eftque  duplum  produth  F Ra* 
tionalc;  Erco  d quadratum  M Irrationale  eft  ,&  ideo  eius  la- 
tus C,  quod  eft  fumma , vel  differentia  ipforum  A,  & B,  Irra- 
tionale erit ; Vr  erat propofitum.  Vocetur  ffimma  C Ratio- 
mie.ac  medium  potens;  At  differentia  C vocetur  Facias  cum 
rationali  totum  mediale.  ' i ^ 


ifM‘i 


A» 


. > PROPOS.  XXVI.  THEOR.  XVIII. 

f,'  *S  J • . » 

Duarum  quantitatum  potentii  incommenfurabilium , qua- 
rum fumma  quadratorum  Medialis  fit,  deearum  prodmftu 
Mediale , incommenlurabilequc  luinm?  quadratorum», : 
. • • . erit 
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2' etirftfmma,  vel  differentia  Irrationalis.  Vocetur  aurem_»  »*• 
- •lummaBina  me  dia  potes.  At  differentia  C vocetur  Efficifs 
* Tctrm  mediali  totum  mediale.  Et  qua:  eas  efficiunt,  vocen- 
tur Nohiaia  earum.  ■ ' 

• i j • « 

Sint- duc  quantitates  A,  & B potenti^  incommenfurabi-  texpr.i  o. 
Ics,  «St  ta da  eadem  conftrudione, fumma  quadratorum  D , & huut. 

E Mediale  Compofitum  efficiat,  at  produdum  F fit  pariter 
mcdtalc,  fed  fit  incommenfurabile  fumnic  quadratorum  D, 

& E . Dico  ipfarum  \ , <5t  B fiimmam , vel  differentiam  C Ir- 
rationalemefle . Quoniam  * duplum  produdi  F Mediale  cft , ^ 1 <•***• 
co  quod  eius  dimuTmm  F Mediale  poni-  iu,‘  v 

tur ; atque  fumma  quadratorum  D,&  E C A B 

Medialis  cft:  Igirure  quadratum  M, (quod  iF  »(%«*/.* 

«ftexfuperiusdidis,aKgregatum>  vel  ex-  M D E 3' 

deffis  duarum  Medialium,  fcihcetfum- 
mz  duorum  quadratorum  D.<5c  E,  atque  dupli  produdi  F) 
Irrationale  cft;  ideoque  ^eius  latus  C Irrationale  eritj  Vt  erat  j 
propofirum.  Vocetur  fitmmaC  Potens  bina  media;  Atdif-<  bviui. 
ferentia  C vocetur  Efficiens  cum  mediali  totum  mediale. 


e >.  i CORO  L L A R I V M. 

i.':  ..  .•  • t • 

Patet  etiam, quod  Potentis  bina  media, aut  Efficientis  eunt 
fnediali  totummediale.fi  [umma  duorum  quadratorum  cx 
«ominibus  ad  eandem  Rationalem  applicetur,  ad  quam  du- 
plum produdi  eorundem  nominum  applicatur : efficietur 
duorum  reliquorum  laterum  fumma,  vel  differentia  Bmo-  . 
mialis vel  Refidua  .Nam,vroftenfiim,eft*duo  Medialia  in- 
ter  fe incommenlurabifta.fcilicet  fumma  quadratorum  D,  E,  *'*  , 

& duplum  produdi  F , ad  Rationalem  applicata , efficiunt  la- 
titudines Rationales , quae  longitudine  incommcnfurabtlcs 
funr  inter  fc;&  propterca  pra:didce  latitudines  Rationales  e-  - ^ . • 
mnr  potent  •£  tantum  comincnHirab:tes:quarc/eofnponent  * f 
Bmomialcm,  aut  Rcfiduam . .1  -- 

P RO  P O S.  X X V ll  TH  E O R.  X I X.  **,. 

• 4**47  7r- 

Qiutliber  ex  didis  duodecim  Irrationalibus  refohii  nonpo-  80.  «i.u*. 
teft  in  nomina  inequalia  ijs,  ex  quibus  gemta  fuit . i j »4>  X. 

Sit 
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Sit  qualibet  ex  duodecim  «didis  irrationalibus  Cortaeif 
fumma,  aut  iubtradione  nominum  A,  dc  B.  Dico  eam  rclol- 
ui  non  pe  fle  inaliancmina  in^qualia  ij  fis  A , fle  B.Si  cn:m-# 
hoc  verum  non  eft , reloluatur  C in  nomina  G , dc  H mcqua- 
lia  ipfis  A , dc  B . Et  fiat  * M quadratum  ipfius  C , dc  fint  D , E 
quadrata  nominum  A & B , atque  duplum  F fit  duplum  pro- 
, , dudi  ex  A in  B ; pariterquc  O , «Se  P fint  qua- 
' ^ ^rata  nominfi  G dc  H .dc  duplu  R fit  duplum 

^ " produdiexGinH.EtprimofitCBinomia- 
lisaut  Refidua,  vel  ccrt£  i rrationalis.qu^  vo- 
catur Maior,vcl  Minor  Quoniam  tam*  ium- 
ma  quadratorum  D,  de  E > quam  lumma_» 
quadratorum  O,  P Rationalis  eft:  de  tam  du- 
plum produdif  ,qudm duplum  produdi  R 
Mediale  eft:  erit  d differentia  dupli  F Media- 
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FF 
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d c$r . t pr. 

1 i- 1»1"4-  lis  i duplo  R Mediali,  Irrationalis  * de  quia  eadem  quantitas  C 
e pr.  j .kutui  diuid  jtur  intra, aut  extra,  bis  inequaliterj  ergo  * eadem  eft  dif« 
ferentia  inter  duplum  produui F,dt  duplum  R,qus:  inter 
quadratorum  fummam  D,  E,  de  O,  P : Igitur  cum  differentia 
Medialium  dupli  F,  de  dupli  R fit  Irrationalis  i erit  quoquo 
differentia  inter  D E,  de  OP  Irrationalis,  quod  eft  abiurdum. 
Differentia  enim  Rationalium  DF,  de  O Pcommenlurabilis 
vtrique/rationalium  eft  Rationalis.  Quare  C relolui non-, 
poteft  in  alia  nomina  praeter  A,  de  B . 

o .M.  n Secundo  fit  C Bimedialis  prima , vel 


f nr . I .pr. 
io  er  de/, 
^/te.batm. 
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Refidua  Medialis  prima,  vel  C.  fit  Ra» 
tionale,  ac  medium  potens,  vel  Faciem 
cum  rationali  totu  mediale . Quoniam 
tam  duplum/  prouudi  Fjquam  duplum 
produdi  R Rationale  eft , atque  tam_» 
limma  quadratorum  D,  E,  quam  lum- 
ma  quadratorum  O,  P cfl  Medialis ; eft» 


h fr.s  kaiat  que  * differentia  dupli  F a duplo  R ^qualis  differentia:  D,E  ab 
O.P  • Ergo  ficun  differentia  Rationalium  dupli  F , dc  dupli  R 
eft,  Rationalis , ita  differentia  D E abO  R Rationalis  eft:  Igi- 
tur differentia  duorum  Medialium  D,  E,  dc  O,  P Rationalia 
i«r.»  pr.  eft, quod  eft  »abiurdum.  Non  ergo  C,  H nutqualia  ipfis  A , B 
»j.  *«,«/.  pofluntiefle  nomina  ipfius  C. 

Tertio  fit  C Bimedialis  fecunda,  vel  Refidua  medialis  fe- 
cunda; Vel  certe  C fit  Potens  bina  nedia,  aut  Efficiens  cum 
mcdxali  totum  mediale.  Ad  eandem  rationalem  K N applicc- 
: tur 
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fiir  k.  producum  KXequale  quadrato  M,<5r  KSeauale  qua-  kfnmt.i 
dratis  D,E,ncc  non  KY  Aquale  duobus  quadratis  O.P.Ft  quo-  v A* 
niam  in  primo  cafui  ram  fu  mina  quadratorum  D , E , <Je  du- 
pii  ptodu&i  F,  quam  fu mma  quadratorum  O,  P,5c  dupli  pro- 
dudh  R^oualiseft  eidem  quadrato  M : At  in  fecundo»»  cafu  ^,.,'hm*/. 
tam  excefTus  quadratorum  D , E tupra  duplum  produ&iF,  mcr  i.fr. 
quim  exceflus quadratorum  O P lupra  duplum  R ^qualis  eft  *o.  I. 1 . w* 
quadrato  M : Ergo  refiduum  V X equale  erit  duplo  produtti  Pr  ».*««■»• 
F,  <5cZ  X aquale  erit  duplo  produtti  R,  Quare*  ex  applica-  ater 
tione  fumm?  quadratorum  D, E, <3c dupli produ&iF, nomi- 

«•i  1)  . f«/*i  n^.l  -m  Ar  D iifi.lii  1 _ J I ® ft*  ^ W 


K Z V 


num  Bmomialis  fecunda*.  Sc  Refiduar  medialis  fecundat,  # vel  i^»/. 
Potentis  bina  media,  <5c  Efficientis  cum  U‘U1‘ 

mediali  totum  mediale  ad  eandem  Ra- 
tionalem K N.  efficientur  duo  lareru», 
feu  nomina  N S,  S X,  nec  non  N Y,  Y X 
ex  applicatione  fa&a,  quorum  fumma 
N X Bmomialis , <3c  differentia  Refidua 
ertt:&  ideo  eiufdem  Bmomialis  N X, 
aut  Refidua:  nomina  erunt, nedum  N S, 

SXfed etiam  NY,YZ,/>quod  cftim- 
pollibilc : Non  igitur  Irrationalis  Crc- 
folui  poteft  in  alia  nomina  diuerfa  ab 
ipfis  A,  Sc  B,  quod  erat  offendendum  . 
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PROPOS.  XXVIII.  PROBL.  IX. 


Mmel.4t.tS 


Binomialem , aut  Rcfiduam  reperire , cuius  maius  nomeiu» 
commenfurabilc  longitudine  fit , nedum  expofitat  Ratio- 
nali , fed  etiam  lateri  potenti  differentiam  quadratorum^» 
eorundem  nominum : Vocetur  illa  Bmomialis  prima;  h$c 
vero  Refidua  prima . 


Sit* quantitas  EF  commenfura- 
bil is  longitudine  expofita:  Rationa- 
li A : Et  * fumatur  quadratus  nume- 
rus 6 , cuius  portio  C fit  numerus 

3uadratus , at  portio  D non  fit  qua- 
ratus  numerus j&tvt  numerus  B 
ad  D , ita  fiat  quadi  atum  ex  E F ad 
quadratum  ex  F G , atque  vt  idem__» 
numerus  B ad  C , ita  fiat  idem  qua- 


E 

i?  ir,,  — 0J(°  ***• 
CJ>.D7  4»  t •. 

i , G ct*  "r-  *• 

fr  17*4. 

ir 

1 V/eh  fr.}. 

E 

G F iuivr. 

dratum 
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4U  EVCLIDISRESTITrVTI 
4 Hr  pr.ti.  drartim  cx  EEdd  quadratum  ex  H.  Et  quoniam  4 vfmimerUJ 
w*i*  Beftad  duos  numeros  G,&  D,  ita  cft  quadratum  ex  E F ad 
duo  quadrata  laterum  F G ,<5c  H jeftque  numerus  B ^quatis 
«Mr.'  fA  numeris  C,&  D.  Ergo*  quadratum  cx  E F gqualc  erit  qua* 
16  ‘ J*  dratis  ex  F G , & ex  H . ideoque  E F maiorcrit  , quam  E G , & 
, H erit  latus  potens  differentiam  quadratorum  ex  E F,  de  FG? 

adt/x/e'  c^c!ue  f Hipfi  EF  longitudine  commcnfurabilis»  eo  quod 
b»iL,  ' quadrarum  ex  H ad  quadratum  ex  EF  cft  » vr  nummis 
quadratus  Cad  numerum  quadratum  E F»  &FG  ilinl 
' poreiuia  tantum  commcnfurabilcs,  non  autem  longitudine,- 

co  quod  eorum  quadrata  habent  eandem  proportionem-»» 
quam  numerus  quadratus  Badnon  quadratum  D»&jtunt 
h/r.u.F«  Rationales, eo  quod  E F expofita*  Rationali  A commentura* 
bilis  cft:  Igitur  & nominum  E F.&  F G lumma  EG  erit  Bino* 
miabs , & differentia  Refidutim  erit , & eft  maius  nomen  t F 
commcnftirabile  longitudine  nedum  cxpofii$  Rationali  A , 
ledetiani lateri  H,  quodpoteftdtfferentiam  quadratorum-* 
nominum  E F,  & F G;  Et  hoc  erat  faciendum  . Vocetur  tum» 
' . ma  E G Bmomial is  prima*.  Et  differentia  t G Reiidu  a prima. 

-t*’  't  V. 

Bmcl.if.u.  PROPOS.  XXIX.  PROBL.  X. 

X. 

Binomialem , aut  Refiduam  inuenire , cuius  minus  nometu 
. expofita:  Rationali  commenfurabiie  fit  longitudine.  At 

. maius  nomen  commenfurabiie  fit  longitudine 'lateri  po- 
tenti differentiam  quadratorum  eorundem  nominum.  Vo- 

cerur  illa  Binomiaiis  fecunda;  reliqua  vero  Refidua  fc- 
- eunda-,. 


a/t  1./MS, 
hb  a . 
b ex  j. 
fr.  17.1  4. 
Crfcbpr 
bmiut. 

C fr^p  8 & 
d<f  x fcc. 

klitUI. 


A 


-I — f 


E 


F 

— 


Bi£ 

CJ).D7 

iG 


Sit  FG  expofite  Rationali  Aco* 
mcnfurabilis  longitudine  »pofitifqj 
cifde  «numeris  pracedennspropo- 
fuioms  fiat,*  vt  humerus  quadratus 
B ad  eius  portionem  no  quadratam 
l) , ita  quadratum  ex  E F ad  quadra- 
tum cx  data  F t*,<3c  v t numerus  B ad 
C,  ita  fiat  quadratum  ex  t F adqua- 
dratu  ex  H.Quia‘£F,&  FG  liint  Ra- 
tionales <Sc  inter  fc  porentii  tantum  comcnfiirabiles.eo  quod 
lunr  inter  fe  v 1 numeri  B,  6c  D,  licet  non»  vt  dtio  numeri  qua- 
drati)»^ cft  minor  G F expofir^  Rationali  A longitudine» 
r ■ coir.- 


H 

i: 


Cr 
— * — 
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aommcnrurabifis : Igitur d fumma EGeft Binomium , & dif-  d fr.itjfg: 
ferentia  Refiduu,  cuius  minus  nomen  longitudine  commcn- 
lurabilc  eftexpofite  Rationali, at  maius  nomen  cfteommen- 
furabile  longitudine  lateri  H,  quod  porefl:  differentiam  qua- 
dratorum nominum,  quod  faciendum  erar . Vocetur  finnma 
£ G Binomiahs  fecunda,  & differentia  E G Refidua  fecunda . 


- PROPOS.  XXI  PROBL  XI.  *„ 

X. 

Binomialcm,  aut  Refiduam  reperirc,  cuius  duo  nomina  non 
lint longitudine commcnfurabilia  expofir*  Rationali,  & 
maius  nomen  longitudine  commenlurabilc  fit  lateri  po- 
tenti differentiam  quadratorum  nominum.  Vocetur  illa 
Bmomialis  tertia,  Sc  reliqua  Refidua  tertia. 


Reperiatur  4 numerus  quadratus  B , cuius  portio  D non  fit  Zexch  * 
quadratus,  & fit  numerus  impar  <5c  primus, & portio  C fit  nu-  45  ^ ‘*tK 
merus  quadratus,  ponaturque  quilibet  alius  numerus  primus  M*  ^ ,r 
K.  maior  quam  B.  Patet  numerum  K quadratum  non  die. 
aliis  primus  numerus  K ab  ciuslatcre,  icilicet  ab  aliquo  nu-  k 
mero  metiretur ; Poftea  b vt  numerus  primus  Kad  B , ita  fiat  *'» 
potcftate  Rationalis  A ad  £ F,atq;  vt  numerus  B ad  D,  ita  fiat  ^ jtk.p9.j~ 

A £ F ad  F G potentia , nec  non  vt  * 

>-*  ■ ‘ * • numerus  B ad  C , ita  fiat  E F ad  H 

E F G potentii.  Et  quia  quadrata  ex  E 

' ' 1 ' __  T F,  & ex  Alunt,  vt  quadratus  nu-  •,  # 

T,  K merus  Bad  non  quadratum  Ke 

1 r b ic.  expefir?  Rationali  A c fr.fJtu, 

■p  CO.  j)-r  potentia  tantum  commcnliirabi- 

§_ — f'  ljs  itumque  duo  quadrata  ex  E F 

& F G habeat  rationem  eandem, 

. r quam  numeri  B,  D,qui  vt  duo 

quadrati  non  lunt:  erunt  E F , & f G potentia  commenlura- 
biics  tantummodo  ,•  Et  quia  vt  numerus  K ad  B j ira  erar  qua- 

a*  A 3d  <Iuadraruni  €x  b F;  & vt  numerus  B ad  d!  ita 
erat  quadratum  ex  t F ad  quadratum  ex  F G.  Ergo  d ex  com-  ,,  1 f - 
pofitionc  ordinata  erunt  quadrara  ex  A,  Sc  cx  F G mter  fc , vt  ’ ** 

quarc/F  G ]£rA^  ^D  ,3c  jdco ' non  vt  numeri  quadrari  * e w p. ,7. 

2 r { c & A^tc™a  tantum commenfurabiles  funnigi- 

te  R inn.v  i” AC  ^ Cacft loi18ltudinc commcnfurabilis expofi-  W «•*». 
Rationali  A :tcd  tanemnodo  potentii ; & ideo*  duauim 

lu  Ratio» 
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.•  Rationalium  E F , F G potentid  tantum  coBrmenftirabiliuiji 
fummaEG  Bmomialis  cfhd.ffefcntia  vero  Refidua  , cuius 
h/r  8 huius  maius  nomen  E F longitudine  * commeniurabile  cft  lateri  H> 
quod  poteft » vt  prius  di<ftum  eft , differentiam  quadratorum 
nominum  ( cum  fit  E F ad  H potentia , vt  numerus  quadratus 
B ad  nunieru  quadratu  C);  & ncq;E  F,neq;  F G logirudine  eft 
commcnfurabile  expofita:  Rationali  A.  Et  hoc  erat  faciem 
, du m . Vocetur  f 'umma  E G Binomialis  tertia;  Et  differentia.» 

E G Refi  dua  tertia  . 


Eud.f  1-90.  TROPOS.  XAXi;  PROBL.  XII.  ' 

J5momialcm,aut  Refiduam  quantitatem  reperire , atius  ma- 
ius nomen  commeniurabile  fit  longitudine  expofit^  Ra- 
tionali,at  lateri  quadrati  differentialis  quadratorum  nomi- 
num, fit  longitudine  incommenfurabile  .Vocetur  firnima 
Binomialis  quarta;  Et  differentia  Refidua  quarta . 


. Ponatur  rurfus  E F longitudine  commenfurabilis  expofit^ 

^r-45‘  Rationali  A .-Et  * numerus  quadratus  Bd.ftribuarur  in  duos 

*•  r>  ia  _ 


b c»r.  pr.  1 

dt f 1 /ec-fS" 

f;.i  huius. 


E 

I — 


_ B2S- 

CI$.  DIO. 
F r. 


• H 
G 


numcrosC,  <5t  D.quorutn  ncurct 
quadratus  fit,<5c  vt  antea  fiat,  vt 
numerus  B ad  D , ita  quadrarum 
ex  E F ad  quadratum  cx  F G . Pa- 
tet h effe  E F , & F G Rationales 
potentia  tantum  inter  le  com- 
meniiirabiles , eo  quod  coriinu 
quadrata  habent  proportionem 
eandem,  quam  duo  numeri  D,  6c 
B , qui  non  funt,  vt  duo  quadrati, 
&funt  F G ,&  E F Rationali  expofite  A commenfurabilcs: 
c fT.ii.bu.  Quare  «liimrna  nominum  EG  limomialiserit, & differentia 
erit  Refidua : Cun.que  cuadratum  cx  E F fit  ad  differentiam 
quadratorum  ex  E 1 , & F G,  vt  numerus  B quadratus  ad  non 
dprs  huius  quadratum  C,  erit  d maius  nomen  E F incommeufurabilc  io- 
gitudme  lateri  quadrati  differentialis  quadratorum  eorun- 
dem laterum,  quod  fit  H.  Reperta  crgocft  Binomialis, aut 
Refidua , cuius  maius  nomen  commeniurabile  dt  Icreitu- 
dine  expofit^  Rationali  , panterque  nomen  eius  maius 
longitudine  incommenlurabiie  eft  lateri  potenti  d.fferetum 
-quadratorum  noininum.quod  erat  faciendum.  Vocetur  f’un> 

ma 
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LIBER  IX.  ut- 

ilia A G Binomialis  quarta;  & differetia  A G Refidua  quarti. 

PROPOS.  XXXII.  PROBL  XIII. 

- A* 

Binomialcm  ,aut  Refiduam  inucnirc,  cuius  minus  nomcn_. 
expofit?  Rationali  commcnfurabile  fit  longitudine  , at 
maius  nomen  incommenlurabile  fit  longitudine  lateri  po- 
tenti differentiam  quadratorum  nominum.  Vocetur  fum- 
tna  Binomialis  quinta;  differentia  vero  Refidua  quinta. 

*J. ' ' . 

Sit  FG  expofir^ Rationali  A commcnfurabilis  longitudi- 
ne 5 5t  pefitis  ijfdcm  numeris  prccedenriS  propofitionis , fiat , 
vt « numerus  B ad  D , ita  quadratum  ex  E F ad  quadratum  ex  1 ex  Ctf 
F G.  Sc  reliqua  perficiantur  vt  prius . Quoniam  quadrata  cx  E 1 4* 
F,  <5c  F G lttnt  inter  fe , vt  duo  numeri  b,&  D,  qui  vt  duo  qua- 
drati  non  funt-  Igitur  * t F.  Si  F G potentia  tantum  commen-  opr  t bu. 
furabiles  funr»5c  c funt  Rationales,  eo  quod  F G expofit^  Ra-  c w pr.  i *. 
tionali  A commcnfurabilis  erat:  Igitur  ^ iomma  nominum  F ° d*f  *» 
Gerit  Binomialis,  St  differentia  erit  Refidua ; <5c*cft  maius  fee  bu,iu- 
nomen  E F in  commen  furabile  longitudine  ipfi  H ,quod  eff  J 
latus  potens  diffcrentii  quadratoru  ex  E F,3t  F G,  eo  quod  vt  *ftr  '** 
prius prard,£ta  quadrata  ex  E F ,Sc  ex  H funt  inrerfe,  vt  duo 
numeri  B,  C quinen  funt  .vt  duo  quadrati  numeri : Igitur 
Binomialis , aut  Refidua  E G habet  minus  nomen  F G longi- 
tudine commcnfurabile  expofita:  Rationali  A , atque  maius 
nomen  eius  incommenlurabile  cft  longitudine  lateri  potenti 
differentia  qtiadratoiu  nominu.  Et  hoc  erat  faciedu.  Vocetur 
funima  Binomialis  quinta>d.ffercntia  veto  Refidua  quinta . 

PROPOS.  XXXIII.  PROBL.  XIV.  Mu- fi: 

x« 

Binomialcm  > aut  Refiduam  reperire , cuius  duo  nomina  cx- 
pofit£  Rationali  incommenfurabiJia  fint  longitudine,  Sc 
maius  nomen  fit  longitudine  incommenfurabtle  lateri,po- 
tenti  differentiam  quadratoru  nominum . Voceiur  autem  *M  ff 

fumma  Binomialis  lexta,  & differentia  Refidua  lexta . * *• 

bexpr.it. 

Diuilbrurfus*quadratonumeroBinduosnumerosC,Sc  * * 

D non  quadratos,  ponatur  * numerus  primus  K maior,  quam  ‘f 

B,  & c vt  k ad  numerum  B , ita  fiat  poteftare  expofita  Ratio-  cr/«»  pr.  t. 
nalis  A ad  £ F,  5c  vt  B ad  D,  ita  fiat  potentia  E F ad  F G,atque  bmm. 

Iii  a vt 


k 

Digitized  by  Googl 


4'6  EVCLIDIS  RESTITVTI 
Vt  B ad  C , ita  fiat  E F ad  H poteftate : erunt  ( vt  di&um  eft  ia 
30.  propof.  huius)  E F <3c  F G commenlurabiies  potentia  tan- 
tum eidem  Rationali  A,  non  autem  longitudine  $ & proprer- 
i ftt.  ea^EF.dc  FG  Rationales  erunt,<5cr  inter  fe  potentia  tantum 
hmtmi  commcnfurabilcs>eftque/E  F longitudine  incommenfura- 
V”fT  11  bilis  ipfiH  lateri  differenti?  quadratorum  ex  E F,&F  G;pro* 
fpr.t  buiut  Ptcrea  quod  quadrata  ex  E F,  & ex  H lunt  inter  fe , vt  numeri 
g ft.n.bm.  A 1^-54  B>  «Sc  C » qui  non  funr , vt  duo  numeri 

t j*  quadrati:  Igitur  g fumma  EG  eftBi* 

B2.S*  nomialis>&  differentia  EG  eft  Rcfi- 
dua  , cuius  duo  nomina  lncommcn- 
furabilia  funt  longitudine  expofit* 
Rationali  A , atque  maius  nomen  eius 
E F incommenlurabilceft  longitudine 
lateri  quadrati  diffcrentialis  inter  qua- 
drata nominum . Et  hoc  erat  faci  endii. 
Vocetur  autem  fumma  E G Bmomialis  fexta  j <5c  differentia 
EGRefiduafexta . 

Mvd.66-67.  PROPOS.  XXXIV.  THEOR.  XX. 

■•j.  ie*  Qualibet  quantitas  commenfurabilis  cuilibet  ex  di&is  Irra- 
107. 106.  tionalibus,5cipfa  I rrationalis  eft  eiuldem  denominationis, 
*»?•  fc  & ordinis.  Et  illa  qua;  longitudine  commenfurabilis  fuerit 
cuilibet  fpeciei  Binomialium , vel  Refiduarum : dc  ipfa  Bi- 
nomialis,  aut  Rcfidua  erit  eiuldem  denominationis , «St 
Ipecici . 

ninitfrp  S t primo  qusclibet  ex  Irrationalibus  iam  jexpofitis  C,cu- 

* fr'  iusnomina  A.  & B ; fitque  qualibet  quantitas  D commentu- 

k i /.4.  rabil»s  ipfi  C,  fiue  longitudine,  fiue  potentid  tantum.  Dico  D 
& /tbfr.i.  Irrationalem  cfTceiufdem  denominationis  cum  iplaC.  Fiat 
kuiui.  vt  * C ad  D,ita  B ad  F-crit  refidua*  vel  fumma  A aa  refiduam, 

« pr  14.1 1.  vel  fummam  E , vt  C ad  D;  <5c  ideo  permutando , d vt  A ad  B , 
dp*  ix.l  3.  ita  erit  E ad  F:  quare  * A ipfi  B, atque  E ipfi  F vni  commen  fu- 

• c*r.%.pt  rabilcsfunt  potentid.vel  vnd  incommenfurabiles . Poftea_j 

%.bi uni.  fianr/quadrata  k lpfius  A , M ipfius  B , O ipfius  E , dt  P ipfius 

vAb  pr  t.  B i Infupcr  N fit  prodti&um  ex  A in  B , dt  Qfit  prodii  Aum  cx 
kJmtf  * E in  F.  Quoniam  vt  C ad  D,  ita  eft  A ad  E,  atque  B ad  F;  Ergo 
g urj.fr.  quam  rationem  commcnfurabilcm  habet  C ad  D,  fiue  Jongi- 
jjiuty . tudrne  dt  potentia,  fiue  potentia  tantum*  eandem  commen- 
tor a- 
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durabilem  rationem  habebit  A „ .»  ,-t ^ 

adE,atqucBadF;ideoquc  *eo-  hpniJ.^ 

rum  quadrata  k ad  O,  Se  M , ad  P / ' A TI  *.  : ^ *«■•» /r  i- 

&»fummcK, Oad M.P. nec l-no  ” ’***  CT^  er<«rjjr. 

produ&umNadeifimilc  Q^ean- K -M.  ® * iw-TfV* 

dem  comcnfurabilem  rationem  N kpr  «a  / 4. 

habebunt, quam  quadratum  ex  C .•'•'A  "**..  /*  11  ir/c 

ad  quadratum  ex  D habet.  Iam  fi  ,1 t *«Vw. 

maius  nomen  A commenfurabi- 

leexiftenscxpofitas  Rationali  R,  Q p 1 def 

fuerit  Rationale,* erit  E quatenus 
commenfurabile  eft.  Rationali  A 

pariter  Rationale,- fimiliter  quando  A eft  mediale  m erit  ei  4 *< 
commenfurabile  E mediale  quoque, & propterea  eorum_» 
quadrata  K & O erunt  vnd  rationalia , vel  vnd  medialia  i ea- 
dem ratione  nomina  B & F erunt  vna  Rationalia,  vel  vnd  me- 
dialia,atque  eorum  quadrata  M,  & P erunt  vnd  rationalia,  vel 
vna  medialia,  pariterque  quadratorum  fumm$  K,M,  & O , P 
erunt  vnd  rationales , vel  vnd  mediales  j nec  non  produ&a  N 
& Q^erunt  vna  rationalia , vel  vnd  medialia . poftea  quia  vt 
quadratorum  (umma  K , M ad  fummam  O,  P ita  erat  produ- 
cum N ad  Q^ermutando  n k M ad  N , erunt  vt  O , P ad  J 

& ideo  • K,  M,  ipfi  N,  atque  0,P , ipfi  Qjnd  commenfurabi-  °c?T‘i  ft’ 
lia , vel  vna  incommcnfurabilia  erunt . bt  quoniam  in  quali- 
- bet  ex  didis  Irrationalibus,  aut  nomina  A,  «ScBffunt  Ratio-  ^ 

nalia  potentidcommenfurabilia.autfuntfMedialia  poten-  » \.buitu. 
rid  tantum  commcnfurabilia,aur  funt ' potentid  Incommen-  tfr  *4.*fC 
furabilia,  &fumma  quadratorum  K,3tM  Rationalis  eft  vel  i6J>uim. 

, Medialis , produ&um  verd  N,  aut  Rationale  eft  vel  Mediale, 
quod  aut  commenfurabile  eft,  vel  incommcnfurabilc  fum- 
ma*  quadratorum  K & M , Sed  nomina  E , & F oftenfa  funt 
eodem  modo  Rationalia,  vel  Medialia  ,vcl  potentid  incom- 
menfurabilia;  & habere  omnes  conditiones, quas  habent  no- 
minaA,<5e  B. Igiturlrrationalis quantitas  D ciuidcmdeno- 
mination  s eft  cum  Irrationali  C;  fcilicct  fi  C fuerit  Binomia- 
lis,  erit  Quoque  D Binomialis , Sc  fi  C fuerit  Maior , erit  quo- 
que D Ma  or , & fi  C fuerit  Refiduum  mediale  primum , erit 
quoque  D Refiduum  mediale  primum,  & fic  de  reliquis. 

Secundo  fit  C vna  ex  fex  ipeciebus  Binomialium  ,/aut  Re-  ff,  it.i9; 
fiduum;  & D fit  longitudine  commenfurabilis  Irrationali  C.  2«.  31  j*. 
Dico  Defle  Irrationalem,  ciuidem  denominationis , <3e  fpe-  33.  b*iut. 

ciei» 
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cici , fciliccr  ambcerunt  Bmcmiales  primas  aurnmbe  Bino- 
miales  Iccundar.&e.  Sit  G larus  potens  differentiam  cfuadra- 

i & 


Uilft.  , 


jpr.n.l ■}. 


l-A-vfl  • 

G « 

* N * 
G t- 


tortim  K - & IVfnnmimim  A,  R ; pa- 
j)...  ritereue  id fit  Idrtis  porensd  fFeren- 


y-B 

H 


ypr.it. 1.4 
IS  ttr  x .fr 
1 .bumu 


K M 

N 


r-  \ t nm  ojSarfratorittn  O , & PnominG 
i.  F . Fr  qitia,  vt  didam  * eft,qnadra- 
~ p tumK  idoiiadratumO,cft  vtqua- 
0 drotnm  M ad  quadrarum  P;erit«*  rc- 
Jiquum  quadratum  ex  G ad  reJiquti 

i ; t-F-1  quadrat mn  ex  H,  vt  totum  quadra* 

£j"  tum  K ad  totum  •quadratum  O.  Et 
•"!  T permutando  * quadratum  k ad  qua- 
^ 0 * diarum  ex  G erit,  vt  auadtatum  G 


z ctr.  3 pr. 
t.butur  . 


ad  quadratum  ex  H ;<Sc/ proptcrca. 
larus  prioris,  fcilicet  A ad  G erit,  vt  F.  ad  H:  Pari  modo  often- 
detur  Bad  G , vt  F ad  H j Quare  fi  maiwsnomen  A commen- 
lutabile  longitudine,  vel  incbmntcniurabile  fuerit  ipfi  G, 
potenti  differentiam  quadratorum  nominutrnSimilj  *.  modo 
maius  nomen  E commcnlurabilc  longitudine,  aut  inconv 
menfurabile  erit  lateri  H,  potenti  differentiam  quadratorum 
nominum  E , & f : fct  fi  quidem  maius  nomen  A , vei  rmnus 
B longitudine  commcnfiirabile , vel  incommcnfurabilc  fuc* 
rit  expolit*  Rationali  R jeum  nomina  E , & F longitudine^ 
commenlurabilia  fmt  nominibus  A , & B ( eo  quod  m eadem 
funt  ratione  commcnlurabili,qua  D habet  ad  C ),  erunt  quo- 
que « nomina,  E vel  F eodem  modo  longitudine  commenlu- 
, rabilia,aut  incdmenlurabilia  Rationali  R.  igitur  * qualif 
°j!r‘  buiui  cunclvc  ex  *ex  Binomialibus , aut  Rcfidius  luerit  C > erit  £) 
* u eiuldemlpcciei.  Vtpropofitum lucrat. 


3 ctr.fr.  11. 
I.  i trw  j 
jpr  H.buimt 


BkI.hsx*  PROPOS.  XXXV.  THEOR.  XXI. 

jj  9»  SA.Jl 

5 199*.  Si  inter  Rationalem,  & vnam  ex  IcX  fpccicbus  Binomiaiium, 
99  * aut  Reliduarum  media  proportionalis  ponatur  ,critilla_» 
vna  ex  prioribus  1 2 Irra  nonalibus . 


Sit  expolita  Rationalis  A,&  M fit  vna  ex  6 fpecicbus  Bino- 
f 4 mialiUm,atit  Rcftduarum , cuius  nomina  fint  H L maius  > 5c 
cfr.ifr.io.  2 G minus , fitque  P media  proportionalis  inter  A,  & M . Di- 
buiu>,'s  jtb.  co  P elfe  vnam  ex  12  Irrationalibus  expofitis  m prop.  21.22, 
fr.i-buiut.  2j.  24. 25,  & 26.  Ponatur » 1 G IcnuRis  minoris nomuus  me- 
dia 
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dki  propocticnnUsintcr  Tegmenta  H 5c  L nominis  maioris, «Sc 
ponatur  inter  H , & A media  proportionalis  N > & inter  L& 
.A  media  proportionalis  O.  Quoniam 


in  qualibet  ipecie * Bmomialtum,  aut  iLlG;G 

jRefiduarum  nomina  H L&a  G fiant  ' jajye  i 

jRarionalia  inter  le  potentia  tantum^»  1 -«T  j 

coinmenfurabilia,  cftque  Gcommcnni 
iurabilis  longitudine  cius  duplo  2 G-  ^ , /^r 
JErgocGerit  Ritionalist<5cnonlongir-r  , •“N'  1 
tudme,fed  potentia  tantum  comuien-  u ‘ 
iurabilis  erit  nomini  H L , Et  quia  G Ic- 
miflis  minoris  nominis  eft  media  pro- 
portionalis inter  maioris  nominis  Teg- 
menta H,&  L : f rgo*H  eft  femifum- 

ma  ,&  LfenudifFercnti^maiotisH  L»{  

& lateris  potentisdifferentjam  quadra-  £ t ^ 

tortuuex  HL&iG:  led iu  t prioribus  -T  } 1 1 

ipeciebusn naatusinomen  H L longitu-  P “* 
ehnecornmcnfnrabilc  eft  laten  potenti  differentiam  quadra- 
torum nominum , & / m ? pqfterioribus  eidem  lateri  eft  in 


b pr.tt.tf 
30.ii.  ji. 
j;.  bnim.. 


rernr! 

■ r 

W ear  pttpf 

bum j . 


. 4 tor. 4.  pr. 

iQ.buwi. 


cpr.tt.tl' 


buius. 


(pr  I*.  !*• 


commenlurabilc  longitudine  ;EcgOi  m tribus  oofterioribus  } “‘"'bu. 
ipeciebus  Binomialmm  *&  Refiduaruru  H . & L funr  longi-  • • * 
tudme  incommcniurabilia  inter  le,  & in  tribus  prioribus  fpe- 
debus  tegmenta  H,<ScLftmr  longitudine  inter  fc  commea-  #f , f!rx 
furabiha;  & propterca*  erit  Rationalis  (limma  HL  vtrique  trtf>  l0>(y 
H , 5c  L longitudine  conamenTu»atjii»S>^f  idea  tam  H , quam  ^ef  % /«. 

X.  Rationales  erimtlongitudincinrer  Tc  comfnenlurabiles . >uiw. 

tir  vero  quoniam*  in  Binounali , aut  .Rcfidua  prima  rna-  ifru»  bu. 
ius  nomen  HL  longitudine  ppiianKaftsrabile  eft  cxpofits 
JRational*  A:  Ergo  Rauonal*s  H-  qu«t^»ngitudine  commea-  k ctr,pr.ti 
iurabilis  oftenTi  eft  nomini  H JL>  erit  fei  quoque  longitudine  t }, 
commcniurabil.s  Rationaiii  A.;Ar  pnoprerea  N,  media  pro-  1 «pr  n. 
portionalis rnter  A . A H>cr;»t  > quoque  Rationalis : fed  quia  bmui 
conti  nue  proportionales  iiint  A,N;,<H»<Sc  A. O.L,atq; *» H,  mexcpr.  %i 
G,L;crir  NadO.vt  HadGjiSc  ideo»?  eodem  modo  N ipfi  f'  l/  * 
O potentia  tantum  commemurebiliserir , ficuri  H ipfi  G eo-  5 “g 
mcufurabilis»ofteufaeft;&iiwlsI  Rationalis:  Ergo«eicom-  °b™ „ / 
■menTurabiln  O Rationalis  quoque  erit.  Quapropter  p nomi-  0 ,. /fe- 

num N,  <3c  OtummaP  Binoimaliserit , & d:ffercntia  Refi-  *«»»/. 
duu».  p pr.ti.bm, 

■ Secundo  quoniam  in  Bmomiali , aut  Rcfidua  fecunda  ex 

prop. 
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K.  29.  huius,  eidem  expofite  Rationali  A maius  nomeiu 
onale  H L lncommenlurabfle  eft  longitudine,  & Ratio* 
nale  minus  ucmcn  2 G longitudine  commenfurabiJe  eft , e- 
*j (e f yr.n  runt  ? Rationalia fegmenta  H>&L( quae r longitudine com- 
imim.  menfurantur  fummac  H L)non  longitudine,  fed  potentia  tan- 
t c$r.i  x pr.  commcnlurabiliaJlationali  A ; atque  G lcmiflis  Ratio- 

xo  bumi.  najJS2  (j>crit  longirudinc  commenfurabilis  Rationali  A. 
f Quare; N & 0(qux medis  proportionales  funt inter A,H,& 

xc9tt.fr!  ATL  Rationales  potent  id  commenlurabiles  ) erunt  Medialia, 
»4.ftM.V  & produdum  ex  NinO,  quod  /eft  aequale  producto  ex  A ia 
/c*  pr.j.bu.  G,  Rationalibus  longitudine  commenlura bilibus,  erit » Ra- 
vpr.u  bv.  tionale.  Quare  nominum  N,  «3c  O 1'umma  P erir  * Bimcdialis 
xfr  »**«..  prima,  & differentia  erit  Rcfidua  medialis  prima, 
y pr.jo  ta  Tertid  quoniam/ in  Bmomiali , aut  Refidua  tertia  ambo 

Rationalia  nomina  H L <5r  2 G lunt  longitudine  incommen- 
\uT  fT **  Stabilia  expofite  Rationali  A,  erunt  *•  Rationalia  legmenta 
H,  L & G ( qua:  longitudine  commeniurabilia  erant  ipfis  H 
L , & 2 G ) longitudme  incomcnlurabilia  Rationali  A : Qua- 
t0T.it.bu.  te  • N «5t  O media  lia  erunt,  eo  quod  lunt  media  proportiona- 
' ’ lia  inter  Rationales  potentidtantiinicommeniurabilcs.pari- 
terque  produdum  ex  N in  O Mediale  erit.quia  vt  didum  eft, 
fqnalc  eft  produdocx  Rationalibus  potentia  tantum  com- 
b /r. ij.hu.  mcnfurabilibus  A,  & G . Et  propterca* nominum  N O fum- 
J ’ ma  P erit  Bimedialis  lecunda , differentia  vero  Refidua  me- 
dialis fecunda. 


cfr.it.  b».  Quarto  quoniam  < in  Binomiali , aut  Refidua  quarta  ma* 
ius  nomen  H L longitudine  eft  commcnlurabilc  expofitx 
dfr.tt  b u.  Rationali  A:  cntapiodudum  ex  A in  H L Rationalc,&  lunt 
e ttr.  *•  ft.  continue  proportionales  A, N,H,&  A,0.  L:  Ergo  e quadra* 
i^.itb  t.tr  1 • tum  ex  N aquale  eft  produdocx  Anu, 

(cb.ft.ybu.  jG  H,  & quadratum  ex  O squale  eft  produ- 

M H L do  ex  AinL;&propteteaflimmaqua- 
P NO  dratorum  ex  N & O squalis  erit  produ- 

f frJi.bu.  A do  Rationali  ex  A m H L , Sc  ideo  fum- 

g pr  14.  bu.  ma  quadratorum  Rationalis  erit : po- 

to trr  1 .ft  Rea  quia  minus  nomen  2 G Rationale, dcmcommenturabilc 
14  t«*.4  er  jongitudinc  eft  Rationali  A:crunt2G  & A Rationalia  po- 
Jcb.fr  i-bu.  tentl£  tantum  commcnfurabiiiaj&ideo/produdum  ex  .-sia 
1 tXtji  4 2 ^ Mediale  erit,  & g eius  fcmiflisdciJicct  produdum  ex  G in 

«'I.er  ter.  A,  leu 6 ei  squale  produdum ex  NinO  Mediale  erit: i funtq} 
ipr  i bu.  N dc  O potentia,  vt  eft  longitudine  commcnfurabiiis  H aa  Li 

Igitur 
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JgiturL nominum N& O lumina  P Irrationalis eft , queMa*  bpr.u  bu . 
ior  vocatur»  differentia  vero  nnnor . 

Quinrd quoniam 1 Binomialis, aut Refiduir quinta: minus  ^pr.ji.bu. 
nomen  2 G cduicnfurabiJe  eft  longitudine  expofite  Riuiona- 
Ji  A:  erit  »•  eius  fcmtffisG  Rationalis  longitudine  connncn-  'ft9rJr/el 
fu  rabi  lis  Rationali  A;  & ideo  n produ&um  ex  A in  G,  feu * ex  Vf  bu'^t 
NmO  Rationale  erit : Er  quia  HL  Rationalis  eft,  <5c  longi-  npr  ix\u[ 
tudine  incommenfurabilis  Rationali  A , erunt  HL&  A Ra-  Ocor-i  pr * 
tionalcs  potenti  i tantum  commcn  1 ur  abiles ; Se  ideo  p prodii-  14  itb  a-W 
£tum  ex  A in  H L,  leu  ex  A in  H,  Se  ex  A in  L Medialia  erunt;  As  pr.  j bu. 
sutque  quadrata  ex  medijs  proportionalibus  ex  N&O^qua-  Pfr  ,**a* 
lia  produftiscx  A in  H Se  in  L:  Ergo  1'umma  quadratorum  f(btrl'bu» 
ex  N Se  O medialis  eft . Tandem  quia  N ad  O potentia  eft  vt 
H ad  L longitudine , hx  autem  funt  longitudine  incommen- 
furabiles  : Ergo  N Se  O potentia  funt  incommenfurabi- 
les . Et propterea q nominum  N,0  /iimma  Perit  Potens ra-^q/>/.tj.*i£ 
tionale  ac  medium,  differentia  vero Efficiens  cum  rationali 
torum  mediale. 

Sexto  quoniam  r Binomialis,  aut  Refidu^fexte  ambo  Ra-  bui 
tionaha  nomina  non  longitudine , ledpotentia  tantum  conv  . 
menfuribdia  iuntexpofitq  Rationali  A:  Ergo/produdtum  rx-  £r“* 
ex  A in  H L.  (eu  ex  A in  H,  & ex  A inLfimul,  Mediale  confi- 
ciunt , f untque  t quadrata  ex  medijs  proportionalibus  N & O * 4'  b£u'( 
^qualia  produftisex  A in  H , <5c  ex  A in  L : Ergo  quadrato- 
rumexN&rOfumma  Medialis  erit.  Similiter  * G femiffis  er 
minoris  nominis  potentia  tantum  commenlurabilis  erit  Ra-  ftb  pr  j bu. 
tionali  A;  & ideo  productum  ex  A in  G , feu  *.cx  N in  O Me-  u mpr.i » 
diale  erit:  hftque  Binomialis,  aut  Refidua:  maius  nomen  H L 
logitudinc  inctJmefurabile  minori  nomini  2 G,Sc  eius  femilli  x e"  1 • 

G:  Igirui  7 producta  ex  A in  H L , Se  ex  A in  G incommenfu-  i4* ' 4 £ 
rabiUa  funt;  Se  proprerca  1’umma  quadratorum  ex  N <5c  O x-  Jfr  f4 
qualis  priori  produfto  incommenfurabilis  erit  produ&ocx  ypr  i 
N in  O,  equ.  li  fecundo  produfto . Tandem  quia  N ad  O po-  jtbtl  pr. 
tentia  eft , vt  Had  L longitudine, vt  dnftum  eft,  Se  fuit  H lon-  o w upu 
gitudinc  incommeniurabilis  ipfi  L .•  Ergo  Nipfi  Opotcntii  i i 
incommenliifurabilis  eft.  Quapropter  *■  nominum  N <3cO  u/. 
fumma  P,  erit  Potens  bina  media,  Se  differentia  erit  Efficiens 
cum  mediali  totum  inedulc.  Quae  erunt  oftendenda. 
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s»cl< 0.97.  PROPOS.  XXXVI.  THfcOR.  XXII. 

61  «8.6*. 

90  5j  vt  Rationalis  ad  aliquam  ex  duodecim  prioribus  Irratio 

io*  °X  6y*  mlJbus » ita  hac  fiat  ad  tertiam  proportionalem , erit  po- 
ftremavnaex  lpeciebusBinomialium,aut  Rcfiduarum. 


Sit  expofita  Rationalis  A, A fit  P qualibet  ex  12  prior  bus 
fo  ti  Irrationalibus,  cuius  nomina  fint  N maius,  A O minus,  A vt 
l\'c  fcb.  * AatLN^  ita  fiat  N ad  H,AO  ad  G,  atque  vt  A ad  O,  ita  fiat 
fr  i.butut.  O ad  L A Nad  G . Patet*cfle  lummam , vel  differentiam  H 
bpr . 1 1 /•$.  L , & 2 G tertiam  proportionalem  Rationalis  A , A furnnaa: , 
vr  fr.i.t  b».  vel  differenti?  nominum  N A O-  A fit  M equalis  fumrnx,vei 
differenti?  ipfarum  H L > & 2 G . Quoniam  G femifiis  ipfius  z 
G media  pi  oportionalis  cft  inter  portiones  H.  A Ergo  du? 

.p..,  G f minores  f'unt,quam  du?  H A L;  d A 

/"’r *\  Heft  femifumma,  & L femidifferentia 

i-14 — i-G-i  maioris  H L , & lateris  petentis  diffe- 

rentiam quadratorum  in?qualium  H 
L & 2 G ; & e propterea  H ipfi  L , nec 
A — , non  maius  latus  HLlateri  potentidi£ 

■ a ^ « r* i *\  U f 


ectr»  fr . 
16  t J. 
de,r.4fr. 
io  buitu. 

tefr.ioi». 


f ftr  pr  i*. 
«T  dif  * /et. 
tuitu. 


fpr.tl.ty 
defx/et  bm. 
hcer ■ f.pr. 
*7  ./.«.er 
»r  1 .fr  t. 
butuj. 
i t*r  fr  17 
ii. 

kc»r.i  pr. 
10  & f*r 
\ buiuj.fr. 


■ ferentiam  quadratorum  iplarum  H L 
G & 2 G vna  commcnlurabilia  erunt  16 


1 

„ . 16* 

girudinc>  vel  vna  incommenfurabiiia, 
Rurfus  quoties  G Rationalis  fuerit  po- 
tentia tantum  commeniurabiiis  ipfi 
H L,  erit/ quoque  eius  duplum  2 G 
Rationale,  A potentii  tantum  com- 
mcnliirabile  ipfi  H L ; & quando  H» 
& L fuerint  commenfurabiles  inter 
ie  loTigitndmeA  RationaleSjCrit  eo- 
rum fummaH  L(quevtriquc  ipla- 
rum commeniurabiiis'  cft  longitudi- 
ne ) Ra-rionalis  quoque . 

Iam  quia  Binomialis  ,|autRefidui  nomina  N &O  Ra- 
tionalia falrem  potentidcommenfiirabilia  funtcipofite  Ra- 
tionali A.  A funr  potentia  tantum  inter  fe  commenfurabilia* 
atque  Munt  tertiae  proportionales  H,  A L, longitudine  ad 
eandem  A,  vtN &O  potent. a commeniurabiles  fiunt  ad  A: 
Ergo  H,  A L Rationales  funtlongitudinccommenfurabJes 
eidem  A j & ideo « inter  fe  quoque  comeniurabiles,  A k limv 
* nu 
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ttia  H L nedum  Rationali  A longitudine,fed  etiam  lateri  po-  1 
tenti  differentiam  quadratorum  ex  HL,& ex  duplo  medi* 
proportionalis  inter  H&  L longirudinecommeniurabilisc- 
nt  ; cumque  <G  ad  H fit,  vt  Oad  N,qu*  fiint  potennitan-  1«" 
tum  commenlurabilia : Ergo  *>  G,  <5c  eius  duplum  2 G poten- 
tii  tantum  commenfurabilis  erit  ipfi  H,  & ideo  erit  Rationa-  l* 

lis;  eftquc»  lumma  H Lcommeniurabilis longitudine  H,vel 
L inter  fe  longitudine  commenfurabilium:  Ergo  * minus  no-  n ttr  , 
men  2 G Rationale, & potentii commenfurabile  eft  maiori  Ie 
nomini  H L . Quapropter/  nominum  H L,  & 2 G fumma  M o sw.fr  17; 
Binomiahs  prima  erit,  Sc  eius  differentia  Rcfidua  prima.  1 t *>  **f. 

Secundo  quia  ? Bimcdialis  primx,aut  Rcfidux  medialis  »/«*«**• 
prim?  nomina  N,0 medialia limtpotetii tantum commcn-  P,T,U 
turabilia,  quorum  productum  eft  Rationale,  Sc  funtN,0  , 
media  proportionalia  inter  expofitam  Rationalem  A & H, 

L : Ergo  r H Sc  L Rationalia  funt  non  longitudinc,fcd  poten-  tg  *r/ i/#» 
tiatantimi  commenlurabilia  ipfi  A,  <5r /eorum  Itimrna  HL  <*«. /»!*«*• 
potentii  tantum  commenfurabilis  ipfi  A , Rationalis  crit,eftq; 
vt  N ad  O comefurabilis  potetia.ita  H ad  L longitudine,  vt  di- 
tium eft.- Ergo  H lpfiL  longitudine  commenfurabilis  erit, 

& ideo  t lumma  H L longitudine  commcniurabilis  erit  lateri  \ 1. 

potenti  differentiam  quadratorum  ex  HL,&ex  duplo  me- 
dia:  proportionalis  G.T.mdem  quia  produci u ex  N in  O,*  1'eu  u 
exAmG  Rationale  eft : igitur  «Geiufque  duplum  Ratio-  IV 
nalc  erit,  & longitudine  commenfurabile  ipfi  A . Q^are  j no-  Jxpr.ii. 
minum  H L & 2 G lumma  M Binomialis  fecunda  erit , Sc  dif-  y Jr  »<>.*% 
ferentia  Re  fidua  fecunda . 

Tertio  quoniam  *•  Bimedialis  fecunda , & Refidux  media-  z/r  *». 
lis  fecunda:  nomina  N , O medialia  funt  potentii  tantum_»  * fsr.i.tm. 
commenlurabilia,  quorum  prodU&um  eft  mediale, erut,  « vt  **'/% 
diflum  eft  H,  <3c  L Rationalia  non  longitudine , lcd  potentii 
tantum  commenlurabilia  expolit?  Ra- 
tionali a , & eorum  lumma  H L Ratio-  2 G 

nalis,  dcpotetii  tantum  cdmcnfurabilis  M H L 
Rationali  A,eftq;vtN  ad  O poterii, ita  P NO 
H ad  L longitudine : Ergo  H ipfi  L lon-  'A  ** 

gitudine  commcniurabilis  erit , Sc  ideo  “M/r 

latus*  HL  longitudine  commenfurabile  erit  lateri  potenti  CC*V  «r 
differentiam  quadratorum  ex  H L Sc  ex  2 G . Tandem  quia_,  }cl  „ '\u 
pfodudhim  ex  N in  O , leu  cci  ?quale  ex  A in  G mediale  eft , JQ  14* 
erit 4 iatus  G ciulquc  duplum  2 G Rationale , Sc  longitudine  butsu. 
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444  EVCL7DI5  RFSTITVTI 
fiKjo.  *«•  incommenfurabile  cxpoficx*  Rationn! i A . Quare  * nortiirtiittr 
H L , & z G fumma  M Binomialis  tertia  erit , & differentia-» 
Refidua  tertia. 

Quarto  quia/ Maioris,  attt  Minoris  nomina  N,  O potentii 
inco  nmenliirabilia  funt  , quorum  quadrata  Rationale  , «5c 
* tn«-/b  Pr°duttum  Mediale  efficiunt , funtquej  quadrata  ex  N & O 
>r  i i.l  & fnuaIia  produttis  ex  A in  H,  & ex  A in  L.lcilicet  produ&o  ex 
ftipr.}  b».  H L-  Igitur  produ&um  ex  A in  HL  Rationale  erit  ;<5c 
h/r.ii.4«.  ideo <•  latus  H L Rationale, Se  longitudine  commenfurabilc 
icm  pr.  erit  expofit£  Rationali  A.  Fr  quia  <vtN  ad  O eft  potentia  in- 
»7 fsr  coinmenfurabilisiita  H ad  L longitudine  incommenfurabilis 
c«r  i -pr  i.  proptcrca  iHL  longitudine  incommenfurabilis  erit  la- 
teri  potenti  differentiam  quadratorum  ex  H L,&  ex  2G. 
tfarxJiu-  Tandem  quia  produftnm  ex  N in  O.feucx  A mG  Mediale-» 
*Bi*r  W eft»  erit  reliquum  <latusG.de  cius  duplum  2 G Rationale  »6c 

1 pr.t}.n,  longitudine  incommenfurabile  expofiras  Rationali  A . Qua* 
kuiui.  re  m nominu  m H L & 2 G fumma  M Binomialis  quarta  erit. 

mpr-ix.bu  differcnt.t  Refidua  quarta. 

npr.xybu.  Quinto  quia»  Potentis  rationale  ac  medium , vel  efficicn- 
- tis  cum  rationali  totum  mediale, nomina  N & O potentii 
funt  incommenfurabilia,  quorum  produdtum  eft  Rationale» 
Sc  quadratorum  fumma  medialis ; liintque  quadrata  ex  N Sc 
o par.+bu.  Oa-qualia producto cx  A in  HL,  vt*didtumeft,Ergo/>pro- 
,fr’  bu  dudi  medialis  ex-A  in  H L latus  H L Rationale  eft  longitu- 
jjme  incommenfurabile  expofitf  Rationali  A . Et  quia  vt  N 
ad  O eft  potentia  incommenfurabilis» 
2 G ita  H ad  L longitudine  incommenlura- 
H L bilis?oftenfa  eft : Ergo»H  Longitudi- 
ni O nc  incommenfurabilis  eft  lateri  potenti 
A differentiam  quadratorum  ex  H L,  & cx 
2G.Tartdemquia  productum  ex  Niru. 
f #M«.  bu.  O.  feuex  A in  G eft  Rationale : erit/rdiqumn  latus  G emf- 
tpr.ii. bu.  qUC  duplum  2 G rationale, <5c  longitudine  commenfurabilc 
expofita:  Rationali  A . Quapropter  • nominum  H L , <Sc  2 G 
fumma  M Binomialis  quinta  clt,  & differetia  refidua  quinta. 

Sexto  quia  u Pqtentis  bina  media , vel  Elficientis  cum  me- 
diali totum  mediale  nomina  N,0 , funt  potentia  incoinmen- 
furabilia,  quorum  fumma  quadratorum  medialiscft , <3c  pro- 
ductum mediale  incommenfurabile  fumma;  quadratorum  $ 
Imuiprl ' eftque  x fumnw  medialis  quadratoru  cx  N & O «qualis  pro- 
ducto  ex  A in  H L,vt  dictum  *;ft:  Ergo/ latus  HL  Rationale 

— A 


im  pr. 
tpnr.t.bn' 

tn/  pr. 


M 
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eft, A longitudine  incommehfurabilc  expolita:  Ration.biA}  f 

Et  quia  vt  N ad  O cft  potenti*  ineommenfurabilis,*  ita  oltcn- 
la  eft  H ad  L longitudine  incommenfu rabi  lis  : Ergo  -*  HL  *«'»»/'• 
longitudine  incommenltirabilis  eft  lateri  potenti  differen-  ***** 
tiarn  quadratorum  ex  H L » & ex  2 G : Poftea  quia  pro-  1 * 
dudum  ex  N in  O,  fcu  ex  A in  G eft  mediale  , erit  *reli-  b 
quum  latus  Geiufque  duplum  2 G Rationale,  & longitudine 
incommenfurabilc  Rationali  A . Tand  em  quia  fumma  qua- 
dratorum ex  NA  O incommenfurabilis  en  produdo ex  N 
in  O , fcu  ex  A in  G , & fuit  produ  dum  ex*A  in  H L equale^ 
quadratis  ex  N A C:  Ergo  produdumex  A in  H Lincom- 
menfurabile cft  produdoex  A in  G , A ideo»  H L incomme-  tftm  r**-4, 
forabile  longitudine  erit  ipfi  G,  eiufque  duplo  2 G > A * pro-  fr  *’ 
pterea  nominum  H L.A  2 G fumma  M Binomialis  fcxtacrit,  fT'  ' 
differentia  vero  Refidua  fexta.  Que  erant  oftendenda.  d/r.jj  Mrt 

PROPOS.  XXXVII.  THEOR.  XXIII.  . Buei7t. 

!»S.I*£ 

Latus  potens  fummam.vcl  differentia  Rationalis,  & Medi/,  1» 
Irrationale  cft  vnum  ex  odo  prioribus . w 


A B 


E F 


-P  F 


Sit  produdum  Rationale  A,  Alatus ipfum  potens  fttR 
produdum  vero  B fit  Mediale,cumque  poflit latus  M,  &s  vt 
expofita  Rationalis  D C ad  R,  ita  ponatur  R 
ad  C E,  atque  vt  D C ad  M,  ita  ponatur  M ad 
EF . Et  quia  a:qu£  altis  produdis  ciufdem  D 
C in  C E , & m E F * sequaiia  funt  quadrata-. 

«x  medi/s  proportionalibus  M,  A R,  fcu  pro- 

duda  A A B : Ergo » fumma , vel  differentia  , 

ipforum  A A BajqualiseritprodudoexDC  4 -q  L - 
in  C F fummam , vel  differentiam  ipfarum_*  - IV 
C t,  A E F j fitque  O potens  fummam . vel 
differentiam  produdornm  A A B:  manife- 
ftum  eft  a O mediam  proportionalem  clfo 
inter  D C,  A C F fummam , vel  differentiam 
ip larum  C E,  A £ F . DicoiamOeffe  Bino- 
mialem.aut  Bimedialem  primam,  vel  Maiorem, aut  Potem 
tem  Rationale,  ac  Medium,  vel  certt’  earundem  Rcfiduamu» 
aliquam.  Quoniam  produdum  cx  D C in  C £ aequale  cft  Ra- 
tionali A : erit » C E Rationale , A longitudine  commenfu- 
rabileexpofit{  Rationali  D C*  pariterque  quia  produdum 

^ cx  D C 


E 


B 


& (tb.pt.fi 

htattt. 

bnr.%  /n 
14  kb  4 & 
Jib.pr  | 
tiStb.pt.  I, 
1.4  t f ftb. 
fT.j.butut, 

d ttr.%.  pr, 

U-tib  + r 
fctPt-i» 

buiut. 


e cif.pr.l  1;' 
htuui. 
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44*.  EVCLTDIS  RESTITVTI 
I pr.tt.6u.  cx  D C in  E F equaleeft  Mediali  B,erit/E  F Raflonale,ariort« 
gitudine  incommenfurabile erit  expofitse  Rationali  D C , & 
ideo*  C t,  E F erunt  Rationales  non  longitudine,  fed  poten- 
tia tantum  commenfurabilcs  inter  fe , &c  propterca  inequales 
erunt.Sit  primo  loco  C E maior  reliqua, oc  longitudine  coni* 
menfurabilislatcriporentidiffcrdiam  quadratorum  earun- 
dem  C E . & E F , et  erat  C E longitudine  commenfurabilis 
expofita:  Rationali  DC:  Igitur*  nominum  CE,erEF  lum- 
ma  C Ferit  Binomialis  prima, et  d fferentia  Refidua  prima: 
Quare » O media  proportionalis  inter  Rationalem  L>  C,et  Bi- 
nomialem  > aut  Refiduam  primam  C F : erit  Rinomialis , aut 
Refidua-.. 

Secundo,  reliquis  manentibus,  fit  maius  nomen  CE  lon- 
gitudine  incommenfurabile  lateri  potenti  differentiam  qua- 
dratorum ex  C E , et  £ F . Patet  F C F fummam , vel  differen- 
tiam eorundem  nominum  Binomialem,  aut  Refiduam  auar- 


g tot.pr  i*. 
<T  def.xjet 


kpril  bm. 

ifr.}ybtr 


kfr-libu 

\pr.nbu. 


tn  pT.19.bu 
a pr  3 j.6». 


opr.31.bg, 

ppr-llbu. 


tam  efle,  et  /mediam  proportionalem  O inter  t F , et  Ratio- 
nalem D C Irrationale  efle  Maiorem , aut  Minorem  didam . 

Tertio  fit  nomen  E F maius,  qudm  C E,  & E F commenfu- 
rabile  fit  Jogitudinc  lateri  potenti  differentiam  quadratorum 
nominum, -cumque  minus  nomen  C E longitudine  commen- 
furabilefitexpofita:  Rationali  Dt  erit «© Rationalium  po- 
tentia commenfurabilium  fumma  C b Binomialis  lecunda  * 
& differentia  Refidua  fecunda : Igitur  » media  proportionalis 
O erit  Bi  medialis  prima,  aut  Refidua  medialis  prima. 

Quarto  fit  maius  nomen  E F longitudine  incommenfura- 
bilc  lateri  potenti  d ffercntiam  quadrato- 
rum nominum ( reliquis  manentibus)  e- 
rit  • fumma  nonunu  v.  F Binomialis  quin- 
ta, & differentia  Refidua  quinta  ;&  pro- 
pterea  f O media  proportionalis  inter  Ra- 
tionalem D C » & didam  Irrationalem,  e- 
rit  Potens  Rationale  ac  Medium, vel  efficiens  cum  Rationali 
totum  Mediale  . V t propofitum  fuerat . 


CE 

R 


O 


DC 


B 

EF 

M 


Muti  7». 
Ilo.  X. 


PROPOS.  XXXVIII.  THEOR.  XX  IV.  . 

r\ * ■ * t , 

Latus  potens  fummam, vel  differentiam  duorum  Mcdialiuiu 
inter  fe  incommcnfurabihum , vnum  eft  cx  quatuor  irra- 
tionalibus poftrcmis  expofitis. 


Sint 
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A B 
O 

CE  EF 
R M 
DC 


m 
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Sint  A,  & B Mediaih  inter  fc  incommenflirabilia.Sc  R po£ 
fir  prodndnm  A , fed  M poffit  produ&um  B , & fa&a  eadem 
conftru&ionc  prsccedentis  propofitionis . O poffit  fummam, 
vel  differentiam  Medblium  A & B,  feu  prod  udiorum  eiuf* 
dem  altitudinis  DCinC  E,  <5tF.F.  Dico  O effe  Bimedialcm 
fecundam, vel  Potentem  bina  media  , fiuc 
e.irundem  Refiduam  aliquam. Quoniam 
Medialia  \ B , feu produdba illis  fqualia-. 

DCinCE,<5cDCin  EF  ponuntur  inco- 
menfurabilia , erunt  in^qualia ; & ideo  * C 
E.  & E F incommenfurabiles  longitudine, 

& in^quales  erunt . Sit  iam  primo  C E maior , & longitudine 
commenlurabilis  lateri  potenti  differentiam  quadratorum-» 
in^qualium  C E,  <5t  E F . Cumque  produdia  ex  ; » C in  C E,& 

E F arqualia  fint  Medialibus  A & B,  erunt  b latera  C E , & E F 
Rationalia,&expofit9  Rationali  D C incomenfurabilia  lon- 
gitudine, vt  prius  inter  fe  longitudine  incommenfurabilia_, 
oftenfa  fuerunt ; & ideo  Rationalia  C E,  & E F » poten- 
tia tantum  commenfurabilia  erunt . Quare  c nominum  C E, 

& E F fumma  C F Binomialis  tertia  erit,  difFcrcntia  vero  Re- 
fidua tertia.  Igitur  dO  media  proportionalis  inter  C F,  & d/r.jj.*#| 
Rationalem  D C,  erit  Bimedialis  lecunda,vcl  Refidua  me- 
dialis fecunda . 

Sit  fecundo  maius  nomen  C E longitudine  incommcnfu- 
rabilc  lateri  potenti  differentiam  quadratorum  nominum_» , 
cumque  ambo  medialia  nomina  incommenfurabilia  fint  15  e fr  ii.hu  '. 
gitudineexpofitf  RntionaliC  D : erit# fumma  nominu  CF 
Binomialis lexra; differentia  vero  Refidua  lexta.  Quare/O 
media  proportionalis  inter  Rationalem  C D,  & CF  erit  Po- 
tdns  bina  media,  vel  Efficiens  cum  mediali  totum  medialo . 

Vt  fuitpropofitum. 


ift.ii.*: 

fcb.fr  % iT 

c*r  1 fr.t/ 

buias. 
b ff.l%iu 


cfr.ji  ia. 


PROPOS.  XXXIX.  TUEOR.  XXV. 


Sud.m.% 


E adem  quantitas  non  poreft  effe  Refidua,  «5c  Binomialis . 

♦ 

Sit  A qualibet  Refidua.  Dico  Aeffcnon  poffe  Binomia-  ipr  fe  . , 
lem . Si  enim  hoc  verum  non  eft  fir  A • nedum  Refidua , fed  ^ jeb.fr.% \ 
ct;a  Binomialis, & a.vtexpofita  Rationalis  BCeftad  A,itafiat  yu,u,. 
Aid  B i).  Er  quoniam  A Refidua  cfi,  erit  b latitudo  BD  Re-  opr  <6ku. 
fidua  priula : Sitque  D E minus  nomen  cius.  Ergo  c erunt  no-  c/r.nUi*. 

^ mina 
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min  i B E , D E Rationalia  potentia  tantum  comrucnfurabr- 
lia  ,<5c  B E longitudini cdmmcnfurabiie  erit  neduin  Ratio* 
nali  BC,  fed  etiam  lateri  potenti  differentiam  quadratorum 
nominum  B E & D E . Poftea  quia  A fupponitur  quoque  Bb 
nomialis,  St  fuit  BD  terna  proportionalis  e xpofirx  Rationa- 


A 


B 


lis  B C, Se  A:  igitur  d BD  cft  Bintunialis 
prima, cuius  maius  nome  fit  B F:quare 

BF,  FDerut  Rationales  potenna  taiii 

. p | ’ commenfu  rabiles , atque  B F longitu- 

;;  : dine  commcnfurabilis erit  nedum  Ra- 

j tionali  B Cj  fed  etiam  lateri  potenti 

C differentiam  quadratorum  ex  B F,&  F 

D;  Itaque  tam  B E,  quini  BF  eidem  B G commenfurabJes 
funt  longitudine  ••  Ergo  t B E , & B r inter  fe  commenfurabi- 
les  quoque  longitudine  erunt  i Se  propterea/  B E ipfi  F E reli» 
tta  longitudine  commenliirabilis  erit : Cnmquc  B E Ratio- 
nalis fit , erit  quoque  g F E Rationalis : Et  quia  duarum  B E » 
F E longitudine  commenfurabilium  ipfa  B E longitudine  in- 
commenfurabilis  eft  ipfi  D E ( eo  quod  funr  potentia  tantum 
commenfiirabiles)  erit  * quoque  altera  F E eidem  DEm- 
commenfurabilis  longitudine,  & fuerunt  amba:  offenfa:  Ra- 
tionales ; Igitur  F E , St  D E Rationales  fiint  potentii  tanturn 
Ifr.uju.  commenfurabiles  j ideoque»  eorum  differentia  FD  Irratio- 
nalis erit,qii£  Refidua  dicitur,  oftenfa  autem  fuit  Rationalis, 
quod  cft  impoffibile . Non  ergo  A effe  poteft  fimul  Refidua  , 
St  JBinoniialis.  Quod  erat  offendendum . 


4 ner  fr. in 
fr. 

to.buiui 

tdtfifec. 

Stnuti 

ficor^r.u. 

Sniufi 


COROLLARIVM. 

Ex  didis  colligitur  Binomialem,  a tque  Refiduam , St  reli- 
quas declaratas  Irrationales , neque  Mediali , neque  inter  fL» 

tfr.xyhu. 

eafdem  effe . Nam  k.  quadratum  Medialis  ad  Rationalem  ap- 
plicatum latitudinem  efficit  Rationalem, &t  longitudine iiv 
*fr.$6.bu.  commenlurabilem  eidem  Rationali  j Sed  i quadratum  Bino- 
mialis , aut  Refidua’  ad  Rationalem  applicatum  latitudinem 
efficit  Binomialem  primam,  aut  Pvefiduam  primam . 

Et  quadratum  Bimedialisprimx, vel  Refidue  Medialis  pri- 
ma* ad  Rationalem  applicatum  lati  tudmem  elhcit  Bmomia- 
km  fecundam,  aut  Rcfidtiam  fecundam . 

Quadratum  vero  Bimednlis  fccundx , vel  Refidua’  Me- 
dialis fccundg  ad  Rationalem  applicatum  latitudinem  facit 

Biuo- 
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LI  B E R IX. 

Binomialcm  tertiam , vcJ  Refiduam  tcrtiam_> . 

Atque  quadratum  Maioris,  vel  Minoris  ad  Rationalem.» 
applicatum  latitudinem  facit  .Binomialcm  quartam,  aut  Re- 
fiduam quartam . 

Quadratum  vero  Potentis  rationale, ac  medium , vel  eius, 
qu$  ciftn  Rationali  totum  Mediale  efficit  ad  Rationalem  ap- 
plicatum latitudinem  facit  Binomialcm  quintam , vel  Rcii- 
duam  quintam . 

Tandem  quadratun.P  otentis  bina  medialia,  vel  cius , qua: 
cum  Mediali  torum  mediale  efficit  ad  Rationalem  applica- 
tum latitudinem  facit  Binomialcm  jfextam , aut  Refiduam^ 
fextanm» . " . » , 

Cumque  hc  latitudines  differant  a latitudine  Medialis,  & 
inter  fc:  a latitudine  quidem  Medialis,  quia  h^c  Rationalis 
cft,  ille  vero  Irrationales  ; inter  ic  vero  quia  non  funt  c^dem 
ordine,  aut  ipecic  ex  Binomialibus,  & Refiduis,  neque  Bino- 
mialis  vlla  eadem  eft  cum  Refidua.Vnde  manifeftum  e fi:  om- 
nes irrationales  quantitates  huc  vfquc  traditas  inter  fc  diucr-  ' u 

fas  elfcj . 

Exhisfcquitur,  quodexpofita  qualibet  Rationali  trede* 

Cim  numero  erut  quantitates  Irrationales  ha&enus  confidc- 
tat£,quaru  prima  eft  Mcdialis,fecunda  Binomialis(quc  in  fex  , 

foecics  diuifa cft)  tertia  Bimcdialis  prima , quarta  Bimcdialis 
fecunda , quinta  Maior , fexta  Potens  rationale , ac  Mediale; 

Septima  Potens  bina  medialia,  oftaua  Rcfidua,  cuius  lex 
fpccies  inuente  ftrnr , nona  Refidua  medialis  prima , decima 
Rcfidua  mcdulis  lecunda,  vndecima  Minor,  duodecima  Ef- 
ficiens cum  rationali  roium  mediale,  decima  tertia  Efficies 
cum  mediali  totum  mediale. 

PROPOS.  XL.  THEOR.  XXVI. 

11  j X. 

Quadratum  Rationalis  ad  Binomialem  applicatum  latitudi- 
nem efficit  ciuldcm  fpcciei  Refiduam;  <5c  ad  Refiduam  ap- 
plicatum latitudinem  efficit  Binomialem  eiufdcm  Ipeciei, 
quorum  nomina  lunt  proportionalia,  Sc  longitudine  com- 
mcnfurabiliit-# . 

Sit  Rationalis  expofita  A,  &.Binomialis,  aut  Refidua  B C ; 
cuius  nomina  fint  B D maius,  & D C minus,  & ad  B C , atque 
ad  eius  minus  nomen  D C applicata  fint  produfta  M <5e  O 

Lll  x qualia 
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aqualia  quadrato  ex  Rationali  A,  que  faciant  latitudines  C 
E,  & CG.  Dico  quando  B C eft:  Binomialis,  vt  in  primo  cafu, 
cffcC  E Refiduam  ;at  quando BCeft  Refidua,vt in lecun- 
docafu,effe  C £ Binomialem , & erunt  nomina  ipfius  CE 
proportionalia,  & longitudine  commeniiirabtlia  nominibus 
ipfius  B C,  atque  C E erit  Irrationalis  eiuldcm  fpeciei , ac  eft 
BC.Vt«GEad  EC, itafiatEHadHC.  Quoniam produ&a 
M,  & O ^qualia  1'unt  eidem  quadrato  ex  Rationali  A , erunt 
illa  inter  te  equalia  ■,  Sc  propterca  b BCadCD  erit,  vt  G C ad 
CE,&diuidendo,t  vel  componendo  B D ad  D Gerit,  vtG 
E ad  E C , vel  vt  E H ad  H C * Sc  propterca*  E H ipfi  H C po- 
tentia tantum  commcnlurabiliscrit,  velim  maius  nomen  B 
D minori  nomini  D C potent  :a  tantum  corr  mtnliirnbilc  eft. 
Poftea  quia  G E ad  t C eft , vt  E H ad  H C ; Ergo  * homolo- 
garum iunrun^  vel  differenti^, fcilicct  G H ad  H t erit,  vt  E H 
ad  H Cj  cumque  fint  tres  continue  proportionales  G H,  H E» 
H C,  erit  d quadratum  ex  H E , ad  quadratum  ex  H C , feu  vt 
quadratum  ex  B D ad  quadratum  ex  D G in  eadem  ratione , 
ac  eft  G Had  H C ;eft  vero  quadratum  ex  DB  ad  quadratum 
cxDC,  feu  quadratum  ex  E H ad  quadratlim  cx  HC  com* 
mcnfurabile , propterca  quod  nomina  BD,  & DCpotentiA 
commeniurabilia  lupponuntur:  Igitur  e G H longitudine  co- 
menfurabilis  eft  ipfi  H C , Sc  propterea/cius  Kefiduum  G C 


B 

D 

H C 


-JVU- 

0 


U — 1- 


Cp‘ 

Vi i. 


rj 


H 


longitudine  commenfurabile  erit  ipfi  H 
C,  led/  G C Rationalis  eft , Sc  longitudi- 
ne commenfurabilis  Rationali  C D(pro- 
pterea  quod  ad  Rationalem  C D appli- 
catum eft  produflum  O Rationale  ^qua- 
le quadrato  ex  A , efficiens  latitudinem-» 
CG);Ergoj!>HC  Rationalis  quoque  e- 
E rit,&  longitudine  commenfurabilis  ei- 
dem Rationali  C D:  Et  quiavtBD  ad 
D C,  ita  erat  E H ad  H C, » permutando  B D ad  E H erit  vt  D 
C ad  C H ; funrque  D C , Sc  H C Rationales , Sc  longitudmo 
commentu  tfbiles  inter  fe ; Igitur  K Rationali  B D longitudi- 
ne commenfurabilis  erit  E H , & ideo  ,<  Rationalis  quoque 
erit . Cum  ergo  E H,  & H C fint  Rationales , Sc  potentia  tan- 
tiim  inter  te  commcnliirabilcs  > v t prius  di&utn  eft  • erit  m C 
E nominum  differentia  in  primo  cafu  Refidua , Sc  fumma  C 
E in  fecundo  Binomialis , eiufquc  nomina  EH.flcHC  fimt 
proportionalia  , Sc  longitudine  commcnfurabffia  nommi- 
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busB  Dj  fle  D C alterius  Irrationalis  BC.  Tandem  » quoniam 
dure  fummx,  vel  dux  differentix  nominum B D,  D C,flc  E H* 

H C efficiutBinomialcs  aut  Refiduas  eiufdcm  ordinis.flc  (pe- 
cici.  > eo  quod  commenfurabilia  funt  longitudine  nomina  in- 
ter fc $ fle  ideo  eorum  fummx , vel  differentix  commcnlura- 
biles  funt  longitudine  inter  fc ; fed  eorundem  nominum  E H» 

& H C fumma , fle  differentia  efficiunt  Binomialem  , fle  Refi- 
duam  eiufdcm  fpecici,vt  oftcnfum  eft  in  propofitionc  34  hu- 
ius . Ergo  Binomialis  B C , & Refidua  C E , vel  Rcfidua  B C > 

& Binomialis  C E ciuldgm  fpecici  funt . V t erat  propofitum. 

PROPOS.  XLI.  THEOR.  XXVII. 

Jbv 

Media  proportionalis  inter  Bmomialcm  Se  RefiduI  , qu£  ha- 
beant nomina  proportionalia,  fle  inter  fc  longitudine  com- 
mcnfurabilia,  Rationalis  eft. 


D c! 

B 

F 

L “ 

I 

G 

- h 

Sit  B C Refidua,  cuius  nomina  B D fle  D C , atque  B E fi  t 
Binomialis.cuiusmaiusnomcn  B F,  minus FEjSitque  B D 
ad  B f,  vt  C D,  ad  F E. fle  fit  tam  B D ipfi  B F,quam  C D ipli  F 
E longitudine  commcnfurabihs,  fle  mter  C B fle  B E pofita  fit 
media  proportionalis  G . Dico  G Ra- 
tionalem effe . Fiat  * B E ad  expofitam 
Rationalem  A,vtAad  EH.manife- 
ftum  eft  *produdum  ex  B E in  E H » 

( quod  xqualc  eft  quadrato  Rationalis 
A)  tflkeie  latitudine  E H Rcfiduam , 
cuius  nomina , qux  fint  H L , fle  L E , 
proportionalia  erunt, fle  longitud.ne  commenfurabilia  no- 
minibus B F,  fle  F E j Sed  cx  hypothefi  nomina  D B , fle  D C 
longitudine  commenlurabilia,  fle  proportionalia  funt  nomi- 
nibus B F,  fle  F E ; Igitur  c L H ad  L E eft , vt  D B ad  D C , atq$ 
L H ipfi  B D,  nec  non  L E :p(i  D C longitudine  commenfura- 
bilc  erit:  Quare  permutando  d L W ad  B D erit,  vt  L E ad  D C, 
idcoquc  • Refidua  E H ad  Refiduam  C B erit , vt  tota  H L ad 
totam  B D,  Ac  proptcrea/E  H , fle  C B longitudine  commen- 
furabiles  erunt : Cumque*  produdum  ex  B E in  E H , fcilicct 
quadratum  cx  A , ad  produdum  ex  E BinBC»feuad  ei*x- 
qualc  quadratum  cxG;  Sit  vt  latitudo  E H ad  latitudinem., 
C B,cum  B E fit  altitudo  communis;fucrunt  aurem  huiulmo- 
fii  latitudines  oftculecommenfurabiles  inter  lc  longitudine. 

Eli  z Igitur 


*■!»/ 

b "r.i.pr, 
*4.<  4 /e k. 
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' Igirur  quadratum  cx  Rationali  cxpofita  A commenfurabilc 

j def.%  /et.  erit  quadrato  cx  latere  G;  Sc  propterea  i latus  G medium  pro- 
portionale  inter  Refidua  C B,  & Binomialem  B £ Rationale 
erit.  Quod  erat  oftendendum . 

JPtul. iij.I.  PROPOS.  XLII.  THEOR.  XXVIII. 

A Mediali  infinit?  Irrationales  fiunt , & nulla  alicui  ;expofita- 
rumeft  eadem. 

Sit  Medialis  A B.  Dico  cx  illa  oriffpofle  infinitas  quantita- 
tes Irrationales  5 quarum  nulla  eadem  erit  alicui  ex  trcdecim 
Irrationalibus  luperius  expofitis.  Sit  enim  cxpofita  Ratio  na- 
lis  A C,Scex  Rationali  A C in  Medialem  A B fiar  prodndum 
afMt.M.  ^ Patet  produ&um  M Irrationale  effe  ( eo  quod  « fi  Ratio- 
i nale  concedatur  efficeret  latitudinem  A 

B Rationalem , quod  non  ponitur , con- 
cefia  enim  fuit  A B Medialis  .•  Sit  iam  * B 
£ latus  quadrati  squalis  produ&o  M;Erit 
ereoc  B fclr rationalis.  Dico  quod  BE110 
eft  aliqua  ex  tredecim  Irrationalibus  iam 
declaratis; Si  enim  B b eftmcdialis^cius 
quadratum  ad  Rationalem  A C applicatum  elficiet  latitudi- 
nem AB  Rationalem ; at  fi  B E credatur  vna  ex  duodecim 
expofitis  irrationalibus  e eius  quadratum  ad  Rationalem  A 
C applicatum  efficiet  latitudinem  AB  Binomialem  aut  Rc- 
fiduam ; eftque  A B Medialis  cx  hvpothefi:  Ergo  eadem  qua- 
titas  A Beft  Medialis  & fimul  Binomialisaut  Refidua,  aut 

alia  Irrationalis diuerfa;  quod/ eft  impoffibile.  Igiturlrra- 

tionalis  B E diuerfa  eft  ab  omnibuslrrationahbus  expofitis. 

Poftea  fiat  produftumO  ex  Rationali  AC  & inuentalr- 

e„.10  tr  rationali  B E,  atque*  latus  E F pollir  produdum  O . M.lnife- 
lLfr  u ftum  eft* produaum  O ex  Rationali  A,&  Irrationali  BE 
4 +9  At.  e/Tc  Irrationale-  & propterea » latus  E F,  potens  produaum  O 
fr%  buihf.  Irrationale  erit . Dico  iam  E F non  eflfc  aliquam  cx  declaratis 
ktMff.t trcdccim  Irrationalibus,  nec  cfle  eandem  ipfi  BE.  Quo- 
' niam  quadratum  cx  E F ad  Rationalem  AC  applicatum  clfi- 
**/*/*•  cit latitudinem  BE;fed  quadrata  declaratarum  Irrationa- 
lium,  atque  ipfiulmet  B E latitudines  faciunt  m eadem  appli- 
catione diucrfas  ab  ipfa  B E,  vt  didum  eft.  Eodem  modo  ali? 
. iofinitf  Irrationales  iuueniri  poliunt  > qua:  & inter  fe , (Sr^a  di- 


m fcbft.i 

hi iu/ . 
Cdt/l.fH 
hui  m. 

d/r.i  J.bu. 


- tH°l 


9fr.jf.bu. 


{cir.ff.]} 
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&is  Irrationalibus  differunt . Q^are  patet  propofitum-, . 

PROPOS.  XLIII.  THEOR.  XXIX. 

•*  ' XIII. 

Cuiuslibet  linef  extrema  ac  mf  dia  ratione  diuif?  vtrumquo 

Tegmentum  irrationale  eft,  quod  vocatur  Refiduum . 

Sit  linea  Rationalis  AB  diuifain  C extrema  ac  Media  ra- 
tione) ita  vt  fit  tota  A B ad  maius  Tegmentum  eius  A C,  vt  eft 
A C ad  minus  Tegmentum  C B . Dico  vtrunque  Tegmentum 
AC  , &CB Irrationale effe, quod  vocatur  Refiduum.  Ad- 
datur maiori  Tegmento  A C ipTa  D A , qux  cqualis  fit  dimi- 
dia: totius  AB.  Quoniam  «quadratum  ipfius  CDquintu-  ***** 
pium  eft  quadrati  ipfius  D A , erunt  b quadrata  ex  C D , Sc  ex  bl’r*  *•*"* 
D A commenfurabilia,  Sc  propterea  latera  C D,  & D A com- 
menTurabilia  erunt  potentid  tantum, 
quandoquidem  eorum  quadrata  Tunt  q 
inter  Tc,vt,duo  numeri  5 <5c  i . qui « non 
funr  vt  duo  numeri  quadrati,  cum  fint 
numeri  primi;  Sc  d en  D A Rationalis,  d */.»./<*; 

cini  dimidia  fit  Rationalis  A BdgiturC  DconmenfurabiLs  **,«/’ 
potentid  tantum  ipfi  D A Rationali,  erit  quoque  Rationalis ; 

Cumque  A C fit  differentia  duarum  Rationalium  C D , <5c  D 
A potentid  tantum  commcnTurabilium,  erit*  ipTa  A C Irra-  e [r,nJ>Up 
tionalis , qu?  Refidua  vocatur.  Et  fiquidem  ipTa  A B fuerit 
expofita  Rationalis, vel ipfa  AB  longitudine  commcnfiura- 
bihs  fit  expofit£  Rationali , erit  eius  femiflis  D A expoli- 
ta: Rationali  longitudine  commenTurabilis;  Cumque  maius 
nomen  CD  quintuplum  poftit  minoris  nomii\i$  D A, erit 
quadratum  differentiale  eorundem  nominum  quatuor  par- 
tes carum , quarum  quadratum  D C eft  quinque  partes ; Sc 
propterea  huiuTmodi  quadrata  erunt,  vt  s ad  4,  qui/duo  nu-  (txfeb.fr'. 
meri  non  Tunt  ambo  quadrati  ;5c  propterea  maius  nomen  C 
D longitudine  incommenfurabilc  erit  lateri,  potenti  diffcre- 
tiam  quadratorum  nominum,  & eft  minus  nomen  DA  lon- 
gitudine comme  nlurabile  expolite  Rationali  ,vtdifrumeft. 

Ergo^  A C erit  Refidua  quinta . 


ceof.fr  J7. 
Ubi  2. 


g fr-i 
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plicatum ; 

dratumRciidue  AC  applicatum  ad  Rationalem  AB  efficit 

latitu- 
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latitudinem  Rcfiduam  primam . Igitur  fegmentum  minus C 
B Rcfiduum  primum  erit.  Quod  erat  oftendendum . 

COROLLARIVM. 

9 

Deducitur  ex  hac  propofiri  one,qu6d  fi  maius  fegmentum 
line®  diuifij  extrema , & med  ia  ratione  fuerit  Rationale:  erit 
minus  fegmentum  cius  Refiduum . 

Nam  fi  ex  maiori  fegmentoA 
Cabfcindatur portio CD  «qualis 
AD  C B minori  fegmento  C B , erit  k.  A C 
1 >-•—  ..-4  diuifa  in  D extrema , ac  media  ra- 
tione, cuius  maius  fegmentum  cft 
D C , & proptcrca  exiftente  A C 
Rationali,  erit  ex  hac  propofitionc  C D,  feu  C B Refidua . 

I 

PROPOS.  XLIV.  THEOR.  XXX. 

Si  diameter  circuli  Rationalis  fuerit ; Pentagoni  latus  erit  Ir- 
rationalis linea,  qu«  vocatur  Mmor . 

Sit  circulus  A F G,  cuius  diameter  A G,vcl  radius  A B Ra- 
tionalis fit.  Sccetur  * radius  A B in  punfto  C extrema,  ac  me- 
dia ratione , ita  vt  C B fit  maius  fegmentum  eius , <5e  * duda 
perpendiculari  B F,  coniungatur  reda  C F . Quia « radius  cir- 
culi A B cqualis  cft  inferipto  lateri  hexagoni  regularis , & fc- 
caturin  C extrema, ac  media  ratione : Igitur  <<  maius  eius  leg- 
mentumCB  erit  latus  infcriptidecagoni  regularis  j Sed  * la- 
tus pentagoni  poteft  & latus  hexagoni . & latus  decagoni : 
Igitur  C F,  potens  radium  F B,  feu  A B , & C B , erit  latus  in- 
lcripti  pentagoni.  Dico  iam  CF  Irrationalem efle.qu?  vo- 
catur Minor . Sccctur  radius  B G bifariam  in  D , & produca- 
tur diameter  G A in  E,vt  fit  E A gqualis  radio  A B Quoniam 
D B femiflis  eft  radii  B G , leu  ci  cqualis  E A , erit  D B quarta 
pars  diametri  Rationalis  A G,  leu  ei  «qualis  E B $ & proprer- 
ca  D B quinta  pars  erit  totius  E D ; Sc  ideo/  E D Rationalis  e- 
rit  longitudine  commcnlurabilis  expofir^  Rationali  AG. 
Poftea  quia  A B fecarur  in  C extrema  , & media  ratione , Sc 
maiori  eius  fegmento  CB  additur  BD  femiffis  torius  A B : 
ergo*  quadratum  ex  CD  quintuplum  eft  quadrati  B D fe- 
milfis  totius;  erat  autem  longitudine  E D quincupla  eiuf. 

dem 
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dem  B D:  ergo*  f D,DC,&BD  proportionales  funt,3e  ideo 

2uadratum  ex  E D quintuplum  erit  quadrati  ex  C D ; Quare 
)D  potentia  tantum  commen-  — 

furabiiis  Rationali  F D,'vt  di- 
£tum  cil , Rationalis  * quoque 
erit}  eftque  E D longitudine  in- 
commenfurabilis  lateri  diffe- 
rentia: quadratorum  ex  E D,  <5c 
ex  C D ( eo  * quod  eorum  quadrata  funt  inter  fc,  vt  numeri  5, 
& 4,  ficuti  in  prcccdenti  prop.  dittum  cft , qui  ambo  quadrati 
non  funt  ),  atque  maior  E O longitudine  commcnfurabilis 
fuit  expofitf  Rationali  AG.  Ergo  «nominum  E D,&DC 
differentia , E C Refidua  quarta  eft . Iam  quia  * rc<ftanguliim 
C E Amqualc  eft  quadratoex  E A , vel  ex  F B vni  cum  Rc- 
danguio  E A C , fiuc  ei  aquali  B AC,  vel  * huic  equali  qua- 
drato ex  C B:  Ergo  re&angulu  t h A equale  eft  duobus  qua- 
dratis ex  I B latere  hex.  goni , <3c  ex  C B latere  dccagoni : 
Quar  e. *reftangulumC  E Aequale  erit  quadratoex  CF  la- 
tere pentagoni,  quod  illis  duobus  quadratis  cquale  eft;&  ideo 
latus  jperagoni  medium  proportionale  cft  mter  radium  cir- 
culi A E Sc  re&am  C E : fcd  r media  proportionalis  inter  Ra- 
tionalem E A,  & Refiduam  quarta  b C Irrationalis  quantitas 
eft,  qu£  vocatur  Minor.  Igitur  latus  pentagoni  CF  Irratio- 
nalis quantitas  eft,  qu£  Minor  vocatur . V t erat  propofitum . 


bf#r.  i.ffl 
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PROPOS.  XLV.  THEOR.  XXXI. 


Eucl.16.  18* 
Xill. 


Si  diameter  fph^r^  Rationalis  fuerit,  erit  latus  inferipti  Ico- 
faedri  Irrationalis  linea,  quf  vocatur  Minor ; Et  lacus  Do- 
decaedri  erit  linea  Irrationalis,  qua:  vocatur  Refidua . 


Quoniam  * fph^r?  diameter  potcftate  eft  ad  latus  Icofae-  znr.\.pt\ 
dri,  vt  quintuplum  quadrati  lateris  hexagoni ; ad  quadratum  1 7. 
lateris  pentagoni , fcd  exiftente  Matere' hexagoni  ,feu  radio  bfib  pr.  3. 
circuli  Rationali,  cft  e latus  inferipti  pentagoni  Irrationalis  1 *♦ 
linea,  qu$  vocatur  Minor,  & cft  quintuplum  quadrati  lateris  ' *"• 

hexagoni  commenfurabile  quadrato  eiu fdem lateris  hexa-  'ee' 
goni:  Igitur  ^quintuplum  quadrati  prxdidi  lateris  hexagoni  c**pr.^.l. 
Rationale  quoque  critj  Sed  «quintuplo  huius  quadrati  fqua-  f, 
le  cft  quadratum  diametri  fphere : Igitur  quadratum  diamc-  t itf  % fit. 
tri  fpher*  Rationale  erit,  & proptcrea/diameter  ipfa  Ratio-  **»»/. 

naiis. 
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nalis . Quapropter cxiftente  Iph^r?  diametro  Rationali,  erit 
larus  Icolhcdri  linea  Irrationalis,  que  Minor  vocatur  . 

8 «r.*.  fr.  Secundo  quoniam  g fphere  diameter  poteftate  ad  latus  Do- 

decacdri  cft,  vt  triplum  quadrati  lateris  hexagoni  ad  quadra- 
h/th.fr.j.  tum  lateris  Decagoni  j fct  cxiftente  latere  hexagoni,  frfeu  ra- 
il»  pmp  dio  Rationali, « erit  latus  Decagoni  Irrationalis  linea, 

44 .bmiti/.  9U?  Rcfidua  vocatur. Eftque k. triplum  quadrati  larcris  hcxa- 
kdtf.nfec.  goni  Rationale  quoquc,vrpotc  illi  commcnlurabilc,fcd  < tri- 
iuitti . pio  huius  quadrati  aquale  eft  quadrarum  diametri  fphacr?; 
itufr.%.  Quare  fjpher?  diameter  Rationalis  quoque  erit;  & tunc  latus 
hi*  Dodccaedri  linea  Irrationalis  erit , qu£  vocatur  Rcfidua_« 
Quod  erat  oftendendum . 


F I N I Si 
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EVCLIDIS  PROPOSITIONES 


iuxta  methodum  Theonis  vulgatam * cum  locis 
huius  operis,  in  quibus  exdem  Eucl. 
propofitiones  exponuntur . 

> LIBER  i 


4 Super  data  reda  linea  terminata, 
triangulum  pquilatcrum  conflitucre. 
libri  i.prop.i.  pagina  i g 

2 -Ad  datum  pandum,  data  redx  li- 

nea aqualem  redam  lineam  ponere, 
lib.i.prop.z.  20 

3 Duabus  datis  redis  lineis  inp  qua- 
libus , dc  maiore  {qualem  minori  re- 
dam lineam  detraherc.lib.  i .pr.  ?.  z i 

4 Si  duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  aqualia  habeant , vtrunque 
vtrique , habeant  vero  & angulant» 

. angulo  cqualem  fub  pqualibus  redis 
lineis  contentum : & bafm  bafi  aqua- 
lem habebunt , eritque  triangulum.» 
triangulo  aquale , ac  reliqui  anguli  re- 
liquis angulis  aquales  erunt , vterque 
vtrique,  fub  quibus  aqualia  latera-» 
fub  tenduntur,  lib.  i . pr.q*  2 i 

$ Ifofcelium  triangulorum  qui  ad  ba- 
fiii  luut  anguli , inter  (efunt  f quales : 
fs  vlterius  produd.t  fint  equales 
illjt  re  ii  e linea , qui  fub  bafi  funt  an- 
guli,inter  fc  aquales  erunt. lib.l.pr.6. 

24 

6 Si  trianguli  duo  anguli  equales  in- 

ter fe  fuerint : &•  fub  aqualibus  angu- 
lis fubtenfa  latera  xqualia  inter  fce- 
runt.lib.i.pr.20.  45 

7 Super  cadent  reda  linea , duabus 
eifdetn  redis  lineis  alix  dux  reda  li- 
ne e p quales, vtraque  vtriq} , non  con- 
fiitucntur , ad  aliud  atque  aliud  fun- 


dum, ad  ea  f dem  partes,  cofdemques 
terminos  cum  duabus  initio  dudis  re- 
dis lineis  habentes . deducitur  ex  lib. 
l.pr.7.  25 

8 Si  duo  triangula  duo  latera  habue- 
rint duobus  lateribus , vtrunque  vtri- 
que , equalia , habuerint  vero  & ba - 
fin  bafi  aqualem : angulum  quoques 
fub  aqualibus  redis  lineis  contentum 
angulo  pqualcm  habebunt,  lib.i.prop . 

7 • 2f 

9 Datum  angulum  redilineum  bifa- 
riam fecare.  lib.  1 .prop. 8 . zf 

1 0  Datam  redam  lineam  finitam  bi- 
fariam fecare.  lib. i . prop. 9.  2I 
1 1-  Data  reda  linea, a pando  in  ea  da- 
to , redam  lineam  ad  angulos  redot 
excitare,  lib. i.prop.ia.  *g 

1 2 Super  datam  redam  l ineam  infini- 

tam, d dato  pundo  quod  tn  ea  non  e/l, 
perpendicularem  redam  deduceres, 
lib.i.  prop.lt.  29 

1 3 Cum  reda  linea  fuprr  redam  con- 

fit flens  lineam,  angulos  facit,  aut  duos 
redos , aut  duobus  redis  p quales  effi- 
ciet. lib.  1 .prop.  ii/  29 

14  Si  ad  aliquam  redam  lineam,  atq ; 

ad  eius  putidum , dup  reda  linex  non 
adeafdcm  partes  dudx,  eos  qui  funt 
deinceps  angulos  duobus  redis  p qua- 
les fecerint , in  diredum  erunt  inter  fe 
ipfx  rede  linep.  lib.  I . prop.  13.  30 

15  Si  dux  reda  linee  fe  mutuo  fecue- 

a trini. 
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rint,  annitor  qui  ad  verticem  fitnt , p- 
quales  inter  fe  efficient . lib.  i.  Coroll. 
prop.$.  24. 

tf  Cutufeunque  trianguli  vno  latere 
produdo  , externus  angulus  vtroque 
interno  & oppofito  maior  efl . lio.  1 . 
Cor.i.pr.ii.  42 

17  Cuiujcunquc  trianguli  duo  anguli 
duobus  redis  Junt  minores , omnifa- 
riam fumptt.  lib.i.cor.i.prop.1%.  42 
I S Omnis  trianguli  maius  latus  maio- 
rem angulum  Jubtendit.  hb.i.prqp. 

19.  45 

1 9 .Omnis  trianguli  maior  angulus  ma- 
iori latori  fubtenduur.  Ub.i.  prop.  20. 

20 ^ Omnis  trianguli  duo  latera  reliquo 
junt  maiora , qaomodocunque  ajfunt- 
pta.  lib.  i .prop.  2 1 . 46 

21  St  juper  trianguli  vno  latere  ab  ex- 
tremitatibus duf  redx  linea  interius 
conshtutp  fuerint , ha  confiituts  reli- 
quis trianguli  duobus  lateribus  mino- 
res quidem  erunt , maiorem  vero  an- 
gulum continebunt,  lib.i.pr.22.  47 

22  Ex  tribus  redis  lineis  , que  fuut 
““ tribus  datis  redis  lineis  equales , tria- 

gulum  conjhtuer  e. Oportet  autem  duas 
reliqua  efjc  maiores ,omni far i am  jttm- 
ptas:  quoniam  vniujauujque  triangu- 
li duo  latera  omnifariam  juvipta , re- 
liquo Junt  maiora . Itb.  \ .prop.  2 3 . 48 

23  J-d  datam  redam  lineam  datum- 

que in  eapundum  , dato  angulo  redi- 
hneo  squalem  angulum  reddinemu 
conftitucrc.  lib.  I . pr.z 4-  5° 

Si  duo  trungul^duo  lat  er  a ditcbus 
lateribus  ejuaha  babuerintyVtrunque 
vtrique  > angulum  vero  angulo  maio- 
rem Jub  squalibus  redis  lineis  con- 
tentum • & bafin  bafi  maiorem  habe ^ 


I D I S 

bqru.  lib.2'xor.  3 .prop.‘6.  \ \ T 

2 5 si  duo  triangula  duo  latera  duobus 

lateribus  equalia  babuerintyVtrunque 
vtrique,  bafin  vero  baffmaiorem  : & 
angulum  fub  squalibus  redis  lineis 
contentum  angulo  maiorem  habebunt. 
lib.x.fch.prop.6.  72 

26  Si  duo  triangula  duos  angulos  duo- 
bus angulis  f quales  habuerint , vtrun- 
que  vtrique,  vnumque  latus  vni  lateri 
f quale  ,fiue  quod  aqualibus  ad  i ac  et 
angulis,  icu  quod  vm  equalium  angu- 
lorum fubtcnditur  : & reliqua  latera 
reliquis  lateribus  aqualia , vtrur.que 
vtrique  , &.  reliquum  angulum  reli- 
quo angulo  f qualem  ba’  'biint . lib.  1 . 

prop.  2$.  50 

27  Si  in  duas  redas  lineas  reda  inci- 
dens linea  altera  a nm  angulos  pquales 
inter  fe  fecerit : parallela  erunt  mter 
fe  illt  redf  linet,  lib.  1 .prop.  16.  ? 6 

28  Si  in  duas  redas  lineas  reda  inci- 

dens linea  externum  angulum  inter- 
no , & oppofito , & ad  eafdem  partes 
squalem  fecerit , aut  internos  &•  ad 
ea  Idem  partes  duobus  redis  xqual  es : 
parallelp  erunt  inter  feipjs  reda  li- 
nes . Ub.t. prop.  i 6.  36 

29  In  parallelas  redas  lineas  red.u 
incidens  linea , & alternatim  angulos 
inter  fe  f quales  eficit , & externum 
interno , cr  oppofito , dr  ad  eafdenu 
partes  f qualem  , & internos  dr  ad 
Cafdcm  partes  duobus  redis  equales 

. fitcit.lib.i.prop.i 5.  35 

30  Qgf  eidem  reClp  linee  parallele, & 
, inter  je  funt  paratlefp.  lib , 1 .pr.  1 7.40 

3 x U dato  pando  , date  rede  linet 
parallelam  redam  lineam  duccre.lib. 
l.cor.prop.16.  37 

32  Cuiujcunque  trianguli  vno  lateres 

vlte- 
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• ylteriut  fvndti&o : externus  angulus 
duobus  internis  & oppofltis  efl  pqua- 
lis.  Et  trianguli  tres  interni  anguli 
duobus  funt  redis  squales,  lib.  i .prop. 
IS.  41 

33  I{eda  line  e que  aquales  &■  paral- 

lelas lineas  ad  partes  eafdem  conjun- 
gunt , ipfa  equales  & parallclp 
funt.  lib.  1 .prop.  27.  5 2 

34  Tarallelogr. mimorum  fpatiorunu 
( qualia  funt  inter  fe  qua  ex  aduerfo 
& latera  & anguli : atque  illa  bifa- 
riam fec at  diameter . lib.i. prop.26. 
Si 

3 5 Tarallclogramma  fuper  eadem  ba- 
fi  & in  af dem  parallelis  confli tuta^ , 
inter  fe  funt  pqualia.lib.  1 .prop.s  1.59 

36  Tarallelogramma  fuper  e qualibus 
baflbus  , •&  in  eifdeni  parallelis  con- 
ftituta , inter  f e funt  equalia.  lib.  1. 
prop.ji.  59 

3 7 Triangula  fuper  eadem  bafl  conflt- 
tuta  , Cr  in  eifdcm  parallelis , inter  fe 
funt  aqualia.  Itb.  1 .prop.  3 2.  60 

38  Triangula  fuper  squalibus  bafibiis 
confiituta  & in  eijdem  parallelis , in- 
ter f e funt  f qualia,  lib.  1 .prop.  3 2.  60 

39  T riangula  f qualia  Juper  eadem  ba- 

ft , & ad  eafdem  partes  confiituta : & 
in  ei  f dem  funt  parallelis.  Itb.  4..  cor.  1 . 
prop.  1 . I64 

40  Triangula  pqualia  fuper  pquahbus 

baflbus  er  ad  eafdem  partes  conflitu- 
ta:  & in  eildqm  funt  parallelis,  lib.q, 
cor.i.prop.i.  I64 

41  St  p aalklogr animum  cum  trian- 

gulo eandem  bafln  habuerit, in  eifdcm- 
que  fuerit  parallelis , duplum  erit  pa- 
rallelogrammum  ipflus  trianguli,  lib. 
I.  cor.2-prop.32.  61 

42  Dato  triangulo  aquale  parnllclo- 


gramrnum  conftituereln  dato  angulo 
re&ilinco.  lib.  1 .prop.  33.  6 1 

43  ' In  omni  parallclogrammc,complt- 

menta  eorum  qua  circa  diametrum* 
funt  parallelogramn.crum , inter /e_> 
funt  pqualia.  hb.q.prop.  19.  1 g 9 

44  Jli  datam  retiam  lineam  , dato 

triangulo  aquale  psrallclogran  mum 
applicare  m dato  angulo  ndilmeo. 
Itb.  4.  cor.  prop. 20.  iSf 

45  Dato  redi  lineo  equale  farallelo- 
gramrnum  conftituere  in  dato  angulo 
redilinco.  lib.4..prop.zo.  18 4 

46  data  reda  linea  quadratum  de- 
fer iber e.  lib.  1 . prop. 34.  6Z 

47  In  redangulis  triangulis , quadra  - 

tum quod  d latere  redum  angulum* 
Jubtcndcnte  deferibuur  , f quale  efl 
eis , qua  d lateribus  redum  angulum 
continentibus  dejeribuntur , quadra- 
tis. lib.  5 . prop.  18.  225 

48  Si  quadratum  quod  ab  vno  late - 

nm  trianguli  deferibitur , equale  flt 
cis , qua  d reliquis  trianguli  lateribus 
dejeribuntur,  quadratis : angulus  co- 
prchenfns  fub  reliquis  duobus  trian- 
guli lateribus,  redus  efl.  lib.$.  cor.  2. 
prop.  29.  242 

LIB.  II., 

1 Si  fuerint  dup  1 ede  Unca,  fecetur- 
que  ipfarum  altera  in  quotcunque  feg- 
rnenta  : rcdangulum  comprehenfum 
fub  illis  duabus  redis  lineis , aquale 
efl  eis  red angulis  , qua  fub  infeda  <&• 

quolibet  fegmcntorim  comprehendun- 
tur . lib.4.  jcbol.prop.i.  16$ 

2 Si  reda  linea  jeda  -fit  -»tcunq,<e , 

redangula  qua  fub  tota  & quolibet 
fegmentorum  comprehenduntur,  e qua- 
lia lunt  ei,  quod  d tota  fit , quadrato . 
hb.+.Jchol. prop.i.  '■ . it5$ 

a z $Si 
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I Si  rc3a  linea  fid a fit  vt  cunque , 
redi  angulum  fub  tota  <&vno  figmen- 
torum comprebenfum , aquale  efi  fi 
illi,  quod  fub  figmentis  comprehendi- 
tur, reftangulo,  fi  illi , quod  a pr  f di- 
tio figmento  defiribitur,  quadrato, 
lib.^fchol.prop  i.  I6j 

4 Si  retia  linea  fitla  fit  vtcunque : 
quadratum , quod  d tota  dejcribitur , 

. aquale  efi  fi  illis  que  d tegmentis  de- 
fer ibuntur  quadratis  , fi  ei,  quod  bis 
fub  J egmentis  comprehenditur,  re- 
ti angulo.  lib.  5 . cor.2.prop.  19.  227 

5 Si  retia  linea  fecetur  in  f qualia  fi 

non  equalia : reti longulum  [ub  in  aqua- 
libus figmentis  totius  comprebenfum 
vad  cum  quadrato , quod  ab  interme- 
dia feti  tonum , aquale  etl  ei  quod  i 
dimidia  defiribitur , quadrato . lib.  5 . 
cor.prop.il.  2 33 

6 Si  retia  linea  bifariam  fecetur , fi 
illi  retia  quadam  linea  in  retium  adtj- 
ciatur  , retlattgulum  comprebenfum 
fub  tota  cum  adictfa  fi  adietla,fimnl 
cum  quadrato  a dimidia  , aquale  cfl 
quadrato  d lmea,qua  tum  ex  dimidia, 
tu  exadietta  componitur,  tanquam  ab 
vna  defer ipto.lib.  5 .cor.prop. 22.  233 

7 Si  retia  linea. fecetur  vteunques ' 
quod  d tota , quodque  ab  vno  jtgmen- 
torum,vtraque  fimul  quadrata,  aqua- 
lia funt  fi  illi , quod  bis  fub  tota  & 
ditio  figmento  comprehenditur , re- 
ti angulo  , fi  illi » quod  d reliquo  fig- 
mento fit,  quadrato,  lib.  5 .cor.  1 .prop. 

, 20.  229 

8 Si  retia  linea  fecetur  utcunque',  re- 
ti angulum  quater  comprebenjum  fub 
tola  fi  vno  figmentorum , cum  eo, 
quod  d reliquo  figmento  fit,  quadrato, 
(quale  efi  et , quod  d tota  fi.  dtcfojeg- 


I DIS  ■ 

mento , tanquam  ab  vna.  linea  defer  i* 
bitur,  quadrato.  hb.$.  cor. 1. prop. n, 
2U 

9  Si  retia  linea  fecetur  in  equalia  efi 
non  equalia:  quadrata  que  ab  in  (qua- 
libus totius  figmentis  fiunt , duplicia 
funt  & eius  quod  d dimidia,  (fi  eius 
quod  ab  intermedia  fitlionum  fit, 
quadratorum.  lib,  5 . prop. 23.  2 3 j 

IO  Si  retia  linea fccetu r bifariam, adif- 
ciatur  autem  ei  in  retium  que  piant» 
retia  linea : quod  d tota  cum  adiun- 
Ha,  (fi  quod  ab  adiuntta  , vtraque fi- 
mul  quadrata,  duplicia  funt  (fi  eius 
quod  d dimidia  , (fi  cius  quod  d com - 
pofita  ex  dimidia  (fi  adamita , tan- 
quam ab  vna  dejeriptum  fit , quadra- 
torum. lib.  j . prop.  23.  2 33 

I I Datam  retiam  tincam  ficare,  vt 

comprebenjum  fub  tota  fi  altero  feg- 
tnentorum  reti  angulum,  Aquale  fit  ei, 
quod  d reliquo  figmento  fit,  quadrato, 
lib.^.pr.zs,.  I95 

12  In  amblygonijs  triangulis, quadra- 

tum quod  fit  d latere  angulum  obtu- 
Jtinijubtcndcnte , maius  efi  quadratis 
qua  fiunt  d lateribus  obtujum  angu- 
lum comprehendentibus , pro  quanti- 
tate reti  anguli  bis  comprthcnfi,fi  ab 
vno  laterum  qua  funt  circa  obtujum 
angulum , in  quod , cum  protractum» 
fuerit , cadit  perpendicularis , fi  ab 
affumpta  exterius  linea  jub  perpendi- 
culari prope  angulum  obtujum . lib.  5 . 
cor.  1.  prop.  28.  240 

13  In  oxygomjs  triangulis , quadra- 
tum d latere  angulum  acutum  Jubtcn- 
dente,  minus  efi  quadratis  qua  fiunt  d 
lato  ibus  acutum  angulum  compre- 
hendentibus , pro  quantitate  reti  an- 
guli bis  comprebenji ,fi  ab  vno  la- 
terum 
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r temni  , qua  funt  circa  acutum  angit- 
. Ium  , in  quod  perpendicularis  cadit , 
ai i aflumpta  interius  linea  fub  per- 
pendiculari prope  acutum  angulum, 
lib.  cor.  l. prop.  19.  241 

14  Dato  reflilineo  equule  quadratum 
conftituere.  Ub.  4 prop.  21.  187 

L 1 B.  III. 

1 Dati  circuli  centrum  reperire . lib. 

2.  prop.  i.  66 

2 St  in  circuli  peripheria  duo  quali- 

bet punfla  accepta  fuerint, refla  linea 
qup  ad  ipfa  punfla  adiungitur , intra 
circulum  cadet. Itb.  2.  prop.  4.  68 

3 Si  in  circulo  refla  quadam  line<u 

per  centrum  extenfa  quandam  noiu 
per  centrum  extenfam  bifariam  fecet : 
e r ad  angulos  re  flos  ipfam  fecabit.Et 
fi  ad  angulos  re  flos  eam  fecet , bifa- 
riam quoque  eam  fec abit . Itb. 2.  prop. 
2.  67 

4 Si  in  circulo  dup  reflp  linea  fele 

mutuo  fecent  non  per  citrum  extcnfe, 
fefe  mutuo  bifariam  non  fccabunt.  lib. 
2 .prop. i.  - ' 68 

5 Si  duo  circuli  fefe  mutuo  fecent, non 
erit  illorum  idem  centrum.  lib.2.prop. 

5-  69 

6 Si  duo  circuli  fefe  mutuo  interius 

tangant , eorum  no  erit  idem  centrum, 
lib.  2.  prop.  5.  69 

7 St  in  diametro  circuli  quodpiam 
fumatur  punctum , quod  circuli  cen- 
trum non  fit , ab  coque  puhflo  in  cir- 
culum qupdam  refla  linee  cadant : 
maxima  quidem  erit  ea  in  qua  cen- 

- trum,  minima  vero  reliqua : aliarum 
Vero  propinquior  illi  que  per  centrum 
ducitur , remotiore  Jemper  maior  cfl . 
Dus  autem  foliim  reflp  linea  equales 
nb  eodem  punflo  in  circulum  cadunt, 


TIONES.  * 

ad  vtrafq;  partes  minhnt.  lib. 2. prop. 

6.  70 

8 Si  extra  circulum  fumatur  puflum 
quodpiam , ab  coque  punflo  ad  circu- 
lum deducantur  refla  qupdam  Unep , 
quarum  vna  quidem  per  centrum  pro- 
tendatur, reliqup  vero  vt  libet:  in  ca- 
uam  peripberiam  cadetium  reflarim 
linearum  maxima  quidem  efl  iUa,qua 
per  centrum  ducitur : aliarum  autem 
propinquior  ei,  que  per  centrum  tran- 
fit,  remotior  e femper  maior  efl.  In  con- 
nexam vero  peripberiam  cadentium 
reflarum  linearum , minima  quidem 
efl  illa  , que  inter  punflum  & diame- 
trum interponitur : aliarum  autem , ea 
qua  propinquior  efl  minime,  remotio- 
reJemper  minor  cfl . Dua  autem  tan- 
tum refla  linee  p quales  ab  eo  punflo 
in  ipfum  circulum  cadunt , ad  vtrafq; 
partes  minime.  lib.2.prop.6.  70 

9 Si  in  circulo  acceptum  fuerit  pun- 

flum aliquod  ,&  ab  eo  punflo  ad  cir- 
culum cadant  plurcs  qudm  dup  refla 
linea  aquales,  acceptum  punflum  ce- 
trum  i p fius  efl  circuli,  lib.  2. cor. 2. 
prop.6.  72 

10  Circulus  circulum  in  pluribus  qudm 
duobus  punflis  non  fecat . lib. 2.  prop. 

7.  72 

1 1 Si  duo  circuli  fefe  intus  contingant, 

atque  accepta  fuerint  eorum  centraj, 
ad  eorum  centra  adiunfla  refla  linea 
& produ  fla, in  contaflum  circulorum 
cadet,  lib. 2-prop.S.  7} 

12  Si  duo  circuli  fefe  exterius  contin- 

gant, linea  refla  que  ad  centra  eorum 
adiungitur,  per  contaflum  illum  traru 
fibitflib.i.prop.i.  7 

13  Circulus  circulum  non  tangit  ? 
pluribus  punflis , qudm  vno , fine  1 

tnin~ 
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tus  fine  extra  tangat.  lib.  2. prop. 9. 74. 

34  In  circulo  aquales  refl(  linea  ae- 
qualiter distant  d centro . Et  que  <c- 

. qualiter  dislant  d centro , c quales  funt 
inter  fe.  lib.  2 .prop.  1 o.  74 

15  In  circulo  maxima  quidem  linea 

ejl  diameter : aliarum  autem  propin- 
quior centro,  remotiore Jemper  maior, 
lib.i.prop.n.  76 

16  Que  ab  extremitate  diametri  cuiuf- 

que  circuli  ad  angulos  re  flos  d uritur, 
extra  ipfum  circulum  cadet , & in  lo- 
cum inter  ipfam  re  fiam  lineam  &pc- 
tipheriam  comprehenfum,altera  reda 
linea  non  cadet.  Et  femicirculi  quidem 
angulus  quouis  angulo  acuto  reflilineo 
maior  ejl, reliquus  autem  minor. lib. 2. 
prop.  21.  38 

17  ^4  dato  punflo  retiam  lineam  du- 

cere, qua  datum  tangat  circulum,  lib. 
z.prop.22.  ~ 96 

jg  Si  circulum  tangat  refla  qutpiam 
linea , d centro  autem  ad  contaflum 
adiungatur  refla  quedam  linea : que 
adiunfla  fuerit , ad  ipfam  contingeu- 
tehi perpendicularis  erit . lib. 2.  prop. 
23-  96 

19  Si  circulum  tetigerit  refla  quapiam 

linea,  d contaflu  autem  refla  linea  ad 
angulos  re  flos  ipfi  tangenti  excitetur , 
tn  excitata  erit  centrum  circuli,  lib.z. 
prop.  23.  96 

20  In  circulo  angulus  ad  centrum  du- 

plex ejl  anguli  ad  peripheriam , cum 
fuerit  eadem  pcripbcria  bafis  angulo- 
rum. lib.i.prop.13.  77 

2\  In  circulo , qui  in  eodem  fegmento 
funt  anguli  ,Junt  inter  fe  (quales . lib. 
2.  prop.  1 4.  78 

22  Quadrilaterorum  in  circulis  deferi- 
ptorum  anguli  qui  ex  aduerfo , duobus 


reUisfunt  e quales,  lib.z.prop.i^.  79I 

23  Super  eadem  refla  Unca , duo  fcg- 

menta  circulorum  ftmilia  & inequa- 
lianonconflituentur  ad  eafdcm  par- 
tes. cx  hb.i.prop.i  $.  221 

24  Super  ^qualibus  reftis  lineis  ftmi- 
lia circulorum  fegmenta  funt  inter  fe 
(qualia,  ex lib.$.prop.i$,  221 

25  Circuli  fegmento  dato,  defcribere 

circulum , cuius  efl fegmentum.  lib.z. 
prop.  1.  66 

26  Ine qualibus  circulis , equales  an- 

guli equalibus  pcripbcrqs  inftflmt fl- 
ue ad  centra  ,fiuc  ad  peripherias  con- 
flituti  tnfifl ant.  lib.  z.prop.i  6.  80 

27  In  aqualibus  circulis,  anguli  qui  e- 

qualibus  peripherqs  infi jiunt, funt  in- 
ter fe  (quales  fine  ad  centra , fine  ad 
peripherias  eonfhtuti  infiflant . lib.z. 
prop.  17.  82 

28  In  (qualibus  circulis  equales  refl( 

line(  (quales  peripherias  auferunt  * 
maiorem  quidem,  maiori,  minorem 
autem,  minori,  lib.z  prop.  18.  84 

29  In  (qualibus  circulis , f quales  pe- 

ripberias  equales  recte  linee  Jubten- 
dunt.  lib.z.prop.  18.  84 

3 O Datam  peripheriam  bifariam  feta- 
re. lib.z.c  or.prop.19.  86 

31  In  circulo  angulus  qui  in  fcmuir - 

culo , rectus  esi : qui  autem  in  maiore 
fegmento , minor  recto : qui  vero  in 
minore  fegmento  , maior  est  recto . Et 
infuper  angulus  maioris ftgm enti,  re- 
cto quidem  maior  efl : minoris  autem 
figmenti  angulus,  minor  efi  recto . lib. 
2.  prop.  20.  86 

32  Si  circulum  tetigerit  aliqua  recta 
linea , d contactu  autem  producatur 
quedam  recta  linea  circulum  fecans : 
anguli  quos  ad  contingentem  facit, 

. (quales 
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f quales  funt  ij  s qui  in  alternis  circuli 
fermentis  confiflunt , angulis . lib. 2. 
prop.  24.  97 

33  Super  data  recta  linea  deferibere 

/egmentum  circuli , quod  capiat  angu- 
lum p qualem  dato  angulo  rectilineo . 
lib.z.prop.2$.  98 

34  A dato  circulo  I egmentum  abfein- 
dere  capiens  angulum  p qualem  dato 
angulo  rectilineo.  lib.z.prop. 2 6.  99 

3  5 Si  in  circulo  dup  rectp  hnep  Jeje 
mutui  fecuermt  , rectangulum  com- 
prehenfum  fub  fegmentis  vnius,  pqua- 
lc  esi  ei , quod  fub  fegmentis  alterius 
comprehenditur , rect angulo,  lib.  4.. 
prop.  2 2.  188 

36  Si  extra  circulum  fumatur  puetum 
aliquod,  ab  eoqtie  in  circulum  cadant 
dup  rectp  lintp, quarum  altera  qunlem 
circulum  fecet , altera  vero  tangat : 
quod  fub  tota  fecante , er  exterius  in- 
ter punctum  & connexam  peripheria 
affumpta  comprehenditur  rectangu- 
lum , equaleentei , quod  d tangente 
deferibitur,  qnadrato.  Ub.rp.prop.  22. 

;i88 

37  i/  extra  circulum  fumatur  punctum 
aliquod , ab  eoque  puncto  in  circulum 
cadant  dure  rectp  line 4,  quarum  alte- 
ra circulum  fecet , altera  in  eum  inci- 
dat, fit  autem  quod  fub  tota  fecante  &• 
exterius  inter  punctum  & connexam 
peripheriam  afumpta , comprehendir 
tur  rectangulum , pquale  ei , quod  ab 
incidente  deferibitur  quadrato  : inci- 
dens ipfa  circulum  tanget,  lib.rp.  prop. 
22.  188 

L I B.  IV. 

1  In  dato  circulo , rectam  lineam  ac- 
commodare pqitalcm  date  recta  linee, 
que  circuli  diametro  non  fit  maior. 


TIONES.  ViJ'  . 

lib.z.prop.i  2.  76 

2 Iu  dato  circulo , triangulum  deferi- 
bere dato  triangulo  pquiangulum.  lib. 

prop.  3.  201 

3 Circa  datum  circulum  triangulum 

deferibere  dato  triangulo  pquiangu- 
lum. lib.  5 . prop.  4.  204 

4 In  dato  triangulo  > circulum  inferi- 

bere.  lib.  5 .prop. 6.  207 

5 Circa  datum  triangulum,  circulum 
deferibere.  lib.z.fchol.prop.i.  66 

6 In  dato  circulo , quadratum  deferi- 
bere. lib.^.prop.3.  201 

7 Circa  datum  circulum,  quadratum 

deferibere.  lib.  5 . prop. 4.  204 

8 In  dato  quadrato,  circulu  inferibe- 

re.  lib.  prop.  6.  207 

9 C irca  datum  quadratum , ci r culum 

deferibere.  hb.$.  prop. 5.  207 

10  Ifof celes  triangulum  conflituere , 

quod  habeat  vtrunque  eorum , qui  ad 
bafin  (unt , angulorum , duplum  reli- 
qui. lib.  $.cor.prop.  1 . 200 

1 1 In  dato  circulo , pentagonum  equi- 

l, iterum  & pquiangulum  mferibere. 
ltb.$.prop.j.  201 

1 2 Circa  datum  circulum , pentagoni* 

cquilaterum  &■  cquiangulum  deferi- 
bere. lib.  5 . prop.  4.  204 

13  In  dato  pentagono  pquilatero  & p- 

quiangulo , circulum  inferibere.  lib.  4. 
prop.6.  207 

14  Circa  datum  pentagonum  pquila- 

tcrum  & pquiangulum , circulum  de- 
feribere. lio.  5 . prop.  5 . 207 

15  In  dato  circulo  hexagonum 

quilaterum  pquiangulum  inferibe- 
re. lib.$.  pr.  3.  201 

16  In  dato  circulo , quinti dec agonum 

& equilatcrum  cir  pquiangulum  de- 
fenser c.  lib.  5 . prop.  3 201 

LIB. 
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LIB.  V. 

1 Si  fint  quotcunque  magnitudines 
quotcunque  magnitudinum  p qualium 
numerojfingulp  ftngularum  eque  mul- 
tiplices , quam  multiplex  e fi  vnius  v- 
na  magnitudo , t.im  multiplices  erunt 
&•  omnes  omnium . ex  lib. 3.  prop.  1 5 . 
14* 

2 Si  prima  fccundp  pqui  fuerit  mul- 
tiplex, atque  tertia  quarte , fuerit  au- 
tem & quinta  fecunde  pqui  multi - 
ple  x,  at  que  [exta  quarte:  erit  & cotn- 
poftta  prima  cum  quinta , fecunde  ec- 
qui multiplex , atque  tertia  cum  [ex- 
ta, quartp.  ex  lib.3 . prop.22.  453 

3 Si  fit  prima  fecunde  equi  multiplex , 

atque  tertia  quarte , fumantur  autem 
pqui  multiplices  prima  & tertia:  erit 
& ex  f quo  fumptarum  vtraque  vtri- 
ufque  equi  multiplex , altera  quidem 
fecunde,  altet  a autem  quarta,  cx  lib’. 
3.  prop.  17.  146 

4 Si  prima  ad  fecundam,  eandem  ha- 

buerit rationem , & tertia  ad  quar- 
tam.ctiam  atqui  multiplices  prime  eix 
tertip , ad  pqui  multiplices  fecunda 
&•  quarta  iuxta  quanuis  multiplica- 
tionem eandem  habebunt  rationem , ft 
prout  inter  fe  refpondent , ttafumptt 
fuerint,  lib.  3 . cer.  1 .prop.  14.  150 

q Si  magnitudo  magnitudinis  pqui 
fuerit  multiplex , atque  ablata  abla- 
ta : etiam  reliqua  reliqua  ita  multi- 
plex erit,  vt  tota  totius,  ex  lib. 3 .pro. 

15*  *4* 

5 Si  dup  magnitudines , duarum  ma- 
gnitudinum fint  pqui  multiplices , & 

' detracte  qu edam  fint  eorundem  aque 
multiplices  : & relique  cijdem  aut  p- 
qualcs  junt , aut  pqui  injurum  multi- 
plices . e.v  lib.  3 cor. prop.  22-  & cor. 


I D I S 

l.prop.i  5.  "w  144 

7 quales  ad  eandem , eandem  ha- 

bent rationem : & eadem  ad  pquales . 
lib.  3.  prop.  3.  j 32 

8 In: qualium  magnitudinum , maior 

ad  eandem  maiorem  rationem  habet  • 
quam  minor : & eadem  ad  minorem , 
maiorem  rationem  habet > qudm  ad 
maiorem,  lib. 3.  prop.  2.  1 3 r 

9 Qua  ad  eandem , eandem  habent 

rationem , pquales  funt  inter  f e : & ad 
quas  eadem,  eandem  habet  rationem , 
e e quoque  funt  inter  fe  pquales  .lib.  3. 
prop  4.  n 133 

10  idd  eandem  magnitudinem  .ratio- 
nem habentium , qup  maiorem  ratio- 
nem habet , illa  maior  cfi . ad  quam 
autem  eadem  maiorem  rationem  ha- 
bet, illa  minor  efl.  lib .3.  prop.  5 . 1 74 

1 1 Que  eidem  funt  epdcm  rationes , cr 
inter  fe  funt  eedem . lib . 3 . prop.  7. 

ns 

1 2 Si  fint  magnitudines  quotcunque 

proportionales , quemadmodum  fe  ha* 
buerit  vna  antecedentium  ad  vnam 
conftquentium , itafe  habebunt  omnes 
antecedentes  ad  omnes  confequentcs . 
lib.3. prop.i  5.  S 14} 

13  Si  prima  ad  fecundam,  eandem  ha- 
buerit rationem, quam  tertia  ad  quar- 
tam , tertia  vero  ad  quartani , maio- 
rem rationem  habuerit , quam  quinta 
ad  fextam: prima  quoque  ad fecTuiam 
maiorem  rationem  habebit , quam u 
quinta  ad  fextam.  lib.3.prop.6.  134 

14  Si  prima  ad  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem,quam  tertia  ad  quar- 
tam , prima  vero  qudm  tertia  maior 
fuerit : erit  & fecunda  maior  quam.-, 
quarta.  Quod  fi  prima  fuerit  c qualis 
tertie, erit  cr  Jceiida  p qualis  qnartp.fi 

vero 
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Tserd  minor  , minor  erit.  lib.  3.  cor. 

].  prop.  16.  146 

1  j V artes  , ciw  pariter  multiplicibus 
in  eadem  fmt  ratione, fi  prout  fibi  mu- 
tuo rcfpondent ; ita  fumantur,  lib.}. 
prop.11.  139 

16  Si  quatuor  magnitudines  proportio- 

nales fuerint , dr  viciffim  proportio- 
nales erunt.  Itb.  3 .prop.  12.  14C 

1 7 Si  compofitf  magn  itudines  propor- 
tionales fuerint , hg  quoque  diuifg  pro- 
portionales erunt.  lib.3.prop.i  3.14,1 

I S Si  diuifg  magnitudines  fint  propor- 
tionales,hg  quoque  compofit a propor- 
tionales erunt,  lib.  3.  prop.  14.  142 

19  Si  quemadmodum  totum  ad  totum, 
ita  ablatum  fe  habuerit  ad  ablatum  ■ 
dr  reliquum  ad  reliquum, vt  totum  ad  : 
totum  fe  habebit.  lio.3.prop.i  5.  14} 

20  Si  fint  tres  magnitudines , dr  alia 
ipfis  g quales  numero , qua  bine  & in 
eadem  ratione  fumantur , ex  equo  au- 
tem prima  qudm  tertia  maior  fuerit : 
erit  dr  quarta , quam  fexta , maior . 
Quod  fi  prima  terti  g fieri t g qualis, 
ent-dr  quarta  gqualis  fextg  ■ fin  illa " 
minor , hac  quoque  minor  erit . ex  lib. 
3,  prop.  1 g.dr cor.  i .prop.  1 6. 

21  St  fint  tres  magnitudines  , & alig 
ipfis  g quales  numero  qug  bina  dr  iiL, 
eadem  ratione  fumantur,  fueritq ; per- 
turbata earum  proportio , ex  gquo  au- 
tem prima  qudm  tertia  maior  fuerit , 
erit  dr  quarta  qua  fexta  maior . quod 
fi  prima  tertie  fuerit  gqualis , erit  dr 
quarta  gqualis  fextg : fin  illa  minor , 
bgc  quoque  minor  erit  . ex libi},  prop. 
20>y  cor.  1. prop.  16. 

22  Si  fint  quote unque  magnitudines , 
dr  alig  ipfis  cquales  Humero , qua  bi- 
na in  eadem  ratione  fumantur , dr  tx 


T I O N E S.  i» 

gqualttate  in  eadem  ratione  erunt. lib. 
3-prop.  19.  148 

23  Si  fint  tres  magnitudines , ali  eque 

ipfis  aquales  numero , qua  bine  in  ea- 
dem ratione  fumantur , fuerit  autem 
perturbata  earum  proportio : ctiam^ 
ex  aquali  tate  m eadem  ratione  erunt . 
lib.  3. prop.  20.  151 

24  Si  prima  ad  fecundam,  eandem  ha- 
buerit rationem , quam  tertii  ad  quar- 
tam , habuerit  autem  dr  quinta  ad  fe- 
cundam eandem  rationem, quam  fexta 

» ad  quartam : etiam  compofita  prima 
■cum  quinta  ad  fecundam  eandem  ha- 
■ btbst  rationem,  quamtcrtiaeumftx- 
ta  ad  quartam . hb.3.prop. 22.  I 5 f 

25  Si  quatuor  magnitudines  proportio- 
nales fuerint , maxima  dr  minima  re- 
liquis duabus  maiores  erunt,  lib.  3 .pr. 

1 6.  14» 

L I B.  VI. 

*s  Triangula  dr  parallelograma,qu«- 
rum  eadem  fuerit  altitudo , ita  fe  ha- 
bent inter  fo  vt  bafes . hb.4.  prop.  1. 
162 

2 Si  ad  vnum  trianguli  latus  paral - 
. lela  duda  fuerit  reda  qtigdam  linea : 
.hgc  proportionaliter  fecabit  ipfius 
■ trianguli  latera.  Et  fi  trianguli  latera 

proportionaliter fida  fuerint:  qua  ad 
fediones  adiunda  fuerit  reda  linea , 
erit  ad  reliquum  ipfius  trianguli  latus 
parallela,  lib. 4.  prop.  2.  1 6 $ 

3 >.  Si  trianguli  angulus  bifariam  fe- 
dus  fit , fecans  autem  angulum  reda 
linea  fecueritdr  bafin : bafis  fegmem 

,ta  eandem  habebunt  rationem , quam 
reliqua  ipfius  trianguli  latera . Et  fi 
bafis  figmenta  eandem  habeant  ratio- 
nem quam  reliqua  ipfius  trianguli  la- 
tera , reda  linea , qug  d vertice  ad  fi. 

b dio- 
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'Bionem  producitur ,ea  bifarium  fe- 
. C4f  trianguli  ipfius  angulum . //£.4. 
prop.  3.  1 67 

4 *s£quiangulorum  triangulorum. + 

proportionalia  funt  Utera , que  cir- 
cum aquales  angulos  , dr  homologa 
funt  Utera , qu(  (qualibus  angulis 
fubtenduntur.  lib.q.prop.q.  ■ 16S 

5 Si  duo  trianguU  latera  proportio- 

nalia habeant,  fquiangula  erunt  tria- 
gula,dr  aquales  habebunt  eos  angu- 
los , fub  quibus  dr  homologa  latera j 
fubtenduntur.  hb.q.prop.  5 . 169 

6 S i duo  triangula  ynum  angulum  v- 
ni  angulo  (qualem,  dr  circum  (quales 

• angulos  latera  proportionalia  habue- 

rint, xquiangula  erit  triangula, (qua- 
lefque  habebunt  angulos , fub  quibus 
homologa  latera  fubtenduntur  .lib+. 
prop.6.  109 

7 Si  duo  triangula  vnum  angulum  v- 

ni  angulo  aqualem , circum  autem  a-> 
lios  angulos  latera  proportionalia  ha- 
beant , reliquorum  vero  fimul  utrim- 
que aut  minorem  aut  non  minorem  re- 
flo : xquiangula  erunt  triangula , dr 
(quales  habebunt  eos  angulos,  circum 
quos  proportionalia  funt  latera,  lib.4. 
prop.  8.  172 

$ Si  in  triangulo  red angulo , ab  an- 
gulo redo  in  bafin  perpendicularis 
duda  fit,  qua  ad  perpendicularem ^ 
triangula,  tum  toti  triangulo , tum  ip. 
fa inter fe fimilia  funt.  lib.4.  prop .9, 
173 

9 A data  reda  linea  imperatam  par- 
tem auferre,  lib.i.pr.xt.  55 

3 O Datam  redam  lineam  infedam  fi- 
militer  fecare > ut  data  altera  reda  fe- 
da  fuerit,  libu 4 prop.  12.  175 

1 1  Duabus  datis  redis  lineis , tertiam 
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proportionalem  adinuenirc . lib  .4.  pr. 

IO'  174 

1 2 Tribus  datis  redis  lineis,  quartam 
proportionalem  adinuenirc . lib.4.  pr. 

11 • 17$ 

1 3 Duabus  datis  redis  lineis,  mediam 

> proportionalem  admoenire  . lib.4.  pr. 

IO*  ..  174 

14  ts£  qualium,  drvntm  vni  (qua- 
lem habentium  angulum  parallclogra- 
morum  reciproca  funt  latera,  qup  cir- 
cum (quales  angulos : dr  quorum  pa • 
rallelogrammorum  vnum  angulum  v- 
ni  angulo  (qualem  habentium  reci- 

1 pnoca  funt  latera , qua  circum  (qua- 
les angulos  , illa  funt  (qualia  . lib.4. 
prop.  14.  177 

1 5 ts£ qualium,dr  vnum  angulum  vni 

(qualem  habentium  triangulorum  re- 
ciproca funt  latera , qu(  circum  (qua- 
les angulos : dr  quorum  triangulorum 
vnum  angulum  vni  (qualem  haben- 
tium reciproca  funt  later a,que  circum 
aquales  angulos , illa  funt  aqualia . 
hL4.prop.14.  177 

16  Siquatuor  rede  line(  proportiona- 
les fuerint, quod  fub  extremis  compre- 
henditur red angulum  (quale  eflei , 
quod  Jub  medijs  comprehenditur  re- 
ti angulo.  Et  fi  fub  extremis compre- 
henfum  rcS  anguium  aquale  fuerit  ei  , 
quod  fub  medtj s continetur  redangu- 
lo,  illa  quatuor  red(  linc(  proportio- 
nales erunt.  lib.4.cor.\ .prop.  1 4. 1 7I 

17  Si  tres  rede  lme(  fint  proportiona- 
les , quod  fub  extremis  comprehendi- 
tur red angulum  (quale  cft  ei , quod  i 
media  defer ibitur  quadrato : dr  fi  /ub 
extremis  comprchcnfum  red  angulum 
(quale  fit  ei  quod  i media  deferibitur 
quadrato,  ille  tres  reda  linea  propor- 
tio- 
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tion.de  s erunt,  lib.  4.  cor.  2.  prop. 14. 
»79 

II  jl  data  reBa  tinea , dito  rcSilinco 
fimile  fimlitcrq-,  pofitum  reUilinam 
dcfcribere.  lib .4.  prop.  16.  J 80 

1 9 Similia  triangula  uner  fe  funt  in 
duplicata  ratione  laterum  homologo- 
rum. lib.^.proo.1 5.  1 79 

30  Similia  polygona  in  fimilia  trian- 
gula diuiduntur  , & numero  aqualia , 
& homologa  totis . Et  polygona  du- 
plicatam habent  eam  inter  fe  ratio- 
nem, quam  latus  homologum  ad  ho- 
mologum latus,  lib.  4.  prop.  17.  1 8 1 

21  Qua  eidem  reS timeo  funt  fimilia , 
& inter /e  funt  fimilia.lib.+.cor.prop. 

1 6.  , I Si 

22  Si  quatuor  reftc  linee  proportiona- 
les fuerim,  & ab  eis  reShhnea  fimilia 
fimilitcrque  defcripta  proportionalia 
erunt.  Et  fi  i reftis  lineis  fimilia  fimi- 
iiterque  defcripta  reliilinea  propor- 
tionalia fuerint,  ipfp  etiam  reSa  linee 
proport  anales  erunt . lib. 4.  prop.  1 8. 
18; 

23  tAEjuiangula  par  allelogramma  in- 
ter fe  rationem  habent  eam , qua  ex 
lateribus  componitur . hb.y.  prop.  1 j . 
176 

24  In  omni parallelogrammo,  qu p cir- 

ca diametrum  Junt  parallelogramma, 
& toti  & inter  fe  funt  fimilia . lib. 4. 
prop.  19.  ISj 

25  Dato  reSilmeo  fimile,  & alteri  da- 

to pquale  idem  confiUuerc.hb.+.prop. 
a».  1I7 

26  Si  d parallelogrammo  parallelo- 
gr amnium  ablatum  fit  & fimile  toti 
& fimiliter  pofitum  communem  cu  eo 
habens  angulu,hoc  circum  eandem  tu 
toto  diametru  confifiit.  l.+pr.i  9. 1 8 j 


27  Omnium  parallelagrammorum  fe- 
cundum eandem  reflant  lineam  appli- 
catorum defiamtiumque  figuris  pa- 
rallHogram  mts  finalibus  fimiliterque 
pofitis  ci,  quod  d dimidia  deferibitur , 
maximum  tdcfl  quod  ad  dimidiam^ 
applicatur  paral  Id  ogr amnium , fimi- 
le exi  fi  ens  dsfeUtti.  ex  hb.q^prop.zq. 
»9« 

28  -Ad  datam  lineam  rcSam , dato 
reSilineo  p quale  pxraUelogrammunt 
applicare  deficiens  figura  parallelo- 
gramma, quf  (imilis  fit  alteri  relhlt- 
ueo  dato . Oportet  autem  datum  reSi- 
lineum,  cui  p quale  applicandum  eil , 
no  maius  effe  eo  quod  ad  dimidiam  ap- 
plicatur, cum  fimiles  fint  dcfelius,  &- 
eius  quod  d dimidia  deferibitur  >& 
eius  cui  fimile  deejfe  debet  .lib. +.prop 

24*  - »9  S 

29  .A  d datant  r ellam  lineam, dato  re- 
Udinto  c quale  parallelogrammttnu 
applicare , excedens  figura  parallelo- 
gramma , que  fimilis  fit  parallelogra- 
mo  alteri  dato,  lib.typrop.24.  199 

i©  Tropo fitam  rcllam  lineam  termi- 
natam, extrema  ac  media  ratione  fe- 
care.  lib.q.prop.  25.  1 99 

jl  In  rc  It  angulis , triangulis , figura 
qupuis  d latere  reUum  angulum  fub - 
tendente  defcripta  aqualis  e fl  figuris , 
que  priori  illi  fimiles,  fimiliter  po- 

fitp  d lateribus  reliurn  angulum  conti- 
nentibus deferibmitur.  lib.  5 . prop.  1 g. 
22 5 

j 2 Si  duo  triangula , que  duo  latera 'a 
duobus  lateribus  proportionalia  ha- 
beant, fecundum  vnum  angulum  com - 
pofita  fuerint , ita  vt  homologa  eorum 
latera  fint  etiam  parallela , tum  reli- 
qua illorum  triangulorum  latera  io 
b z re- 
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rectam  lineam  collocata  referientur. 
lib.^.prop.7.  ■ • 120 

jj  In  {qualibus  circulis  anguli  ean- 
dem habent  rationem  cum  ipfis  peri- 
pherifs  in  quibus  infi fiunt,  fiue  ad  ce- 
tra, fiue  ad  peripherias  conftituti  illis 
infifiant  peripherijs.  Infuper  vero  ef- 
fectores , quippe  qui  ad  centra  confi- 
ftunt.  lib.  5. prop.  1 1 . .215 

L 1 B.  VII. 

1 Duobus  numeris  m{  qualibus  pro- 
po fit  is,  fi  detrahatur  femper  minor  de 
maiore,  alterna  quadam  detractione  , 
neque  reliquus  vnquam  metiatur  pro- 
cedentem quoad  affumpta  fit  vnitas : 
qui  principio  propofiti  funt  numeri, 
primi  inter  fe  erunt,  lib.i.prop.1.3 40 

2 Duobus  numeris  datis  non  primis 
inter  fe,  maximam  eorum  communem 
menfuram  reperire.  lib. %. prop. 2.  341 

3 Tribus  numeris  datis  non  primis 
■inter  fe,  maximam  eorum  communem 
menfuram  reperire.  lib.  S.  pro.  3.  343 

4 Omnis  numerus  cuiujquc  numeri , 

minor  maioris  aut  pars  efi , aut  par- 
tes.  lib.i.def.i.dr  j.  108 

•5  Si  numerus  numeri  pars  fuerit , 
alter  alterius  eadem  pars , dr  fimul 
vterque  vtriu/que  fimul  eadem  pars 
erit,qu{  vnus  eH  vnius.ex  lib.  3 . prop. 
IJ.  143 

fc  Si  numerus  fit  numeri  partes , & 
alter  alterius  e {dem  partes , & fimul 
vterque  vtriujque  fimul  et  dem  partes 
erunt,  qu.t funt  vnus  vntus . ex  lib.  3. 
prop.  13.  L41 

2 Si  numerus  numeri  eadem  fit  pars 
qup  detractus  detracti, <&  reliquus  re- 
liqui eadem  pars  erit  qua  totus  efi  to- 
tius. ex  lib.  l^pr^p.  1 5.  1 4i 

8 Si  numerus  numeri  e {dent  fint  par- 
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tes  quf  detractus  detracti,  &-  reliquus 
reliqtu  etdem  partes  erunt , qua  funt 
totus  totius,  ex  lib.  3 . prop.  I j.  143 

2 S i numerus  numeri  pars  fit  ,&■  al- 

ter alterius  eadem  pars  & viciffim 
qua  pars  efi  vel  partes  primus  tertij, 
eade  pars  erit  vel  eedem  partes  & fe- 
cundus quarti . lib.  3 .prop.  10.  1 yi 

10  S i numerus  numeri  partes  fint , & 
alter  alterius  ccdcm  partes,  etiam  vi- 
ciffim qu{  funt  partes  aut  pars  primus 
tertij  , e {dem  partes  erunt  vel  pars  ef- 
fecundus  quarti,  ex  lib.  3. prop.  12. 

140 

1 1 Si  quemadmodum  fe  habet  totus  ad 
totum,  ita  detractus  ad  detractum,& 
reliquus  ad  reliquum  ita  (e  habebit  vt 
totus  ad  totum,  ex  lib.  3 .prop.  1 5.143 

I 2 Si  fint  quotcunquc  numeri  propor- 
tionales , quemadmodum  fe  habet  v- 
nus  antecedentium  ad  vtium  fcquen - 
tiutn , ita  fe  habebunt  omnes  antece- 
dentes ad  omnes  conjcquentes . ex  lib. 
3,  prop.  15.  143 

13  Si  quatuor  numeri  fint  proportio- 
nales, & viciffim  proportionales  erit, 
ex  lib.  j. prop.  12.  140 

Si  fint  quote unque  numeri  & altj 
illis  equales  multitudine , qui  bini  fu- 
mantur & in  eadem  ratione:  etiam  ex 
{qualitate  in  eadem  ratione  erunt . ex 
lib.  3. prop.  12.  146 

Ij  Si  vnitas  numerum  quempiam  me- 
tiatur, alter  vero  numerus  alium  que- 
dam  numerum  aqui  metiatur , <&•  vi- 
ciffim vnitas  tertium  numerum  {qui! 
metietur  atque  fecundus  c ua  tum.  ex 
lib.  3 .prop.  1 o.  1 18 

16  Si  duo  numeri  mutuo  fefe  multipli- 
cantes faciant  aliquos , qui  ex  illis  ge- 
niti fuerint  tuter  Je  {quales  erunt. 

hb . 
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lib.t.cor.prop.7.  34?  inter /e.  lib.  i^prop.  (L  34^ 

12  5;  numerus  duos  numeros  multipli-  2j  Si  duo  numeri  fint  primi  inter  fe, 

cans  fici  at  aliquos , qui  ex  illis  pro - qui  alterutrum  illorum  metitur  nume- 

creati  erunt  eandem  ratione  habebunt  rus,  is  ad  reliquum  primus  erit. lib.  8* 


quam  multiplicati,  lib.  i.prop.7. 347 

18  si  duo  numeri  numerum  quempiam 

multiplicantes  faciant  aliquos,  geniti 
ex  illis  eandem  habebunt  rationem-* , 
quam  qui  illum  multiplicarunt.  lib.S. 
prop.  7.  347 

19  Si  quatuor  numeri  fint  proportio- 

nales , qui  ex  primo  & quarto  fit , f- 
qualis  erit  ei  qui  ex  fecundo  & tertio: 
& fi  qui  ex  primo  & quarto  fit  nu- 
merus,equ.ilis  Iit  ei  qui  ex  fecundo  & 
tertio , illi  quatuor  numeri  proportio- 
nales erunt,  lib.i.prop.%.  3 48 

2Q  Si  tres  numeri  fint  proporrionales , 
qui  ab  extremis  continetur , e qualis 
efl  ei  qui  i medio  efficitur.  Et  fi  qui  ab 
extremis  continetur, aqualis  fit  et  qui 
d medio  deferibitur , illi  tres  numeri 
proportionales  erunt . lib.  8,  prop.  9. 

349  ..... 

Zi  Minimi  numeri  omnium  qui  eadem 

. cum  eis  rationem  habent , f qualiter 
metiuntur  numeros  eandem  rationem 
habentes , maior  quidem  maiorem 
minor  vero  minorem . lib.  8-  prop.  6. 

346  . f . 

22  Si  tres  fint  numeri  &ahj  multitu- 

dine illis  aquales  , qui  bini  fumantur 
& in  eadem  ratione , fit  autem  per- 
turbata eorum  proportio , etiam  ex  a- 
qu  alitate  in  eadem  ratione  erunt,  ex 
lib.  1. prop.  20.  Hl 

23  Trimi  inter  fe  numeri  minimi  funt 

omnium  eandem  cum  cis  ratione ou, 
habentium,  lib.i.  prop. 6.  346 

24.  Minimi  numeri  omniu  eandem  cum 
eis  rationem  habentium , primi  funt 


prop.  5 . 34i 

26  St  duo  numeri  ad  quempiam  nume- 

rum primi  fint , ad  eundem  primus 
is  quoque  futurus  efl,  qui  ab  illis  pro- 
duHus  fuerit,  lib.  8. prop. 13.  352 

27  Si  duo  numeri  primi  fint  inter  fe  > 
qui  ab  vno  corti  gignitur  ad  reliquum , 
primus  erit.  lib.  8 . cor. prop.  13.  352 

28  S.i  duo  numeri  ad  duos  numeros 

ambo  ad  vtrumque,  primi  fint,  & qui 
ex  eis  gignentur,  primi  inter  fe  erunt . 
lib,  8.  prop,  13.  3 SZ 

29  St  duo  numeri  primi  fint  inter  Je,& 

multiplicas  vterque  feipfum  procreet 
aliquem , qui  ex  ijs  produtti  fuerint , 
primi  inter  fe  erunt . Quod  fi  numeri 
initio  propofiti  multiplicantes  eos  qui 
produSi  funt , effecerint  aliquos , hi 
quoque  inter  fe  primi  erunt , & circa 
extremos  idem  hoc  femper  eueniet. 
lib.  8.  prop.  15.  3 5 3 

30  Si  duo  numeri  primi  fint  inter  Jc, 
etiam  fimul  vterque  ad  vtrunque  il- 
lorum primus  erit. Et  f}  fimul  vterque 
ad  vnum  aliquem  eorum  primus  fit  t 
etiam  qui  initio  pofiti  funt  numeri  > 
primi  inter  fe  erunt.  lib J,. prop.  5.345 

jl  Omnis  primus  numerus  ad  omnem 
numerum  quem  non  metitur , primus 
efl.  lib.  j.  prop. 4.  344 

32  Si  duo  numen  fefe  mutuo  multipli- 

cantes faciant  aliquem , hunc  autem 
ab  illis  produttum  metiatur  primus 
quidam  numerus , is  alterum  etiam-» 
metitur  t orum  qui  initio  pofiti  erant . 
lib.  8.  prop.  12.  3 51 

33  Omnem  compofitum  numerum  ali- 

quis 
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quis  primus  metitur . lib.  8.  prop.q. 
344 

94  Omnis  numerus  aut  prinus  e fi,  aut 
eum  aliquis  primus  mct:tkr.lib.$.ccr. 
l.prop.q.  345 

j 5 Numeris  datis  quotcunquc,  reperi- 
re minimos  omnium  qui  eandem  cum 
silis  rationem  habeant. lib. 8 .prop.\6. 
354 

36  Duobus  numeris  datis , reperires 

quem  illi  minimum  metiantur  nume- 
rum. lib.S.pr. 17.  3J5 

37  S iduo  numeri  numerum  quempiam 
metiantur , <&  minimus  quem  illi  me- 
tiuntur eundem  metietur . lib.  8.  prop. 
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dem  cum  eis  rationem,  illorum  extre- 
mi funt  inter fe  primi,  lib.  i. prop.  2 5 . 
361 

4 Rationibus  datis  quote unque  in  mi- 

nimis numeris  reperire  numeros  dein- 
ceps minimos  in  datis  ratiotiibus.  lib. 
8 .prop.  26.  362 

5 Tinni  numeri  rationem  inter  fe  ha- 

bent ex  lateribus  compofstam  . lib.  8. 
prop.ti.  367 

6 Si  fita  quotlibet  numeri  deinceps 

proportionales , primus  autem  fecun- 
dum non  metiatur , neque  alius  quif- 
quam  rllum  metietur,  lib. i. cor.  prop . 
27-  364 


18.  # 356 

3 8 Tribus  mmerisjdatrs , reperire  que 
minimum  numerum  illi  metiantur. 
lib.S.prop.ig.  3J7 

39  Si  numerus  quif  oiani  numerum  me- 
tiatur , ntenfus  partem  habebit  metie - 
ti  cognominet!.,  lib.&rxor.i.  prop.  22. 


3 59 

40  St  numerus  partem  habuerit  quam- 
libet, illum  metietur  numerus  parti 
cognominis. lib.  8 .cor.  z.prop . 2 2. 3 60 

41  Numerum  reperire,  qui  minimus 

cum  fit , datas  habeat  partes,  lib.  8. 
prop. 22.  ' J$8 

L I B.  VIII. 


1 Si  fint  quotcunquc  numeri  dein- 

ceps proportionales , quorum  extremi 
fint  inter  fe  primi , minimi  funt  om- 
nium eandem  cum  eis  rationem  ha- 
bentium. lib.  8 prop.  23.  360 

2 Numeros  reperire  deinceps  propor- 
tionales minimos,  quotcunquc  iufierit 
quif  piam  in  data  ratione,  hb.%.  prop. 

24.  360 

3 Si  fint  quotcunquc  numeri  deinceps 
proportionales  minimi  habetium  ean- 


7 Si  fint  quotcunquc  numeri  deinceps 

proportionales , primus  autem  extre- 
mum metiatur, is  etiam  fecundum  me- 
tietur. hb.i.prop.27.  363 

8 Si  inter  duos  numeros  medif  conti- 

nua proportione  incidant  tiumeri,quot 
inter  eos  medtj  continua  proportione 
incidunt  numeri,  tot  & inter  alios  ca- 
dat. cum  illis  habentes  rationem  me- 
dii continua  propmtione  incident. lib. 
8.  prop.it.  365 

9 Si  duo  numeri  fint  inter fe  primi,zjr 

inter  eos  medif  continua  proportione 
incidant  numeri , quot  inter  illos  me- 
dq  continua  proportione  incidunt  nu- 
meri , totidem  & inter  ftrunque  eo- 
rum ac  ynitatem  deinceps  medif  con- 
tinua proportione  incident.. lib.  8. prop. 
2 9.  36 6 

IO  Si  inter  duos  numeros  & fnitatem 
continui  proportionales  incidant  nu- 
meri , quot  inter  ftrunque  ipforum 
fnitatem  deinceps  medij  continuas 
proportione  incidunt  numeri , totidem 
& inter  illos  medif  continua  propor- 
tione incident. lib.S.prop.}c.  366 

1 1 Duo - 
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11  Duorum  quadratorum  numerorum  IS  Duorum  fimilium  planorum  nume* 

■unus  medius  proportionalis  efl  nnme-  rorum  unus  medius  proportionalis  eft\ 
rus : & quadratus  ad  quadratum  du - numerus:  tfr  planus  ad  planum  dupli- 

flicatam  habet  lateris  ad  latus  ratio-  catam  habet  lateris  homologi  ad  latus 

nem.libtS.prop.j2.  368  homologum  rationem . lib. 8.  prop.33, 

12  Duorum  cuborum  numerorum  duo  370 

medi]  proportionales  funt  numeri  '■&  1 9 Inter  duos  fimiles  numeros  /olidos , 

cubus  ad  cubum  triplicatam  habet  la - duo  medij  proportionales  incidunt  nu- 

teris ad  latus  rationem.lib.S.prop.32.  meri , tr  /olidus  ad  fimilem  / olidum 
368  triplicatam  rationem  habet  lateris 

1 3 Si  fint  quot  libet  numeri  deinceps  homologi  ad  latus  homologum,  lib.  8. 

proportionales , & multiplicans  qui/-  prop.  34.  j f 1 

que  feip/um  faciat  aliquos , qui  ab  illis  20  Si  inter  duos  numeros  >nus  medius 
produai  fuerint  proportionales  erunt:  proportionalis  incidat  numerus , fimi- 

C 'r  fi  numeri  primum  poftti , ex  fuo  in  les  plani  erunt  illi  numeri,  lib.  8 .prop. 

procreatos  du£lu  faciant  aliquos,  ipfi  33.  370 

quoque  proportionales  er  ut.  lib. 8. cor.  21  Si  inter  duos  numeros  duo  medij 
prop. 22.  369  . proportionales  incidant  numeri , fimi- 

14  Si  quadratus  numerus  quadratum  les  folidi  funt  illi  numeri , lib.  8.  prop. 

numerum  metiatur  , &.  latus  ynius  34.  • 371 

metietur  latus  alterius . Et  fi  ynius  22  Si  tres  numeri  deinceps  fint  pro- 
quadrati  latus  metiatur  latus  alte-  portionales,  primus  autem  fit  quadra- 
tius, & quadratus  quadratum  metie-  tus , & tertius  quadratus  erit . lib.  8. 

tur.lib.8.  prop,3$.  372  cor.prop.26.  374 

15  Si  cubus  numerus  cubum  numerum  23  Si  quatuor  numeri  deinceps  fint 

metiatur  ,&•  latus  ynius  metietur  al-  proportionales,  primus  autem  fiteu- 
tcrius  latus . Et  fi  latus  ynius  cubi  la - pus  , <&■  quartus  cubus  erit.  lib.  8.  cor. 

tus  alterius  metiatur , tum  cubus  cu-  prop.  26.  • 374 

bum  metietur,  hb. 8. prop. 3 j.  372  24  Si  duo  numeri  rationem  habeant  in- 

1 6 Si  quadratus  numerus  quadratum  ter  fe  quam  quadratus  numerus  ai 

numerum  non  metiatur , neque  latus  quadratum,  numerum , primus  autem 
ynius  metietur  alterius  latus.  Et  fi  la-  fit  quadratus , & fecundus  quadratus 

tus  ynius  quadrati  non  metiatur  latus  erit.  lib.  8 .prop.  27.  37$ 

alterius , neque  quadratus  quadratum  2)  Si  numeri  duo  rationem  inter fe ha- 
metictur.Ub.l.prop.3 5.  - -372  beant  quam  cubus  numerus  ad  cubum 

lj  Si  cubus  numerus  cubum  numerum  - numerum,  primus  autem  cubus  fit,  &• 

non  metiatur , neque  latus  ynius  latus  fecundus  cubus  erit . lib.  8.  prop.  27. 
alterius  metietur  .Et  fi  latus  cubi  ali-  375 

cuius  latus  alterius  non  metiatur,  ne-  26  Smiles  plani  numeri  rationem  in- 
que  cubus  cubum  metietur . lib. 8.  pr.  ter  /e  habent , quam  quadratus  nu - 

* 3J.  „ ■ , ’ 372  merus  ad  quadratum  numerum.lib. 8. 

...  prop . 
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• frop.  37-  3 7$ 

27  Similes  J olidi  numeri  rationem  ha- 
bent inter  /e,  quam  cubus  numerus  ad 
tubum  numerum,  lib.%.  prop.  37. 375 

L I B;  IX. 

1 Si  duo  ftmiles  plani  numeri  mutuo 

/eje  multiplicantes  quendam  procre- 
ent , produilus  quadratus  erit . lib.  8. 
prop.3  8.  376 

2 Si  duo  numeri  mutuo  fe/e  multipli- 

cantes quadratum  faciant , illi  fimiles 
funt plani,  lib.%. prop. 38.  • 376 

3 Si  cubus  numerus  Jeipfnm  multipli- 

cans procreet  aliquem , produftus  cu- 
bus erit,  lib.i.prop.  3 9.  377 

4 Si  cubus  numerus  cubum  numerum 
multiplicans  quendam  procreet , pro- 
creatus cubus  erit.  hb.%. prop.39.377 

5 Si  cubus  numerus  numerum  quen- 

dam multiplicans  cubum  prccjrcct,  £r 
multiplicatus  cubus  erit . hb.8.  prop. 
39-  , 377 

6 Si  numerus  feipfitm  multiplicans 

cubum  procreet, & ipfe  cubus  eritAib. 
8. prop.  3 9.  '377. 

7 Si  compofitus  numerus  quendam _» 

numerum  multiplicas  quempiam  pio- 
creety  produftus  f olidus  erit,  ex  lib. 8. 
def.  9.  & cor.  1 . prop. 4.  x„ 

g Si  ab  vnitate  quot  libet  numeri  de- 
inceps proportionales  fint , tertius  ab 
vnitate  quadratus  eft,  & vnurn  inter- 
mittentes omnes : quar.us  autem  cu- 
bus , & duobus  intemtiffis  omnes  :/tv , 
ptimus  vero  cubus  ftmul  & quadra- 
tus, & quinque  intermijfis  omnes,  lib. 
8.  prop. 40.  37  3 

p Si  ab  vnitate  fint  quotcunque  nu- 
meri deinc  eps  proportionales , fit  au- 
tem quadratus  is  qui  ynitatem  Jequi- 
tur , efr  reliqui  omnes  quadrati  erunt , 


1 D I $ 

Quod  fi  qui  vnitatem  /equitur  cubus 
fit&  reliqui  omnes  cubi  erunt,  lib. 
8.prop.+i.  ' 3 79 

10  Si  ab  vnitate  numeri  quotcunque 

proportionales  fint, non  fit  aptem  qua- 
dratus is  qui  vnitatem  (equitur, neque 
alius  vllus  quadratus  erit,  demptis 
tertio  ab  vnitate  ac  omnibus  vnum 
intermittentibus . Quod  fi  qui  vnita- 
tim  /equitur  cubus  non  fit, ne  que  alius 
vllus  cubus  erit  demptis  quarto  ab  v- 
nitate  ac  omnibus  duos  intermittenti- 
bus. lib.g.prop.4.2.  ' 380 

1 1 Si  ab  vnitate  numeri  quotlibet  de- 

inceps proportionales  fint , minor  ma- 
iorem metitur  per  quempiam  eorum 
qui  in  proportionalibus  jun*  numeris . 
hb.8.  prop.  4.3.  381 

12  St  ab  vnitate  quotlibet  numeri  fint 
proportionales,  quot  primorum  nume- 
rorum vlfimum  metiuntur , totidem 
& eum  qui  vnitati  proximus  eft , me- 

. tientur.  lib.  8.  prop.4.3 . 381 

13  St  ab  vnitate  fint  quotcunque  nu- 
meri deinceps  proportionales , primus 
autem  fit  qui  vnitatem  (equitur , ma- 

. ximum  nullus  alius  metietur  ,qs  ex- 
ceptis qui  in  proportionalibus  funt  nu- 
meris. Ub.j3.prop.  44.  . 382 

14  Si  minimum  numerum  primi  ali- 
quot numeri  metiantur , nullus  alius 
numerus  primus  illum  metietur,  ijs  ex- 
ceptis qui  primo  metiuntur . lib.  8.  pr. 

20.  v 3 S7 

I j Si  tres  numeri  deinceps  proportio- 
nales fini  minimi  eandem  cum  ipfis 
habentium  rationem,  duo  quilibet  co- 
po fit  i ad  tertium  primi  srutuJib.  8 .pr. 

46*  v..  \»u.«  383 

1 6 Si  duo  numeri  fint  inter fe  primi,  ni 
Je  habebit  quemadmodum  primus  ad 

fecun- 


Digitized  by  Google 


PROPOSITIONES.  aevi/ 

fecundum,  ita  fecundus  ad  quempiam  par  erit.  lib.S.  fch.  prop.4.6.  $86 

alium.  lib.S.  pr.  10.  349  29  Si  impar  numerus  imparem  numc- 

17  Si  fint  quotlibet  numeri  deinceps  ru  multiplicans  quenda  procreet-,  pro- 

proportionales , quorum  extremi  fint  creatus  impar  erit  .Life,  pr.4.6.  $86 
inter  fe  primi, non  erit  quemadmodum  JO  Si  impar  numerus  parem  numerum 
primus  ad  fecundum , ita  vltimus  ad  metiatur, & iUius  dimidium  metietur: 
quempiam  alium,  lib.S.prop.io.  349  ex  lib.S-  def.  g.&fch.  prop. 4.6.  $86 

1 8 Duobus  numeris  datis , confiderare  3 1 Si  impar  numerus  ad  numerutru  ’■ 

poffitne  tertius  illis  inueniri  proportio*  quempiam  primus  fit,  & ad  1 Ilius  du- 

nalis.  lib.S.  prop.u.  3 50  pium  primus  erit,  lib.S.prop.14,.  $ j $ 

1 9 Tribus  numeris  datis , confiderare  3 2 Numerorum , qui  d binario  dupli 

poffitne  quartus  illis  reperiri  propor - funt , vnufquifquc  pariter  par  eft  tan- 

tionalis.  lib.S.  prop.u.  $ jO  tum.  lib.S.  prop, 4.6.  $85 

20  Trimi  numeri  plures  funtquacun-  33  Si  numerus  dimidium  impari  ba- 

que  propofita  multitudine  primorum  beat , pariter  impar  eft  tantum.  lib.S. 

numerorum.  lib.S.prop.zi.  35*  prop. 46.  38 S ' 

21  Si  pares  numeri  quotlibet  compofi-  34  Si  par  numerus  nec  fit  duplus  d bi- 
ti fint,  totus  eft  par . lib.  8 .fch.  prop.  nano , nec  dimidium  impare  habeat , 

4 6.  386  pariter  par  eft,  & pariter  impar,  lib. 

22  Si  impares  numeri  quotlibet  tom-  8. prop.  46.  $85 

pofitifint , fit  autem  par  illorum  mul-  35  'Si  fint  quotlibet  numeri  deinc  epe 
tundo,  totus  par  erit.  lib.S.  fch.  prop.  proportionales,  detrahantur  autem  de 

4 6.  ■ 3*<S  fecundo  & vltimo  aquales  ip  fi  primo, 

23  Si  impares  numeri  quotcunq;  com-  erit  quemadmodum  fecundi  exccflus 

pofiti  fint , fit  autem  impar  iuorum 1»  ad  primum,ita  vltimi  excefjks  ad  om - 

multitudo , & totus  impar  erit.  lib.  8 . nes  qui  vltimum  antecedunt,  lib.  S.pr. 

fch. prop. 46.  . ' - 386  47-  386 

24  Si  de  pari  numero  par  detraftus  36  Si  ab  vnitate  numeri  quotlibet  de- 
fit, & reliquus  par  erit,  lib . S.fch.pr.  inceps  expofiti  fint  in  dupla  propor- 

46.  $86  tione  quoad  totus  compofitus  primus 

2 5 Si  de  pari  numero  impar  detrailus  fatttts  fit,ifq\  totus  in  vltimum  multi- 
fit, & reliquus  impar  erit . lib.  Z.  fch.  plicatus  quempiam  procreet,  proerea- 

prop.q.6.  3 86  tus  perfectus  erit.  lib.S.  pr.s^S.  387 

26  Side  impari  numero  impar  detra - LIB.  X. 

Rus  fit,&  reliquus  par  erit.  lib.S. fch.  1 Duabus  magnitudinibus  incquali- 

pr. 46.  • « 386  • buspropofitis,  fi  de  maiore  detraha- 

27  Si  ab  impari  numero  par  ablatus  tur  plus  dimidio , & rurfus  de  refiduo 

fit,  reliquus  impar  erit . lib.S.  fch.  pr.  iterum  detrahatur  plus  dimidio, idque 

4<S.  . 386  femper fiat:  relinquetur quf damma- 

28  Siimpar  numerus  parem  multipli-  tnitudo  minor  altera  minore  cx  dua- 
cans  procreet  quempiam , procreatus  buspropofitis.  hb.i.prop.iy,  iqj 

.1  t 2 Duq- 
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a Duabus  magnitudinibus  propofitit 
in  f qualibus,  fi  detrahatur  femper  mi- 
nor  de  maiore , alterna  quadam  detra- 
Qione  i neque  refiduum  vnquam  me- 
tiatur id  quod  ante  fe  metiebatur , in- 
commenjurabdes  funt  illa  magnitudi- 
nes.,lib.g.prop.6.  399 

$ Duabus  magnitudinibus  commen- 
surabilibus datis , maximam  ipfarum 
communem  menfuram.  reperire.  lib.g. 
prop.fr,  400 

4 Tribus  magnitudinibus  commensu- 

rabilibus datis  y maximam  ipfarutiL» 
communem  menjuram  reperire.  lib.  9. 
prop.fr  t 400 

5 Commenfurabiles  magnitudines  in- 

ter Je  proportionem  eam  habent, quam 
habet  numerus  ad  numerum . lib.  9. 
cor.i. prop.  8.  403 

6,  Si  dua  magnitudines  proportionem 
eam  habeant  mter  je  , quam  numerus 
ad  numerum , commenjurabiles  funt 
ille  magnitudines . lib.g.  cor.i.  prop. 
f>.  403 

Incommenfurabiles  magnitudines 
inter  fe  proportionem  non  habent,  qua. 
numerus  ad  numerum . lib.  9.  cor.  1.. 
prop .8;  403 

Si  duf  magnitudines  inter  fe  pro- 
portioncm.non  habeat,  quam  numerus 
ad.numcmm  > incommenjurabiles  ili  a 
funt  magnitudines  . lib.g.  cor.i.  prop. 

i.  403 

9,  Quadrata  ,.qua  deferibuutur  a re- 
Qis  lineis  longitudine  commcnfurabi- 
libus,  inter  f e proportionem  habent 
quam  numerus  quadratus  ad  aliunL» 
numerum,  quadratum , Et  quadrata 
habentia  proportionem  inter  je , quam 
quadratus  numerus  ad  numerum  qua- 
dratum, habent  quoque  latera  longi- 

“V 

\ 
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tudine  commcnfurabilia . Quadrat*» 
vero  qu$  defer ibuntur  d lineis  longi- 
tudine incommen/urabilibus  , propor- 
tionem non  habent  inter  fe,  quam  qua- 
dratus numerus  ad  numerum  alium 
quadratum . Et  quadrata  non  haben. 
fia  proportionem  inter  fe  , quam  nu- 
merus quadratus  ad  numerum  qua- 
dratum, neque  latera  habebunt  longi- 
tudine commcnfurabilia . lib.g.  prop. 

*•  . 401 

10  Si  quatuor  magnitudines  fuerint 
proportionales , prima  vero  fecunde 
fuerit  commenjurabilis , tertia  quoque 
quartf  commenjurabilis  erit,  quod  fi 
prima  fecunda  fuerit  tncommcnfui  a- 
bilis, tertia  quoque  quartf  incommen- 
fur abitis  erit . lib.  9.  cor.  i.  prop.  §. 
♦04 

21  Vropofita  linea  refla  \ationali  re- 
perire duas  lineas  reflas  incommen- 
jurabiles , hanc  quidem  longitudine _j, 
tantum , illam  verb  non  longitudine 
tantum  rfed  etiam  potentia  incom- 
menjurabilem.  lib.g/prop.g.  404 

12;  Magnitudines  quf  eidem  magnitu- 
dini. funt  commenjurabiles , inter  /c_> 
quoque  funt  commenfurabiles . lib.  3. 
cor.pr.17.  _ j47 

1 3 Sj  ex  duabus  magnitudinibus  hfc 
quidem  c ommtnfurabilis  fit  tertie 
magnitudini , illa  verb  eidem  incom- 
mcnfurabilis,  incommcnfurabilet  crut 
illa  duf  magnitudines.  Itb.g.cor.prop^ 

12-  412 

14  Si  duarum  magnitudinum  commen- 

jwrabilium  altera  fuerit  incommenfu- 
rabilis.magnitudini  alteri  cuipii ter- 
tia , reliqua  quoque  magnitudo  eidem 
tertie  incommenfwrabilu  erit  ^ lib.  9.. 
cor.prop.12 - 412 

l%Si 
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15  Si  quatuor  redp  proportionales 
fuerint , poffit  autem  prima  plufqudm 
fecunda  tanto  quantum  efl  quadra- 
tum linee  fibi  commenfurabilis  longi- 
tudine: tertia  quoque  poterit  plufquam 

Jmarta  tanto  quantum  efl  quadratum 
inep  (ibi  cotKmenfurabiiis  longitudi- 
ne . Qubd  fl  prima  poffit  plufquam  fe- 
cunda quadrato  line*  fibi  longitudine 
incommenfurabilis  : tertia  quoque  po- 
terit plufquam  quarta  quadrato  lineg 
fibi  incommenfurabilis  longitudine . 
ex  hb.Q.prop.  io.  405 

1 6  Si  dut  magnitudines  commenfura- 
biles  componantur  , tota  magnitudo 
compofltafingulis  partibus  commen - 
furabllis  erit.  Qubd fi  tota  magnitudo 
compofita  alterutri  parti  commenfu- 
rabilis fuerit  , iU * dut  quoque  p artet 
commenfurabUes  erunt . lib.9.  cor.  1, 
prop.io.  40  6 

1 7  Si  du * magnitudines  incornmcnfu- 
rabiles  componantur , ipfa  quoque  to- 
ta magnitudo  fingulis  partibus  com- 
ponentibus incommenfurabilis  erit . 
Quod  fi  tota  alteri  parti  incommcnfu- 
r ab  dis  fuerit , ilU  quoque  primp  ma- 
gnitudines inter  fe  incommcnfurabiles 
erunt,  lib. 9.  cor.z.prop.  1 o.  407 

1 8  Si  fuerint  du p rc8e  linep  mpqualcs, 
& quaitx  parti  quadrati  quod  deferi- 
bitur  d minore,  equale parallelogram- 
mum  applicetur  fecundum  maiorem , 
ex  qua  maiore  tantum  excurrit  extra 
latus  paraUelogrammi , quantum  efl 
alterum  latus  ipfius  paralltlogram- 
mi:  fi  prxtcrca  parallelogrammum 
fui  applicatione  diuidat  lineam  illam 
in  partes  inter  fe  commenfurabUes  lo- 
gitudine  : illa  maior  linea  tanto  plus 
potefl  qudm  mitior , quantum  efl  qua- 


dratum line  p fibi  comenfurabilis  lon- 
gitudine. Qubd  fi  m aior  plus  poffit  qui 
minor , tanto  quantum  efl  quadratum 
linep  fibi  commenfurabilis  longitudi- 
ne, & preterea  quarte  parti  quadrati  • 
line*  minoris  equale  parallelogram- 
mum applicetur  fecundum  maiorem , 
ex  qua  maiore  tantum  excurrat  extra 
latus  paraUelogrammi , quantum  efl 
alterum  latus  ipfius  paratlelogram- 
miiparallelogrammum  fui  applicatio-  : 
ne  diuidit  maiorem  in  partes  inter  fe 
longitudine  commenfurabUes . lib.9. 
prop.io  40  j 

19  Si  fuerint  du*  redi*  inp  quales , 

quartp  aute  parti  quadrati  tine*  mi- 
noris pquale  parallelogrammum  fe- 
cundum lineam  maiorem  applicetur , 
ex  qua  linea  tantum  excurrat  extra 
latus  paraUelogrammi , quantum  efl 
alterum  latus  elufdem  parallelogram- 
mi:  fi  parallelogrammum  protere*-» 
fui  applicatione  diuidat  linea  in  par- 
tes inter  fe  longitudine  incommcnfu - 1 
rabilesimaior  illa  linea  tanto  plus  po- 
tefl quam  minor  quantum  efl  quadra- 
tum linee  fibi  maiori  incommenfura- 
bilis longitudine . Qubd  fi  maior  linea 
tanto  plus  poffit  qudm  minor , quan- 
tum efl  quadratum  linep  incomenfura - 
bilis  fibi  logitudinc.  & prpterea  quar-  - 
t*  parti  quadrati  line * minoris  f qua- 
le parallelogrammum  applicetur  fe- 
cundum motorem , ex  qua  tantum  ex- 
currat extra  latus  paraUelogrammi, 
quantum  efl  alterum  latus  ipfius : pa- 
rallclogrammum  fui  applicatione  di- 
uidit maiorem  in  Partes  inter  fe  in- 
commensurabiles longitudine . lib.9. 
prop.io.  405 

20  Superficies  r efl  ungula  contenta  ex 

f 2 lineis 
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lineis  redis  rationalibus  longitudine 
commenfurabiUbus  fecundum  vnnm 
aliquem  modum  6x  antedtdis , ratio- 
nalis esi.  lib.  9.  prop.  1 1 . 4 1 0 

31  Si  rationale  fecundum  lineam  ra- 
tionalem applicetur,  habebit  alterum 
latus  lineam  rationalem  & commen- 
furabilem  longitudine  linep  cui  ratio- 
nale parallelogrammum  applicatur . 
lib. 9. prop.  11.  & cor.  eius.  41  o 

23  Superficies  redangula  contentas 
duabus  lineis  re  Sis  rationalibus  pote- 
tia  tantum  commenfurabilibus , irra- 
tionalis cft . Linea  autem  qu{  illam 
fuperficiem  potefl,  irrationalis  & ipfa 
cft:  vocetur  verd  medtalis.lib.g.prop. 
12.  41  £ 

23  Quadrati  linea  medialis  applicati 
fecundum  lineam  rationalem , alte- 
rum latus  cft  linea  rationalis  ,&  in- 
commenfurabilis  longitudine  line p fe- 
cundum quam  applicatur,  lib.  9. prop. 

13-  4U 

24  Linea  reda  mediali  commenfura - 

bilis,  cft  ipfa  quoque  medialis . lib.  9. 
prop.  14.  413 

25  'Parallelogrammum  red  angulum 

contentum  e.\  lineis  medialibus  longi- 
tudine commenfurabilibus , mediales 
cfl.  Ii  b.  9. prop.  14.  413 

2 6-  Parallelogrammum  redangulunL» 
comprchenfum  duabus  lineis  mediali- 
bus potentia  tantum  commenfurabili- 
bus , vel  rationale  esi , vel  mediale . 
lib.g.cor.i.prop.16.  417 

<27.  Mediale  non  efi  maius  quam  me- 
diale fuperficie  rationali . Hb.  9.  cor. 
2. prop.  23.  426 

28  Mediales  lineas  inuenire  potentia 
tantum  commenfurabiles  rationale.» 
comprehendentes,  hb. 9. prop.  1 5 .41 5 
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29  Mediales  lineas  inuenire  potentia 

tantum  commenfurabiles  mediale  de- 
prehendentes. lib. 9.  pr.16.  416 

30  i{cperire  duas  rationales  potentia 

tantum  commenfurabiles huiufnroai , 
vt  maior  ex  tUis  pcjfit  plus  quam  mi- 
nor quadrato  linea  (ibi  commcnfura- 
bilis  longitudine,  lib.  9.  pr.  1 7.  41 7 

3 1 fieperire  duas  lineas  mediales  po- 
tentia tantum  commenfurabiles  ratio- 
nalem fuperficiem  continentes , tales 
inquam , vt  maior  poffit  plus  quam 
mmor  quadrato  linea  fibi  commenfu- 
rabilis longitudine.  lib.9.pr.  18.  41 S 

32  l\epcrirc  duas  lineas  mediales  po- 

tentia tantum  commenfurabiles  me- 
dialem fuperficiem  contincntes,huiuf- 
modi  vt  maior  plus  poffit  quam  minor 
quadrato  linee  fibi  commenfurabilis 
longitudine.  lib.9.pr.ii.  418 

33  Rjperirc  duas  redas  potentia  in- 

commenfurabiles , quarum  quadrata 
fimul  addita  faciant  Juperficiem  ra- 
tionalem, parallelogrammum  vero  cx 
ipfis  contentum  fit  mediale,  lib.9.  pr. 
19'  '•  420 

34  Peperirc lineas  duas  redas  poten- 
tia incotnmenfurabilcs  , conficientes 
compofiiTtex  ipfarum  quadratis  me- 
diale , parallelogrammum  vero  ex  ip- 
fis contentum  rationale  . lib.9.  pr.  20. 
421 

35  Kjepcr ire  duas  lineas  redas  poten- 

tia incommenfurabilesyconficieutes  td 
quod  ex  ipfarum  quadratis  componi- 
tur mediale,  (imulque  parallelogram- 
mum  ex  ipfis  contentum , mediale , 
quod  pr  at  crea  parallelogrammum  fit 
incon.ncr.furabile  compofito  ex  qua- 
dratis ipfarum.  lib.9.  pr.  20.  42 1 

S6  St  dux  rationales  potentia  tantum 

ccm- 
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commenfurahiles  componantur , tota  pun8o  diuiditur  in  fu  a nomina,  lib.g. 

linea  erit  irrationalis  . Focetur  au-  prop.  27.  " 4-9 

tem  Binomium.  lib.g.  pr.  21.  422.  44  Bimediale  fecundum  in  vnico 

37  Si  dux  mediales  potentid  tantum»  tantum  punEio  diuiditur  in  fua  no- 

commenfurahiles  rationale  contincn-  mma.  lib.g.  prop. 27.  429 

tes  componantur  t tota  linea  efi  trra-  45  Linea  maior  in  vnico  tantum  pun- 
tionalis  . vocetur  autem  Bimediale  80  diuiditur  in  fua  nomina . lib.g.  pr. 

prius,  lib.g.  pr.  22.'  42}  2 7.  429 

St  Si  dux  mediales  potentia  tantum  46  Linea  potens  rationale  & mediale 
commenfurabiles  mediale  continentes  in  vnico  tantum  pun8o  diuiditur  in 
componantur-,  tota  linea  eft  irrationa-  fua  nomina,  lib.  9.  prop.  27.  429 

lis . vocetur  autem  Bimediale  fecun-  47  Linea  potens  duo  medialia  in  vnico 
dum.  lib.  9.  prop.  23.  425  tantum  pun8o  diuiditur  in  fua  nomi- 

3 9 Si  dux  reti  e potentia  incommenju-  na.  lib.g.  27.  429 

rabiles  componantur, objicientes  com-  48  P^eperire  Binomium  primum. lib.g. 
pofitumex  quadratis  ipfarum  ratio-  prop. 28.  431 

nale , parallelogrammutn  vero  ex  ip-  49  Beperire  Binomium  fecundum,  lib. 
fis  contentum  mediale , tota  lineare-  9. prop.  29.  432 

8 a efi irrationalis.  Focetur  autem  li-  5 o Beperire  Binomium  tertium,  lib. 9. 

nea  maior.  It b. 9.  prop.  24.  427  prop.  30.  433 

40  Si  duf  rc8x  potentia  %icommeufu-  5 1 perire  Binomium  quartum . lib. 

rabiles  componantur , conficientes  co-  9.  prop.  31.  43  4 

pofitumex  ipfarum  quadratis  media-  52  Bjpcrire  Binomium  quintum. Ub. 9. 
Ic,  id  vero  quod  fit  ex  ipfis, rationale,  prop. 3 2.  435. 

tota  linea  cfl  irrationalis.  Focetur  au-  5 3 Bppcrirc  Binomium  fextum . lib. 9. 
tem  potens  rationale  &■  mediale,  lib.  prop.33.  43  $ 

9.  prop. 2$.  428  54  Si  /uperficies  contenta  fuerit  ex 

41  Si  duc  re8{  potentia  incommenju-  rationali  & Binomio  primo, linea,qup 

rabiles  componantur , conficientes  co - illam  fupcrficiem  potefl , efi  irratio- 

pofitum  ex  quadratis  ipfarum  media-  nolis , qux  Binomium  vocatur . lib. 9. 

le , & quod  continetur  ex  ipfis,  me-  pr.}  5.  433 

diale , & preterca  incommenfurabile  55  Si  fupcrficies  contenta  fuerit  ex  li- 
compofito  tx  quadratis  ipfarum , tota  nea  rationali  & Binomio  fecundo , li - 

linea  cfl  irrationalis . Focetur  autem  nea  potens  illam  ftiperficicm  efi  irra- 

potens  duo  medialia . lib.  9.  prop.  26.  tionalis , qux  Bimediale  primum  vo- 

428  catur.  lib.g.  prop.3  5.  438 

42  Binomium  in  vnico  tantum  ptm8o  j 6 Si  j uperficies  contineatur  ex  ratio- 

diuiditur  in  fua  nomina,  idefi  in  lineas  nali  & Binomio  tsrtio , linea  que  il- 
ex quibus  componitur.  lib.9.prop. 27.  lam  fuperficiem  potefl , eft  irrationa- 

429  lis,  quf  dicitur  Bimediale  fecundum .. 

43  Bimediale  prius  in  vnico  tantum  lib.g.prop.  3 $.  433. 

57Si  • 
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57  Si  fuperficies  contineatur  ex  ratio-  67  Linea  longitudine commenfurabilis 
nali  & Binomio  quarto , tinea  potens  alteri  bimedialium  eft , & ipfa  bime - 

fuperficiem  illam,  efl  irrationalis,que  diale  etiam  cinfdem  ordiris.Ub.g.pro. 

dicitur  maior,  lib.9.  pr.3  5.  4*8  34.  43$ 

5 g Si  fuperficies  contineatur  ex  ratic-  6 8 Linea  ccn.menfuvabilis  lincp  maio- 

nali  &•  Binomio  quinto , linea  qup  il-  ri,  eft  cr  ipfa  maior,  lib.g.er.j  4. 43  6 
lam  fuperficiem  poteft , efl  irrationa-  69  Unca  commensurabilis  linea  po- 
lis , qui  dicitur  potens  rationale  & tenti  rationale  & mediale , efl  & ipfa 

media  le.  lib.  9.  prop.  35.  438  linea  petens  rationale  &■  mediale. lib. 

59  Si  fuperficies  contineatur  ex  ratio-  g.prop.sq-  436 

nali  & Binomio  fexto , linea  que  illam  70  Linea  commenfurabilis  lincp  po- 
fuperficiem  poteft,  cH  irrationalis  , tenti  dito  medialia , eft  & ipfa  linea _i 

qu f dicitur  potens  duo  medialia  . lib.  potens  duo  medialia . lib.  9.  prop.  3 4. 

9. prop.  5 5.  438  436 

60  Quadratum  Binomif  fecundum  li-  71  Si  duc  fuperficies  rationalis  & me- 

neam  rationalem  applicatum , facit  dialis  fimul  componantur , linea  quse 
alterum  latus  Binomium  primum,  lib . totam  fuperficiem  compofitam  poteft , 

9.  prop.  i 6.  44»  eft  vna  ex  qnatuor  irrationalibus , vel 

61  Quadratum  Bimedialis  primi  fc-  ea  que  dicitur  Binomium  vel  bimedia- 

eundum  rationalem  lineam  applica-  le  primum,  vel  linea  maior , vel  linea 

tum , facit  alterum  latus  Binomium  potens  ratio  »ic&  mediale,  lib.9  pr. 

fecundum,  lib. 9prop. 36.  442  ,37.  445 

62  Quadratum  Bimedialis  fecundi Je-  72  Si  dua  fuperficies  mediales  iacom» 

eundum  rationalem  applicatum , facit  menfurabiles  fimul  comportatur,  fiunt 

alterum  latus  Binomium  tertium . lib.  relique  dup  linea  irrationales , vel  bi- 
9.  prop. 3 6.  442  mediale  fecundum » vel  linea  potens 

6}  Quadratum  linea  maioris  fecun-  duo  medialia,  lib.  9.  pr.  3 8 . 446 

dum  lineam  rationalem  applicatum,  73  Si  de  linea  rationali  detrahatur  ra- 
facit  alterum  latus  Binomium  quar-  tionalis  potentia  tantum  commenfu- 

tum.  Ub.9prop.36.  442  rabtlis  ipfi toti , refidua  eft  irrattona- 

64  Quadratum  hnep  potentis  r attona-  lis.  vocetur  autem  Bpfidmm.  lib.  9. 

le  & mediale  fecundum  rationalem  . prop. 21.  422 

applicatum,  facit  alterum  latus  Bino-  74  Si  de  linea  mediali  deti-ahatur  m e- 
mium  quintum,  lib.9prop.36.  442  dialis  potentia  tantum  commenfura- 

6 5 Quadratum  Une  e potentis  duo  me-  bilis  toti  linet , qua  vero  detra&a  eft 

dialia  fecundum  rationalem  applica-  cum  tota  contineat  fuperficiem  ratio- 

t:tm , facit  alterum  latus  Binomium  nalem,  refidua  esi  irrationalis . Foce- 

fexturn-  lib.  9.  prop.  3 6.  442  tur  autem  Pjfiduum  mediale  primum. 

66  Linea  longitudine  commenfurabi-  lib. 9.  prop.  22.  423 

lis  Bmomo  ,cft  & ipfa  Binomium  e-  75  Si  de  Unca  mediali  detrahatur  me- 
jujdem ordinis,  lib.9prcp.34»  4 36.  dialis  potentia  tantum  commcnfur a-  . 

. bilis 
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bilis  toti , qttf  vero  dctraiU  eft , cum 
tota  contineat  fuperficiem  medialem , 
reliqua  ejl  irrationalis . V ocetur  au- 
tem rcfiduum  mediale  fecundum . lib. 
9.prop.23-  -4-J 

76  Si  de  linea  reda  detrahatur  retia 
potentia  incommenfurabilis  toti , com- 
po fit um  autem  ex  quadratis  totius  li - 
' nef  <&  lincp  detratte  fit  rationale, pa- 

rallclogrammum  nero  ex  ijfdem  con- 
tentum fit  mediale , reliqua  linea  erit 
irrationalis . docetur  autem  linea  mi- 
nor. Uk9.prop.24.  427 

- _ 77  Si  de  linea  reda  detrahatur  reda 
potentia  incommenfurabilis  toti  linee » 
compofitum  autem  cx  quadratis  to- 
tius & linea  detroda  fit  mediale,  pa - 
rallclogrammum  verb  bis  ex  ei(dem 
contentum  fit  rationale,  reliqua  linea 
cfl  irrationalis  -Vocetur  autem  linea 
faciens  cum/upcrficie  rationali  totam 
fuperficiem  medialem. lib.g.  prop.25 . 
42» 

7*  Si  de  linea  reda  detrahatur  reda 
potentia  incommenfurabilis  toti  lincp, 
compofitum  autem  ex  quadratis  to- 
tius & linee  detrada  fit  mediale , pa- 
raUelogrammum  verd  bis  ex  tjfdenu 
fit  etiam  mediale:  praterca  fint  qua- 
drata ipfarum  mcommtnfurabilia  pa~ 
rallclogrammo  bis  ex  ijfdem  conten- 
to,reliqua  linea  e fi  irrati  analis.  Voce- 
tur autem  linea  faciens  cum  fupcrficie 
mediali  totam  fuperficiem  medialem . 
itb.p.prop.  26.  429 

79  ficfidUovnica  tantihn  linea  reda 
coniungitur  rationalis, potentia  tan- 
tum commenfurabilis  toti  linee,  lib. 9.. 

prop.27 . 429 

80  fi efiduo  mediali  primo  mica  tan- 
tum linea  coniungitur  medialis  , po- 


xxiif  - 

tentis  tantum  commenfurabilis  toti , 
ipfa  cumtota  continens  rationale . lib. 
9 -prop.27.  429 

8 1 fiefiduo  mediali  fecundo  mica  tan- 
tum coniungitur  medialis  , potentia 
tantimi  comenfurabilis  toti , ipfa  cum 
tota  continens  medialelib.9.  prop.27. 

429 

82  Linep  minori  mica  tantum  reda 
coniungitur  potentia  incommenfura- 
bilis toti, faciens  cum  tota  compofitum 
ex  quadratis  ipfarum  rationale,id  ve- 
ro parallelogrammum  , quod  bis  ex 
ipfisfit,  mediale,  lib. 9.  prop.27. 429 

8 3 linee  facienti  cum  fuperfiae  ratio- 
nali totam  fuperficiem  medialem, mi- 
ca tantum  coniungitur  linea  reda  po- 
tentia incommenfurabilis  toti,  faciens 
autem  cum  tota  compofitum  ex  qua- 
dratis ipfarum  mediale , id  vero  quod 
fit  bis  ex  ipfis , rationale  .lib. 9.  prop. 

»7-  429 

84  linef  cum  mediali  fuptrficie  fa- 
cienti totam  fuperficiem  medialem*, 
vnica  tantum  coniungitur  linea  pote- 
tia  toti  incommcnjurabilis , faciens 
cum  tota  compofitum  ex  quadratis  ip- 
farum mediale,  id  vero  quod  fit  bis  ex 
tpfx  etiam,  medi  ale,  &-  preterea  fa- 
ciens compofitum  ex  quadratis  ipfa- 
rum incomtnenfurabile  ei  quod  fit  bis 
cx  ipfis.  lib.g.prop.27..  429 

85  fieperire  primum  ficfiduum.lib.g. 

pr.28:  431 

86  l{eperirc  fecundum  fiefiduum  .lib. 

9-pr.ig.  432 

S7  fieperire tertium  fiefiduum. lib. 9- 
pr.30.  , 43$ 

8 8 fieperire  quartum  fiefiduum.lib.9- 
pr.31..  434 

89  fieperire  quintum  fiefiduum.l1b.9- 

prop- 
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prop.  3 2.  4?  5 

90  ' Hepcrirc  fextum  \cfidutm . lib.  g. 

prop.  33 ■ 4?  5 

91  5;  fupcrficies  contineatur  ex  lir.ea 

rationali  & rcfiduo  primo , linea  qua 
illam  fupcrficiem  potefl,  efl  rcfiduum. 
lib.g.pr. 3 5 43  S 

92  Si  fupcrficies  contineatur  cx  linea 

rationali  & reftduo  fecundo, tinca  que 
illam  fuperficiem  potefl , efl  rcfiduum 
mediale  primum,  lib.  g.pr.  35.  438 

93  Si  fupcrficies  contineatur  ex  linea 
rationali  & rcfiduo  tertio , linea  qua 
illam  fupcrficiem  potefl , efl  rcfiduum 
mediale  fecundum,  lib.g.pr.3$.  438 

94  Si  fupcrficies  contineatur  ex  linea 

rationali  & refiduo  quarto , linea  que 
illam  fuperficiem  potefl , efl  linea  mi- 
nor. lib.g.pr.  35.  438 

95  Si  fuperficies  contineatur  ex  linea 

rationali  & refiduo  quinto , linea  qua 
illam  fuperficiem  potefl , efl  ea  qux 
dicitur  cum  rationali  fuperficie  facies 
totam  medialem,  lib.g.  pr.35.  438 

$6  Si  fuperficies  contineatur  cx  linea 
rationali  & refiduo  fexto , linea  qux 
illam  fuperficiem  potefl , efl  ea  que  di- 
citur faciens  cum  mediali  fuperficiem 
totam  medialem,  lib.g.pr. 35.  438 

97  Quadratum  refldui  fecundum  li- 

neam rationalem  applicatum  , facit 
alterum  latus Hefiduum primum . lib. 
9 .prop.  3<S.  .442 

98  Quadratum  refidui  medialis  primi 

fecundum  rationalem  applicatum,  fa- 
cit alterum  latus  fiefiduum fecundum. 
Lib.g. pr.36.  442 

99  Quadratum  refidui  medialis  fecun- 

di fecundum  rationalem  applicatum 
facit  alterum  latus  fieflduum  tertium, 
lib.g.  prop.  3 6.  442 
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100  Quadratum  lintx  minoris  fecurfi 

dum  rationalem  applicatum , facit  al- 
terum latus  rcfiduum  quartum . lib.g. 
pr.36.  442 

101  Quadratum  linex  cum  rationali  fu- 

perficie facientis  totam  medialem,  fe- 
cundum rationalem  applicatum,  facit 
alterum  latus  rcfiduum  quintum . lib. 
g.pr.  3 6.  442 

102  Quadratum  Une  f cum  mediali  fu- 

perficie facientis  totam  medialem , fe- 
cundum rationalem  applicatum,  facit 
alterum  latus , rcfiduum  fextum . lib. 
g.pr.36.  442  - 

103  Linea  refiduo  commenfurabilis  lon- 

gitudine, efl  &"  ipfa  rc(idtium,&  eiuf- 
dem  ordinis,  lib.g.  pr. 34.  436 

1 04  Linea  commenfurabilis  rcfiduo  me- 
diali, efl  & ipfa  rcfiduum  mediale, & 
eiufdem  ordinis,  lib.  g.  prop.  34. 43  6 

1 05  Linea  commenfurabilis  linep  mino- 
ri,> efl  & ipfa  linea  minor,  lib.g.  prop. 

34-  43<S 

106  Linea  commenfurabilis  linep  cum 

rationali  fuperficie  facienti  totam  me- 
dialem, est  &■  ipfa  linea  cum  rationa- 
li fuperficie  faciens  totam  medialem . 
lib.g.pr.  34.  436 

107  Linea  commenfurabilis  lincp  cum 
mediali  fuperficie  facienti  totam  me- 
dialem, eft&  ipfa  cum  mediali  fuper- 
ficie faciens  totam  medialem . lib . g. 

. pr.  34*  43  <5 

108  St  de fuperficie  rationali  detraba- 
, tur  fuperficies  medialis , linea  quf  re- 
liquam fuperficiem  potefl , efl  alter- 
utra ex  duabus  irrationalibus  , aut 
Rcfiduum,  aut  linea  minor,  lib.  9.  pr. 

37 • ' 445 

109  Si  de  fuperficie  mediali  detrahatur 
fuperficies  rationalis, ali  f duc  irratio- 
nales 
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halet  fiunt  , aut  Refiduum  mediale  in  figuris  quadratis  diametrum  efic 

primum , aut  cum  rationali  fuperficie  longitudine  incontmcnfurabilem  ipfi 

faciens  totam  medialem . lib.o.prop.  lateri .lib.2.  prop.  29.  iq; 

37.  ‘ 445  LIB.  XI. 

t IO  Si  de  fuperficie  mediali  detrahatur  I Quadam  reflx  linea  pars  in  fubie- 
fuperficies  medialis  qup  fit  incomme-  Ro  quidem  non  cfi  plano,  quadam  vc- 

fmabilts  toti , relique  dup  fiunt  irra-  ro  mfublimi.  lib.6.axioma  4,  250 

tionales  , aut  refiduum  mediale  jecun-  2 Si  dux  reflc  linea  fe  mutuo  fecent  , 

dum , aut  cum  mediali  fuperficie  fa - in  vno  funt  plano : atque  triangulum 

ciens  totam  medialem . lib.  9.  prop. ' omne  in  yno  cfi  piatio . lib.  6.  axio.  5. 

18.  446  250 

11 1 Linea  que  Refiduum  dicitur, non  eft  3 Si  duo  plana  fenrntub  fecent,  com- 

eadem  cum  ea  qup  dicitur  Binomium . munis  eorum  f eft  io  eft  refla  linea,  lib. 

lib. 9.  Prop.  39.  447  6.pr.i.  251 

112  Quadratum  linep  rationalis fecun-  4 Si  reda  linea  redis  duabus  lineis 

dum  Binomium  applicatum , facit  al-  fe  mutuo  fetantibus , in  communi  fe- 

terum  latus  refiduum , cuius  nomina  Rume  ad  retios  angulos  infiftat,illa 

funt  commenfurabilia  Binomq  nomi - du&o  etiam  per  ipfas  plano  ad  angu- 
nibus,  & in  eadem  proportione : pre-  los  reflos  erit.  lib.6.pr.2.  25L 

terea  id  quod  fit  Hefidithm-tundem  or-  5 Si  refla  linea  reflis  tribus  lineis  fe 

dineni  retinet  quem  Binomium . lib.  9,  • " mutuo  tangentibus, in  communi  feflio- 
• prop.  40.  449  ne  ad  reflos  angulos  infiftat,  ille  tres 

113  Quadratum  linee  rationalis  fecun-  reflf  in  vno  funt  plano,  lib. 6.  prop.  3. 

dum  refiduum  applicatum , facit  alte-  25  3 

tum  latus  Binomium , cuius  nomina^  6 Si  duc  reflf  line a eidem  plano  ad 
funt  commenfurabilia  nominibus  re  fi- : reflos  fint  angulos , parallele  erunt  il- 

dui  & in  eadem  proportione:  pr  e ter  ea  Ix  reflx  linea,  ltb.6.  pr.$.  254  ' 

id  quod  fit  Binomium  eft  ciufdem  or-  7 Si  duc  fint  parallele  reflf  linea,  in 
dinis , cuius  & refiduum . ltb.9.  prop.  quarum  vtraque fumpFa  fint  qualibet 

40.'  . 449-  punfta  , illa  linea  que  ad  hac  punfla 

114  Si  parallelogrammum  contineatur  adiungitur,  in  eodem  eft  cum  par alle- 

ex  refiduo  & Binomio  , cuius  nomina  lis  plano,  ltb.6.  cor.  prop.  4.  234 

funt  commenfurabilia  nominibus  refi-  8 si  duc  fint  parallele  refla  lincf , 
dui  & in  eadem  proportione , linatj  quarum  altera  ad  re  flos  cuidam  plano 

qua  illam  fuperficion  potefi  ,eft  ratio-  fit  angulos,  & reliqua  eidem  plano  ad 

nalis.  lib.9.  pr.4.1.  431  rcflos  angulos  erit . lib.  6.  propof,  4. 

1 1 5 Ex  linea  mediali  nafcuutur  liatf  * 2 5 3 

irrationales  innumerabiles  , quarum  9 Qua  eidem  reflx  linea  funt  par  al-  ~ 
nulla  vll(  ante  di  Rarum  eadem  fit.  tela  ,fcd  non  in  eodem  cum  illa  plano, 
lib. 9 prop.  42.  - 452  hf  quoque funt  inter  J e parallela,  lib. 

l\6  Tropofitum nobis cfto  demonftrare  1 6.pr.  7.  256 

. . ; d IQSl 
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I o Si  du(  reda  Vntf  /e  mutuo  tangen- 

tes ad  duas  redas  /e  mutuo  tangentes 
fint  parallela , non  autem  in  eodem. s 
plano,  iUf  angulos  f quales  compre- 
hendent. Ii  b.6.pr. io.  259 

II  ^4.  dato  jubhmi  putido , in  fubic- 
dum  planum  perpendicularem  re- 
dam lineum  ducere.  lib.6. pr.6.  256 

12  Dato  pUnoyd  pundo  quod  m illo 

datum  ctl  , ad  redos  angulos  redam 
lineam  excitaix • hb.6.  pr.6.  256 

1 3 Dato  plano  ,d  pundo  quod  in  illo 

datum  eft , dua  reda  linet  ad  redos 
angulos  non  excitabuntur  ad  eafdem 
partes,  lib.6.  cor.\.  pr.$.  2 s 5 

1 4 Ad  que  plana , eadem  reda  linea 

reda  c/t,  illa  funt  parallela,  lib.  6.cor. 
2.pr.g.  ' 259 

15  Si  dux  reda  line  t fe  mutuo  tangen- 
tes ad  duas  redas  j e mutub  taugentes 
fint  parallele , non  in  eodem  confiflen- 
tes  plano  parallela  funt  qua  per  illas 
ducuntur  plana,  hb.6.  pr.\o.  259 

16  Si  duo  plana  parallela  plano  quo- 

piam /eccntur , communes  illorum  fe-, 
diones Junt parallelg.  lib.6.  cor.i.pr. 
9-  259 

«7  Si  dttf  redp  lineg  parallelis  planis 
J eccntur , in  eafdem  rationes  fecabun- 
tur.hb.6-pr.il.  261 

1 8 Si  reda  linea  plano  cuipiam  ad  re- 
Bos  fit  angulos , illa  etiam  omnia  qua 
per  ipfam  plana,  ad  redos  eidem  pia - 
no  angulos  erunt,  lib.6. pr. 4.  25? 

J 9 Si  duo  plana  fe  mutue)  Jecantia  pla- 
no cuidam  ad  redos  fint  angulos, com- 
munis  etiam  illorum  fedioad  redos 
eidem  plano  angulos  erit . lib.  6.  pr. 

S.  . 257 

20  Si  angulus  /olidus  planis  tribus  an- 
gulis contineatur , ex  his  duo  quilibet 
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vtut  affumpti  tertio  funt  maiores lib. 
6.pr.i2.  26  i 

21  Solidus  omnis  angulus  minoribus 

conti  netur, quam  redis  quatuor  angu- 
lis planis,  lib. 6.  pr.11.  262 

22  Si  plani  tres  anguli  aqualibus  re- 

dis contineantur  lineis , quorum  duo 
vt libet  affumpti  tertio  fint  maiores , 
triangulum  canfiitui  pctzfi  ex  lineis  p- 
qualcs  illas  redas  coniungcntibns . ex 
lib.6.  pr.  14.  26} 

2}  Ex  planis  tribus  angulis , quorum 
duo  vt  libet  affumpti  tertio  fint  maio- 
res, folidum  angulum  conflitucre.  De- 
cet aute  illos  tres  angulos  redis  qua- 
tuor effe  minores,  lib.6.  pr.  1 4.  ^26} 

24  Si  Jolidum  parallelis  planis  conti- 

neatur , aduer/a  illius  plana  &■  f qua- 
lia funt  & paraUelogratKma.lib.6-pr. 
17-  271 

25  Si  folidum  parallelis  planis  con- 

tentum plano  fecetur  aduerfis  planis 
parallelo , erit  quemadmodum  bafis  ’ 
ad  bafim , ita  /olidum  ad  /olidum,  lib. 
6.pr.}  o.  291 

26  Ad  datam  redam  lineam  eiufque 

pundum , angulum  /olidum  conftitue- 
re  /olido  angulo  dato  aqualem . lib.  6. 
cor.pr.  14.  265 

27  A data  reda , dato  /olido  paralle- 
lis planis  comprehen/o  fimile  & fitni- 
literpofitum  folidum  parallelis  planis 
contentum  de/criberc.  ex  lib.  <5.  cor . 
pr.14.Cfrexpr.1S. 

28  Si  Jolidum  parallelis  planis  com- 

prehenJum,dudo  per  aduer forum  pla- 
norum diagonios  plano  /edum  fit , il- 
lud Jolidum  ab  hoc  plano  bifariam  /e- 
cabitur.  lib.6.cor.  1 . pr. 29.  291 

29  Solida  parallelis  planis  comprckert- 
fa , qua  fuper  eandem  bafim, &■  in 

eadem 
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,r ademfunt  altitudine,  qudrttm  mfi- 
flentes  linea  in  ijfdem  collocantur  re- 
His  lineis , illa  funt  inter' fe  (qualia . 
lib.6.cor. i.jW.29.  \ * 291 

30  Solida  parallelis  planis  crrcunfcrl- 

pta,  quf  fuper  eandem  hafin  & in  ea- 
dem funt  altitudine , quorum  in fi  H en- 
tes linet  non  in  ijfdem  reperiuntur  re- 
dis lineis , illa  funt  inter  fe  aqualia. 
lib.6.cor.i.pr.  29.  291 

3 1 Solida  parallelis  pLinis  circunl cri- 
pta, que,  in  eadem  fusa  altitudine , f- 
qualia  funt  inter  fe.  lib.6.cor.  1 . prop. 
29 • ' ' 391 

3 2 Solida  parallelis  planis  circunf cri- 
pta que  eiuf dem  funt  altitudinis , eam- 
habent  inter  fe  rationem,  quam  bafes. 
lib.6.cor.pr.  31.  294 

3 3 Similia  folida  parallelis  planis  cir- 
cunfcripta , habent  inter  fe  rationem 
homologorum  laterum  triplicatam. 
lib.6. Vr.37.  * ■ - 302 

34  ts£ qualium  J olidorum  parallelis 
planis  contentorum  bafes  cum  altitu- 
dinibus reciprocantur . Et  folida  pa- 
rallelis planis  contenta,  quorum  bafes 
cum  altitudinibus  reciprocantur , illa 
funt  aqualia.  lib.6.pr.  ? Z-  294 

35  Si  duo  plani  fint  anguli  ( quales , 
quorum  verticibus  fubhmes  reda  li- 
nee inftfiant , qua  cum  lineis  primo 
pofitis  angulos  contineant  aquales , 
■ptrunque  vtrique , in  fublimibus  au- 
tem lineis  qualibet  fumpta  fint  pw- 
£ta,&  ab  his  ad  plana,  in  quibus  con- 
fidunt anguli  primum  pofiti , duEta 
fint  perpendiculares , ab  earum  verd 
pnuElis,  qua  in  planis  fignata  fuerint , 
ad  angulos  primum  pofitos  adiunEle 
fint  recct  Itnce , h(  cum  fublimibus 
( quales  angulos  comprchendent.lib.6. 
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prop. i 5.  ’ 26$ 

36  S i re  EI  e tres  line  f fint  prop  ortiona- 
les , quod  ex  his  tribus  fit  folidum  pa- 
rallelis planis  contentum , aquale  efi 
deferiptod  media  linea  folido  paral- 
lelis planis  comprehenfo , quod  aqui- 
laterum  quidem  fit,  fed  antediEio  a- 
quiangulum.  lib.  6.  pr. 33.  29$ 

3 7 Si  reEif  quatuor  linee  fint  propor- 
tionales , illa  quoque  folida  parallelis 
planis  contenta , qu*  ab  ipfis  lineis  &> 
fimilia  & fimiUter  deferibuntur,  pro- 
portionalia erunt . Et  fi  folida  paral- 
lelis planis  comprchenra,  que  & fimi- 
lia & fimiliter  deferibuntur , fint  pro- 
portionalia , ille  quoque  rcEte  linea 
’ portionales  erunt,  ex  li b.  6.  pr.  3 j.& 
ex  lib.i.pr.  1 9. 

38  Si  planum  ad  planum  reEium  fit, 

: &•  a q uodam  pullo  eorum  qua  in  vno 

. funt  planorum  perpendicularis  ad  al- 
terum duEla  fit , illa  que  ducitur  per- 
pendicularis,in  communem  cadet  pla- 
norum feElione.  lib.6.cor.z.  pr.$.2$$ 

39  Si  in  folido  parallelis  planis  cir- 
cunf cripto  , aduerrorum  planorum  la- 
teribus bifariam  feElis,cduEIa  fint  per 
fcEliones  plana , communis  illa  plano- 
rum fcElio , & f olidi  parallelis  piant 
circunfcripti  diameter,  re  mutuo  bifa- 
riam fecant.  ex  lib. 6.  cor.  1 . prop.  29. 
291 

40  Sidito  fint  ( qualis al titudinis prif- 
mata , quorum  hoc  quidem  bafim  ba- 
be  at-pirallelogr  amnium , illud  veri 
triangulum,  fit  nutem  parallelogram - 
mum  trianguli  duplum , illa  prifmata 
erunt  eqttalia.  lib.6.  fch.pr.  28.  289 

L I B.  XII. 

I Similia  qua  funt  in  circulis  poly- 
gona , rationem  habent  inter  fe  quam 
d M deferi- 
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defcripta d diametris  quadrata,  lib. 
$.prop.io.  ■ 21 J 

2 Circuli  eam  inter  fe  rationem  ha- 

bent,quam  defcripta  4 diametris  qua- 
drata. lib.$.pr.i  2.  217 

3 Omnis  pyramis  trigonam  habens 
bafim , in  duas  diuiditur  pyramidas 
non  tantum  ( quales  & fimiles  inter 
fe  , fed  toti  etiam  pyramidi  Jjmiles , 
quarum  trigon*  funt  bafes , atque  ircx 
duo  prifmata  ( qualia , qup  duo  prif- 
mata dimidio  pyramidis  totius  funt 
maiora,  lemma  omiffum . 

4 Si  duf  eiufdem  altitudinis  pyrami- 
des trigonas  habeant  bafes , fit  autem 
illarum  vtraque  diuifa  & in  duas  py- 
ramidas inter  fe  tquales  totique  fimi- 
les , & in  duo  prifmata  ( qualia , ac 
eodem  modo  diuidatur  vtraque  pyra- 
midum qu(  ex fuperiore  diuifionena- 
t(  funt , id  que  perpetuo  fiat : quemad- 
modum fe  habet  vnius  pyramidis  ba- 
fis  ad  alterius  pyramidis  bafim , ita~> 
& omnia  que  in  vna  pyramide  prif- 
mata y ad  omnia  qu(  in  altera  pyra- 
mide prifmata  , multitudine  ( qualia . 
lemma  omi(fum . 

5 "Pyramides  eiufdem  altitudinis  y 

quarum  trigone  funt  bafes , eam  inter 
fe  rationem  habent  quam  ipf(  bafes. 
lib.6.pr.i$.  ' 283 

6 ' Pyramides  eiufdem  altitudinis , 

quarum  polygona  funt  bafes , eam  in- 
ter fe  rationem  habent  quam  ipfc  ba- 
fes.lib. 6. pr. 2%.  283 

7 Omne  prifma  trigonam  habens  ba- 

fim  y diuiditur  in  tres  pyramidas  inter 
fe  ( quales , quarum  trigon ( funt  bafes. 
Iib.6.pr.z9.  287 

8 Similes  pyramides , qua  trigonas 
habent  bafcsy  in  triplicat  a funt  homo- 
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logorum  laterum  ratione.  lib.6.pr.yj : 
302 

9 e/£ qualium  pyramidum  & trigo- 

nas bafes  habentium  reciprocantur 
bafes  cum  altitudinibus . Et  quarum 
pyramidum  trigonas  bafes  habentium 
reciprocantur  bafes  cum  altitudini- 
bus, ill*  funt  ( quales . lib. 6.  prop.^z. 

• 294 

10  Omnis  conus  tertia  pars  e fi  Cylin- 
dri eandem  cum  ipfo  cono  bafitn  ha- 
bentis , & altitudinem  (qualem,  lib. 
6.pr.i9.  289 

II  Coni  & cylindri  eiufdem  altitudi- 

nis, eam  inter  fe  rationem  habent  qua 
bafes.  ltb.6.pr.zy.  286 

1 2 Similes  coni  &■  cylindri, triplicatam 
habent  inter  fe  rationem  diametrorum 
qu*  funt  in  bafibus.  lib.  6.  pr.37.  302 

1 3 Si  cylindrus  plano  f 1 6fus  fit  aduer- 

fis  planis  parallelo , etit  quemadmo- 
dum cylindrus  ad  cylindrum,  ita  axis 
adaxem.lib,6.pr.}0.  29I 

14  Coni  & cylindri  qui  in  (qualibus 
funt  bafibus,eam  habent  inter  fe  ratio- 
nem, quam  altitudines,  lib.  6.  p.30. 
291 

15  qualium  conorum  & cylindro- 

rum bafes  cum  altitudinibus  recipro- 
cantur. Et  quorum  conorum  & cylin- 
drorum bajes  cum  altitudinibus  reci- 
procantur illi  funt  tquales . lib.  6.  pr. 
32.  294 

1 6 Duobus  circulis  circum  idem  cen- 
trum confiflcntibus , in  maiore  circulo 
polygonum  (qualium  pariumqne  la- 
terum inferibere , quod  minorem  cir- 
culum tion  tangat . lemma  omijfum . 

1 7 Duabus  Jfh(ris  circum  idem  cen- 
trum confiflcntibus , in  maiore  fphera 
f olidum  polycdrum  inferibere , quod 

minoris 
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mittor! t fphtrt  fuperficiem  non  tan- 
gat. lemma  omiffum. 

I|  Sphere  inter  fi  rationem  habent 
fuarum  diametrorum  triplicatam.  H b. 
6.pr.  37.  302 

lib.  xiil 

1 Si  reda  linea  per  extremam  & me- 

diam rationem  fida  fit , maius  feg- 
mentum  quod  totius  linee  dimidium.» 
affumpferit , quintuplum  potefl  eius 
quadrati , quod  i totius  dimidia  dc- 
fcribttur.  Ii  b.  5. pr. 27.  23  7 

2 Si  reda  linea  fui  ipfius  fegmenti 
quintuplum  poffit , efi  dupla  fegmenti 
huius  linea  per  extremam  efi  mediam 
rationem  fecetur,  maius  figmentum 
reliqua  pars  efi  linee  primitm  pofita . 

lib.  5. pr. 27.  237 

3 Si  reda  linea  per  extremam  & me- 
diam rationem  fida  fit,  minus  fig- 
mentum quod  maioris  figmenti  dimi- 
dium afjumpfirit , quintuplum  potefl 
eius,  quod  a maioris  figmenti  dirhidio 
defiribitur , quadrati,  hb.^.prop.26. 
23  6 

4 Si  reda  linea  per  extremam  & me- 

diam rationem  feda  fit , quod  d tota , 
quodque  d minore  figmento  fimul  v- 
traq-,  quadrata , tripla funteius,  quod 
d maiore  figmento  deferibitur,  qua- 
drati. lib.  5 . pr. 24-  234 

5 Si  ad  redam - lineam , que  per  ex- 
tremam efi  medimn  rationem  fecetur, 

_ adiundafit  altera  figmento  maiori  e- 
, qualis , tota  hfc  linea  reda  per  extre- 
mam efi  mediam  rationem  fida  cfl , 
eflq maius  figmcntdm  linea  primum 
pofita.  lib.q.cor.pr.26.  I97 

6 S i reda  linea  rationalis,  per  extre- 
mam efi  mediam  rationem  fida  fit , 
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7 ftjtiwerttQYlfM  irrationalis  * 
eft  linea,  que  dicitur  ^ efiduum . I b.g. 
pr.43.  45* 

7  Si  pentagoni  pquilateri  tres  fint  a-  , 
quales  anguli , fiue  qui  deinceps , fiue 
qui  non  deinceps  fiquuntur,  illud  pen- 
t agonum  erit  equiangulum . ex  lib.  5; 
fch.prop.  7.  2°9 

S Si  pentagoni  pquilateri  & tequian - 
gult  duos  qui  deinceps  feqmntur  an- 
gulos redf  fubtendant  linep , ilU  per 
txtremam  efi  mediam  rationem  fcj 
mutuo  ficant , earumque  maiora  fig- 
menta , ipfius  pentagoni  lateri  funt  f- 
qualia.  lib.  5 . prop.  7.  208 

9 Si  latus  bexagom&  latus  decago- 
ni  eidem  circulo  inferiptorum  compo- 
fitafint , tota  reda  linea  per  extrema 
efi  mediam  rationem  fida  efi,  eiufque 
figmentum  maius,  efi  hexagoni  latus , 
ht.yprop.S.  210 

I o Si  circulo  pent agonum  p quii ater um 

infer iptum  fit,  pentagoni  latus  potefl 
efi  latus  hexagorii  & latuf  decagotfi , 
eidem  circulo  inferiptorum . lib.  ypr, 
32.  24$ 

II  Si  in  circulo  l{qtionalcm  habente 

diametrum , inferiptum  fit  pentago- 
nuni  (quilatcrum , pentagoni  latus  ir- 
rationalis eft  linea,  qup  vocatur  Mi- 
nor. lib.  9.  pr.  44.  454 

12  Si  in  circulo  inferiptum  fit  trian- 
gulum pquilaterum  , huius  trianguli 
latus  potentia  triplum  efi  eius  linea  > 
quf  ex  circuli  centro  ducitur . lib.  j. 


pr.  30. 


242 
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13  Tyramidem  condituere , & data 
fphpra  compledi , atque  docere  illius 
Jphprp  diametrum  potentia  fef qui  al- 
teram effi  Uteris  ipfius  pyramidis, 
lib.y.pr.i.  ' 30S 

14  Odae- 
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1 4 OflaedrumconfUtuere,eaquciphe-  qua  ex  centro  > efr4  lateris-  decagoni  in 

ta  qua  pyrami  dem  conplefti  , <rff«£  eodent  circulo  infcripti.lcma  omiffum. 
probare  illius  f phare  diametrum  po-  2 Idem  circulus  comprehendit  & do-  f 
tenua  duplam  effc  lateris  ipfius  ollae-  decaedri  pentagonum  & icofaedri 

dri.lib.-j.pl. 2.  ?08  ty-iqngulum , eidem  fpbf  re  inferipto- 

15  Cubum  conflituere,  eaque  fpbara  rum.  lib.j.  cor.  l.pr.  8.  32$ 

qua&  fupenores  figuras  camplcfti , 3 Sipetitdgoho  & aquilatero  & f- 

atque  docere  illius  Iphjrj  diametrum  .qui angui 0 circunjcriptus  fit  circulus  r, 

potentia  triplam  e fie  lateris  ipfius  cu _cx  cuius  centro  in  renum  pentagoni  la- 
bi.  lib. 7.  pr.  3 . 310  tus  dutta  fit  perpendicularis  : quod 

1 6 Icofaedrum  conflttucre , eademque  vno  laterum  & perpendiculari  trige- 

fpara  qua  & antedifias  figuras  com-  fies  continetur , illud  J quale  cft  dode- 

plc&i , atque  probare  icofaedri  latus.  caedri  fuperficiei . lio. 7.  pr.g.  3 26 

irrationalem  effe  lineam , qux  voca-  4 Hoc  perfpicuum  cum  fit , proban- 
tur Clinor,  lib.  7-pr.q,  3 1 2 dum  efi  > quemadmodum  fe  habet  do- 

& lib.g.pr.q<l.  ' : " 45?  decaedri  Juperficies  ad  icofaedri  fu- 

1 7 Dodccaedrum  confiitucre , eadem-  perficiem  , ita  fe  habere  cubi  latus  ad 

que Jfhera  qua  & antedifias  figuras  icofaedri  latus,  lib. 7.  pr.g.  3 26 

complefti , atque  probare  dodecaedri  LIB.  XV. 

latus  irrationalem  ejfe  lineam , que  1 In  dato  circulo  pyramidem  inferi- 
yocatur  Hsfiduum.  lib. 7.  pr.  5 . 31 5 bere . omiffa . 

18  Quinque  figurarum  latera  propone-  , 2 In  data  pyramide  oftacdrum  in- 

re,  cr  inter Je  comparare,  lib. 7 pr. 7.  fertbere.  omiffa . 

3 11. & lib.o.pr,A.$. ' . 455  3 In  dato  cubo  oS aegrum  inferibere. 

LIB.  XIV.  ' omiffa. 

I Terpendicularis  linea , qua  ex  cir - 4 In  dato  otlaedro  cubum  mfcriberc. 

culi  cuiufpiam  centro  in  latus  penta-  • omiffa . 

goniip fi  circulo  infiripti  ducitur,  di-  5 In  dato  Icofaedro  dodccaedrum  in- 

mdia  ejl  rtriufq;  fimul  linea , & eius  fcriberc.  omiffa . 


Finis  elementorum  Euclidis,  ex  tradu&ioneSt.  Gracilis . 

'I 
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Imprimatur  fi  ita  yidelitur  \euerendifs.  Tatri  Inquifitori  Tifarum. 

•r 

Ab,  Ioaunes  Pinoc.  Vi c.  Gen. 

* * 

Videat,'  & referat  Adm.  R. P.  Magifter  Hieronymus  Peri  de  Burgo 
S. Laurentii  Theologus  publicus  Pifarum  haedte  n.Dccemb.  1657. 
Fr.  Hieronymus  de  Lugo  Inquifitor  Pilarum. 

IufTu  Reuercndiffimi  Patris  Magiftri  Hieronymi  Baroni  de  Lugo  or- 
dinis Minorum  Conu.  Inquifitoris  Generalis  Pifarum , Vidi  librum  in- 
feriptum.  Euclides  Reftitutus.  Au&orc  Pcrilluftri , & Excellenti  fit  - 
mO  D.  Io.-  Alphonfo  Borcllio , in  Mcflancnfi  pridem , nunc  vero  in  Pi« 
fano  Gymnafio  Mathcfeos  ProfefTorc . In  quo  nediun  Euclidem  Refli- 
tutum,  & elegantius  refonfiatum.  Verum  etiam  Archimedem  e Sicili^ 
oris  denuo  erumpentem  fufpicatus  fum.  Rediuiuo  perennitatem  au- 
guror . Cumque  in  fuis  demonftrationibus  nihil  fidei , moribufque  ad- 
uerluni  indigitet,  digniflimum,  qui  prado  detur  exiftimo . 

F.  Hieronymus  Teri  Ordinis  Irlinorum  Conu.  in  V niuerfitate  Tifana 

S.  T heologia  Trofeffor , tr  Santtifs.  Inquifitionis  ConJ ultor . 

Stante  prxdi&a  atteftatkme  Imprimatur . 

F.  Hieronymus  de  Lugo  Inquifitor  Generalis  Tifarum . 

Alexander  Viftorius  Senator 
Ser.  M.  Ducis  Aud. 
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